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rorum  do£trirja  pr^fidtum  erimus  ; audaci 
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Udcmptujn  jumtur  ] te  i/nprimis  , cuius  conp- 
lio  atque  arbitratu  temperetur  ac  floreat ^ 
faluum*  ac  fuperJHttm  e jfe  gaudet  ^ ^numqui 
depoflit  cuius  nutu  'Vt  regis  gratia , fle  publica 
fatus  innitatur.  Nouit  etiam  nummerorum 
princeps  y^lgebra  emus  wi  prapdium  implo- 
rat j cum  repofeit  tuum : dum  enim perfe£tiflim$. 
rationem  numeri  ad  legitimos  abfoluttfhmof- 
que  caculos  reducit , omnes  te  iam  impleuijfe  fa- 
pientu  numeros , rerumque  momenta  fingula^ 
accuratius  ad  aquales  ac  bene  conjhtutos  ordi- 
nes adduxiffe  te  prafentit.  jimbittlU  'virtu- 
tis tua  Iplendorc  illuflrari , ne  obfolefeat  \ elegit 
in  te  fanciiorts  'vita  regulam , ne  aberret  a lege ^ 
accedit  ad  wmn  confulttflirnum  germana  fa- 
pientia  confors , nimirum  d te  cupit  ornari  qui 
cmteros  aut  beneuolentia  t uatlluflr es  facis , aut 
probos  pietate  commendas.  Fceneratum  illi 
pulchre  beneficium  i fe  fe  tibi  credit  ignotam , tu 
(j allia  reddis  tHuprem:  haC  tuo  fub  nomine  ti- 
tulifque  prodit  in  lucem  publicam , d quo  Oal-^ 
lia  laudem , 'viri  fapientes  exemplum , Chriftiu- 
na  pietas  •venerationem  mutuantur.  Is  es 
quem  ambit  o^rum  , quem  regum  grana 
depofiit yCutus  e moribui  'vel  ipfa  •virtus  exem- 
pla ductt  perfeUa probitatis  -quique  dum  dutis 
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templa  ponis , ipfe  aris  dignus  videare,  Nihsl 
moror  £am  quam  hadenusKegi  (qallUque 
niuerft  hine  approba(H  ciuilem  pmllcam 
publicis  in  rebus  promonendis  jcientia?n  atque 
artem  , qua  perjpicaci  mentis  acie  hojhum 
confilia  peruertere  pofis^  ^ oftentatam  antea 
Catonum  prudentium  obterere  ,fi tantum pra~ 
cejiijfet  tempore  , quantum  merito  antecellit, 
^ali  freta  pr&fidio  timere  nihtl  potefl  Gallia, 
Jferare  debet  ^fapienter  omnia  : nouit  quip- 
pe  Je  pojfe  fortunam  defeere , non  virtutem  , 
aut  fapientiam  ; qua  quidem  vel  tpfis  regibus 
amori  fit , terrori  hoflibus,  omnibus  admiratio^ 
ni , quaque  gratulantes  habeat  pofieros,  tpfis 
etiam  huius  imperq  hoflesvel  amulos  certe  vel 
pracones.  Infcrtbo  igitur  tibi  (VIR  ILLV'- 
STRISSI  M6  ) admirabilem  illam  ac  pene  d.f- 
uinam  numerandi fetentiam , pep  velut  exfan^ 
Ihfitmi  templi  tholo , voti  reus  fulfiendo  dico- 
que.  Neque  vero  patrocinium  alienum  am- 
bio fine  deleBu  , quamquam  enim  feniio prater 
coetera  nomina  qua  funt  innumerabilia  , v- 
niuerfam  illam  quam  profiteor  I £ S V' ficte- 
tat  em  , beneuolentia  non  minus  obflrtHam 
quam  beneficiis  deuinBam  tuis , quis  cum  tibi 
pra  cceteris  vni  credidit  amores  fuos  , vnum 
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-ihe  ex  omnibus  ohfe^uij  erga  te  fui  ataiie  ohfer^ 
umU&  vadem  tpfa  tranjmific.  Accedit  ejuofjue 
illius  viri  qui  te  colit  impenfiusTt^uerendi  Pa- 
tris BartholomAt  lacquioottj  Trouincialts  mei 
amica  hortatio  ^ propenja  voluntas , qua  te- 
nuem hunc  laboris fludt  orumque  fruBuyn^qua^ 
Jifcumque  ejfet,  tibi  non  ingratum  fore  Jt^nifi- 
cauit  j cumque  tuis  tUe  mentis  exornandis  im- 
parem fe  effe  fentiret,  huius  officq  partem  in  me 
non  minus  amoris  quam  obferuantia  foriam 
coniunxit , vt  quod  vnus  ipfe  vix  pofjet , id 
coniun6tis fuorum fiudiis  confequeretur.  Habe 
igitur  quam  rependimus  exiguam  pro  tanfis 
meritis  gratiam , dumque  rapit  admirationem 
Japientia,  obfequium  comitas , laudem  munf- 
centia , honorem  aquitas,  amorem  tn  te  o mnium 
tuus  in  omnes  amor  beneficus  ac  fingularis , hoc 
ACd pe  quantulumcumque  efl  virtutibus  tuis  ^ 
gloria  erectum  a nobis  aternum  ac  perenne  mo- 
limentum, Vale, 

Domiaauoais  tux,  . , 
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Ad<fm  cft  propemodum  Algebr* con- 
ditio , & nobiliorum  quarumdam 
plantarum  quae  prxftantcs  frudtusluos 
diu  cxpc£tari  iubent , ipfam  mor?  diu- 
turnitatem fuauitatis  incremento  vc’* 
luti  focnorc  quodam  compenfaturx.  Ingens  pro- 
fcdVo  eft  Algcbrx  vtilitas  in  omnem  Mathematica- 
rum partem,  fed  ea  cum  leui  volucrique  ftu dio  per- 
cipi non  polTit , occafionem  prxbuic  nonnullis, 
vt  huic  feientix  vanas  criminationes  affingerent; 
Enimucrd  ab  eacamquamab  ingeniorum  tormen- 
to reuocant  eos  quos  ad  perdifccndamMathelim 
acriori  conatu exarhffic  comperiunt,  nihil  ex  ipfa 
emolumenti  ad  alias  fcientias  colligi  commemo- 
rant, quod  impenlo  labori  parciTcpoffit,  eius  be- 
neficio nihil  cflFc(Sturos  denuntiant  quod  vulgaris 
Arithmcticx  ope  non  alTcquantur  , quas  adhibet 
prxeeptiones,  conflare  exprobrant  fallaciis  ad  lu- 
dibrium ve^cion^que  fludiofqrum  , fimilem 


«Jcniquc  iis  terris , qu3C  cum  ingenti  curajmagni(l ' 
que  impenfis  cxcultsc  fuerint  , immcnfa  inuti- 
lium habaftim  copia  , fpem  coloni  defrau- 
dant. 

Sed  minime,  vt arbitror, audiendi  funt cupi cx- 
aggerata  oratione  extollunt  aut  marisincommo- 
da  faftidiofi,  aut  belli  pericula  ignaui , aut  mcrcatu- 
rxfraudcsincauti,aucfcicmiarum  difficultates  ftu- 
pidi,aut  etiam  cum  Iucis&  colorum  contemnunt 
abiiciuntquc  delicias  ac  beneficia  cacci:  nec  vt  Ipero 
dcAlgcbraedignicarc  quidquam  detrahent  fuiscon- 
uiciis  ( quicquid  in  eam  dicendo  fuerint  dcbaccli^ 
ti)  authuius artis  imperiti  prorfus  homines, autS 
eam  pcrdifccndam  minus  a natura  appofite  com- 
parati, neque  quifquamcrit,  opinor, ita  parum  ae- 
quitatis retinens  iudex,  qui  rudioris  Algebrifia:  er- 
lofcs,  ab  eius  quam  profitetur  Icicnti^  causa  dilccr- 
iicndoseflcnonftan^at. 

Habemus  Diophantum  Algcbr*  acerrimun» 
propugnatorem  qui  fuis  Arithmeticorum  libris  o- 
ilcndit  egregie  quoufquc  ingenij  humani  robur 
poflit  attolli : habemus  Hypatiam  celeberrimi 
Theonisfiliam,  qua:  vt  refert  Surdas,fupcratarexus 
fuidcbilitatCjdoitiffimos  in  prardidlum  aurhortm 
commentarios  confcr;pfit : babemus  Cardanos , 
StifelioSjBombellos,  Nugnes,  Xylandros,  Stcui- 
nos , Albertos , Clauios,  Ludolpbos,  Pclccatios,  qui 
miram  rncncis  aciem  in  propugnanda  ilUus  dignis 
tate  cxhibucruntihabcmus  Francifeum  V ictam  qui 
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cxcclfi  inftar  gigantis  omnes  alios  vaftis  medita- 
tionum fuarum  paflibus  videtur  fuperafle;  htbemus 
Claudium  Galparem  Bachetum  qui  profundis  in 
Diophantem  clucubrationibus  immortalem  fibi 
gloriam  comparauit ; habemus  innumeros  alios 
hac  aetate  Mathematicarum  cultores  qui  Algc- 
bram  ad  praeclara  quaeque  &c  abftrufa  inuenta  di« 
redam  maximeque  tutam  viam  efle  dcmonftra- 
runt. 

Ego  fanc,  cum  huic  facultati  multa  debere  me 
profiteax,  nolui  tantam  apud  me  vcluticomprcflam 
retinere  gratiam,  fedeam  in  publicum  protuli,  ve 
quod  honeftiffimum  referendx  gratix  genus  habe- 
ri folct,  eam  pr^dicando  gratus  efle  viderer.  Eft 
igitur  mihi  animus  toto  hoc  opere  oftendere  quam 
fit  vtilis  Algebra  quantumque  conferat  ad  Geome- 
triam, qux  inter  exteras  Mathefeos  partes  facile 
principem  tenet  locum  ; aggredior  plurima  pro- 
blemata Geometrica , quorum  folutio  variis  amba-. 
gibus  & quafi  labyrintheo  quodam  flexu  iis  perple- 
xa apparet,  qui  diredo  Geometrarum  dudu  eam 
velint  indagare  ; vbi  tamen  quis  oblatum  fibi  A- 
riadneum  quoddam  ab  Algebra  filum  fequi  ftatuit, 
non  xgre  admodum  ad  optatum  vix  exitum  per- 
ucnit,  & quod  mircre omnino,  de  operationis  bo- 
nitate certus  eft  priufquam  illa  dcmonftrationc 
probetur.  Hanc  methodum,  cum  apud  authores 
nadenus  non  occurriftet  ■,  iudicaui  dignam  qux 
luci  daretur , fperans  fore  ve  multi  re  attentius 


confidcraf^i  peflimam  contumeliae  noram  arti  no- 
ftrx  ab  indodttsjnuftam  abftergant , camque  debi- 
to honore  venerentur. 

Atque  ve  totius  operis  (pecimen  quoddam  prae- 
beamus, dic  age,  quam  tandem  inires  rationem, fi 
quiipiain  poftularet,vtdata  proportione  intcrual- 
li  quadratorum  medi^  &c  minoris  ad  fummam  qua- 
.dratorum  mediae  & maioris  , inuenires  tres  lineas 
continue  proportionales  f non  dubito  quin  pro- 
blema iftud  videretur  difficile;  nam  quomodo  ve- 
nire tibi  polTet  in  mentem  capiendam  effi:  dimi- 
• diam  differentiam  terminorum  rationis  datae  , 
ab  huius  quadrato  tollendum  re6^anguium  (ub  iif- 
dem  terminis;  & iftius  refidui  radicem  quadratam 
(upradiiSbo  differentiae  dimidio  additam  vel  de- 
traham , exhibere  maiorem  extremam  de  tribus 
quaefitis , priore  termino  rationis  exiffente  mino- 
je  extrema  ? certe  non  ita  facile  illud  poffis  vel 
coQiiccre  vel  vi  difeurfus  affequi  quantumuis  in 
Logiffica  Matheleos  fueris  exercitatus ; fi  tamen 
vtaris  Algebra  duce,  nihil  illic  imperuium  , nihil 
difficile  apparebit , vt  videbitur  in  quadragefimi 
nona  Propofitione  Libri  primi. 

Similiter , fi  aliquis  exoptaret  ve  data  fiimma 
quatuor  linearum  continue  proportionalium  6c 
aggregato  quadratorum  ab  extremis  , exhiberes 
fingulas  quatuor, fortaffis illud primll  fronte, imo 
&c  poff  multam  inueftigadonem  impoffibile  vi- 
deretur ; quomodo  eaimcomtntnilcipoffesaggte- 


gatum  ab  extremis  dhiidcndum  efle  per  triplam 
lumraam  quatuor  linearum  proportionalium  , &c 
huius  quoticncis  quadrato  addendum  quotientem, 
qui  fit  diuidendo  folidum  reftangulum  exfumml 
omqium  in  differentiam  quadrati  fummxomnium 
a quadratis  extremarum  per  idem  triplum  fummx 
omnium,-  & huius  quotientis  radicem  quadratam 
fupradiiSto  priore  quotiente  multatam  exhibere 
(ummam  mediarum.^  quis  inquam  illud  coniiciat? 
quis  pofi  conicduram  exequatur  ? quis  adhibita 
conic(Slura  ^ cxcquutione  de mon ftret ? fateor,  dif- 
ficillimum  eft  iftud  problema, &ha6ienus a nemi- 
ne , quod  feiam , tentarum : fi  tamen  Algebra  in  au- 
xilium vocetur,  ftatim  ex  ipfa  formabitur  Canon, 
& ex  Canone,  fponte  nafeetur  Effedtio  Geometri- 
ca , ve  videbis  in  Propofitione  vigefima  fcpcinia 
Libri  fecundi. 

Simili  ratione  fi  cjuis  defideraret,  vt  data  propor- 
tione quadratorum  a tribus  intermediis  ex  quinque 
lineis  continue  proportionalibus  ad  quadrata  ex- 
tremarum , inucnires  fingulas  , dic  amabo  , vnde 
inchoares.^  quo  duce  vtcreris?  quis  tibi  fuggcrcrct 
capiendum  effe  duplum  quadratum  prioris  termini 
rationis  datr,  illudque  addendum  cumrcfibangulo 
terminorum  fummam  hanc  iungendam  cum  qua- 
drato quod  fit  adimidio  pofterioris  termini  ;'iftiuf- 
que  aggregati  radicem  quadratam  fupradido  ad- 
ditam dimidio  , exhibere  fummam  extremarum, 
priore  termino  rationis  exiftente  media  quinque- 
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quarfitarum  ? quis  tandem  illud  certo  concludat? 
non  dubium  quin  magna  deprehendatur  in  hoc 
problemate  difficultas»  verum  (i  remtoram  Algc- 
Drice confeceris,  & operationem  Algebricam  peni- 
tius infpcxeris,  deprehendes  nullo  negotio  quibus 
gradibus  ad  Geometriam  confeendi  poffic , vt  in 
Propofitione  vigefima  nona  Libri  tertii  manife- 
(lumHet. 

Hoc  idem  potuifTet  innumeris  aliis  quam  qui- 
bus vfi  fumus  exemplis  demonftrari:  tamen  certos 
vitro  mihi  pr^feripn  limites,  vt  extra  illas  propofi- 
tiones  non  progrederer  qux  in  materia  omnium 
nobiliffima  iucundiffimaque  verfantur,  & in  feric 
multarum  quantitatum , continue,  vt  vocant , pro- 
portionalium poficx  funt  jcx  quibus  fi  paucas  ex. 
ceperis,  nouiter  eas  inuentas  effe  agnolces,&  ob 
difficultatem  a nemine,  nec  ab ipfo  quidem Fran- 
cifco  Victa  tentatas : ex  quo  apparebit  quam  in- 
confulte  in  Geometricis  fperent  excellere  qui  Alge- 
brx  adminiculo  fefe  patiuntur  efTe  deflitutos , & 
quantam  fpem  habere  debeantad  Geometria:  api- 
cem perueniendi,  quieo  funt  inffru<f^i. 

T otum  opus  in  tres  libros  partiti  fumus : primus 
eas  complebitur  quantitates  qux  feriem  trium 
proportionalium  non  excedunt,  alter  paulo  vlte- 
rius  ad  quatuor  vfque  progreditur , tertius  in  quin, 
que  proportionalibus  iiflec : prxfcriptum  etiam 
ab  ipfa  natura  in  corporum  fabrica  uc  tenuimus 
ordinem, vt  in  vnoquoquelibro,abimpcrfc6fio- 


ribus  ad  pcrfc£kiora , a lineis  ad  plana, & apianis 
progrederemur  ad  folida  quae  ex  iftis  coalcfcunt; 
vt  ( qua:  naturalis  quxdam  confccutio  cft  ) ii  par- 
tium cognitione  ad  totius  notitiam  commode 
proucheremur.  Demum  in  qualibet  propofitio- 
nc,  inchoamus  primum  ab  operatione  A l<Tcbrica 
qux  bafis  inftar  erit,  atque  idcirco  praecepta  illius 
feientix  qux  ad  calcem  totius  operis  attexuimus 
repetere  oportebit  : operationem  fcquetur  Ca- 
non vniuerfalis  quo  vti  poterit  Arithmeticus 
fimplex  ad  foluendum  problema  propofitum;& 
ex  Canone  formabimus  ElFcdtioncm  Geometri- 
cam , in  qua  duplicem  adhibebimus  dcmonftra- 
cionemi  vnam  quidem  qua  oftendemus  Effciflio- 
nem  elici  ex  Canone  , & lingulas  illius  partes  ob- 
feruari;  alteram  verd  qua  rem  propofitam,indc- 
pendenter  ab  operatione  Algcbrica  & Canone  ex 
ipfis  Geometrix  principiis  dcmonftramus.  Co- 
rollaria & Appendices  lubinde  adnedtimusin  qui- 
bus tum  varia  theoremata,  tum  alias  res  feitu  ne, 
cciTarias  adnotamus. 

Coeterum  nemo  fore  conqueri  poteftquodlx- 
pius  concludam  xqualitatem  vnius  quantitatis 
cum  alia,  ex  eo  auod  nec  fit  maior  nec  minor, 
fiquidem  impolfibile  efi  vllam  quantitatem  clTe  al- 
teri inxqualem  quin  vel  illam  fuperet,  vclabcafii- 
perecur , & proinde  ex  negatione  maioritatis  vel 
minoritatis  re6te  concluditur  xqualitas.  Adde 
bunc  argumentandi  modum  frequentem  cifc 
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apud  Euclidem  in  libro  ii.  Elemenrorum  vbi  o- 
ftendit  Conum  c(Tc  tertiam  partem  Cylindri  cam- 
dem  bafim  cum  ipfo  habentis , quia  non  cft  maior 
nec  minor  tertia  parte  Cylindri;  Conos  &:  Cylin- 
dros fub  eadem  altitudine  exiftentes , cfTe  inter 
(c  vt  bafes,  quoniam  nec  maiorem  nec  minorem 
habent  quam  bafes proporrionem  jitemquefimi- 
Jes  Cohos  & Cylindros  effe  in  triplicata  ratione 
diametrorum  quz  in  bafibus  , quia  nec  funt  in 
maiore  nec  in  minore  quam  in  ratione  triplicata 
ciufmodi  diametrorum.  Hunc  poftea  fequutus 
cfl  Archimedes  in  libro  de  dimenhone  circuli,  vbi 
probat  arcam  cuiuHibet  circuli  a:qualem  clTc  trian- 
gulo redangulo  , cuius  vnum  quidem  latus  circa 
angulum  rcAum  femidiametro  circuli  > alterum 
verd  peripheris  ciurdem  circuli  cft  xqualc,  quia 
ciuftnodi  triangulum  non  poteft  clTc  maius  nec  mi- 
nus area  circuli,  & in  libro  de  quadratura  Parabolar, 
demonftrat  illam  efle  fcfquitcrtiam  trianguli 
camdem  bafim  & verticem  cumdem  cum  ipfa 
habentis,  quoniam  nec  maior  ncc  rninorclTcpo, 
reft.  Fremat  ergo  quantam  voluerit  lofcphus 
Scaliger  & dcbacchetur  in  hanc  ratiocinandi  for- 
mam i nos  ca  tamquam  certa  & indubitata  vtemur 
tantorum  virorum  imitatione. 

Atque  hxc  quidem  totius  operis  caufam  ordi> 
nem  & methodum  fpcif^ant  dc  reliquo,  quod  Al* 
gebram  appcllaui  Nouam  Claucm,  nolui  ortus 
antiquitatem  nobilitatcmuc  denegare  , cum  hxc 
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ab  annisi  vt  minimum  ] mille  fupra quadringen- 
tos fcxaginca, originis fux caput  & fontem  arcc(- 
fat  ad  vfquc  Diophantum  Alexandrinum  , qui 
a Raphaclc  Bombcllo  fertur  vixifle  fub  Imperatore 
Antonino  , ab  aliis  etiam  ante  Chriftum  natum: 
fcd  nouam  dixi  quod  nemo  ha(Stenus  cxa<fbcpro- 
barit  quam  late  in  Gcomctricisillius  pateret  vfus: 
hoc  quifquc  poterit  diucrfimode  experiri  afTu- 
mendo  dimcillimas  praxes  in  exemplum  eafquc 
refoluendo  primum  Algebrice  vt  ad  Geometriam 
faciat  gradum.  Ne  ergo  puta  nosin  problematis 
enodatis  quali  columnis  quibufdam  nerculeis  in- 
dullriac  tuz  metas  appofui  (Te ; Claucm  damus  ^ non 
Anes  przlcnbimus  zdiAcio,  neque  poAquam  rc- 
clufcrimus  aditum  , vitra  ad  huius  artis  penetralia 
ingccdienics  , vitro  veiut  du^ores  fcqui  nos  pi- 
gebit. 


FACVLTASR.  "V. 

'^PromncUlts, 

EGo  Bartholomxus  lacquinotius  Societatis 
Iesv  in  ProuinciaCimpaniac  Prxpofitus  Pro- 
uincialiSj  opus  quodinlcribitur,  Noua  Geometria 
CiauiSf  K^lgebra,  iuxta  Priuilcgium  cidem  Societati 
aRcgibusChriftuniifimis  Hcnrico  III.  lo.  Maij, 
ijSj.  Henrico  IV.  lo  Decembris , ido6.&  Lu- 
douico  dccimo-tertio  nunc  regnante  14.  Februarij 
irfii.  concelTum,  quo  Bibliopolis  omnibus  prohi- 
betur ne  libros  ab  hominibus  noftrac  Societatis 
compofitos,  abfquc  Superiorum  cius  pcrmilTionc 
imprimant , Permitto  Michacli  Soly  Bibliopolx 
ParihcnlijVtad  fex  primos  annos  imprimere  ac  li- 
bere diucndere  poflit.  Datum  Barroduci , die  zu 
Od^obris^anno 
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Vpcruacancum  mihi  fuerat  vifiim  condere^ 
eiufmodi  Lemmata  i tum  quia  per  fefcfaci*' 
lia  funt,  tum  quia  fparfim  diucrfis  in  locis 
pleraque  apud  authores  reperiuntur.  Nihilo- 
minus tamen  rogatus  ab  aliquibul , qui  ea 
omnino  nccciTaria efle  iudicaiunt, pcrfuafi mihi  vtcum» 
que  nihil  me  detra£hitum,cx  totius  operis  maieflatc.h 
propter  Tyrones, pauca  pra:mittcrcm  ; Se  quoniam  iHa 
tantum  alTumo  in  opcrationicus  Algebricis  qua:  circa 
numeros  vuLntur,  idcirco  numerorum  duntaxat  faciam 


mentionem. 


LEMMA  I. 


Si  du9)'UJn  numerorum  inaqualium  differentia  ad- 
datur eorum  fumma , fiet  duplum  maioris : fi Vi  ro' 
eoi km  jumma  detrahatur  ^ rcfiabit  duplum  mi^ 


noj-ii.  ^ 


s 


Int  duo  numeri  inzqualcs,  A B maior»  ^ A D,  mi-' 
nqrcqrumque  differentia  hc  C»B.  Dico  primo  ii  t^ 

A- 


I a 
t 


s 


o.  s:> 


DrsI  ns 


l lemmata, 

D B « addatur  E D » *qualis  differenti*  C B » fummam 
E B,  fore  duplam  maioris  A B»  nam  cura  C B i Ih  diffo> 
»cntu  A B ac  D A , erit  A C»  xqualis  A D : igitur  cum 
k D A-  «qualibus  A C 8c  AD, addantur  arquales  C B & D Ei 
aIc. b erunt  toti  numeri  A B ac  AE,  xquales : igitur  totus  t B, 

. ipfius  A.B.  duplus.  Quod  erat  deroonftrandum. 

^ Dico  dande,  li a fummi  D B,  tollatur  differentia 
C B , refiduum  D C , fore  duplum  minoris  A D.  Quia 
enun  A B ac  A E oftenfi  funt  xquales , li  ab  iliis  tollantur 
xquales  C B , D E,  erunt  8c  reliqui  A C ac  D A , xqua- 
les. Igitur  totus  D C,  ipfius  A D,  duplus  erit,  c^uod  erat 
dcmonfriandum. 

LEMMAII. 

Sifticrint  quotcumque  numeri  continuo  crefcentesve! 

decrefcentesjfumma  differentiarum  intermeau^ 

rum  aquabitur  dtfferentU  extremorum. 

a.  . . i- 

u • I O numeri  A B,  6 C , C Gi  continuo  crefeen- 

I ■ ■ ^ ces , yel  C G,  B C , A B , conunub  defcrefccntcs,  fit- 

• que  D C,  differentia  A B ac  B C i fimiUtcrque  fit  F G, 

^ • differentia  B C ac  C G.  Dico  differentias  D C 5c  F G, 

^ xquari  differentix  extremorum  A B 8c  C G , quia  enim 

D:c.i°i‘  D C,  eft  differentia  A B ac  B C , erit  A B , xqualis  B D. 
B...G  Itera  quia  F G,  ci^  differentia  B C 8c  C Gi  eritB  C,  «q“*" 

^ lis  CF.  Tollatur  ergo  ex  C F,.numcrus  CE,  xqualis 

B D i erit  E F , aequalis  D C.  Et  proinde  E G,  eft  fiimma 
differentiarum:  fed  quia  CE,  eft  xqualis  B D , huc  eft 
- ! A B,crit  etiam  idem  numerus  EG,  differentia  exxxc* 

morum. 'Ergo  trium  numerorum  coniinub  crcfcehtium 

* _ vel  decrefeentium , differentia  extremorum  xqualis  erit 
fiimmx  differentiarum  intermediarum  : quod  erat  de« 
monftraodHra* 

SiiU  i^m  quktuot  nutheri  A,B,C,D,  differentia  eatrre* 


f 


LEM  M AT  a:  ^ y 

motum  A D , xquabitur  differentiis  & ter-  * 
tij  , itimque  tcitij  ac  quarti»  per  prioi^v<Wonftra-  " 
tionem : fcd  per  camdem  » differentia  primifes^crtij  o 
xquatur  differentiis  primi  & fecundi , itemque  fc^di  At  g ‘ 

Se  tcruj.  .Ergo  differentia  extremorum  A D,  xqualis cft  D f 

omnibus  differentiis  intermediis.  Eodemque  modo  de- 

monftrabitur  de  quotcumque  numeris.  Igitur  patet  pro-  / ' 

pofitum.  " ^ ' 

LEMMA  III. 

Si  numerus  fecetur  in  cjuotlibet partes  : quadratum\  ‘ l-z/  S'.  ^ 
totius  aquatur  quadratu  partium , eir  duplo  pia* 
norum  qui  fiunt  ex  qualibet  parte  in  quamlibet  '3'*-  - 

' 

HOcd«monflratpraGarpareBachcto,l.a.Porifm.in  ; ^ 

Diophant.  propof.  I.  & fcquitur  ex  quarti  fecundi 

quam  Clauius  probat  in  numeris  ad  propof.  14.  libri  -i-. 

noni.  Cum  enim  quadratum  totius  AC,  xquetur  quadra-  ' : 
tis  partium  A B , B e ,& duplo  plani  ex  A B in  B e.  Si* 

duobus  iliis  numeris  adiicianir  tertius  C D , erit  etiam  A b'c’  ' ' ^ 

quadratura  A D , xqualc  quadratis  A C 8c  C D , plus  " 
duplo  plani  ex  A C & C D,  hoc  cft  plus  duplo  planorum 
CD,acBCinCD,  igitur  quadratum  totius  v 

AD,  Squatur  quadratis  partium  AB, BCiCD, ac  dii-  *i 
pio  planorum  ex  ABmBC, ex  AB  inCD.&ex  BC  - ^ _ 
in  C D.  Similiter  fi  numcius  fecetur  in  quatuor  partes,  "'•"Tr. 
idem  oftendetur  aflumendoqaod  dcmonftratum  cft  de- 
fectione intres  partcsiflcfic  in  mfinitom.  Igitur  fi  numc-»| 

-rus  (ccctur  in  quoclibct partes,  quadratum  totius  xquabi»  ~ 

tuf' quadratis  partium  , Se  duplo  planorum  ex  qualibet' 

parce  in  quamlibet.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

0 ... 


. / 


4 


LEM  MAT  A. 

LEMMA  IV. 

f 'Si  fuerint  duo  numeri  inaquales  , differentia  qua^ 

^ dratorum  ab  illis  ortorum , aquatur  quadrato  dif~ 

'y  -^r  ferentia  illorum , ^ duplo  plani  ex  minore  in  dif- 
^ , ferentiam. 

Sfnt  duo  numeri  inxquales  AB , B D>  &:  difFerencU 
illorum  CD.  Oico  difFcrcncum  quadratorum  A B, 

. , B D,  xquari  quadrato  C D>  plus  duplo  plano  cx  minore 
. i i.  n A B , in  differentiam  Q D.  Nam  quia  C D » cft  diffe- 
‘ rentia duorum  AB.  B D,  erit  A B, xqualjs  B C , i^pro- 
inde  duplum  planum  cX  B C in  C D>  xquabitur  duplo 
plano  cx  AB  in  CD.  Sed  quadratum  B D>  xquatur 
quadratis  partium  B C & C D,  plus  duplo  plano  ex  B C> 
inCD.  Igitur  quadratum  BDjXquatur  etiam  quadra- 
j.  finim.  tis  A B C D,  plus  duplo  plano  cx  A B in  C D.  Ergo 
differentia  quadratorum  A B & B D,  cft  squalis  quadra- 
to d.ift^entix  ,Q  D,  plus  duplo  plano  ex  A B» in  CD, 
Quod  erat  demonflrandum. 


L«EMMA  V. 


z 


Si  fuerint  duo  numeri  inaquales , planum  p^^um- 
ma  in  differentiam  illorum , aquabitur  interuallo 
quadratorum  ab  illis  ortorum. 


Jnt  duo  numeri  mxquales  A B > B D,  & illorum  dif» 
kJ  ferentia  C D.  Dico  planum  fub  fumma  A D » in 
diffcccnCiam  C D*  xquari  interuallo  quadratorum  A B^ 
& B D.  Nam  vt  mox  probatura  cft,  mtcruallum  qua- 
dratorum a duobus  numeris  A B B D > ortorum>  xqua- 
A..B..C-  tur  quadrato  differcntix  C D , 5c  duplo  plani  cx  A B iix 
^ "P  C P*  Igitur  cum  B fit  xqualis  A B » eri;  quoque  dif; 


I 


V 


le 

ferenda  quadratorum 
in  C b > cx  B C in  C 
plano  tottua  A D in  C 

L E 


Si  fuerint  quotlibet  numeri  continue  proportionales^ 
planum  Jub  extremis  aquatur  plano  Jub  duobus 
quibujlibet  ab  extremis  aqualiter  diflantibus.:'at^ 
que  etiam  quadrato  medij  , Ji  multitudo  fuerit 
impaK 


X7T 


3? 


ia.^7 

€ 


HOc  demonftratur  i Bachcto  l.i. Porifm.  in  Dioph. 

propof.  a.  sc  fundatur  tota  dcmonftracio  in  propo- 
rtionibus 19.  5c  ao.  libri  fcpumi  elementorum.  Sint 
enim  quotlibet  numeri  A>B,C»D.E,  continue  propor- 
tionales. Quoniam  eil  vc  A ad  B>iuD  ad  £,  erit  planum 
ex  Am  E>fub  extremis  rqualc  plano  ex  B in  D,  fub  me-  q 
diis.  Similiter  quoniam  eft  vt  B ad  C.  ita  C ad  D,  erit  E 4». 
planum  fub  extremis  B D,  xqualc  quadrato  medij  C. 

Sed  iamoftenfum  eft  planum  fub  B D,  xquari  plano  fub 
A E.  Ergo  quadratum  C > erit  etiam  xqualc  plano  fub 
A£.  Igitur  ft  fuerint»  5ec.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


.lemma  VII. 

Si  fuerint  quotlibet  numeri  continue  proportionales, 
multitudine  impari,  quadratum  fumma  txtremo^ 
rum  'vel  quorumlibet  duorum  aqualitff-  ab  extre- 
mis dijlantium  , aquabitur  quadratu  extremo- 
rum, vel  aliorum  duorum  , plus  duplo  quadrati 
medij. 

ENimucro  ex  Lemmate  prxccdenti  planum  fub  ex- 
tremis vel  fub  duobus  quibuftibct  ab  extremis  x- 

A iif 


1,0  *j 


t.  ttHim. 
Mmus. 


^ LEM  M AT  A. 

Eialiter  diftantibus  aequatur  qDadtato  medi; : Tcd  txalid 
emmace  fuperiori  quadratum  lummx  cxtremorum>veI 
aliorum  duorum  xquatur  quadratis  extremorum  plus  du< 
pio  plani  fub  extremis ; ergo  cum  planum  illud  fit  ^qUa- 
Ic  quadrato  mcdij>erit  qu^ratum  fummx  extremorum^ 
xqualc  quadratis  extremorum  plus  duplo  quadrati  me- 
dij  : eodemque  modo  difeurrendum  de  aliis.  Igitur  pa- 
tet propofitum.  > 

LEMMA  VIII. 

Si  fuerint  quotcumque  numen  continue  proportiona- 
les muU^udine  impari,  quadratum  fumma  eorum 
qui  funt  in  locis  imparibus  aquatur  quadratis Jtn- 
gulorum  j & quadrato  fumma  eorum  qui  funt  in  ■ 
paribus  locis. 

Sint  primum  tres  numeri  A,B,C , continue  propor- 
tionalcs>  dico  quadratum iummx  A CjXquariqua* 
dratls~fingul6rum  A.B,Cj  plus  quadrato  B.  Sequitur 
ex  prxcedenti  Lemmate. 

Sint,  deinde  quinque  numeri  A>6,C,D,£.  Dico  qua-‘ 
dratura  fummz  A.  C>  E , xquari  quadratis  finguloium 
A>B,C,D,E.  & quadrato  fummx  B D j nam  quadratum  * 
pUuiuf.  A,C. E,  xquatur  quadrato  fummx  A C,  qua- 

drato £>  Sc  duplo  plano  ex  fumma  A C quadlff- 
tivn  vero  A C,  xquatur  quadratis  A «"CTplus  duplo 
quadrato  B>&  planum  ex  fumn»  A C in  £•  xquatur  qua- 
dratis O,  & I gitur  quadratum  fummx  A,C,£,  xqua- 

tur quadratis  fingulorum  & quadratis  B D > & duplo  qua-< 
drato  G.  Sed  quadratum  fummx  B D.xqualecft  qua- 
dratis B r> , & duplo  quadrati  C.  Ergo  quadratum  fum- 
mx A>C,£>  xquatur  quadratis  fingulorum  & quadrato  . 
B D.  v^od  erat  dcmonUrandum.  • J 


A- 

ff.  z£ 


y, 

f.  Hmtu. 
xo.Otftimi. 

A{.  B « C 
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LEM  M AT  A. 


LEMMA 


Si  fueriHt quotcumque  numeri  continue  froporti^u^ 

les  multitudine  impari , quadrarum  fumma  om^  ^ 
' nium  aquatur  cjuadratis  f naulorum , plus  duplo  ^ 
plano  ex  fumma  omnium  in  fummam  eorum  qui 
funt  in  locis  paribus. 


Sint  primum  tres  numeri  continue  proportionales  ' 
A>B>C:  dico  quadratum  fumm;  A>B>C>  ?qu»ri 
quadratis  fingulorum  A»B>C»  plus  duplo  plano  ex  fum-  * 
mi  A, B,Cj  in  B.  Quadratum  enimfijmm^  A,B,C»9qua- j 
tur  quadratis  A>  B>  C , & duplo  planorum  qu^  fiunt  ex 
qualibet  parte  in  quamlibet  ex  aliis , hoc  eft  duplo  pla- 
norum cx  Bin  A>exBinC»&cxA  tnC>hoc  eft  qua- 
<irati  B,  igitur  duplum  plani  ex  B,  in  fiimmam  A,B,C»eft 
?qualc  duplo  planorum  qu?  fiunt  ex  qualibet  parte  in 
quamlibet  ex  aliis.  Ergo  quadratum  lumm;  A,B,C, 
equator  quadratis  Angulorum  plus  duplo  plani  ex  fum- 
mi  omnium  A»B)C)  in  B.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Sint  iam  quinque  numen  A,B,C,D,E,  dico  quadra- 
tum fummx  A»B,C»D,E,xquari  quadratis  fingularum 
plus  duplo  plani  cx  fumma  omnium  in  fummam  B D. 

Nam  quadratum  fummx  omnium  xquatur  quadratis 
partium&duplo  planorum  cx  qualibet  parte  in  quamlibet 
ex  aliis  > hoc  eft  duplo  planorum  ex  A in  B>  cx  A in  C* 
e^A  in  D,  ex  A in  E,  cx  B in  C,  ex  B in  D,  cx  B in  fi.  ex 
C in  D.  cx  C in  £.  cx  D in  E : (cd  iifdcm  omnibus  xqua- 
tur  duplum  plani  ex  fumma  omnium  in  fummam  B D. 
nam  planum  cx  fumma  omnium  in  B.xquale  eft  plano 
ex  A in  B.  cx  quadrato  B ( hoc  eft:  plano  ex  ^ in  C ) ex  <■  UmIms, 
B in  C ( hoc  eft  cx  A in  D ) cx  B m D ( hoc  eft  cx  A in 
£)  2Ccx  B inE:  Similiter  planum  cx  fumma  omnium 
m D,  xquatiir  planis  cx  D in  £.  cx  quadrato  D ( hoc  eft  »••••>- 


g LEMMATA. 

^ plano  cxC  inE)  cx  D in  C»cxD  in  B>  fic  exDin  Ly, 
X cft  B in  C/  igitur  quadratum  furauix  omnium  z- 
quarur  quadratis  migulorum  plus  duplo  plano  cx  fum- 
• ma  omnium  in  fummam  eorum  qui  funt  in  locis  paribus, 
t^od  erat  demonftrandum.  '' 

LEMMA.  X. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  continue  proportiona^ 

* ^ les  multitudine  pari , quadratum  ftmma  omnium 

q.  aquabitur  quadratis  Jmgulorum  j duplo  plani 

ex  fumma  omnium^  dempto  maiori  in  jummam 
eorum  qui  Junt  in  locis  paribus  , inchoando  nu- 
merationem  d minore  extremo. 

Sint  primum  quatuor  numeri  continue  proportiona-^ 
Ics  A>B>C>n>  dico  quadratum  fumm;  omnium  z- 
quari  quadratis  fingulomm  plus  duplo  plano  ex  iumma' 
I D*  ^ ^ A,B,C,  in  {ummam  ,B  D.  Nana  quadratum  fumm^om- 
nium  aquatur  quadratis  finguloruni  'plus  duplo  plano- 
rum cx  quolibet  in  quclibct  cx  aliis, hoc  cll  duplo  planoru 
cxAinB.cxAinCiCX  Ain  D,cx  BinCjCxBin  I’,cxC» 

- in  D.  Sed  duplu.n  illorum  planorum  zqualc  cfl  duplo 
plano  ex  fumma  A,B,Cjin  fummamB  L).  nam  planum 
cx  fumma  A,tJ,C  in  B,  qqualc  cll  plano  cx  A in  B , cx 
quadrato  B ( hoc  cft  plano  cx  A in  C ) cx  £|.in  C ( hoc 
cft  cx  A m D ) 1'miilitci  platmiDiex  fuitima  A>B,C  in  D, 
cquatur  planis  cx  A in  D ( hoc  cft  B in  C ) cx  B in 
cx-Cin  1).  Ig.tur  quadratum  fumm^  A,B»C>D,  cqua- 
tur quadratis  iingulorum  pms  duplo  plani  cx  fumfha 
A,B,\  , in  fummam  B,Ds  quod  erat  demonftrandum* 
Eodctn  mf do  procedet  dcmonftratio dc  fex»  o£k©>  dc- 
cem*  5cc.  Numeris  proportioaaUbus. 

V . - lemma  Xi:. 


].  Huitu. 


i>  Uuiui, 


'■V-J. 
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Si 'fuerint quotcumque  numeri  continue propo^na^  f ^ S . I 

lesj  digerentia  illorum  erunt  in  continua  ^ eae- 


dem cum  numeris  proportione. 


Sint  quatuor  numeri  A, B,C,D,  continui  proportio^ 
nalcs.  Dico  differentiam  A & B effe  ad  diffe- 
rentiam B & C,  ficut  differentia  B & C ad  differentiam  Q 
^ ^ inftipcr  tres  illas  differentias  effe  in  ratione  nu- 

mcrorum:nam  fupponendq  A eflV  maiorem  extremum» 
cum  fit  vt  A ad  B 1 ita  B ad  C » erit  diuidendo  vt  diffe- 
rentia A & B ad  B f ita  differentia  B & C ad  C.  F t per- 
mutando,  vt  differentia  A & B ad  differentiam  B KCj  ’ 
ita  B ad  C.  Similiter  diuidendo  6c  permutando»  often-  Ba.c«J 
detur  effe  differentiam  B «c  C ad  differentiam  C & D fi-  D u, 

C ad  D»  hoc  eft  B ad  C.  Ergo  vt  B ad  C » ita  differen- 
tia: funt  inter  fc.  Proindeque  funt  in  continua  Sc  ea-  ^ 

dem  cum  numeris  ratione.  Quod  erat  demonfiran-  • 
dum.  • 

L E M M A X 1 1.  ■ ^ ; 


Si  fuerint  tres  numeri  proporjionales,  differentia  qua  ^ 

dratorum  ab  extremis,  aqualis  erit  quadrato  diffe^ 
rentia  extremorum  plus  dupla  quadratorum  medij 
^ minoris  differentia. 


Sint  tres  numeri  propoitionales  A,B,C.  Dico  dif- 
ferentiam quadratorum  A & C arqualem  fore  qua-  . 
drato  differentiz  A teC  plus  dupla  quadratorum  medij 
B fieminoris  C differentia : nam  quia  cft  vt  A ad  B i ita  A»  »4.C»; 
B ad  C , erit  vt  differentia  A & B ad  differentiam  B & C;  f'* 

componendo  vt  differentia  A & B pluss.inii^’ 
ufferentia  B & C » hoc  eff»  vt  differentia  extremorum 

B 


t.Ktum. 
- i 

4.  Huim. 
/.  UUiMl. 


\o  LEMM  ATA, 

ad  differentiam  medij  B bi  minoris  C i ita  B & C ad  C. 
Igicur  planum  fub  differentia  A C in  C x’quatur  plano 
fub  differentia  B & C in  fummam  B C.  Ergo  duplam 
planum  fub  differentia  A C in  C xquale  erit  duplo 
plano  fub  differentia  B & Cin  fummam  B C.  Sed  qua- 
dratum differentix  A Sc  C plus  duplo  plano  fub  diffe- 
rentia A C in  C xqi^tur  interuallo  quadratorum  A ic 
C i ergo  idem  quadratum  differentis  A dc  C plus  du> 
pio  plano  fub  differentia  B &:  C in  fummam  B & C zqua. 
le  erit  differentis  quadratorum  ab  extremis  A K C.  At- 
qui planum  fub  differentia  B & C in  fummam  B & C 
xquatur  differentis  quadratorum  B & C.  Ergo  diffe- 
rentia quadratorum  ab  extremis  A C eff  squ^is  qua- 
drato differentis  extremorum  plus  dupla  quadratorum 
medij  Sc  minoris  differentia.  Q^d  erat  demonstran- 
dum. 

LEMMA  XIII. 


S/  fuerint  tres  numeri  continue  proportionales  pla- 
num fub  minori ^ ^ differentia  extremorum  a- 
quahitur  difftrentU  quadratorum  mediis  mino.. 
■ ris. 


Sit  maior  extremus  A B & C B minor.  Dico  planum 
A,C>B>  squaii  difBftentis  quadratorum  medij  Sc 
A.'..d.B  minoris.  Nam  quia  funt  tres  numeri  continue  proportio- 
— • •lales  quorum  extremi  funt  A B & C B , erit  planum  fub 
4.  A B in  C B squale  quadrato  medii  t fcd  planum  ex  A B 
in  C B squatur  plano  ex  A C in  C B 8c  quadrato  C B. 
' Igitur  quadratum  medij  eff  squale  plano  ex  A C in  C B 

^ . Sc  quadrato  C B ; at  fi  inde  tollas  quadratum  minoris  C 

Remanebit  planum  ex  A C in  C B.  Ergo  differentia 
quadratorum  medij  Sc  minoris  squalis  eff  plano  ex  mi- 
nore C B m differentiam  extremorum  A C.  Qupd  erat 
dcmonftrandum. 
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Si  fuerint  tres  numeri  proportionales  , planum  fuh 
maiori  in  differentiam  extremorum  aquatur  in- 
teruallo  quadratorum  medij  0*  maioris, 

Sic  ex  tribus  numeris  proportionalibus  A B maior  tc 
C D minor.  Dico  planum  fub  A B in  A C aequari 
intcruallo  quadratorum  medij  8c  maioris  > nam  planum 
cx  maiore  AB  in  minorem  CB  erit  aequale  quadrato^ 
medij : fcd  quadratum  A B cft  aequale  planis  ex  A B in 
CB,fic  cxABinACi  igitur  fi  ex  quadrato  maioris 
AB  Collas  quadratum  medij  > reflabit  planum  cx  ABin 
A C.  Ergo  difFcrcncia  quadratorum  medij  &c  maioris 
aequatur  plano  cx  maiore  AB  in  difierentiam  extremo^ 
rum  A C.  Quod  erat  demonfirandum. 

L E M M A X V. 

Si  fuerint  tres  numeriproportionaleSjd fferentia  qua^  ^ ' 

dratorum  medij  cir  maioris  aquatur  quadrato  dtf-~  :;j 

ferentia  extremorum  y ^ differentia  quadrato-^  ^ 
rum  medij  ^ mineris . 

Sit  A B maior  & C B minor  vt  fupra.  Dico  differeai 
Ciam  quadratorum  medij  ic  maioris  aequari  quadrato 
difFcrcntix  extremorum  AC  plus  differentia*  quadrato- 
rum medij  & minoris.  Nam  planum  fub  maiore  A B 5c 
difterentu  extremorum  A C aequatur  differentiae  quadra- 
torum medij.  ac  maioris.  Sed  planum  fub  A B in  A C 
cfl  xquale  quadrato  AC  8c  plano  c^  A C in  C B.  Pla- 

— .... ...  A r.  o .'...-.-...IIa  H’Rul 
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num  autem  cx  A C in  C B xquatur  intcruallo  qua 
dratorum  medii  Sc  minuris.  Igitur  interuallum  quadra- 
torum maioris  5c  medij  efi  xquale  quadrato  differentia;  r;.  anvi^ 

B ij 
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extremorum  plus  difFercntu  quadratorum  medlj  & mi- 
noris. Quod  eratdemonnr^nduin. 

LEMMA  XVr. 

Si  fuerint  tres  numeri  proportionales , ex  diffe- 
rentia ejuadratorum  ab  extremis  tollatur  quadra- 
tum dfferentig  extremorum , remanebit  duplum 
dt ferentia  quadratorum  medij  minoris. 

Sequitur  ex  Lemmate  duodecimo  huius » in  quo  de- 
, monilrauimus  diiFcrcntiam  quadratorum  ab  extremis  x< 

auari  quadrato  difFercntiz  extremorum  plus  dupla  qua- 
ratorum  medii  fic  minoris  difiereniia. 


LEMMA  XVII. 


'Si  fuerint  tres  numeri proportionales  ,&ex  djffeten- 
tia  quadratorum  medij  ^ maioris  tollatur  diffe- 
rentia quadratorum  minoris  Cr  medq  , rejtabit 
quadratum  differentia  extremorum. 

Sequitur  ex  Lemmate  > decimo  quinto  huius  > in  quo 
demonilrauimus  quadratum  dilTer enti;  extremorum  plus 
diifvrentu  quadratorum  minoris  mcduelTcxqualeiB- 
t^ruallo  quadratorum  medit  5c  maioris. 

LEMMA  XVIII. 

Si  fuerint  quatuor  numen  continue  proportionales^ 
fummd  mediorujn  cjl  medio  loco  proportionalis  in- 
ter fummam  primi  0^ fecundi,  ^fummam  tertij 
0^  quarti. 

Sine  quatuor  numeri  AiB«C«Dt  continui  proportlona^ 


LEMMATA 

Ics.  Dico  (ummam  BC  cfTc  medio  loco  proportiona> 
lem  incer  fummam  A B & fummam  C D.  Cum  enim 
iic  ve  A ad  B i iu  B ad  e > erii  componendo  vt  A B ad  B; 
icaBCadC.  £c  permutando  > ve  A fi  ad  B C i 
ad  C.  Similiter  cum  fit  ve  B ad  C > ica  C ad  D > eric  com- 
ponendo vt  B C ad  C > ica  C D ad  D : 5e  permutando  vt 
B C ad  C D i ita  C ad  D.  Sed  vt  C ad  D)  ita  B ad  C >ergo 
erit  ve  AB  ad  B C « ita  B C ad  C D.  Quod  erae  demon- 
fandum. 

LEMMA.  XIX. 

Si  Jumma  quatitor  numerorum  contmue  proportio- 
naliumJecetur  in  duas  partes  quarum  planum  a-  ‘ 

. quetur  quadrato  fumma  mediorum:  illa  partes 
erunt  fumma  primi  fecundi,  itemque  fumma 

tertijey  quarti.  ^ 

Sit  numerus  A fumma  quatuor  continui  proportio- 
nalium, diuifus  in  duas  partes  B C quarum  pia-  Ai^; 
num  D aequetur  quadrato  fumm^  mediorum  E.  Dico  * “* 

B fore  fummam  primi  tc  fecundi  , & C fummam  tertij  tc  F....E  s.  g- 
quarti.  Sit  enim,  fumma  primi  & fecundi  F,  fumma  vero  ° -• 
tertii  «c  quarti  G.  Ergo  cft  vt  F ad  E;  iu Ead  G.  Igi-  ,, . : 
tur  planum  ex  F in  G aequabitur  D.  Sed  eidem  D xqua-  <.  hmTm.' 
tur  planum  ex  B in  C.  Ergo  planum  B in  C cft  zquale 
plano  F in  G.  Et  proinde  vt  B ad  C , iu  F ad  G.  Et  com- 
ponendo  vt  B C ad  Cs  iu  F G ad  G.  Et  permuundo  ve 
B C ad  F G , ita  C ad  G.  Sed  tam  B C quam  F G sequan- 
tur A , ergo  < aequatur  G.  Similiter  probabitur  B aequa- 
ri F.  Igitur  B eft  fumma  primi  & fecundi , C vero  fum- 
ma tertii  «c  quarti.  Quod  aat  dcmonftiandura. 
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LEMMA  XX. 

5/ fuerint  quatuor  numeri  continue  proportionales,^ 
differentia  mediorum  tollatur  ex  differentia  extre- 
morum i reftduo  diuifo  in  duas  partes  quarum  dif- 
ferentia mediorum  fit  medio  loco  proportionalU: 
ilU  dua  partes  erunt  differentia  primi  ^‘fteundij 
itemque  tertij  & quarti  figillatim. 

Sint  quatuor  numeri  continue  proportionales  A»B, 
C,D.  Sitque  difFercniia  extremorum  E.  Et  diffe- 
rentia mediorum  F.  Tollatur  F ex  E «c  remaneat  G diui- 
daturque  G in  duos  quorum  F fit  medius  proportiona- 
lis. Dico  duas  illas  partes  ipfius  G fore  differentiam  pri-] 
mi  ac  fecundi,  ittmquc  tertii  8c  quaiti  figillatim.  Nam 
cum  A,B,C,D,  fint  continue  proportionales  &c  yt  fuppo- 
Ai  B4  C8.  tnmus  inxqualcs,  continuo  crefeunt  vel  dccrercunt,  ergo 
D iV  E 14.  differentia  extremorum  E requatur  differentiis  A ac  B,  B 
r 4.  fic  C,  C ac  D.  Igitur  quoniam  ex  E tollitur  differentia 
mediorum  F,  refiduum  G cftxquale  differentiis  A ac  B 
itemque  C ac  D.  Sed  F eft  medius  proportionalis  inter 
differentias  A ac  B«  itemque  C ac  D.  Ergo  fi  G diuidatur 
in  duas  partes  inter  quas  F,  fit  medio  loco  proportiona'^ 
lis,  erunt  illx  partes  figillatim  differentia:  primi  ac fecun-i 
19  Hmm.  di,  itemque  tertii  8c  quarti.  Per  fimilem  difeurfum  quo> 
vfi  fumus  in  prxcedenti  propofitionc. 
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Si  fuerint  quatHor  numeri  continue  pr^ohionAes  t A»  '\- 
fumma  quadratorum  d fnguiu  ad  fummam  pla~ 
norum  ex  primo  in  fecundum , tertio  in  quar~  •*  ^ 

tum , eritvt  fumma  omnium  ad  fummam  mdio-  ^ 


1\_ 

''t 


rum. 


Sint  quituor  numeri  continue  proportionales  ABCD.  i c . ^ ^ 

Dico  fore  quadrata  fingulorum  ad  fummam  plano-  "*  * ^ ^ 

rum  cx  A in  B 8c  C in  D ; Yt  fumma  A,BiC>D>  ad  fum-  UniHt' 


mam  B C.  Cum  enun  fint  continue  proportionales  qua< 
dratum  B arquatur  plano  ex  A in  C.  Ergo  quadrata  A a»  c*.' 
ficB  funt  iqualia  quadrato  A & plano  cx  A in  C > igitur  Die. 

A multiplicans  fummam  A C facit  quadrata  A & B.  Item 
A mult^licans  B facit  planum  cx  A in  B.  Ergo  duo  ii.uftimi. 
produci  habebunt  inter  fc  camdem  rationem  quam 
duo  multiplicati.  Igitur  quadrata  A B ad  planum  cx  A 
in  B erunt  vt  A C ad  B.  Similiter  oBindetur  quadra- 
ta C D ad  planum  ex  C in  D , effe  vt  B D ad  C.  Sed 
cft  vt  A C ad  B I ita  B D ad  C.  Ergo  vt  A,  B,  C,  D,  “ 
ad  B C,  ira  juadrata  A B ad  planum  cx  A in  B , vcl 
quadrata  C D ad  planum  cx  C in  D«  Igitur  componen- 
do plana,  ficut  compofiti  funt  numeri  erunt  quadrata  fin- 
gulorum  ad  plana  exAinB&CinD,vt  fumma  om- 
nium numerorum , ad  fummam  xpediorum. 


LEMMA  XXII.  ^ 

5i  ex  quadrato  fumma  quatuor  numerorum  continue 
proportionalium  tollantur  quadrata  fingulorum  ^ ‘ 
reftdui  dimidium  multa  tum  quadrato  fumma 
mediorum  ad  quadrata  fingulorum  efl'vt  fumma 
mediorum  ad  fummam  omnium. 

Sint  quatuor  numeri  continue  proportionales, 
A»  B,  C>  p»^  cx  quadrato  fumms  omnium  E tol- 
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lantur  quidrata  fingulorura  F,  fitquc  icfidiium  G,  « 
cuius  dimidio  tollatur  quadratura  fummx  B Gjacrcma-* 

° neat  H.  Dico  H ad  F j fore  vt  fumraa  B C ad  fum-  ^ 
mam  omnium.  Nam  quadratum  fummz  omnium  E 
cft  xqualc  quadratis  iingulorum  ic  duplo  planorum  cx 
A B , cx  A in  C , cx  A in  D , cx  B in  e , ex  B in  D, 

1 ex  C in  D.  Item  planum  ex  A in  C xquatur  quadrato 
B , planum  cx  B in  D xquatur  quadrato  C . & planum- 
^ ' ex  A in  D xquatur  plano  ex  B in  C.  Igitur  refidui  G,  • 

^ ^ ‘ ' dimidium  erit  xqualc  quadratis  mediorum  B ac  C plus 

duplo  plani  fub  mediis  ( hoc  efl:  quadrato  fummz  me» 
diorum ) 8c  infuper  planis  cx  A in  B > 3c  C in  D.  Ergo 
fi  ex  dimidio  G tollatur  quadratum  fummx  mediorum  ' 
remanebit  fumma  planorum,  cx  primo  in  fecundum  3c 
tertio  in  quartum.  Igitur  vt  E ad  H:  ita  A,B,C,D,ad 
B C.  Et  inuertendo  vt  H ad  F : ita  B C ad  A»*5,  C>D.-  • 
Quod  erat  demonfirahdum. 
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LEMMA  XXIII/. 

Si  fuerint  qnatuor  numeri  proportionales  j fue  conZ 
tinue  ,/tue  dtferete  y ag^^atum  quadratorum  a 
Jingulis  efl  aquale  quadratisp4mm<€  extremorum^ 
Cr  interualli  mediorum : itemque  quadratis  fum-^ 
ma  mediorum  cir  interuallhextremorum, 

Qp|c  enim  cx  quatuor  numeris  proportionalibus  A B,' 
O maior  medius  ac  B C medius  minor , ergo  quadra- 
tum A B xquatur  quadratis  A C , C B ac  duplo  plano 
A,C,B.  fgitur  quadrata  mediorum  A B,B  C xquantur 
quadrato  A > duplo  quadrato  C B ac  duplo  plano  A,C,B: 
Sed  duplum  planum  A,C,B,  plus  duplo  quadrato  C Bt 
xquatur  duplo  plano  fub  mediis  A B ac  B C > ergo  qua- 
drata mediorum  ( imo  ac  duorum  quorumcumque  nu- 
merorum) xqualia  fune  quadrato  ipforum  difierentix» 

plus 


LEM  M AT  A.  /7 

plus  duplo  plano  fub  illis  comprchcnfo.  Sed  duplum 
planum  fub  mediis  iquatur  duplo  plano  fub  extremis,  l- 
gitiii'  quairamm  differentix  mediorum  plus  duplo  pla- 
no fub  extremis  plus  quadratis  extremomm  cll  xqua:lc 
quadratis  Ungulorum : atqui  quadratum  (iimmx  extre- 
xix‘orum  xquatur  quadratis  extremorum  plus  duplo  pia- 1.  mittis 
no  fub  extremis,  ergo  quadratum  fummx  extremorum 
plus  quadrato  intcrualli  mediorum  xquatur  quadratis 
iingulorum.  Similique  plane  difeurfu  probabitur  qua- 
dratum fummx  mediorum  plus  quadrato  intcrualli  ex* 
cremorum  xquari  quadratis  fingulonim.  IgiturHfue- 
rinct^c.  Quod  erat  demonftrandum. 

LEMMA  XXIV. 

t 

Si  fuerint  tjuinc^ue  numeri  continue  proportionales  ^ 
planum  ex  medio  in  fummam  extremorum  aepua-  ■ 
tur  quadratis  fecundi  ^quarti. 

Hoc  iam  probatum  fuit  in  Lemmate  8.  huius.  , 

LEMMA  XXV. 

Si  fuerint  quinque  numeri  proportionales  , erit  Vf  ' 
fumma  eorfm  qui  funt  in  locis  imparibi^ad  me- 
dium ^ ita  quadrata  trium  interm^iorum  ad  me^ 
dium. 

Sint  quinque  numeri  A B C D E continui  propor- 
tionales , dico  clTc  vt  A C E ad  C ; ita  quadrata  B 
e D , ad  quadratum  C.  Eft  enim  vt  A ad  C *,  ita  qua- 
dratum B ad  quadratum  C.  Item  vt  E ad  C » iu quadra-  «. 
tum  D ad  quadratum  C.  Ergo  vt  A E ad  C i iu  quadra- 
' uB  D ad  quadratum  C U componendo  vt  A C E ad  C; 
ita  quadrata  B C D ad  quadratum  C.  Quod  erat  de-  ^ 
monftrandum 


C 


LEMMATA.  . 

LEMMA  XXVI.  "i 

Si  fuerint  quinqus  numeri  continue  fropor/ionales,  . - 
era '^tjumma  extremorum  ad  meMum  ita  diffe^ 
ren,  ia  quadratorum  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum fecundi  cir  quarti. 

Sint  quinque  numeri  continue  proportionales  ABC 
O E Dico  fore  vt  differentia  quadratorum  A & £ ad  • 

. . differentiam  quadratorum  B &:  D;  lU  A t adC.  Nam  i 

14.  planum  ex  A Ein  C aequatur  quadratis  BD  ergo  planum 
ex  C in  differentiam  A & E aequabitur  differenti*  qua* 
dratommB&D.  Sed  planum  exfumma  extremorum 
S.  differentiam  extremorum  eft  xqualc  differenti*  qua- 

dratorum ab  extremis.  Ergo  differentia  extremorum  . 
multiplicans  fummam  exuemorum  : Sc  medium  figil- 
latim  , facit  differentiam  quadratonim  ab  extremis  , flc  ' 

differentiam  quadratorum  fecundi  Sc  quarti.  Igitur  il- 
Ix^du*  differenti*  quadratorum  habebunt  inter  fcean-  . 1 

fiLiftimi.  dem  rationem  quam  numeri  multiplicati.  Et  ita  , erit 
vt  fumma  extremorum  ad  medium  » ita  differentia 
quadratorum  ab  extremis  ad  differentiam  quadrato- 
rum fecundi  Sc  quarti.  Quod  erat  demonffrin- 
dum.  ® * 

LEMMA  XXVII. 

Si  fuerint  quinque  numeri  continue  proportionales.  ^ 
erit  'Vt  quadrata  fecundi  er  quarti  ad  medium', 
ita  differentia  quadratorum  ab  extremis  ad  diffe- 
rentiam quadratorum  fecundi  er  quarti.' 

NAm  in  illa  Cyic  eft  vt  fumma  eorum  qu»  funtin 
locis  imparibus  ad  medium  i ita  quadrata  trium 
t;.  tuMu,  intermediorum  ad  quadratum  medii.  Ergo  diuidendo 
Vt  fumma  extremorum  ad  medium  > ita  quadrau  fcoin« 


1 


LE  M M AT  J. 


19 


di  S>C  quaiti  ad  quadratum  medii/  Sedvcfummacxtrc* 

I 1 j-rc  _ ■ 'i  li.UuiM.’ 


rnorum  ad  mcdmmi  ita  quoque  diffcrcntil' quadrato- 
rum ab  extremis  ad  differentiam  quadratorum  fecundi 
quaiti:  ergo  Vt  quadrata  fecundi  Se  quaiti  ad  quadra- 
tum medii : ita  digerentia  quadratorum  ab  extremis  ad 
differentiam  quadratorum  fecundi  6c  quaiti.  Quod  erat 
dcmonflrandum. 


LEMM^A  XXVIII. 


Si  numerus  quilthei  fecetur  in  duas  partes  ^ cubus  to~ 
tius ^uatur  cubis  partium , triplo  f olidi  quod 

Jit  JProro  numero  tn  planum  partibus  coni- 
prehenfum. 


HOc  theorema  efl  fundamentum  extradionis  ra- 
dicis cubica*.  £c  demonftratur  aBachetol.a.  Po- 
rifm.  in  Dioph.  propof.  19.  Facil^uc  poteft  oflendi 
ex  quarta  fecundi  Buclidis,qux  dcmoimratuc  ^Clauio  in 
numeris.  I.5; . clemcnt.ad  propof  14. 

LEMMA 


XXIX.  . 

Duorum  cuborum  differentia  ce quatur  cubo  differen- 
tia laterum  ^ triplo  Jolidi  quod  ft  ex  differen- 
• tid  laterum  in  planum  Jub  lateribus  compreheH- 
fum. 
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DEmonftratur  il  Bacheto  lib.  a.  Porifin.  in  Dioph. 


pcopofit.  ai.  £c  fequiturex  Lemmate  4, 8ca8.hu- 
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Si  fuerint  tres  numeri  continue  proportionales foiida 
fuh  primo  in  aggregatum  quadratorum  fecundi  cJT 
temj  jfub  tertio  in  aggregatum  quadratorum  pri-^ 
mi  er  fecundi , fuh  medio  in  ag^egatum  qua- 
dratorum ab  extremis  erunt  inter  fe  aqualia. 

Sint  tres  nutneri  proportionales  A • B > C a Dico  foli- 
da  ex  A in  (juadrata  B 8c  C>  cx  C in  quadra||||A  & B« 
er  B in  quadrata  AScC  fore  aequalia:  nam  ciiffftt  vt  A 
ad  B ; ita  B ad  G erit  vt  A ad  C.  Ita  quadratum  A ad 
quadratum  B vel  quadratum  B ad  quadratum  C.  Ergo 
vt  A ad  C i ita  quadpta  A B ad  quadrata  B C.  Ei^o 
ibiidum  fub  extremis  ex  A in  quadrata  B C a:quatur  lo- 
lido  fub  mediis  ex  C in  quadrata  A B.  Ergo  folidum  fub 
primo  in  quadrata  fecundi  6c  tertii  aequatur  folido  ex  ter- 
tio in  quadrata  primi  fic  fecundi.  ^ 

Similiter  cum  fit  vt  primus  ad  tertium } ita  quadratum 
fecundi  ad  quadratum  tertii  > erit  componendo  vt  A K 
C ad  C ; iu  quadrata  B 5c  C ad  quadratum  C.  Et  per 
conuerfionem  rationis  vt  A C ad  A » ita  quadrata  B C 
ad  quadratum  B.  Igitur  folidum  fub  extremis  ex  A C 
in  quadratum  B > aequatur  folido  fub  mediis  ex  A in 
quadrata  B C . Sed  hoc  pofterius  folidum  iam  eft  often- 
mm  a:qualc  folido  ex  C in  quadrata  A B.  Igitur  tria  fo- 
lida  ex  A in  quadrata  B C > ex  C in  quadrata  A B > ex  A 
C in  quadratum  B funt  inter fc aequalia.  Qimdeftpro- 
pofitum. 


'7 


LEM  MATJ,  ii 

LEMMA  XXXft  f 

Si  fuerint  cjueLtHor  numeri  continue  proportionales  j 
fumma  cuborum  a mediis  aqualis  erit  J olido jub 
fummd  extremorum  in  planum  fubmediisvel ex- 
tremis. — 

Sint  quatuor  numeri  continue  proportionales  ABC 
D Dico  cubos  BscC.  Fore arqualcsfolido  ex  fum- 
ma A D in  planumfubB inCvcl  Ain  D.  NamquiaB 
multiplicans  B 8c  C producit  quadratum  B planum 
cx  B in  C ) erit  vt  quadratum  B ad  planum  ex  B inC  i 
Ita  B ad  C » hoc  cft  A ad  B.  Ergo  produftus  fub  extre- 
tremis  xquabitur  folido  fub  mediis  , fcd  produftus  fub 
extremis  eft  cubus  B.  Igitur  cubus  B eft  zqualis  folido 
cx  A in  planum  B C.  oimili  plane  difeurfu  oflendetur 
cubum  C zquari  folido  exD  in  planum  B C.  Hoc  cll 
in  planum  A D.  Ergo  duocubi  B Sc  C.  zquabuntur  ^ 
folidis  ex  A in  planum  B C Sc  ex  D in  planum  B C igitur 
cubi  B 8r<L‘  erunt  squales  folido  cx  fumma  extremorum 
A D in  planum  fub  mediis  vel  extremis*  Quod  erat  dc- 
monftrandum. 

LEMMA  XXXII. 

Si  fuerint  quatuor  numeri  continue  proportionales, 
di ferentia  cuborum  a mediis  aqualis  e fi folido fub 
di  ferentia  extremorum  in  planum fub  mediis  'vel 
extremis. 


Sim  fatuor  nunicri  continue  proponionalcs  ABC 
D fif^c  differentia  extremorum  E , planum  fub  me- 
diis vel  extremis  F , Sc  differentia  cuborum  ^ mediis  a ^ b T 
G,  Dico  G zquari  folido  fub  E in  F.  nam  fumma  cu-  c*-  d tn. 
boruma  mediis  B,  C>  aequatur  folido  cx  fumma  extre- 

^ ' ■ 


il.  liH  Ui^ 


-1  lemmatj4: 

morum  A D in  planum  fub  mediis  F.  Sed  fumma  ex- 
tremorum A D xquatur  difFcrcncix  E & duplo  mino- 

• ris  A.  Igitur  funima  cuborum  a mediis  B C x^juatur 
folido  ex  E plus  duplo  A in  plapum  F.  Sed  vt  proba- 

pijcced.  Solidum  fub  A in  planum  F arqua- 
tur  cubo  B.  Igitur  lolidum  fub  duplo  A in  F xqua- 
‘ . bitur  duplo  cubo  B.  Et  proinde  fumma  cuborum  a me- 

* diis  xqualis  eft  duplo  cubo  B plus  folido  ex  E in  F.  Igi- 

tur folidum  ex  £ in  F e(l  digerentia  cuBorum  a mediis. 
Quod  erat  demonllrandum.  • 

# • ^ 

L E MM  A XXXIII. 

Si  fuerint  (juatuor  numeri  continue  proportionales  ^ 
cubus  dijferentig  extremorum  plus  tripla  cuborum 
' d mediis  dif-erentia , aqualis  eji differentia  cubo- 

^ rum  db  extremis. 


F: 


'Acilis  eft  demonftratio  huius  theorematis  ex  prarce- 
_ dentibus,  fiquidem,  differentia  cubomm^b  excre- 
tt.Hmut.  jjjjj  aequatur  cubo  difforentix  cxticmorum  plus  triplo 
folidifub  differentia  extremorum  in  planum  fub  exu  e - 
mis  i fcd  folidum  fub  differentia  extremorum  in  planum 
fub  mediis  vel  extremis  xquatur  diffcremiz  cubonima 
mediis  j & ita  triplum  folidum  fub  differentia  extremo- 
rum in  planum  fub  mediis  vel  extremis  eft  xqualecri- 
\ pix  cuborum  a mediis  differentiz  , ergo  cubus  diffe- 
rentix  cxtremoium  plus  tripla  cuborum  a mediis  diffe- 
rentia aquatur  differentis  cuborum  ab  extremU. 
xtat  demonftrandum. 


V, 


LEMM  AT  J, 

LEMMA  XXXTVrv.; 


S • • 


St  fuerint  quatuor  numeri  continue  fro^xrrthnides 
cubus  fumma  extremorum  aquabitur  cubis  ex- 
tremorum  f plue  trifo  cuborum-^ediis  ^ 

y - 

S Equitur  hoc  theorema  ex  ptxcedentibas  ;{iquI(leiK  . 7 'V 
cubus  fummx  extremorum  «qualis  eft cubis exttv>  "7CJo 
xnonim  fic  triplo  folidi  ex  fumma  extremorum  in  pia-  iI.hmm/, 
num  fub  extremis : Atcriplum  illius  folidi  zquatur  cnplo. 
cuborum  a mediis;  ergo  cubus fummzcxtremommz- 
qualis  ell  cubis  extremorum  pius  triplo  cuborum  ame- 
ris. Qpodellpropolltum* 


L§m.  ( 


N O V iE 

CLAVIS 

A D 

GEOMETRIAM. 

LIBER  PRIMVS. 

JNQVO  ? LIERIM  A PROPONFNTFK 

Problemata  haSlenus  nonfoluta,refolaunturque 
titm  t^lgebrice y tum Canoriice itum  etiam  Geo* 
metrice , in  ferie  trium  quantitatum  continui pro^ 
portionalium. 


PROPOSITIO  I. 

Data  media  quantitate  ex  tribus  proportionalibus , 
differentia  extremarum , inuenire 


extremas. 


Esto  datus  numerus  4.  pro  medio  ex  tjijms  pro- 
portionalibus , 6c  differentia  cxiremoriffff  data  fit 
«.  ponatur  1 R pro  minore  extremo , cigo  maipr 
erit  iRtfi.  Igitur  quadratum  medii  16. xquabitur  pro- 
duco fub  extremis  i 6 R Sc  poftdcb^mrcduftio* 
■ " ■ ■ “■  nem 


4 


Liber  Primus',  if 
inem  I Oberit  rquilc  i6-6  R 8c  proinde  valor  vnius  ra- 
dicis ell  a : nam  dimidium  numeri  radicum  c(l  5 , cuius 
quadratum  9 additum  numero  abfoluto  16  facit  fum- 
mam  zy.  cuius  radix  quadrata  5 multata  dimidio  nume- 
ri radicum  3 > relinquit  a pro  minore  excremo  qux- 
fico.  ' • 

Aliter  ponatur  i R pro  maiori  extremo.  Ergo  minor 
erit  1 R-6.  Igitur  quadratum  medij  dati  16  xquabitur 
produco  ftib  extremis  itf-  ^ R.  Et  poft  debitam  redu- 
ctionem I Qjcquale  erit  i6i6  R Se  proinde  1 R cftS.  ’ 
nam  dimidium  numeri  radicum  eil  3;  cuius  quadratum  ' 
fi  additum  numero  abfoluto  16  > facit  fummam  a cuius 
radix  quadrata  j addita  dimidio  numeri  radicum>cxhibet 
8 pro  maiore  extremo. 

Semel  moneo  me,  deinceps  non  repetiturum  metho- 
dum extrahendi  radices  ex  numeris  compohtis  vel  di- 
minutis  i fcd  il^tim  inuenta  xquatione inter  illos  Se  vnum  ' 

quadratum ) concludam  valorem  radicis  primo  pofitzl 
Hic  igitur  paululum  liilc,mi  Led:or,  Se  diligenter  aduerte  . 
quomodo  procreati  fine  duo  extremi » Se  videbis  in  pra- 
xi  vtraque  operariones  certas  Se  determinatas  : nam 
quadratum  dimidiz  dlffercntix  additum  efi  cum  qua- 
drato medij  proportionalis  dati,  se  huius  fummx  radix 
quadrata  in  priori  operatione  multata  eft  dimidio  difie- 
rentix  vtinueuirctur  minor  extremus , in  pofterion  ver6 
au^ia  efi  eodem  dimidio  vtinueniretur  maior  extremus.  ' 

Et  in  qualibet  alia  operatione  ciufdem  fpcciei  femper  oc« 
currenr  ciufmodi  multiplicationes , fubftraftiones , addi- 
tiones. Quare  inde  ad  iblutioncm  problematis  propofici 
formabitur  ille. 

I 

Canon 'uniuerjalis. 

CApe  dimidium  differentix  datx,  Se  eius  quadrato 
adde  quadratum  medij  proportionalis  dati  ; huius 
eaim  fummx  radix  quadrata  > muluta  Se  auda  dimidio 

D 


/ 


47  primi. 

I 

IJittrtii. 

It.ttrtii. 

l-j.fixii. 

tf.  iefimit, 
prmi. 


is  Nou^  CUuii', 

dac2  di£fei*entix  > exhibebit  minorem  Se.  maiorem  ci? 
ai-miim. 

Hinc  Effe^io  Geometrica. 


S" 

ijnc: 


data  ex  tiibiis  It- 
Pneis  continue  pro* 
portionalibus  media 
B C > 8c  differentia  cx- 
trcmaioim  A B.  Con- 
iungantui'  iilz  ad  an* 
gulos  re£l;os  Sc  diuila. 
A B bifariam  Ln  D> 
ducatur  D C.  Tum 
centro  D , intcruallo 
DB  deferibatur  circu- 
lus fecans  C D produ£lam  in  punftis  £ fic  F. 

Manifedum  cd  cotum  illud  opusGeopactricumeffe- 
ftum  cffc  cx  pr jcuio  Canone  , heut  Canon  cxpracuiao- 
peratione  > nam  quadratum  dimidia;  differentiz  D B ad- 
ditur quadrato  mediz  B C > & At  quadratum  D C>  cuius 
radix quadraUjAue  latus,  cd  linea  D C,  quz  muluu 
dimidio  differentiz  datz  D £ rchnquic  £ C . aufta  vdto 
eodem  dimidio  facit  C F. 

Dico  autem  F C , fic  CE  fore  extremas  quzAtas: 
nam  quia  B C ducitur  ab  extremitate  diametri  ad  an- 
gulos reidos  , cadet  extra  circulum  critque  tangens, ac 
proinde  eius  quadratum  zquabitur  refbangulo  F C E. 

J ptur  tresillz  F C,  C B,  £ C,  erunt  continue  proponio- 
nalcs  : extremarum  autem  F C , E C , differentia  eft 
F £ , hoc  ed  ipA  zqualis  A B.  Ergo  data  diderentur 
extremamm  A B &:  media  B C.  Inuentz  fune  extre- 
mar  F C.  £ C.  Quod  ew  faejendum  & demondran- 
dum. 

Alitor  paulo  elici  poteft  effectio  Geometrica  ex  eo- 
dem Canone,  hoc  modo.  Duzlinczdatz  AB  & BC 
.coniungantucy^  pMMf  «d  ;qigul9S^rc4^os  Se  diuifa  A B 


Liher  Primus'.  W 
bifaiiam in  D, ducitur  DC.  Tum  centrft>nnteruaUo 
D C • fiit  remicirculusfecans  productam  A B in  puniris 


£F. 


>* 


Manifcftum  eft  ob-'**'<  t'  " 
feruari  rurfus  iingulas  ‘'*- 
• Canonis  partes , liqui-  ' 
dem  quadratum  D B 
additur  B C quadrato, 

6c  lic  quadratum  DC, 
hoc  cfi  E D , qua  au£ta 
dimidio  differentia:  da- 
tae fit  E B, multata  vero 
eadem  D C hoc  cll 
D F eodem  dimidio 


•^1  V 
* *•  > 


D B , relinquitur  B F. 

Dico  autem  EB  , BF  fore  extremas  quaclitas.  Du- 
ftisenim  EC,  CF  fiettnanguIumECF.rcdanguIum 
quia  angulus  E C F eft  in  feraicirculo  & proinde  rc£lus:  -- 

Ergo  quoniam  demittitur  C D perpendicularis  ad  ba»  '‘*’‘**' ' 
fim  EF,  Fient  triangula  EBC  K CBF  fimilia.  Igitur 
efl  ve  E B ad  B C > ita  B C ad  B F.  Eftautem  extrema- 
rum EB,  BJF,  differentia  AB,  quia  E A eftxqualisB  F 
eo  quod  vuaque  remaneat  tollendo  ^quales  A 
ex  aequalibus  E D , D F.  Igitur  data  media  B C , & diffe- 
rentia  extremarum  AB,  inuent*  funt  extrem*  EB 
BF.  Quod  erat  propofitum.  *' 


f*  w*  « 

^ , « »• 


V' 


PROPOSITIO  II. 


Data  media  ex  tribus  quantitatibus  proportio- 
nalibus  , Jumma  extremarum^  * 
difhnguereextnmas. 


E 


Sto  datus  numerus  4 pro  medio  proportionali  ex 
tribus  U 10  pro  lununa  extremorum.  Ponatur  vnus 

' D ij 


x8  % Noua  Clauisy 

cxtreoiuM*l^itur  aiccr  eric  iO'i  R.  Horum  produdlus 
cft  IO  R-i  Q>  qui  proinde  jcqiubituri  6,  quadrato  mcdij 
dati.  Ec  poft  debitam  reduftioncm  erit  / Q^qiiale*o 
*»»»»R-i6.  Igitur  I R eft  a vel  8 : liquidem  numen  diminuti 
y £ ,T^  Ift  in  quibus  abfolutus  adficitur  figno  - habent  duplicem  ra- 

Ws  dicem  vt  docuimus  in  prxceptisAlgebrae. 

Hinc  Canon. 

CApe  dimidium  fummx  datae  , 8c  cx  eius  dimidij 
quadrato  tolle  quadratum  rnedij  proportionalis  : 
huius  enim  relidui  radix  quadrata  > addita  & detrada  fu* 
pradifto  dimidio  exhibebit  extremos  figillatim. 

Hinc  EffeSlio  Geometrica. 

Sit  data  fumma  extrema- 
rum AB  & media  BC. 
Coniungantur  illz  ad  angulos 
regios , Sc  fado  fupra  A Bfe- 
micirculo  ducatur  C D paral- 
lela B A > donec  occurrat  pe- 
1 ripheriat  in  punao  D ( fi  non 

• poflet  occurrere , problema  foret  xmpoflibile  vt  patet  ex 

V..  ^ ij.fcxti,  &c  5.  fecunih  elementorum)  ex  quo  punaoD> 


,^'fm  Jfe.v 


n*t' 


linea  DE  perpcndiculariter  demittatur  ad  AB. 

Manifeihim  eftobfcruari  lingulas  Canonis  Algebrici 
partes , liquidem  du^x  D F ad  centrum  fcmicirculi  C» 
erit  zqualis  dimidio  fummx  A B > fic  cx  cius  quadrato 
tollitur  quadratum  D £ remanetque  F £ quadratum  » 
cuius  latus  liue  radix  c(l  linea  F E,  quz  addita  6c  detra^a 
femidiametro  exhibet  A'  E & E B. 

Dico  autem  A E i EB  fore  extremas  quxlitas.  Quo- 
niam enim  B C & £ D funt  adem  A B perpendiculares, 
erunt  inter  fc  parallclx  : 6C  quia  illx  exdera  funt  inter 
iyfrimi.  pacallclas  B £ ,.C  D,  crunc  incer  fc  xqu^es.  Atqui  iam 


47.primt. 


zl  fr*m. 


'X, 


i 


^ Liber  Primusi  ^ 

probatum  eft  in  propof.  prsccd.  lineam  E D efle  me-  g . . 

«liam  proportionalem  inter  AE  &:  EB , patecque  illud  ex 
libro  fexto  Elcment.  Igitur  data  fumma  extremarum  'j  /**'»-  • 

A B ex  tribus  proportionalibus  , U media  B C ^ diftin- 
ximusextreraas  AE,EB.  Quod eiat faciendum 5cdc- 
xnonftranduro. 


PROPOSITIO  III. 

Data  ^rima  quantitate  ex  tribus  proportionalibus 
a^regato  fecunda  tertia  ^ 

diHinguere  fngultu. 

E Sto  datus  numerus  i.  primus  ex  tribus  proportio- 
nalibus & aggregatum  reliquorum  fit  iz.  ponatur, 
pro  medio  iR.  Erit  ergo  tertius u-iR.  Efgo  quadra- 
tum  raedij  i Q xquabitur  produ6to  fub  extremis  24-1 R. 
Igitur  I R fiuc  medius  cft  4.  eruntque  finguli  2. 4. 8. ' 

Hinc  Canon, 

CApe  dimidium  primi  dati , 5^eius  quadratum  iunge 
cum  produ£lo  fub  primo  in  fummam  reliquorum 
datam  \ huius  enim  aggregati  radix  quadrata  multata  di- 
midio primi  exhibebit  medium.  Vnde  tertius  non  la- 
tebit. • 

Hinc  Pffe^io  Geometrica. 


Sit  linea  A B prima 
ex  tribus  proportio- 
nalibus , fiue  maior  ex- 
trema * fiue  minor.  Ec 
B C compofita  ex  dua- 
bus reliquis.  Ponan- 
nir  illxindireftum>  £e 
fupta  totam  AC  dcficribatui:  fcmicirculus,  sc expun£lo 

D iij 


rfC\ 

p Xni  e ^ X 


t.fexti. 
n.ftx‘i. 
47  fruni. 

I ftxii. 
ij.fixii, 

I,  Axiom. 
frtmi. 
li  ftxti. 


jo  Noua  Clauis, 

B erigatur  perpendicularis  B E.  Tum  diuifa  AB  bifa- 
riam in D, centro D>interuallo  DE,  fiat  alter femicir- 
culus  fccans  priorem  in  E , lineam  C A produftam  in 
pun£tisG  8c  F. 

Manifwftum  eft  in  hac  praxi  obferuatas  cflcfingulas 
Canonis  nolhi  parces,  fiquidem  quadratum  B E, quod 
eftxqualereftangulo  ABC  iungitur quadrato  D B ,& 
fit  quadratum  u)  E, a CUIUS  latere  DE  hoc  eft  DGjfublara 
DB.  Relinquitur  BG. 

Dico  autem  B G fore  mediam  qujcfitam  Sc  confequen- 
ter  G C tertiam-^  Quadratum  enim  B E a:quatur  tura  re- 
dangulo  A B C,  tura  rcctangulo  F B G.  Siquidem  E B 
demittitur  perpcndicularicci  ex  punfto  E quod  eft  com- 
mune vtrique  pcriphcrLc  : igitur  illa  duo  rc^anguia  A 
BC  & F B G funtincer  fc  xqualia^K  proinde  erit  recipro- 
ce vc  linea  C B ad  G B ; ita  F B ad  A B.  Et  diuidendo, 
vc  C G ad  G B 5 ita  F A ad  A B.  Atqui  F A zqualis  eft 
B G , propterea  quod  fublatii  duabus  squalibus  A D & 
D B ex  duabus  squalibus  D F , 8c  D G remanent  F A 
& BG.  Igitur  eft  vt  C G adGB,ita  BGaJ  AB.  Data 
er  • o prima  A B ex  tribus  proportionalibus  a fumma  re- 
liquarum B C.  Diftiuximus  lingulas.  Quod  erat  fa- 


ciendum. 

Aliter  poteft  ex  eodem  Canone  clici  effe^lio  Geome- 
trica hoc  modo.  Fiant 
^ omnia  vt  pri*  nili  quod 

loco  pofterioris  femi- 
circuli , deferibi  debet 
cctro  D interuallo  DB 
circulus  integer  fecans 
producam  EDinpu- 
aisFG. 

Manifeftum  eft  vt 
- prius  obferuari  fingu- 
...  las  Canonis  partes. 

Dico 'autem  F E fore  mediaQi  qusfitam'  Nam  cum 


Liber  Primus»  3? 

BE  fic  pcipcndicularis  ad  cactrcmitatcm  diametri  erit '< 
tangens.  Ergo  quadratum  B E xquabitiir  reftangulo 
G EF.  Sed  idem  quiidratum  BE  xqualceft rc<3:angiilo 
ABC.  Igitur  rcftangula  G E F &:  A B C fune  inter  fe  s./.xri. 
xqiialia.  Ergo  ent  reciproce  vt  B C ad  F E 5 ita  G E ad  , . 
F G.  Et  diuidendo  ve  B C multaea  FE  ad  F t ; ita 
F E ad  F G hoc  eft  A B.  Quod  erat  propofitum.  /«<‘* 


• appendix. 

« 

POteft  hoc  idem  problema  fic  folui.  Data  ex  prima 
A B Se  fumma  reliquarum  B C.  Diuidatiir  A B 
bifariam  in  D Se  fupra  D B fiat  fcmicirculus  in  quo  in- 
fcribaturC  Exqualis  BC>connc£taturqueED»cuixqua- 
lis  fumatur  D F. 

BF  fore  mo- 
dia Se  F C tertia.  Hxc 
praxis  facile  demon- 
lirari  poteft , fumiturq; 
itemm  ex  Algebra,  fi- 
« quidem  ponatur  alter 
extremus  numerus  i R, 
ergo  medius  erit  12-1R. 
Fictque  tandem  1 Qx- 
qualc26R-i44.  Vnde 
Canon.  Ex  quadrato 
fijmmx  dacx  Se  dimidiiprimitamquam  vniustollcqua- 
dratum  fummx  datx:  refidui  radix  quadrata  tollatur  ex 
fumma  data*  Se  dimidio  primi  tamquam  vao  > rcRabitq* 
ceruus  numerui  quxfttus. 

• , . ; I.  ' 7f-  - ’ 
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t.ftMti. 
17.  fixt  i. 
ny.frsmi. 


Noua  CUuis^ 

PROPOSITIO  IV. 

D>)tta  minore  extrema  de  tribas  quantitatibus  pro- 
portionalibus , CjT*  differentia  reliquarum 
inuenirejin^ulas. 

E Sto  datus  numerus  4 pro  minore  cxu  emo,  8C3  pro 
differentia  reliquorum.  Ponatur  medius  iR,ergo 
I R 1 5 erit  maior  extremus.  Et  proinde  quadratum  mc- 
diii Qxquabitur  produdlofub extremis  4 R 1 11.  Igi- 
tur 1 R fiue  medias  eff  6.  finguliquc  erunt  4. 

Hinc  Canon. 

QVadratun#]Uod  fit  a dimidio  minoris  extremi 
adde  produfto  fub  minori  &c  differentia  dqta.  Hu- 
ius  aggregati  radix  quadrata , fupradi^lo  addiu  dimidio 
exhibebit  medium  quzfitum.  Ynde  alter  extremus  non 
latebit. 

m 

. Hinc  Effe6lio  Geometrica, 

Sit  AB  minor  extrema  , « differentia  reliquarum 
duarum  B C.  Ponantur  illz  in  diredum  & liipra  to- 
um  A e fiat  fcmicirculus , crcaaquc  pcrpcndicuiari  ex 
punao  B,  diuidatur  A B bifariam  in  E.  Ex  quo  tam- 
quam centro  ai  intcruallum  E D » fiat  feaindus  femU 
circulus  fecans  priorem  m D K rcaam  A C in  punais 
FG.  • 

Manifeftum  eft  obferuari  fmgulas  Canonis  Algcbri- 
ci  partes  > fiquidem  duaa  E D rcaangulum  A B C>  hoc 
cft  quadratum  B D , additur  quadrato  £ B»  & fit  quadra- 
tum E D , cuius  latus  6 D , fiue  F E additur  E B dimidio 
xmnorisdau,  5c  fit  FB. 

- Dico 
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I^ico  autem  <FB 
fore  mediam  quefi- 
tam:  nam  quadratum 
yT  /i  \ B D aequatur  rc£tan- 

f I \ \ A B C cx  vna 

A EB  c"""’  c pitte , itemque  cx  a- 

La  rcftangulo  F B G. 

Ergo  illa  duo  re£langula  inter  fc  fune  arqualia : £c  proin- 
de cft  reciproce  n B C ad  B F iu  B G ad  B A & cora-  te.fixti. 
ponendo  vt  C F ad  B F » ica  G A » hoc  cft  B F ad 
A B.  Quod  erat  faciaidum  6c  deraonftrandum. 

Aliter  paulo  res  dcmonftrabitur  Sc  efficietur  in  hunc 
modum.  Peradtis  omnibus  vt  prius  loco  pofterioris 
femicirculi » fiat  centro  £ interuallo  £ B circulus  inte- 
ger. 

Manifeftiim  eft  vt  prius 

^ obferuari  fingulas  Canonis 

^ partes. 

r \ Dico  autem  GDforcmc- 

J. — J diam  quscfitam  , dau  AB 

V / J prima  6c  B C differentia  reli- 

quarum.  Cum  enim  B D fit 
perpendicularis  ad  extremi- 
eric  tangens. 


tatem  diametri 

£rgo  quadradratum  B.  D aequatur  reftangulo  G t)  F. 
Sed  illud  idem  quadratum  B D aequale  .eft  rcftangulo 
ABC.  Ergo  illa  duo  reftangula  G D F r ' 

«qualia  3c  proinde,  erit  i...;  

FDad AB,hoceft,FG.  Et  c 
GD  adGDiiuGDadGF,  hoccftAB 
propofitum. 

Appendix. 

POffet  aliis  modis  idem  problema  folui.  Primo  pi 
nendo  i R pro  maiore  vnde  medius  foret  i R- 1 & 


fic  A B C funt  I <■ 
reciproce  vt  B C ad  G D ; ita 
—•Componendo  vt  CB  p\ixs  it.fixti, 
, ' /.  n.  Quod  erat 


_ nendo  i R pro  maiore  vnde  medius  foret  i R- 3 & fic 
I ecquale  10  R-^.  £ftquc  1 R^.  Item  ponendo  i R 
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pro  fumma  medij  tc  maioris , fic  foret  i H f 3 duplum 
ttm.  I.  niaioris  ao  R-i  duplum  minoris.  Vnde  fieret  i (Jj^qua- 
le  i4Rti5^^^  squalis  ij.  Et  ex  his  omnibus  no- 
ui  Canones  & nous  cfFc&ioncs  Geometriez  oriren- 

Hic  etiam  adnotandum  eft  confulto  me  in  priori  fi- 
gura appofuific  dificrentiam  reliquarum  maiorem  pri- 
ma data  > vt  ofienderem  praxim  cuiufdam  authoris  alio- 
quin  dc  rebus  Mathematicis  benemeriti  non  efle  vni- 
uerfalem , in  qua  propofitum  inueftigat  ,iubendo  vi  tol- 
latur difterentia  cx  prima  data  ; quod  fieri  non  poteft 
quando  eiufmodi  differentia  efi:  maior. 

■ PROPOSITIO  V. 

t 

f ' • 

_ r 

E Sto  datus  maior  numerus  9.  Et  difierentia  medii  8e 
minoris  z.  Ponatur  i R pro  minore » ergo  i R t 
erit  medius.  Ergo  produftus  fub  extremis  9 R > eritx- 
jLin.i.  qualis  quadrato  medii I Qt4t4R’  EtitaiQjtquabi- 

tur  5 R-4.  VndeiRfiucminoreft4Vcli.  Singulique  ' 
9. 6.4.vel9. 3. 1. 

Hinc  Canon. 

DVplum  differentis  datz  tolle  de  maiore  > refidut- 
que  cape  dimidium  • ex  cuius  quadrato  aufer  qua-  ; 
dratum  differentis  dats  , huius  enim  pofterions  reli- 
fti  radix  quadrata  fupradifto  detrafta  vel  addita  di- 
midio exhibebit  minorem.  Vnde  medius  non  latc- 


"Vafa  maiore  extrema  de  tribus  quantitatibus  pro^ 
portionalibus  , ^ diff^erentU  reliquarum 
inuenire  ftniulas. 


V 
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3/ 


r: 


£ H £ 


Hinc  Effero  Geometrica, 

^ QJIc  data  maior  AB. 

differentia  me- 
dia: & minoris  A C. 
Sumatur  C D xqualis 
A C.  Et  fupia  reliquam 
D fi  fiat  femicirculus 
cuius  centrum  E.  Tum 
crefta  D F perpendi- 
culari ic  xquali  C D , 
ducatur  FG  parallela 
AB,  occurrens  pcii- 
pherixin  punAo  G,  ex  quo  demittatur  G H perpendicu* 
larisdiametro  D B. 

Manifeflum  cfl  obferuari  fingulas  Canonis  partes , fi 
quidem  A D,  duplum  differentix  datx,  fublata  eft  cx 
maiore  A B , & ex  refidui  D B dimidio  D E hoc  eft  E G, 
tollitur  quadratum  G H,  hoc  eft  D F , hoc  eft  D C,  & re- 
manet quadratum  H E, cuius  latus  H E detra^um  ex  DE 
relinquit  D H.  Additum  vero  eidem  D E,  hoc  eft  E B, 
facit  HB. 

Dico  autem  primo , D H cfle  minorem  extremam  de 
tribus  quxfitis:  ere£ta  enim  AI  perpcjidiculari  ad  AB 
ac  xquali  D H perficiatur  rcftangulum  I B.  Notentur- 
que  linearum  occurfus  literis  MLO.  erit  reaingulum 
D H B,  hoceft  O B xquale  quadrato  H G , hoc  eft  D F, 
hoc  eft  D C.  Atque  ita  totuni  rcftangulum  I B*xquatur 
quadrato  C D , quanto  D H,  & reftangulo  I D , quod 
eft  xquale  duplo  rcaangulo  C D H.  Sediirdem  omni-  4 
bus  fimul  fumptisxquatur  quadratum  C H.  Eivro  qua- 
dratum CH  eft  xquale reaangulofub  AB  in  A I hoc: 
eft  D H.  Igimr  erit  reciproce  vt  A B ad  C H;  ita  C H ^ 
ad  D H.  Et  proinde  data  maiore  A B & differentia  reli- 
quatum AC,  inucntxfuntfingulx proportionales  AB, 


frimi. 


ftrimJ}. 


..'5  1 


* M f 


. - 


i.fttunii. 


^ ftcunii, 
lyftxti. 
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C H>  D H.  Quod  erat  dcmonflrandum: 

Dico  deinde  fecundo  iifdem  datis  minorem  extre^ 
mam  fore  adhuc  HD  > iiixtapoilcriortm  Canonis  par- 
tem: rcftangulura  enim  A BH  xquatur quadrato DH 
Se  rcftangulo  AH  B quodcftarqualercftangulislubin- 
fcfta  H 3 &fcqucntis  A Cj  C D,  D H.  Etproptcrcare- 
ftangiilum  ABH  aequabitur  quadrato  HD,  quadrato 
C D ( quod  eft  xquale  rcftangulo  D H B ) 8c  duplo  re* 
fkanguli  fub  C D in  H B.  oed  iifdem  omnibus  fimiil 
furaptis  xquatur  quadratum  compofitx  ex  CD  , HB. 
Ergo  quadratum  compofitx  ex  C D » H B xquatur  re- 
ftangulo  ABH.  Igitur  reciproce,  erit  vi  A B ad  C D 
plus  H B j ita  C D plus  H B ad  H B.  Vbi  vides  iterum 
tres  lineas  proportionales , quarum  maior  eft  A B , & dif- 
ferentia reliquarum  C D , hoc  eft  A B.  Quod  erat  pro- 
pofitum. 

j^ppendix. 


is=»  T 

yAJt  (BS' 

a/ 

4^Lr^(fl>CUs.  H ^ 

»4«.  0}  ^ 


POteft  idem  pro- 
blema fic  folui , ftt 
data  maior  A B & dif- 
ferentia reliquarum 
BC-  Connefbanturin 
dire^m  8c  fupra  to- 
tam A C , itemque  fu- 
pra  A B fiant  duo  femi- 
circuli.  Tum  ex  B eri- 


~ . circuu.  X um  ca  o w- 

I ^ ^/-rs  ''  . perpendicularis 

JP  ayt-  5 E vfque  ad  maiorem 

4^:  f ^ peripheriam , & ex  pundo  E duc^^ur  E F parallela  B A. 
fit  demituturque  F G.  « 

Dico  AG  fore  mediam.  Cuius  demonftrationcm 

-V  ^(gtjelinquo  induftrix  fle  exercitio  tyronis.  Sumpta  eft  pra- 

• AC-AS  operatione  Algebrica,  in  qua  ponitur  iR  pro  me- 

-^*dio.  Inde  enim  elicitur  ifte  Canon.  Ex  quadrato  quod 

i.  fS 


Liher  Vnmus. 

maiori  tc  4iffcrcmia  reliquorum  : rcfidui  enim  radix  « n 
quadrata  , addit^tTupradiao  dimidio  exhibebit  me- 
dium 


Alio  modo  potell  poni  i R pro  fumma  reliquorum. 
Ergo  duplum medij  ericiR  f a&duplumminorisi  R-^. 

I gitur  medius  cft  6c  minor  & ita  produftus  fub 


Ct44^ 


extremis  aequabitur  quadrato  medij  *Oi.4t  4R^ 


Ergo  I Q^ft  xqualc  14  R-40  & ita  i R eft  10.  Hinc  poP- 
fet  iterum  oriri  Canon  & eflc^tio  Geometrica.  Qufd  in- 
dicalTe fatis  erit. 


PROPOSITIO  VI. 

Dau  differentia  extremarum  , ^ fumma  ruedia 

minorifque  extremae  , inuenire  tres  . 

quantitates  porportionales.  • ^ ‘ ' 


I j*Sto  dams  numerus  5 pro  differentia  extremorum, 

IO  pro  aggregato  medij  & minoris.  'Po- ee 


rl+jf  I Rpro  minori.  Erit  ergoio-i  R medius  & 

I R t S maior  exuemus.  Igitur  quadratum  medij 
100 1 r 0:10  R aquabitur  produco  fub  exuemis  i QtS  R £«  < 

&poft debitam reduaionc erit xquatio inter ayR& /00.  ’ ’ 

igitur  I R fiuc  minor  eft  4 eruntque  finguli  4. 9. 


r Hinc  Canon.^ 

C.  e:;C’  htin^ 


IVngc  duplum  fummaedatx  cum  diffcrentia-Scp^hoc 
^SS^^egatum  diuide  quadratum  fummz  datar , orictur- 
que  minor  extremus.  Vnde  reliqui  non  latebunt. 


Hinc  Effe^io  Geometrica. 


Sit  data  differencia  extremarum  A , fumma  vero  me^ 
di«  & minoris  B.  Fiat  autem  vt  A plus  duplo  B ad  B; 

■'  * E iij. 


-V.. 


>fcu^  4 ^ 


.-f  4' 
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cxtremuMl^lcur  alter  erit  lo-i  R.  Horum  pfoduftus 
cft  IO  R-i  Q>  qui  proinde arqiubitur  ;6 , quadrato  medij 
dati.  Ec  poft  debitam  reduaioncm  erit  / Q^qualeiO 


. - Lem.  i. 


«»»i»R-i6.  Igitur  I ReftavelS:  liquidem  numen  diminuti 
^ in  quibus  abfolutus  adficitur  figno  - habent  duplicem  ra- 

Hinc  Canon. 


•*—*  ? dicem  vt  docuimus  in  prxeeptis  A Igebrx. 


V*v 


CApe  dimidium  fummx  datz  > 8c  ex  eius  dimidij 
quadrato  tolle  quadratum  medij  proportionalis  : 
huius  enim  rehdui  radix  quadrata , addita  8c  detrada  fu> 
pradiAo  dimidio  exhibebit  extremos  figillatim. 

Hinc  Ejfe^io  Geometrica. 

Sit  data  fumma  extrema- 
rum A B & media  B C. 
Coniungantur  illx  ad  angulos 
regios } Sc  fado  fupra  A B fe- 
micirculo  ducatur  C D paral- 
lela B A ^ donec  occurrat  pe- 
^ , , r#«ix  in  pun£bo  D ( fi  non 

/ ^^^poflet  occurrere»  problema  foret  impouibilevt  pacet  ex 
fexti,  Sc  5.  fecunda  elementorum)  ex  quo  punfkoD» 
linea  DE  perpcndicularitcr  demittatur  ad  A B. 

Manifefium  efi obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes , fiquidem  dufta  D F ad  centrum  fem i circuliC, 
erit  xqualis  dimidio  fummx  A B , fic  ex  cius  quadrato 
tollitur  quadratum  D E remanetque  F E quadratum  , 
cuius  latus  fiue  radix  cll  linea  F E»  qux  addiu  ic  detra£la 
femidiamecro  exhibet  A E fic  E B. 

Dico  autem  A E , EB  fore  extremas  quxfitas.  Quo- 
niam enim  B C & E D funt  adem  A B perpendiculares» 
erunt  inter  fc  parallelx  : 6c  quia  illx  exdem  funt  inter 
si.trimi.  parallelas  B £ » C D»  crunt.incer  fc  xquaJcs.  Atqui  iaxn 


^y.frimi. 


xl  frtmt. 
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probatum  cft  in  propof.  prxccd.  lineam  E D effe  me- 
diam proportionalem  inter  AE&:EBi  patct^uc  illud  ex 
libro  fexto  Elemcnt.  Igitur  data  fumma  extremarum  • 

A B ex  tribus  proportionalibus  , Se  media  B C > diftin- 
ximus  extremas  A E > E B.  Quod  erat  faciendum  Se  dc- 
monftranduro. 


PROPOSITIO  III. 

Data  prima  quantitate  ex  tribus  proportionalibus 
O*  a^eytto  jecunda  tertia , 

diHinguere  fingulas. 


E Sto  datus  numerus  z.  primus  ex  tribus  proportio- 
nalibus Se  aggregatum  reliquorum  fit  12.  ponatur, 
pro  medio  iR.  Erit  ergo  tertius  12-1 R.  Efgo  quadra- 
rum  medij  i Q xquabitur  produ61;o  fub  extremis  24-2  R. 
Igitur  I R fiuc  medius  eft  4.  eruntque  finguli  2. 4. 8. 


Hinc  Canon» 


CApe  dimidium  primi  dati.  Secius  quadratum  iunge 
cum  produ£lo  fub  primo  in  fummam  reliquorum 
datam  s huius  enim  aggregati  radix  quadrata  multata  di- 
midio primi  exhibebit  medium.  Vnde  tertius  non  la- 
tebit. • 


Hinc  E^e6lio  Geometrica. 


Sit  linea  A B prima 


C 

l 

G 

’ C 

ex  tribus  proportio- 
nalibus , fiuc  maior  ex- 
trema , fiu  e minor.  Ec 
B C compofiti  ex  dua- 
bus reliquis.  Ponan- 
tur illzindiredum.  Se 


fupra  totam  A C defiuibao»  fimi^ulus,  se  cxpun£lo 

' D iij 


t.ftxli. 
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B erigatur  perpendicularis  B E.  Tum  diuifa  AB  bifa- 
riam in  D,  centro  D>interuaIlo  DE,  fiat  alter femicir- 
cuiiis  fccars  priorem  iji  E , & lineam  C A produftam  in 
punftisG  8cF. 

Manifvftum  cft  in  Iiac  praxi  obfeniatas  cflcfingulas 
Canonis  nolhi  parces  i fiqaidem  quadratum  B t ,quod 
eA.rqualcredangulo  ABC  iungicur quadrato  D B 
fit  quadratum  O E, a cuius  latere  D £ hoc  e A DG,  fublara 
DB.  Relinquitur  B G. 

Dico  autem  B G fore  mediam  qu«fitam  U confequen- 
ter  G C tertiam*  Q^dratum  enim  B E arquatur  tum  re- 
ftangulo  A B C,  tum  rcclangulo  F B G.  Siquidem  E B 
demittitur  perpcndicularitcr  ex  punfto  E quod  cA  com- 
mune vtrique  pcriphcrLc  : igitur  illa  duo  rcftangula  A 
BC&F  B GfuntinterfcxqualiajScproindccritrecipro- 
ce  ve  linea  CB  ad  GB  ; itaFBadAB.  Ecdiuidendo, 
vt  CG  ad  GB;  ita  FA  ad  AB.  AtquiF  AxqualiscA 
B G , propterea  quod  fublacis  duabus  xqualibus  A D & 
D B ex  duabus  xqualibus  D F , &c  D G remanent  F A 
& BG.  Igitur  cA  vt  C G adGB } ita  BG  ad  AB.  Data 
erro  prima  AB  ex  tribus  proportionalibus  a fumma  re- 
Equarum  B C.  DiAigximus  iuigulas.  Q^d  erae  fa- 
ciendum. 

Aliter  poteA  ex  eodem  Canone  elici  efie£Iio  Geome. 

trica  hoc  modo.  Fiant 
omnia  vtpri*  nili  quod 
loco  poAerioris  femi- 
circuli , deferibi  debet 
cctro  D interuallo DB 
circulus  integer  fecans 
produftam  EDinpu- 
etisFG. 

ManifeAum  cA  vt 

firius  obfeniari  fingu- 
as  Canonis  partes. 

Dico 'autem  F £ fore  mediarp  quxfitacq.  Nam  cum 
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BE  fic  perpendicularis  ad  caccrcmitatcm  diametri  erit 
tangens.  Ergo  quadratum  BE  zquabitur rcftangulo 
GEF.  Sed  idem  qu.adratum  BE  xqualccftrcclangiilo 
ABC.  Igitur rcftangula  G E F &:  A B C Tunt  inter  fe  t.f.xti. 
xqualia.  t rgo  erit  reciproce  vt  B C ad  jF  E i ita  G E ad  , . 
F G.  Et  diiiidendo  vt  B C multata  F E ad  F h ; ica 
F E ad  F G hoc  eft  A B.  Quod  erat  propofitum.  /«'‘* 


* ^pf>cndix. 

POteft  hoc  idem  problema  fic  folui.  Data  ex  prima 
A B Se  fumma  reliquarum  B C.  Diuidatur  A B 
bifariam  in  D Se  fiipra  DB  fiat  fcmicirculus  in  quoin- 
fcribaturC  Exqualis  BC>connedaturqueE[)»cuixqua- 

BF  fore  mo- 
dia Se  F C tertia.  Hxc 
praxis  facile  demon- 
Arari  poteA , fumiturq; 
iterum  ex  Algebra,  fi- 
quidem  ponatur  alter 
extremus  numerus  iR. 
ergo  medius  erit  iz-iR. 
Fictque  tandem  i Qx- 
qualez(SR.i44.  Vnde 
Canon.  Ex  quadrato 
fummx  datae  Se  dimidii  primi  tamquam' vnius  tolle  qua- 
dratum fummx  datx:  refidui  radix  quadrata  tollatur  ex 
fumma  data > Se  dimidio  primi  tamquam  vno>rcAabitq» 
tertius  numerui  quxfitus. 

, . . 'MI'  ■ ‘ 
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K 
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PROPOSITIO  IV. 

DrfW  minore  extrema  de  tribus  quantitatibus  pro- 
portionalibus , cir  differentia  reliquarum 
inuenirefn^ulas. 


E Sto  datus  numerus  4 pro  minore  extremo , & 3 pro 
differentia  reliquorum.  Ponatur  medius  i R , ergo 
I R t i erit  maior  extremus.  Et  proinde  quadratum  me- 
dii I Q xquabitur  produfto fub extremis  4 R f la.  Igi- 
tur I R fiue  medias  cft  6.  finguliquccrunt4. 6. 

Hinc  Canon. 


QVadratun#]Uod  fit  a dimidio  minoris  extremi 
adde  produfto  fub  minori  & differentia  dqta.  Hu- 
ius aggregati  radix  quadrata , fupradido  addiu  dimidio 
exhibebit  medium  quatfitum.  Vnde  alter  extremus  non 
latebit. 

. Hinc  EffeSUo  Geometrica. 


SIr  AB  minor  extrema  , Se  differentia  reliquarum 
duarum  B C.  Ponantur  illae  in  dircaum  U liipra  to- 
tam A C fiat  fcmicirculus , ere^aque  perpendiculari  ex 
pun6to  B , diuidatur  A B bifariam  in  E.  Ex  quo  tam- 
quam centro  ai  intcruallum  E D » fiat  feaindus  femU 
circulus  fecans  priorem  in  D rc^am  A C in  pun£lis 
FG.  ♦ - \ , 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canoms  Algcbri- 
ci  partes  > fiquidem  du£fa  E D rctftangulum  ABC»  hoc 
cft  qua  iratum  B D , additur  quadrato  £ B»  fic  fit  quadra- 
tum E D , cuius  latus  E D , fiue  F E additur  E B dimidio 


minoris  dau»  fic  fit  FB. 

...  ... 


Dico 
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Dico  autem  -FB 
fore  mediam  quzfi- 
cam  :nam  quadratum 
B D xquatur  re^an- 
gulo  A B C cx  vna 
parte , icemque  cx  a- 
lia  redfangulo  F B G. 

Ergo  illa  duo  reftangula  inter  fe  funt  xqualia : 2cproin* 
de  cft  reciproce  vt  B C ad  B F iu  B G ad  B A & cora-  ts.fexti. 
ponendo  vt  C F ad  B F i ita  G A > hoc  cft  B F ad 
A B.  Quod  erat  facieitdura  8c  dcraonftranduin. 

Aliter  paulo  res  dcmonftcabitur  ic  cfHcictur  inhunc 
modura.  Peraftis  omnibus  vt  prius  loco  pofterioris 
femicirculi  > fiat  centro  £ interaaUo  £ B circulus  inte- 


Manifeftutn  eft  vc  prius 
obferuari  finguias  Canonis 
partes. 

Dico  autem  G D fore  me- 
diam quxfitam  > data  A B 
prima  & B C differentia  reli- 
quarum. Cum  enim  B D fit 
perpendicularis  ad  extremi- 


tatem diametri,  erit  tangens. 

'Ergo  quadradratum  B.D  aequatur  rcaangulo  G D F. 

Sed  illud  idem  quadratum  B D xqualc  4eft  rc£tangulo 
A B C.  Ergo  illa  duo  reftangula  G D F & A B C funt  t<.  ttrtii. 
jcqualia  Sc  piomdc,  erit  reciproce  vt  B C ad  G D ; ita  - 
F D ad  A B,  hoc  cft,  F G,  Et  componendo  vt  C B plus  ‘tl.fixll' 
G D ad  G D i ita  G D ad  G F,  hoc  eft  A B.  Quod  erat 
propofitum. 


Jff^endix. 


POffet  aliis  modis  idem  problema  folui.  Primo  po«  > 
nendo  i R pro  maiore  vnde  medius  foret  i R-3  & fic 
* Q^qnalcioR-p.  Eftquc  i R^.  Item  ponendo  i R 

£ 


Noua  Clauist 

pro  fumm»  mcdij  K maioris,  fic  foret  i R f 3 duplum 
maioris  & i R-/  duplum  minoris.  Vnde  fieret  i C^qua- 
lci4Rt<5^^^  aequalis  i/.  £t  ex  his  omnibus  no- 
ni Canones  & nouac  effeftiones  Geometricae  oriren- 
tur. 

Hic  etiam  adnotandum  efi  confulto  me  in  priori  fi- 
gura appofuiffe  differentiam  reliquarum  maiorem  pri- 
ma data , vt  ofienderem  praxim  cuiuldam  authoris  alio- 
quin  de  rebus  Mathematicis  benemaiti  non  efle  vni- 
uerfalcm,  in  qua propofitum inucftigat,iubendovt tol- 
latur differentia  ex  prima  data  i quod  fieri  non  poteff 
quando  eiufmodi  differentia  efl  maior. 

PROPOSITIO  V. 

TData  maiore  extrema  de  tribus  quantitatibus  pro- 
portionalibus , cir  di^erentU  reliquarum 
inuenire  Jtngulas. 

£Sto  datus  maior  numerus  9.  Et  differentia  medii  Se 
minoris  z.  Ponatur  i R pro  minore , ergo  i R t i- 
erit  medius.  Ergo  produftus  fub  extremis  9 R,  erit  ae- 
qualis quadrato  medii I Qj^4t4R‘*  Etitai  C^quabi- 
tur  5 R-4.  Vnde  i R fiuc  minor  eft  4 vel  i.  Singulique 
i. 

Hinc  Canon. 

DVplum  differentias  datx  tolle  de  maiore , refidui- 
que  cape  dimidium , ex  cuius  quadrato  aufer  qua- 
dratum differentia:  datae  , huius  enim  pofterions  reli- 
fti  radix  quacUata  fupradi£fo  dctrafta  vel  addita  di- 
midio exhibebit  minorem.  Vnde  medius  non  late- 
bit. . - - 
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r; 


S H £ 


Hinc  Effefho  Geometricd. 

Sic  dita  maioi*  A B. 

Sc  differentia  me- 
dix 6c  minoris  AC; 
Sumatur  C D xqualis 
A C.  Et  fupra  reliquam 
D B fiat  femicirculus 
cuius  centrum  E.  Tum 
crcfta  D F perpendi- 
culari &C  xquali  C D > 
ducatur  F G parallela 
A B , occurrens  peri- 

£herixin  pun£ko  Gj  cx  quo  demittatur  G H perpendicu* 
iris  diametro  D B. 

Manifefium  eft  obfcniari  fingulas  Canonis  partes  > fi 
quidem  A D,  duplum  differentiz  datx>  fublata  efl  ex 
maiore  A B > & ex  refidui  D B dimidio  D E hoc  eft  E G, 
tollitur  quadratum  G H,  hoc  eft  D F > hoc  eft  D C,  & re- 
manet quadratum  H E,cuius  latus  H E detraftum  cx  DE 
relinquit  D H.  Additum  vero  eidem  D E,  hoc  eft  E B, 
facit  HB. 

Dico  autem  primo , D H efle  minorem  extremam  de 
tribus  quxfitis : cre£ta  enim  A I perpejtdiculari  ad  A B 
ac  aequali  D H perficiatur  rcftangulum  IB.  Notentur- 
que  linearum  occurfus  literis  M L O.  erit  rcftingulum 
D H B,  hoceft  O B xqualc  quadrato  H G , hoc  cu  D F, 
hoc  eft  D C,  Atque  iu  totuni  rcftangulum  I B*xquatur 
quadrato  C D ,quadpro  D H>  £c  rc£bangulo  I D > quod 
eft  xquale  duplo  reftangulo  C D H.  Sed  iifdcm  omni- 
bus firaul  fumptisxquatur  quadratum  C H.  Ergo  qua-> 
dratum  CH  eft  xquale reftangulofub  AB  in  A I hoc 
eft  D H.  Igitur  erit  reciproce  vt  A B ad  C H;  ita  C H 
ad  D H.  Et  proinde  data  maiore  A B 8c  differentia  reli- 
quarum A C,  inucntxfuntfingulx  proportionales  A B, 
• ->  - i » E ii  ^ 


47  frimi. 


4. 

r 

17  .ftxii 


} fiatmli. 
i.ftcundi. 


tundi, 

tf.ftxti. 
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CHiDH*  Quod  erat  dcmonflrandum; 

Dico  deinde  fecundo  iifdem  datis  minorem  extr^ 
mam  fore  adhuc  HD  f iuxtapollcriorim  Canonis  par- 
tem: rcftangulum  enim  A BH  a:quatur quadrato DH 
Se  reff angulo  AH  B quod eft aequale reftanguiislub in- 
fcfta  H 3 & fcquentis  A C>  C D,  D H.  Et propterca re- 
flangulum  A B H aequabitur  quadrato  H D * quadrato 
e D ( quod  eft  aequale  rcftangulo  D H B ) & duplo  re* 
ftanguli  fub  C D in  H B.  Sed  iifdem  omnibus  fimul 
fumptis  xquatur  quadratum  compofitac  ex  CD  > HB. 
Ergo  quadratum  compofita:  ex  C D » H B xquatur  rc- 
ftangulo  A B H.  Igitur  reciproce , erit  vt  A B ad  C P 
plus  H B i ita  C D plus  H B ad  H B.  Vbi  vides  iterum 
tres  lineas  proportionales , quarum  maior  eft  A B > dif- 
ferentia reliquarum  C D > hoc  eft  A B.  Quod  erat  pro- 
pofitum. 

j^ppendh 


tx. 


POteft  idem  pro- 
blema j[icfoIui>ftc 
data  maior  A B £c  dif- 
ferentia reliquarum 
BC-  Conneftanturin 
direfhim  8c  fupra  eo- 
um A C * itemque  fu- 
pra  A B fiant  duo  femi- 
circuli.  Tum  ex  B eri- 


JTUdmAn., aS' ^ ^ 

rJLmlAA 

^ circuu.  xuracA.«cM- 

jt  ^ ''  . g»tur  perpendicularis 

jl/’  5 E vfque  ad  maiorem 

/I  f ^ peripheriam , K ex  pundo  E duc^fur  E F parallela  B A. 

2*5  demittaturque  F G. 

Dico  AG  fore  mediam.  Cuius  demonftrationem 
elinguo  induftrix  fle  exercitio  tyronis.  Sumpta  eft  pra- 
T v/2  aC^Q  aexis  ex  operatione  Algcbrica,  inquaponituriRprome- 
V-*dio.  Inde  enim  elicitur  ifte  Canon.  Ex  quadrato  quod 
^ "rr^^^c7foi4imidioniaioi:is  extremi  toUc  producum  fulrcoto 
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«aloriW  4iffcremia  reliquowm  : rcfidui  enim  radi^  m»  / 0.  i 
quadrata  > addit^iTupradifl:o  dimidio  exhibebit  mc-  ' 


dium. 


Alio  modo  poteil  poni  i R pro  fumma  reliquorum. 
Ergo  duplum  medij  erit  i R 1 1 & duplum  minoris  i R-^. 

Igitur  medius  eft  & minor  & ita  produftus  fub 

extremis  zquabitur  quadrato  medij 


Ergo  I Qdl  squale  14  R-40  & ita  i R eft  10.  Hinc  pof- 
fet  iterum  oriri  Canon  Sc  effectio  Geometrica.  Qi^  in- 
dicalTc  fatis  erit. 


PROPOSITIO  VI. 


y!sj^:=ri 


Dau  differentia  extremarum  ^ eJT  fumma 
minorifque  extrema  , inuenire  tres 
quantitates  porportionales.  • 


aeJU 


, _ ^ ^ - - 

natur  autem  i R pro  mmou.  Ent  crgoio-i  R medius  8c 

I R f 5 maior  extixmus.  Igitur  quadratum  medij 

100 1 1 0:10  R qquabitur  produco  fub  exu  erais  i Qt  y R c«.  <. 

& poft  debitam  redudionc  erit  zquatio  inter  ly  R& /00.  ‘ 

igitur  I R fiuc  minor  eft  4 eruntque  fmguli  4.  <>.  9. 


r/. 

eAx—  C-X 


E 


Sto  datus  numerus  y pro  differentia  extremorum, 


8£  numerus  10  pro  aggregato  medij  & minoris.  Vo-  ec 


r Hinc  Canon,, 

C.  c::C’  0^rrtA!^^ 


IVngc  duplum  iummx  dati  cum  differentia'8e  pdr  hoc 
diuidc  quadratum  fummx  dati , orictur- 
que  minor  extremus.  Viide  reliqui  non  latebunt, 

■ . ;;i  ■ 5 

Hinc  Effe6lio  Geometrica. 

Sit  data  differentia  extremarum  A , fumma  vero  me^ 
dii&minorisB..  Fiat  autem  vt  A plus  duplo  B ad  B; 


■ •'J 


• V <1 


/fQ  S 0. 


•t  - 


lUkt 


^ f. 


A- 
3 ' 
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iu  B ad  aliam  ^uz  fic  C. 

Manifclhun  «ft  ob-' 
fetuari  fingulas  Cano> 
nis  Algcbrici  partes  i 
H^iudem  diuiHo  qua- 
c — . ■-  drati  per  Uncam abfol- 

uitur  Geometrice  per 
inuentionem  ciufmodi  tertix  proportionalis , nam  m om- 
ni diuilione  quotiens  multiplicatus  perdiuiforem  produ- 
cit q^anticatem  qux  diuifa  fuit ; quod  hic  fieri  cenum  efi 
exl.  S.Elcmcnt. 

Dico  autem  C fore  minqrem  extremam  quxfitam. 
Cum  enim  m ferie  trium  proporuonalium  fit  vt  maior  ad 
mediam ; ita  media  ad  minorem , erit  componendo , vt 
* .•  / a*  maior  & media  ad  mediam  i ita  media  fic  minor  ad  mino- 

rem.  Et  permutando , vt  maior  fic  media  ad  mediam  fic 
IV  11.  II  fi  media  ad  minorem.  Et  componendo > vt 

»»«^fumma  extremarum  plus  dupla  media,  hoc  eft,  vtdu- 
J)*^^plum  medix  fic  minoris  plus  differentia  extremarum  ad 


n.ftxti. 
*'*-'**<^^  it 


mediam  fic  minorem  ; iu  media  fic  minor  ad  minorem : 
Sed  A eft  differentia  extremarum , B autem  eft  fumma 


' ^CO  £\  Wll  UUlClViaw**  vAua.Wia«**.%*a**  » •*..*m**^ 

meiir  fic  minoris , ergo  vi  A plus  dupla  B ad  B,  iu  B ad 
•t  'V4.ii‘»  minorcmifcd  ex  praxi  eft  vt  A plus  duplo  B ad  B,  ita  B ad 

Q Ergo  C eft  minor  quxfita.  Qi»pd  erat  demonftran- 

^((cruiix- 

A Liter  quoque  res  tou  perfici  poteft  in  hunc  mo- 
dum. riat  vt  duplum  B plus  A ad  B , ita  B plus  A 
ad  aliam  lineam  quae  fit  C.  Dico  lineam  C %e  mediam 
ex  quxfitis.  ‘'Sumitur  iterum  hxc  praxis,  ex  operatione 
Algebnca  in  qua iifdem  datis  ponitur iR  pro  medio  pro- 
portionali, fic  enim  minor  extremus  eft  lOt  R.  Et  maior 
I5*R  vnde  quadratum  medij  i Qxquatur  prodiiftofub 
extremis  150-15  R 1 1 Igitur  1 R eft  6.  inde  elicitur 
tfte  Canon.  Iunge  duplum  fummxdatxcumdiftcrcn- 

■ ’ 


«i.  ^ 

.xdC..—  o<. 

■=■  fcac— ■*' 
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cia>  fl^per  hoc  aegregatum  dtuide  piodu^m  cx  Him- 
ma  data  in  camdcm  liimmam  plus  differentia  extremo- 
rum habebifque  medium  ex  quaefitis.  Demonflratio  pra- 
xeos  per  fefe  facilis  relinquitur  exacitationij 


Corollarium, 


EX  his  colligi  pofTunt  duo  theoremata,  quorum  pti-  ^ ^ 

mum  cfi.^Si  fuerinttres  quantitates  proportionales,  '*  v «W  ' 


quadratum  fummx  ex  media  8c  minori  xquabicur  plano 
liib  minore  in  differentiam  extremarum  plus  dupla  me- 
dix &:  minoris  fumma.“  Secundum  eft  , in  eadem feric 
trium  proportionalium  , planum  fub  media  in  duplum 
medix  8c  minoris  plus  differentia  cxtrcmaioim , xqua- 
bitur  plano  ex  fumma  medix  8c  minoris  in  diderentian 
extremarum  plus  fumma  minoris  8c  medix. 


PROPOSITIO  VII. 


Data  differentia  extremarum  , ejT*  fumma  medU 
Cir  maioris y inuenire  tres  quantitates 
proportionales. 


• • 


POffet  facile  folui  hoc  problema  ex  prxcedenti , nam 
tollendo  differentiam  extremorum  de  fumma  maio- 
ris 2c  medix,  relinquitur  fumma  medix  te  minoris.  Im- 
mediate tamen  te  abfqueeiufmodireduflioneficfolue»- 
tur.  Eflo  numerus  5 pro  differentia  extremorum , te  15 
pro  fumma  maioris  te  medii.  Ponatur  autem  i R pro  ma- 
iori extremo.  Erit  ergo  15-1  R medius,  &iR-j  minor 
extremus.  Igitur  quadratum  medii  zz$  t ^ 

.quabitur  produffo  fub  extremis  i 5 R 8c  poft  de-  L«m.  s. 
bitam  reduflionem » erit  xquatio  inter  zz5  te  zj  R. 

Ergo  1 R duc  maior  extremus  cfl  9 finguliqueeruntp. 

«•4- 


0 


jfo  CUuls\ 

Hinc  CAnon. 

I^pilc^difFcrcntum  extremorum  a dupla  maioris  U 
mc(lufiimtna,&:pcrhocrefiduura  diuidc  quadra- 
tum fummz  datat}  habebifque  maiorem  extremum . Vn- 
dc  Anguli  non  latebunt.  • 

JFdinc  EffeSiio  Geometriat. 


A 

B 

C 


Sit  data  diiFcrencia  ex- 
tremarum A Aimma 
vero  maioris  &c  niediz  B. 
Fiat  vc  duplum  B minus  A 
ad  B > ita  B ad  aliam  li- 


neam quz  At  C. 

MamfcAum  eft  obferuari  Angulas  Canonis  partes,  A- 

2uldem  vt  iam  adnocatum  eft,  diuiAo  quadrati  per  lineam 
t Geometrice  per  eiuAnodiinuentionem  tertis  propor- 
tionalis. 

Dico  autem  lineam  C fore  maiorem  extremam  quz- 
Aum , cum  enim  m ferie  trium  proportionalium  At  vc  mi* 
nor  ad  mediam , ita  media  ad  maiorem , erit  componen- 
do , vt  minor  Sc  media  ad  mediam , ita  media  8c  maior  ad 
maiorem  permutando,  vt  minor  ic  media  ad  mediam 
maiorem}  Ac  media  ad  maiorem.  Eccomponendo,  vc 
fumma  extremarum  plus  dupla  media , hoc  eA  vc  du- 
plum maioris  6c  mediz  minus  differentia  extremarum 
ad  mediam  sc  maiorem)  Ac  media  & maior  ad  maiorem. 
Sed  A eff  differentia  extremarum  , B vero  eff  fumma 
maioris  8c  medix,  ergo  erit  vc  duplum  B minus  A ai  B, 
iu  B ad  maiorem.  Sed  fa^m  eff  vc  dupla  B minus.  A 
ad  B , ita  B adf . Igitur  C eff  maior  qnxAu.  Q^d  erac 
'^croonffrandum.  i • 


appendix. 
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A Lio  quoque  modo  res  tota  fit  perfici  poceft  iifdcni  ^ 
dacis.  FucvtduplaBxninus  A,adB  iicaB  mmu5 
A ad  aliam  qua;  ficC.  Dico  lineam  C fore  mediam  cx.  ^ 
quxficis.  Suuiinjrhxc  praxis  cx  operarione  Algebrica> 
in  qua  iifdcm  datis , ponict^i  R pro  medio : fic  enim  mac- 
ior erit  15- 1 R.  Et  minor  R-iR.  Et  proinde  quadratum 
mcdiii  (^qua^K^rgdutlo  fi^j^ £Xt^^^  1 1 Q-iSR-  , 

& ita  1 R cft  <y.  Illinc  cnira  rormauA  anon.  T0U9 
dilferflotiam  extremorum  a dupla  maioris  ic  medii  Ium» 
ma  pec  hoc  refiduum  diuidc  producum, ex  fiimma 
data  in  eamdem  fummam  mulcatam  differentia  extrema- 
rum habebiTquc  medium  cx  quxfitis.  Demonfiratiove 
pote  facilis  relinquitur  lepori  ad  excrciutionem.  ^ 

QoroUariwn* 

• • 

Sr  fuerint  tres  quantitates  proportionales  > quadratum 
fummz  ex  maiori  &:  media  > arquabitur  plano  cx  ma- 
iore in  duplum  maioris  Sc  medix  multatum  differentia  * 
extremamm.  Item>  in  eadem  fcric»  planum  cx  media 
in  duplam  fummam  maioris  & medix  mulcatam  difie-^ 
•rencia  extremarum  > xquabitur  plano  ex  fumma  medix 
& maioris  in  eamdem  fummam  multatam  differentia  ex  - 
tremanim. 

PROPOSITIO  VIII. 


DatiS  fumma  extrtmarum  de  tribus  quantitatibus 
proportionalibuSy0’ aggregato  planorum  ex  prima' 
in fecmdam,ex fecundam  tertiam,  & ^ tertia 
in  primam  diftinguerefngulas. 

E Sto  datus  numents  13. pro  fumma  extremomm 
X14  pro  aggregato  plaooi»^  P<)natur.  medius  csft 


NoHaClauiSy 

quxfitis  I R.  Ergo  multiplicando  15 pcriR, habebis  ij 
R pro  fumma  planorum  ex  primo  in  fecundum  & ex  fe- 
cundo in  tertium.  Quare  fi  13  R addas  cum  plano  ex 
tertio  in  primum  qui  femper  xquatur  quadrato  medij » 
habebis  15  Rt  * Qjcqualia  aggregato  dato  it4.  Et  pro- 
inde I Q,xquatur  114- 13  R.  Igitur  i Reflue  medius,  eft 
6.  Eruntque  fuiguli 6. 4. 


QVadrato  dimidia:  fummx  extremonim  adde  ag- 
gregatum planorum  j huius  fummx  radix  qiftdiil- 
ta  multata  dimidio  fummx  extremorum  exhibebitme- 
dium.  Vndelinguli  non  latebunt. 

^ Hinc  EffeSHo  Geometricd. 


Sit  data  A B fumma  extremarum » linea  vero  B C pof- 
fit  fummam  re61angulorum  ex  prima  in  feaindam 
ex  fecunda  in  teniam  fic  ex  tertia  in  primaiu 
gantur  illx  ad  angulos  refbos , Sc  diuUa  A B bifariam  in 
f>,  ducatur  D C , natque  circulus  fuper  A B,  fecans  C D 
produftamln  punflis  £ F. 

Manifcilum  eilobieruarifingulas  Canonis  A Igebrici 
partes , Ii  quidem  quadratum  B C additur  quadrato  O B 

& fit  quadratum  D C.  Cuius 
latus  DC  multatum  dimidio 
ipfhis  A B > huc  eflDE, re- 
linquit £ C. 

Dico  autem  lineam  £ C 
fore  mediam  ex  quxfitis, 
nam  cum  B C fit  perpendi- 
cularis ad  extremitatem  dia- 
metri, erit  tangens , ac  pro- 

• in.l»  nl,5/^ra^^7tn 

bitur  raaangulo  F C E-  Sed  refltangulum  F G E xqua* 
le  cft  re£langulo|^£  Q & quadrato  ^ E.  Ergoi;eaan> 


'-T 


■ * 
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guium  F E CtU.  quadratum  E C,*quantur  Radiato  B C 
cominemi  fummatn  re^tangulorum  datam ; igitur  fi  per 
fecundam  huius  linea  F E diuidatur  in  duas  Imer  quas 
EC  fic  medio  loco  proportionalis , erit  re£tangulum  '•/"*»*• 
F E C aiquale  rc£tangulo  ex  prima  in  fecundam  Se  ex  fe- 
cunda in  tertiam  > cui  addendo  quadratum  E C hoc  cft  '7  •/»*«• 
vedlangulum  ex  tertiia  in  primam  ; inuentx  erunt  tres 
linc2c  proportionales , iuuc  tria  rcdangula  contenta  in 
quadrato  B C iqucnturrcftanguloF  E C>plus  quadrato 
EC.  Data  ergo  fumma  extremarum  AB  & linea  B C . 
potcntexriaillare£tangul^i(lihxunus  tres  proportiona-  • 
les.  Q^deratpropolitum. 

Aliter  paulo  ex  eodem  Canone  procedi  potefi>  ad  ef- 
feftionem  Geometricam  connexis  A B & B G perpen- 
diculariter  & diuifa  A B bifariam  in  D , du^taque  D C. 

Si  enim  centro  D>intcruallo  D C fiat  femicirculus  fecans 

AB  produftam  in*pun£lis 
E F.  Habebis  vt  prius  me-  Z 
diam  B F.  Quod  poteft  duo-  . 
bus  modis  dcmonftrari,  pri- 
mb  quia  illa  B F erit  xqualis 
JECjirimx  figurx,  fiquidem 
••  ‘ex  duobus  squalibus  tollun-  - , 
tur  duo  squalia.  Secundo  quia  rcftangulum  FB  E i- 
quale  quadrato  B C >a:quabitur  etiam  rcilanguloF  B A 
plus  quadrato  F B^ 

Corollarium. 


tt.fixU. 

iT-ftnti. 


I^ottaCUuisl 

tinua  propoitione.  Rauo  vtriufquceft  quia  b prima  fi- 
gura  cum  rc6Ui»^um  F CE  fit  xquale  quadrato  B C, 
erit  rcciprocc  vt  F C ad  B Ciita  B C adE  C.  Et  proinde 
vt  quadratum  F C ad  quadratura  B C *,  ita  quadratum 
B C , ad  quadratum  E C.  Qiiod  iimiUtcr  patet  in  ii  gura 
pofteriori. 

t^ppendix, 

HInepatat  quomodo  folui  poilit  illud  problema.  Da- 
ro  aggregato  triuA  r^adi£lorum  planorum  8c 
fumma  trium  propoitionalirffi  quantitatum  vel  media  i 
inucnir^c  Engulas.  Nam  fi  aggregatum  planorum  diui-  0 
datur  per  fummam  omnium  h«bebinu'  in  quotiente  me^ 
dia:  qua  ablata  dc fumina omnium  j relinquetur  fumma 
extremarum : data  autem  fumma  extremarum  dr  media  « 
per  a fanius  difiinguuntur  extremx.  Similiter  fi  idem 
aggregatum  diuidatur  per  mediam  » orietur  in  quotien- 
te fumma  omnium  d qua  fi  tollas  mediam  irelinqucur 
fumma  extremarum  : vnde  , vt  prius , diftingues  ipfas 
extremas.  ^ 

Geometrice  totum  Ulud  efficietur  in  hunc  mo-  . 
dum  1 fit  data  fumma  A Se  B poffit  tria 

fupradi£la  rc^angula.  Fiat  vt  A ad  B » ita  B ad  C* 
Dico  C fore  mediam.  Quia  rcf^anMlum  A in  C x- 

3uabitur  quadrato  B.  Ergo  percorollariumCeritme- 
ia.  Similiter  fi  loco  fummx  omnium  daretur  media 
C > faciendum  foret  vt  C ad  B i ita  B ad  A Se  ha- 
beretur A fumma  omnium  propter  camdem  ratio- 
nem.  * • 


■ ■ t 


> - 


■ 


Zilner  Primus. 


UataJummA  trium  proportionalium , ^ 

planorum  ex  prima  m fecundam  ^ ex fecunda 
in  tertiam , diftinguere fingulas. 


E Sto  datus  numerus  pro  fumma  omnicrm  St  7 1 
proaggrcgato  planorym.  PonatUr  i R pro  medio.  ^ 
Ergo  li^-i  R erit  fumma  extremorum  , proindeque  fi 
multiplices  i^-iR  per  iR>  fiet  produflus  19  R-iQ^qua* 
lis  aggregato  dato  78.  Ergo  i Qxquatur  19  R-^  Ec 
ita  I R.  fiuc  medius  eft  6.  Singulique  erunt,  ^96. 4.  Et 
quia , pofita  1 R pro  fiimma  extremorum  medius  efi  19  ri 
R oriunturque  reliqua  vt  prius. 


Hinc  Canon. 


EX  quadrato  dimidix  omnium fuminx,  tolle  aggre- 
gatum planorum  > refidui  radix  quadrata  addita  ic 
detrafta  dimidio  fummx  omnium*  exhibebit fummam 
extremorum  8c  medium  figillacim.  Vnde  finguli  non 
latebunt. 

Hinc  Effecto  Geometrica. 


i. 


demittatur 


Sit  data  linea  A B pro  fum- 
ma omnium*  Sc  linea  A C 
pofiit  ^^aneula  fub  prima  iiw 

IH 

tertiam.  Coniunganturillxaa 
angulos  rc6tos  > 8c  lupra  AB* 
fiat  fcmicir  culus*  cuius  cctrum 
D.  Tum  dufla  CEparallcI 
A B occurrat  peri^erix  in  pun&o£*exquo 
perpendicularis  Er. 

Manifefium  efi  obferuari  fingulas  Canonis  Aigcor» 
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47.fri;rc(rC3Cra^(iIW 
dicum  8c  decradium 


t.  ftxti. 


i.fitmtdi. 


li.ttrtii. 

fi.Urtfi. 


■ fttundi. 


\ 


A 


AT.frimM. 


\6  Noua  CUuisj 

parces,  fi  quidem  dufta  linea  E D,  erit  dimidium  ipfittg 

' " ex  cuius  quadrato  tollitur  quadratum  E F , hoc^* 
qUi*Wm  F_D  itUJli35iSi^3^^ 
n dimidio  ipfius  A 6*cxhibcc  F B & : 

AF.  . ; 

Dico  autem  F B fore  fumraam  cxtremawm  & A F. 
mediam.  Nam  rcftangulum  A FB  a:quatur  quadrato 
F E.  Ergo  fi  per  fecundam  huius  diuidatur  F B ia  duas, 
inter  quas  A F fit  medio  loco  proportionalis.  Habebun- 
tur tres  lineae  continue  proportionales  quarum  fumma 
zquabitur  A B.  &;  rc6lang.ila  ex  prima  in  fecundam  Se 
ex  fecunda  in  tertiam  erunt  xqualia  reflangulo  A F B.  ~ 
hoc  ell  q^drato  A C.  Qmad  erat  dcmonilranduia. 

Aliter  cx  eodem  Canone  poteft  cftc£lio  abfolui  hoc 
modo.  Supra  D B fiat  femicirculus  in  quo  inferibatur  ^ 

D G aequalis  A C,  8c  neftatur  G B.  Tum  centro  B inter-  ’ 
uallo  B G,  fiat  circulus. 

Manifeftum  cft  obferuari  rurfus  integrum  Canfinem,- 
quia  ex  quadrato  D B tollitur  quadratum  D G , hoc  eft 
A C , & rclht  quadratum  B G,  hoc  eft  B I,  cuius  latus  BI, 
tollitur  ex  6 D fic  relinquitur  I D.  ^ 

Dico  autem  I D fore  mediam  cx  quaefitis  ac  D H • 
fummam  extremarum  quod  probatur  duobus  modis: 

Primo  quia  B G efixqualis  F Di  ergo  I D xquatur  A F, 
qux  lam  oftenfa  eft  media  ex  quxfitis.  F B autem  xqua- 
tur  D H : & proinde  D H cft  fumma  extremarum.  Se- 
cundo idem  oftenditur  quia  angulus  D G H in  femi- 
, circulus  reftus  cft ; ergo  cum  G B fitfemidumeter  circu- 
li erit  D G tangens , fc^ropteiea  qiudratum  D G xqua- 
bitur  reftangulo  H D I . Quare  fi  D H per  fecundam 
huius  fccctur  in  duas , inter  quas  D [ fit  media  propor- 
tionalis habebuntur  tres  proportionales  xquales  A B.  Et  - 
prxterca  rcftangulum  cx  prima  in  fecundam  Se  ex  fecun-  • 
da  in  tertiam  xquabitur  redangulo  H D 1 , hoc  cft  qua- 
drato tangentis  D G , hoc  cft  A C.  C^iod  erat  propofi- 


tum. 


^ber  Primus] 

ijT  CorolUrium»  /*  ' ^ 
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Ns. 


SI  fiicrinc  tres  quantitates  proportionales quadrahim 
fummx  extremarum,  aggregatum  planorum  ex  pri- 
ma  in  fecundam  & cx  fecunda  in  tertiam , quadratumque  ^ 
medix  erunt  in  continua  proportione.  Item  in  eadem  -ruf^yt 
ferie , erit  vt  fumma  extremarum  ad  Qiediam  i fic  qua-  V ^ 

dratum  fummz  extremarum  ad  fupradidum  aggrega-  i,  i*  C3i. 
tum,- vel  fu pradiftum aggregatum  ad  quadratum  medi^.  Vt-'/'* 

Ratio  vuiufque clara  eft , quia  tres  illx  linex  B F,  F £ , 

& F A.  itemque  tres  alix  H D , D G » D I , funt  oftenfx  ^ \ 

continue  proportionales. 

Tjafajummamum  quantitatum  continue  proportio- 
nalium , cir  ng^g^to  quadratorum  a Jin^u- 
' lis  j diBinguere  Jingulas. 


'&  t* 


E Sto  data  fumma  trium  numcroruiti  continue  pro- 

portionalium  14.  Et  aggregatum  q^uadratonim  a rs*^**- 

iJlC  Q A • 1?  nt*<^  /a  • bm  _ - I ^ 


igulis  84.  Ponatur  autem  iR  pro  medio , erit  ergo  fum-  

ma  extrefiorumi4-i  R,  Et  quoniam  in  ferie  trium  pro- 
portionalium  , quadratum  fumitix  «hetremorum  xqua- 
tur  quadratis  extremorum  plus  duplo  medii  quadrato; 

Sequitur  qdod  fi  ex  quadrato  fummx  cxticmofunf 
t * Q‘-i8R  tollatur  quadratum  medy,  quod  cfti’Q, 
fefiduum  19^  z8  R xquale  eft  dito  quadratorum  a fih- 
gulisaggrcgato84^&proindcpoftdebitamredu£^io- 
nem  &:  diuifiortem  deprehendes  r R fiue  medium  >e(p: . 

4-  Quo  fublatodc  fumma  omnium  t4,rcUnquitui'fum-  ^ 
ma  exuonaorum  id.  Data  autem  fumma  extremqtum 
IO.  &:  medio  4.  facile  difcernuntufxxirexni  per  Propof.  2. 
huius.  Eruntque flnguli  z.  4, 8. 


mi.  v.n 


A 


Nouit  CUuis] 


Hinc  Canon,  ‘ 


A».-’, 


EX  quAdi^aico  fummx  omnium  tolle  aggregatum  qua> 

<■  ' - J - J I 


mJ^  '***'  'JCLdratoium  a fingulis  : icfiduum  diuidc  per  duplam 

^ omnium  Cummam  Se  habebis  medium.  Vel  icfiduum 

„ ^'^.diuide  per  fuminam  omnium  & habebis  duplum  med^ 

' ■ * • ‘ ‘ Vex  tribus  quaefitis.  Vnde  nec  medius , nec  reliqui  figilla- 


' *\ 

1 ■*« 


-tim  latebunt. 


Huk  Effeflto  Geometrica. 

.j  * --*'  • jT  It  datalinca  A Bprofuramaomnium,& AD  potens 
quadrau  a fingulis.  Ex  piinfto  B umquam  centro, ad 
'*  "lenullum  B A , dcfcnbatur  fcmicirculus  cuius  diamc- 

• DE  parallela  AB,  donec  occurrrfpcriphaCS^a^pft^o»^.^*^» 

E , domictatur  E F pcrpcndiailar iter  diametro  A B.  Tum- 
infcribatui  C G acqualisF  B 8C  demittatur  G H perpendi- 
cularis ad  A e, 

Manifcilum  cft  obferuari 


' 


*>•$ 


- 


11 


1* 


fingulas  Canonis  Algebrici 
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parces  , fiquidem  duAa  BE 
erit  femidiamerer  cuius  qua- 
dratum erit  zqualejp[uadratis 
F B Se  £ F : Se  ita  quadratum. 
F E hoc  cft  A D quod  xqu;^-. 
turquairatisfingularum, 

litur  de  quadrato  rumi;9x  omnium,  Sercftat  quadratum 
B F,  hoc  cft  C G.  Cum  autem  ob  :equianguicitatcm  tri- 
angulorum A G C,Q  H C»trc^  ili*  line*  A C*C  G,C,W 
fine  continue  proportionales , ait  quddrawm  mod**  G C 
*qualercftangu!ofubexu:-axiis  ACli-  igitur  quadra- 
tum p G diuiditur  Geometrice  per  A-C  duplam  onv- 
nium' (ummam , Se  fit^iro  quociente  G eo  n\ctrico,  linea. 

/f)  . - i'  •' 

60/«^»  Jwi»:,  .Dico  autem  lineam  H C fore  mediam  ex  qusfitis. 

fiotim 


it-3  'J.  4-- 


i. -t 


S.ftxti. 


Vf.ftKti. 
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Si  enim  intelligatur  fumma  omnium  A B fedla  in  aliquo 
punfto  taliter  vt  cx  vna  parte  fit  media  > Sc  cx  alia  fit  fiim- 
ma  extremarum » erit  quadratum  totius  A B xqualc  qua-  A.fumtU. 
drato  fummx  cxtremarum>  quadrato  medix, Se  duplo  re- 
£tanguli  fub  media  in  fummam  extremarum : atqui  qua- 
dratum fummz  extremarum  xquatur  quadratis  extrema- 
rum plus  duplo  re&anguli  fub  extremis , hoc  eft  plus  du- 
pio  quadrati  medix.  Igitur  quadratum  furamx  om- 
nium  AB  xquatur  quadratis  extremarum  plus  triplo 
mqdix  quadrato  plus  duplo  re£tangulo  fub  meciia  in  funi' 
mam  extremarum.  Se  proinde  fi  pofieriori  ifii  redangulo 
duplo  iungas  duplum  medix  quadratum  ex  fuperioribus 
ademptum , habebis  quadratum  fummx  omnium  A B x> 
quari  quadratis  fingularum  plus  duplo  re£langulo  fub 
media  in  fummam  omnium  A B. 

Sed  quadratum  fummx  omnium  A B,  hoc  eft  B Ex- 
quatur  quadrato  £ F continenti  quadrata  lingularum , Se  . 
quadrato  F B.  Ergo  quadratum  £ F , hoc  eil  C G , hoc 
eft,  ( vtiamfuit probatum)  rcftangulum  ACH  cftx-  .. 
quale  duplo  rcftangulo,  fub  media  in  fummam  omnium  ' ‘ *’  >’ " 

A B jfiue,  quod  idem  eft,  rcftangulo  fub  media  indu-  - • " 

piam  omnium  fummam.  Sed  A C eft  dupla  omniuur  : 7 ’ 
liimma  j igitur  H C eft  media.  Quod  erat  demonftran-  ' 

dum.  * 


Aliter  Se  breuius  poteft  cx 
eodem  Canone  dici  £ftc£tio 
Geometrica  hoc  modo.  Su- 
pra A £ fummam  omnium  fiat 
Icmicirculus  in  quo  inferiba^ 
tur  A D potens  quadrau  a 
fingulis  Se  demitutur  D C per- 
pendicularis ad  diametrum. 
Manifeftum  eft  obfeniari  lingulas  CanojiiJ  partes , 
quidem  dc  quadrato  AB  tollitur  quadranim  A D Sercli 
quitur quadratum  DB , hoc  eft  reftangulum  ABC. 
proinde  quadratum  D B diuifum  per  Uncam  A B , 

' ‘ G 


jo  Noua  Clauisl 

bcc  pro  quotiente  Geometrico  lineam  CB.  Dico  autem 
lineam  C B elTc  duplam  mcdiz  ex  tribus  quzlicis.  De* 
raonllratio  eft  omnino  eadem  cum  przcedence. 

Si  ergo  media  inuenta  tollatur  ex  fumma  omnium » re- 
linquetur fumma  extremarum.  Data  autem  Aunma ex- 
tremarum & media»  dilhngucnturcxtremzpcrPropof. 
a.  huius. 

CorolUrium.  . 


SI  fuerint  tres  quantitates  proportionales  > quadratum 
fummz  omnium  zquatur  quadratis  Ungularum’  6c 
plano  fub  fumma  omnium  in  duplum  medix;  vel»  quod 
idem  eft  fub  media  in  fummam  omnium  duplam,  (^od 
adnotalTc  operx  pretium  erit. 


PROPOSITIO  XI. 


Hoc  idem  proUemn  alia  ratione  perficere. 


5^<^iT‘^'^^^-TMitabimur  aliquando  Diophantum  quirem eamdem 
*^*^  *^*^.’7^^**^xraultis  quqftionibusabfoluit , przfeitim  quando  digni- 

alicuius  problematis  id  poftulabit.  Efto  igitur  data 
«/  Jm  fumma  trium  numerorum  cotinuc  proportionalium  7.  & 

aggregatum  quadratorum  a lingulis  21.  Ponatur  ium- 
t$m. ;.  raa  extremorum  i R.  Ergo  medius  erit  7.1  R.  ,tc  quo- 
£»m.  i.  ^ quadratum  fummx  extremo* 

nim  multatum  aggregato  quadratorum  l lingulis  xqua- 
tur  quadrato  me£j » erit  i Q^i.  xquale quadrato  medi; 
t r Qj  *4  R»  Et  poft  debitam  redu6honem>  erit  x- 
•.  quatio  inter  70  8c  14  R.  & proinde  I R>  flue  fumma  ex- 
tremorum eft  5.  Quofublato  ex  7.  remanet  a pro  medio. 
Dau  autem  fumma  extremorum  $.  Sc  medio  a.  Facile  di- 
IHnguuntur  extremi  per  Propof.  fcqundam  huius.  E- 

nintquefingulii.  a.4.  r 


Lihtr  Pnmus,  , ;i 

Jriinc  Qanon,  . . ' 

... 

• * l 

QVadratum  fummx  omnium  iunge  cum  aggrega-  ' 

£0  qiiadr^.tonim  a fingulis : fummam  contegam 
diiude  per  duplam  omnium  Ium  mam  > & orietur  aggre- 
gatum extremorum*  Vel  fiimmam  confedam  diuide 
per  fummam  omnium  & orietur  duplum  aggregatum  cx- 
rreraorura.  * 

l/inc  Effe^io  Geometrica.  ♦ 

E Sto  AB  fumraa  omnium,  & B C poflit  quadrata  Un- 
gularum crium  proportionalium.  Coniungatur  illx 
dux  linex  ad  angulos  re£los,&:ne£katur  AC.  Tum  du- 
plo ipfius  A B 5c  ipfi  A C inucniatur  tertia proportiona- 
lis  D.  I , , 

Manifeftum  ell  obferuati  lingulas  Canonis  Algebrici  ..  , 

partes , fiquidem  quadratura  fummx  omnium  A B addi-  ^7. 
cur  quadrato  B C,  quod  cft  xqualc  quadratis  lingularum» 

& fit  quadratum  A C , quod  diuiditur  per  duplum  A B, 
quia  diuilio  illa  Geometrice  abfoluitur  per  inuentionem 
tenix  proportionalis , vt  iam  explicatum  clt. 

Dico  autem  lineam  D fore  fummam 
m I ^ — extremarum.  Nam  quia  ex  corollaho 
gPropof.  prxced.  quadratum  fummx 
omnium  A B,  xquatur  quadratis  Un- 
gularum tc  refbangulo  fub  media  in 
fummam  omnium  duplam  i erunt  qua- 
drata A B » B C xqualia  duplo  quadra- 
torum a lingulis  flr  rc£tanguIo  (ub  me- 
dia in  duplam  omnium  liimmam.fed  quadratum  A C x-  ^7 
quatur  quadratis  A B , B C » ergo  quadratum  A C x- 
quatur  duplo  quadratorum  a lingulis  Sc  rc£tangulo  cx 
media  in  duplam  omnium  fummam  A B.  Sed  A C ell 
m cdia  proportionalis  inter  duplam  A B Sc  D . £rgo  re- 
ftangulumfub  dupla  AB  in  D»  xquatur  quadrato  A C.  17. fixti. 

G ij 


I f$tmn4i. 


17.  fixit. 


jz.  NouniClauis] 

Ec  confcquenter  idem  rcdanguium  aequatur  duplo  qui< 
dracotum  a lingulis  & re£langiilo  liib  media  in  duplam 
omniumfummain  A B.  • ^ "'"^1 

Atqui  redangulum  fub  dupla  A B & fumma  extrema-  j ' ' 
rum  , zquatur  duplo  quamaio  rummzcxuemarum  plus  ^ 
duplo  tcftangulo  lub  media  in  fummam  extremarum ; , 

duplum  autem  quadratum  fummx  extremarum  arquatuc 
dupio  quadratorum  a ligulis,  & duplo  medix  quadra-”'  ‘ 
to.  Igitur  rttlangulum  Uib  dupla  A B 5c  fumma  exue- 
. marum  elt  zqualc  duplo  quadratorum  a lingulis > plus 
duplo  quadrato  mcdiz  » plus  duplo  re^angulo  mediz 
in  fummam  extremarum:  hoc  clt  duplo  quadratorum  a 
fingtilis  plus  rcftangulo  fub  media  in  duplam  omnium 
fummam.  Et  proinde  reflangulum  fub  dupla  A h & D 
aequatur  rcftangulo  fub  dupla  A B fic  fumma  extrema- 
rum. Igitur  D ell  fumma  cxtl^marum.  Qwd  erat  de- 
lirandum. 

Sim^iliter  polTet  elici  alia  EfFe£lio  Geometrica  facien- 
do vt  AB  ad  A C ita  AC  ad  aliud:  Illud  enim  for«du- 
pium  fummz  extremarum  : cuius  rei  demonihatio 
omnino  eadem  cum  ptzccdente.  v.C  f ' 


Corollarium. 


SI  fuerint  tres  quantitates  proponionalcs  , quadrau 
Ungularum  iuirtia  cum  quadrato  fummz  omnium  * 
zqualia  funt  plano  ex  fumma  cxucmarum  in  duplam  ’’ 


omnium  fummam  : vcl  fub  fumma  omnium  in  duplam 
fummam  extremarum. 


't' 


, . -Vi  4J< 
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Liber  Primus. 
PROPOSITIO  XII. 
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fummk  trium  quantitatum  proportionalium  . 

^ <*^re^4/o  quadratorum  ab  extremis 
dijknguere Jtngulas. 

L Sto  datus  nurocrui  7 pro  fumma  omnium  . & 17 
c€  pro  aggregato  quadratorum  ab  extremis.  Ponatur  c«ss=T*’^‘ 
< autem  I R pro  medio  , ergo  fumma  extremorum  erit 
R y cuius  quadratum  49 1 1 Q 14  K continet  quadra- 
ta extremorum  plus  duplo  medii  quadrato.  Ergo  fi  in-  ^ 
de  collas  duplum  medii  quadratum  nempe  2 refla  - Ltm,  f. 

bicaggregatum  quadratorum  ab  extremis  Q^-  14  R. 

Igitur  erit  xquatio  inter  17.  & 49  - 1 Q^i^  R . Ft  proin- 
de i Q^xqualc  erit  3i«»i4R.  Ergo  i R,  flue  medius  efl: 
a.  finguliquc erunt  i.  2.  4. 

Hinc  Canon. 

EX  quadrato  fummx  omnium  colle  quadrata  extre- 
manim  i tefiduum  adde  quadrato  fummz omnium» 
kuius  enim  aggregati  radix  quadrata,  multata  omnium 
fumma»  exhibebit  medium  proportionalem  ex  qu^ficis. 

Vnde  reliqui  non  latebunt. 


c«. 


ra«> 


Hinc  Effe^io  Geometrica.  . 


Sit  A B furama  trium  lincanim  proportionalium  , Sc 
A C poOIt  quadrata  ab  extremis.  Fiat  fcmicirculus  ^ 
fuper  A B , in  quo  mferibatur  A C » 8:  nedatur  C B » cui 
xqualis  B D erigatur  pcrpendiculariccr  ad  ipfam  AB. 
Tum  dufta  DA»  fumatur  A E xqualis  ipfis  A B. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Cenonis  partes , fi- 
quidem  ex  quadrato  fummz  omnium  A B fublata  funt  ^ 
quadrata  extremarum  contenta  in  quadrato  AC»  8C  ce- 

G iij 


V 


fi» 


47  primi. 


Noua  Clauis, 

manfic  quadratum  C B , hoc  eft  B D j qiiod  quadratum 
additum  cft  cum  quadrato  fummx  omnium  A B , ic  fit 
qoiliramra  A*0  »cuitfs  ktiii'’iVD  rlftrifttut  Tumiha  bm-" 
niumAE&rcftat  ED. 

Dico  autem  E D fore  me- 
diam extribus  quzfitis.  Nam 
ex  corollario  Propof.  lo.  hu- 
ius quadratum  B C contine- 
bit redfangulum  fub  media 
in  duplam  omnium  fum- 
mam  > atque  infiiper  quadra>. 
tum  medix  : fed  ex  conftru- 
dione  B D eil  xqualis  B C » 
ergo  untumdem  continebit. 
Cum  autem  B D fit  perpendicularis  ipfi  A Bj  quadratum 
A D continebit  quadrata  A B > B D. 

Sed  quadratum  A D xqualc  eft  etiam  quadratis  par- 
tium A E,  E D>  8C  duplo  rcftanguli  A E D.  Ergo  fub- 
du^is  jrtrinqucxqpalibus  quadratis  A B > A E,  remane- 
bit quadratum'^  D xquale  quadrato  D E & duplo  re- 
ftanguli  D E A : cum  ergo  A E fit  fumma  omnium  erit 
reaangulum  fub  E D in  duplam  omnium  fummam  plus 
quadrjuo  E D xqualc  rcftangulo  (ub  media  in  du- 
plam omnium  fummam  plus  quadrato  medix.  Et  pro- 
inde ipfa  E D cft  media.  Quod  erat  dcmonftran- 


lam  autem  fi  £D  tollatur  ex  AB  fummaomnium  re- 
linquetur fumma  extremarum.  Ergo  per  Propof  a.  hu- 
ius difccmcntur  extremx. 

Poffet  ex  eodem  Canone  alia  elici  EfFeftio  Geometri- 
ca in  hunc  modum-  Sit  data  fumma  omnium  AB.  & 
A C poffit  quadrata  extremarum.  Centro  B , interuallo 
B A , deferibatur  femicirculus  : connexaque  A C per- 
pcndicularitcr  cum  A B> ducatur  C D parallela  A B do- 
nec occurrat  petipherix  in  punfto  D ex  quo  demittatur 
D E perpendicularis  ipfi  A B.  Tum  ex  centro  B ercfta 


Liber  Primus;  }] 

_ BF  ad  angulos  re£l;os  eidem 

diameno  neftatur  E F.  Ec 
centro  F,  intcruallo  FB,  fiat 
/ / \ circulus  fccans  E F producam 

I 1 ‘npunftisGH. 

Manifeftum  cft  obferuari 
17^^  y\  fingulas  Canonis  paitcs  fi- 

[_  \ quidem  du£^a  D B erit  xqualis 

A £ 3 Ab  fummx  omnium  > tc  ex 

eius  quadrato  tollitur  quadra- 
tum DE>hoceft  CA>  &refiduum  quadratum  EB  ad> 
ditur  cum  quadrato  fummx  omnium  6 £ iitque  quadra- 
tum £ F > cuius  latus  multatum  F G,  relinquit  £ G. 

Dico  autem  £ G fore  mediam  ex  tribus  quxfitis.  Nam 
quadratum  EB  ex  corollario  fupradifto xquabitur  qua- 
drato  medix  & reftangulo  ex  media  in  duplam  omnium 
fiunmam  j Sc  J quia  £ B cfl  perpendicularis  ad  extremi-  ^ 
tatem  diametri  tanget  circulum : 6c  proinde  quadratum 
£ B xquale  erit  refUngulo  H £ G ; Hoc  eft  rc6langulo 
H G £ & quadrato  G E.  Ergo  re£l;angulum  H G £ plus 
quadrato  G £ , xquatur  quadrato  medix  Sc  ref^angulo 
ex  media  in  duplam  omnium  fummam-  Sed  H G efl 
dupla  omnium  fumma  > cum  fit  dupla  F B , hoc  efl 
A B , igitur  G £ cfl  media.  Quod  erat  demonftran- 


CorolUrium, 


SI  fueriot  tres  quantitates  continue  proportionales 
quadratum  corapofitq  ex  dupla  omniu  fumma  & me- 
dia , quadratum  fummx  omnium  mulutum  quadratis 
extremanim}  it^mque  quadratum  medix  erunt  in  con- 
tinua proportione  ; item  erit  vt  fumma  omnium  dupla 
plus  media  ad  mediam  > ita  quadratum  coropofitx  ex 
dupla  omnium  fumma  Sc  media  ad  quadratum  fummx 
omnium  multatum  quadratis  extremarum:  vel  quadra- 
tum fummx  extremarum  > multatum  quadratis  extrema- 


jy.fsxti. 

ti  ftxii. 
lO.ftxti. 


t*m.  f. 


'jg  Nou<t  CUuis] 

rum  ad  quadratum  medix.  Cum  enim  oftenfum  fit  qua* 
dratum  EB  xqualc  rcftanguro  HEGicritrcctproccvc 
H E ad  E B ; ita  £ B ad  E G.  Et  proinde  illarum  lincal•um^^ 
quadrata  erunt  etiam  proportionalia:  8evt  prima  ad  ter- 
tiam; ita  crit  quadratum  primx  ad  quadratum  fecundx  > 
\iel  qiudratuni  fccundx  ad  quadratum  tertix.* 


PROPOSITIO  XIII. 


Hoc  idem  prohlemd  alio  modo  perficere. 


Ilfdcm  datis  7.  pro  fumma  numerorum  Sc.  17  pro  ag- 
gregato quadratorum.  Ponatur  1 R.  pro  fumma  extre* 
morum.  Ergo  7 - 1 R erit  medius  cuius  quadratum  du- 
plum cft  98 1 a Q^aS  R , quo  fublato  de  quadrato  fum- 
mx  extremorum  i Qj,  refiduum  zSR-iQ-jS,  xqua- 
bitur  quadratorum  ab  extremis  aggregato  dato  17.  pro- 
pter T heorema  in  prxccdenti  Propof.  traditum.  I gitur 
I Qxquabitur  z8  R • 115. 8c  proinde  i R > fiue  fumma  ex* 
tremorum  cfi  5.  eruntque  finguli  i.  z.  4. 


t 


Hinc  Canon. 


‘9 


j 


Ex  quadrato  fummx  omnium  duplx  tolle  duplum 
quadratum  fummx omnium , 6c  prxterea  aggrega-  ^ 

. tum  quadratorum  ab  extremis  : rcfidui  radix  quadrata»  ; 
dctrafta  ex  dupla  omnium  fumma  > dabit  fummam  ox-  ' . 
tremorum.  Vcl  breuius  ex  duplo  quadrato  fummx  om- 
nium tolle  quadrata  extremorum : refidui  radix  dctra£ka 
ex  dupla  omnium  fumma  exhibebit  funimam  extremo-  ' . 
nim.  ' " . •.  - 


Hinc  E^eSlio  Geometrica. 


Sit  fiimma  omnium  A.  B & A D poiHt  quadrata  extre- 
marum. Ducatur  B C xqualis  &c  perpendicularis  ip- 
fi  A B > 8c  nc£tatUPA  C.Topra  q uam  fiat  fcmicir  culus  qui 

■ ncccrtatib 


■% 


Dico  aiiccm  E F fore  fummam  excrcinarum>naii)  quia 
cx  corollario  Propof.  IO.  Qu.adratumfiimma:triumpro- 
porcionalium  zquatur  quadracis  fmgularum  >&  duplo  re> 
fbanguli  fub  fimuna  omnium  in  mcdiam>  fequitur du- 
plum quadratum  iMhmx  omnium  hoc  eft  quadratura 
A B)  B C>  fimulfumpta, hoc cft quadratum  A C arquari 
duplo  quadratorum  a hngulis  Sc  duplo  reflangulo 
cx  mcdta  in  fummam  extremarum  duplam.  Ergo  cum 
ex  quadrato  A C tollantur  quadrata  extremarum  con-  * 
tenta  in  A D>  erit  refvduum  quadrarum  D C>hoc  efl  C £ 
atqualc  quadrato  fummx  omnium  B C plus  duplo  re- 
ftangulo  cx  media  in  fummam  omnium  plus  quadrato 
medix. 

Sed  quadratum  CExquatur  quadratis  partium  CB, 

B £>  Sc  duplo  reftanguli  C B E.  Igitur  cum  B C fit  fum-  * * 
ma  omnium»  erit  duplum  redanguliC  B Epius  quadra- 
to § £ xquale  duplo  rc6languli  liib  media  in  fummam 
omnium  plus  quadrato  medix,  & proinde  B E ent  me- 
dia. Ergo  cum  B F iit  fumma  omnium . erit  £ F fumma 
extremarum.  Quod  erat  demondrandum. 

H 


4.  ftttmdi. 


Zm.  I. 
Ltm.t» 

Ztm. 
L*m.  $. 

\ 
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t^ppendix.  . v 

Hic  poftuUtct  ordo , vt  folucrcmus  iftudproWcm^ 
daca  fumma  extremarum  de  tribus  quantiutibus 
proportionalibus  6c  aggregato  quadratorum  a finguUs» 
ihuenire  lingulas.  Sed  tacilc  expedit®  ex  pr3cccdcntibus> 
iiquidem  cun||^uadratum  fumm*  extremarum  arquetur 
quadratis  ex^marum  6£  duplo teftangulilub  extremis, 
hoc  eft  duplo  medi*  quadrato , fequitur  quadratum  fum- 
mx  extremarum  xquaii  quadratis  fingularum^plus  qua- 
drato medix:  quate  fi  cx  quadrato  fummx  extremarum 

tollatur  aggregatum  quadratorum  a lingulis  > reflabit 
quadratum  medix.  Hoc  autem  facile  expetetur  exfu- 
pradiflis  mm  numcricc  ,tum  etiam  Geometrici., 

PROPOSITIO  XIV. 

Ddta  differentia  extremarum  dembus  quantitatibus . 
. proportionalibusj  tT  quadratorum 

a Jingulis  inuemrejingulas. 

E Sto  datus  numerus  5 pro  differenda  extremorum , 8c 
a i pro  aggregato  quadratorum  ^ lingulis.  Ponatur 
autem  1 R pro  mmma  extremorum.  Erit  ergo  tRt5 
duplum  maioris  extremi , i R - 3 duplum  minoris  ex- 
tremi , U proinde  ex,trcmi  erunt  — Horum 

produfhis  xquatur  quadrato  medij , fed  vt  iam  fu- 

pra  diftom  eft  eidem  quadrato  medij  xquatur  qua^a- 
tum  fummx  extremorum  multatum  aggregato  quadra- 
torum a lingulis.  Ergo  xquatur  i Q^ai.  igttur 
1 Qe^l  15.  & I R , liue  fumma  extremorum  eft  5.  Data 
autem  fumma  extremorum  5 8^  differentia  eotumdem  3 


LiBer  Primuii  * ; $9' 

fadie6‘lHnguuncunextrcml  fiquidctn  datorum  (umma  8 
cric  dupiim  maioris  extremi  > &:  datorum  differentia  z 
duplum  ninoiris  extremi.  Ergo  extremi  eniht  4 & i, 
Singuliqu»ordinati4.z.i.  _ , 

Hinc  Canon.  ' - " : 

EX.quai^i^jlo  quadratorum  l ^^uUs  aggregato  < 
tolle  qualt.t&m  dUFaentix  extremoium  : r^dui 
criens eftquadratun  fummx  extremorum,  Vnde  lingu* 
linonla>ebunt. 

Hinc  Effc^lio  Geometrica. 


Sitita  A B linea  potens  quadrata  a 
diter  entia  extremarum. 


& AC 

Sumatur  B l5,  xqualis  A B 
& fu»ra  A D fiat  fcmicirculus  in  quo  infcribatur  A C K . 

' contcxaC  Dgfoducaturdoncc  DE  fittrieniipfius  CD.  .. 
Tun  ftipra  totam  C E fiat  fcmicirculus , engaturque  DF  ' 
•pcpcndicuIaritcraiC E.  , 

Mamfcftum  ell  obferuari  fingulas  Canonis  Algebria  - . 
partes  > Equidem  cum  A D fit  dupla  A B,  cius  quadratum 

erit  quadruplo  quadrati  AB.Ergo 
quadratum  A%  quadruplum  erit  ' 
quadratorum  i lingulis.  Ex  eo 
autem  tollitur  quadratum  diffe- 
rentix  A C > 8c  r g^at  quadratum 
C D.  Cuius  triens  cft  rc£lan> 
gulum  C DE} hoc ell quadratum 
DF. 

Dico  autem  lineam  D F fore  fummam  cxtrcmarum>  i.fecmnJt. 
nam  cum  A D fit  dupla  A B , erit  quadratum  A D ; hoc  J 
eft,  aggregatum  quadratorum  A C } C D quadruplum 
quadrati  A B.  Igitur  quoniam  A B poteft quadrata  fin*^  47.frimi. 
gularum  > erunt  quadrata  A C , C D fimul  fumpta  qua- 
drupla quadratorum  a fingulis.  Sed  in  ferie  trium  linea- 
rum proportionalium  > quadratum  fummx  extremarum 

; H ij  • ■ \ 


T-. 


■j.fttundi. 


S. 

tj.  ftxti. 
to.fixti. 


ia  * ClauiSf  / 

xquatur  quadratis  excromarum  plus  duplo  medie  qua- 
draro: ergo  triplum  quadratum  lummxcxucmurumx- 
quabitur  triplo  aggregato  quadratorum  a finalis  plus 
triplo  m cd^  quadrato. 

bed  quia  duarum  quarumlibet  quantitatua  quadrata 
xquantut  duplo  Kftanguli  fub  rllis  comp  tbcnfi  plus 
quadrato  differentre  ipfarum , erunt  quad^  a lingulis 
tribus  lineis  proportionalibus  xqualuur^r^media;  qua- 
drato plus  quadrato  dilFcrentixextremXumi&proindc 
triplum  quadratum  fummz  extremacim  plus  qiadrato 
differenti*  extremarum  > zquabiturquadruplo  «quadra- 
torum ab  lingulis  aggregato.  Igitur  quadraturi  AC 
cum  triplo  quadrato lumrax  extremarum xquabitixqua* 
drato  A D } fed  quadratum  A C cum  quadrato  CX)  z- 
quatur  quadrato  A D.  Ergo  C D quadratum  cd  ztuale 
triplo  quadrato  Tumm*  extremarum.  Sed  clt  > vt  C D 
ad  D £ tertiam  proportionalem  >iuquad|;^tum  C D ad 
quadratum  D F.  Igitur  quadratum  C D triplum  eft  qta- 
drati  D F.  &:  proinde  quadratum  D F eft  zquale  quaer- 
to fummz  extremarum»  &iu linea  D F c^fumma ex- 
tremarum* Quod  erat  demonffrandum. 

Data  autem  fumma  extremarum  D F fle  earumdem 
differentia  AC.  Duobus  modis poffuntinueniri fineu- 
Iz  primo  per  appendicem fuperioris  propofitionis  13.  Se- 
cundo quia  D F plus  A C cu  dupla  maioris  extremz , fle 
D F minus  A C^pla  minoris. 

'Corollarium, 

SI  fuerint  eres  quantiutes  proportionales,  triplum  qua- 
dratum fummz  extremarum  plus  quadrato  differ  en - 
tiz  extremarum  zquabitur  quadruplo  quadratorum  ^ 
- furiis. 


- . '.'.AN 
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PROPOSITIO  XV. 

Idem  problema  alio  modo  Joluere. 

E Sto  daais  idem  nymerus  3 pro  difierentia  extremb* 
rura.  2,1.  pro  a|gr^aco  quadratorum  a lingulis. 
Ponatur  1 R pro  minori.  Eigo  maior  erit  i R 1 3.  Ho- 
^m  produftus  i 3 R xquatur  quadrato  medii.  Igitur  <. 

fi  hunc  addas  quadratis  extreraoru  i i (^-j-  ^ g r ^ 
fiet  fumnia  3 Q f j f 9 R acqu;^  aggregato  dato  ir. 

Igitur  I Coquatur  4 5 R.  EtitaiRcfti. 

Similiter  polita  iR  pro  maiore  erit  minor  iR- 3.  Ho- 
nim  produftus  i 0:3  Rxquatur  quadrato  medii  & pro? 
inde  fi  illum  addas  quadratis  extremorum  i Q 5c 
* 0 t ^ ^ R^  fi#  Qt  9 - ^ R xqualis  aggre^ 

eft4  O «quatur  4 f 3 R.  Et  ita  i R / 

Hinc  Canon. 

E . # 

X quadratis  fingulotum  tolle  quadratum  difierentUe 
datae,  refidui  trientem  adde  quadrato  dimidia;  difie- 
rentiae  extremorum;  huius  enim  fiimmz radix  quadrata, 

multatairau^adimidiodiffcrentias  extremorum*  exhi- 

oebit  extremos. 

"5  ..  1^ 

Hinc  Effelho  Geometrica, 


O Tt  data  A B potens  quadrata  fingularum » ic  A C dif. 
Ulcrcntia  extremarum.  • Supra  A B fiatfcmicirculusin 
quo  infaibatur  A e . & connexa  C B producatur  donec 
B p fit  triens  C B.  Tum  fafto  fupra  C D fcmicirculo 
erigatur  B E perpendicularis  adC  D.  SumpuqucCG 
»^aU  B E , diuidatur  A C bifariam  in  F,  & connexa 
r C,  pr^ucatur  donec  fccct  circulum  fupra  A C faOum 
inppnftisH,!.  ^ 

H iij 


^2,  Nofta  CUuis, 

|t  Manifeftum  eft  obfecuari  iingulasCanonispanes,fi. 
quidem  cx  qu.adraco  A B tollitur  quadratum  A C i & re< 
itat  quadratum  C B » cuius  triens  clt  quadratum  B £ > hoc 
cll  C G , vt  fupra.  Quadratum  vero  C B additur  qua- 
drato C.F  & fit  quadratum  F G , cuius  latus  F G mulu- 
tum  6C  au£kum  dimidio  ipfius  A C exhibet  H G & 


autem  H 


G&  I G 

Av*  V \^ucfcficas»  ^Tum 

enim  dcmoKftraium  fit  in 
Propof  pracccd.  quadratum 
A L cum  triplo  quadrato  me- 
dix xquari  quadratis  fingula- 
rum  > cumque  quadratum 
AC  cum  quadiato 

quxtur  quadrato  A B xquali  quadratis  fingularum 
quadratum  C B triplum  quadrati  m^ix.  Et  proinde 
B E hoc  cfl  C G erit  media.  Atqui  C G eft  perpendi- 
cularis ad  extremitatem  diametri , Sc  proinde  tangens. 
Igitur  quadratum  xqualc  eft  redan^lo  I G C. 
Ergo  tres  linex  1 G,  G C.  G H fum  continue  proportio- 
nales , extremarum  autem  differentia  eft  xqualis  A C. 
Ergo  data  dUFcrentia  extremarum  A C & linea  A B po- 
' tente  quadrata  fingularum  inuentx  funtfingulx.  Quod 
era»  sc  faciendum  6c  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XVI. 


7)ata  differentia  extremarum  ^fumma  quadrato^ 
rum  maioris  quantitatis  eSr  medU  inuenire.  , - 
tres  continue  proportionales. 

• ■ /®-'  : 


EStodatadifferentUi.  «cfummazo.  Ponatur  iR 
proaggregatoextretnorum..  ErgoeiitiRt  3 fi'*” 
pium  maioris  extremi.  Et  1 R - 3 duplum.  minoriS  i 6c 


. ..  Liber  Primuk  '■‘>; 

proptcrdi  extremi  erunt  horum  {vodu^us 

1 O , ^ . , . Ltmle: 

•-j-  zquatur  quadrato  medii.  . Igitur  h illum  iungas 

, . »Q.t » t *R.  c . ^ 

quadrato  maioris  extremi  het  lumma-* 


Qt'«  R 


aequalis  fummx  datz  ao.  Etita  iQ  zquabitur  ; . 


40  - } R.  Igitur  1 R > fiue  fumma  extremorum  ell  5.  Sc 
finguli  erunt  t.  a.  4. 

Hinc  Canon.  . V , 

QVadratum  quod  fit  a dimidio  difierentiz  datx , 
vinge  cum  duplo  fummz  quadratorum : huius  ag  • 
gregati  raCix  quadrata  fupradifto  multata  dimidio  «ex- 
hibet fummaoi  extremorum.  Vnck  finguli  non  late- 
bunt. . . ^ 


^ • ♦ 1 • 

Sit  difFcrcntia  exti  ematum  de  tribus  Tincis  proportio-  . 

nalibus  A B.  & linea  B C potens  quadrata  maioris  - 
& medix.  ISumatur  B D potcilate  dupla  ipfius  B G: 
iiingaturque  cum  A B ad  angulos  reftos.  Tum  diuUa  {»"•- 
A B bifariam  m E , ducatur  £ O > Sc  centro  E , interuallo 
_ E B,  fiat  circulus  fccans  producam 


EDmpunftisFG. 

/ Manifeftum  cft  obfciuari  diflri- 
/ ^ omnes  Canonis  Algebrici  par- 47. 
W tes , nani  'quadratum  quod  fit  ab 
^ ® additur  B D 8c  fit  quadratum  - 
/ 1 E p>  cuius  latus  E D multatum  £ Fi 

exhibet  FD. 

/ y D*co  autem  F D fbrefiimman^ 

^ extremarum  : nam  rcftangiilum 
quod  fit  ex  dupla  maiori  extrema  in  ‘ 
m extremarum,  xquatur  duplo  quadrato  maions, 


fumma' 


> 

,1^ 
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tt  duplo  rc^bmgulo  extremarum  hoc  eft  duplo  medix' 
quadrato  t Ted  re£Ungulum  quod  fit  ex  dupla  maiori  ia 
fummam  extremamm  xquacur  redliangulo fub  di£Fcren> 
cia  extremamm  Sc  fumma  extiemarum , plus  quadrato 
fummx  extremarum.  Ergo  tcdliangulum  ex  differentia 
extremarum  A U hoc  e(l  G f in  fummam  extremamm 
plus  quadrato  himmx  extremarum  xquatur  duplo  qua- 
dratorum maioris  medix , hoc  eft  quadrato  B D.  At- 
qui linea  B O cA  perpendicularis  ad  extremitatem  dia- 
li.urtii.  jnecriiSc  proinde  tangens.  Ergo  quadratum  B D xqua- 
reftangulo G D F.  Hoc cft rcftangulo G F D plus 
quadrato  F D . Ergo  F D cll  fumma  extremamm.  Quod 
' eratdemonhrandum. 

Corollarium. 

SI  fuerint  tres  quantitates  proportionales,  quadratum 
fummx  extremarum,  duplum  quadratomm  medix 
& macoris  , itemque  quadmplum  quadramm  maioris 
fiint  in  continua  proportione.  Nam  cum  ^adratum 
B D fit  oficnfum  amuale  rcflangulo  G D r , erunt 
17  ftxti.  linex& quadrata  01**03,  D G continue  , proportio- 

PROPOSITIO  XVII. 

Idcmproblcmaalio  rnodopil^crc. 


E Sto  datus  idem  numems  j pto  differentia  extremo- 
mm.&idehl  numerus  io  pro  aggregato  quadrato- 
rum. Ponatur  maior  extremus  1 R.  Eigo  1 R - 3 erit 
minor.  Et  proinde  eotum  produftus  i } R erit  x- 
Mtm.  <.  qualis  quadrato  medii.  Igitur , fi  illum  addas  cum  qua- 
drato maioris  extremi,  fiet  fumma  a 0^.5  aequalis 

aggregato  quadratomm  ao.  Et  id  i Qxquabitur  ^ . 

Vndci  Rfiuc  maior  exuremus  eft  4.  Singuliquevt  fupra. 
4.  z.i;  Hinc 
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Hinc  Canon, 

CApe  quadrantem  difFcrcntix  extremorum  Se  cius 
quadratum  adde  dimidio  quadratorum  maioris  Se 
mcdij  j fummx  huius  radix  quadrata  fupradifto  addita 
quadranti  exhibet  maiorem  #xtrcmum.  Vnde  finguli  • 
non  latebunt. 


//inc  Effe^ho  Geometrica. 

Sit  A 6 di£Fcrencia  extremarum  * &:  B C polTit  qua« 
drata  maioris  Se  medix.  Sumatur  B D quadrans 
ipfiiis  A B » & B E potens  dimidium.quadrati  B C»  fit  per- 
ct/h  pensicularis ipfi  AB ncftanjr- 
/ que  DE.  Tum  centro D,in- 
^ f tcruallo  D B fiat  circulus  fe- 
cans  £ D productam  in  pond^w 
F.G. 

Manifeftum  efi  obferuari 
fingulas  Canonis  partes , fi- 
quidem  quadratum  D B addi- 
tur quadrato  B E & fit  qua- 
dratum D E cuius  latus  addi- 
tum eidem  quadranti  exhibet 
GE. 

Dico  autem  G E fore  maiorem  extremam  quxfitam. 
Sitjenim  maior  extrema,  fi  fieri poteft , inxqualis  GE, 
& xqua'is  G H.  Ergo  quoniam  ex  Coroll.  przced.  qua- 
druplum quadratum  ma  oris , duplum  quadratorum  ma- 
ioris Se  medix , itemque  qua  Ji  atum  fummx  extremarum 
fune  continui  propoitionilii ; crunc  etiam  eorum  <jua« 
drantes  proportionales  , critque  ve  quadratum  G H . ad 
quadratum  B E;  ita  quadratum  B E aJquadratumdmi- 
dix  (umm.c  extremarum  KH.  Igitur  eorum  latera  erunt 
quoque  proportionalia,  cntqucvt  G H ad  B E , ita  B H ad 
F H.  Ergo  rcaangulum  G H F xquatur  quadrato  B E. 


lO/  ftxii. 
tx.  f.xtii 


\6.tirlii 


\(,urlii. 
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SedquonUmBE  cft  perpendicularis  »d  extremitatem 
diametri , tangit  circulum  & proinde  quadratum  BEx- 
quaturreftangulo  GEF.  Igiturrcftangulum  GEF.x- 
quale  erit  re^angulo  G H F pars  toti,  vel  totum  parti. 

Quod  eft  abfurdum.  Non  ergo  maior  extrema  poteft 

efle  inxqualis  G E.  Ergo  erit  ipfi  xqualis.  Quod  erat  j 

demonftrandum.  * 

PROPOSITIO  XVIII. 

i 

Idem  prohlcmA  alia  ratione  perficere, 

Ilfdcm  datis  3.  tC  ao.  Ponatur  iR  pro  minore  ergo 
maior  erit  i R 1 3.  Ergo  eorum  produOus  1 QJ  3 R 
xquabitur  quadrato  medij.  Quate  fi  ille  addatur  qua- 
drato maioris  i Q 1 9 1 ^ R , fietfumma  a Q.t  9 1 9 R-  *’ 
qualis  aggregato  quadratorum  dato  ao.  8C  proinde  i Q 

eritxqualc Igitur  i R fiuc  minor  eft  i.  Singuli-  • 
qaevtfi]piii.  a.  4. 

Hinc  Canon. 

EX  aggregato  quadratorum  dato  tolle  quadratura  if- 

fercntixrefiduique  dimidium  ferua.  Tumtriplxdir- 

ferentix  cape  quadrantem  & cius  quadratis  quadrato 
adde  dimidium  fupra  feruatum « huius  enipiluromx  ra- 
dix quadrata  fupradifto  multau  quadrante  exhibebit  pii- 
norem  quxiitum.  , 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 

STt  data  A B differentia  & B C potens  quadrata  maio-  ■ 
ris  & medix.  Supra  B C fiat  femicirculus  in  quo  in- 
feribatur  B D xqualis  B A.  & fupra  connexam  D C 
tamquam  bafira  fiat  triangulum  D L C ifos  celes  & re- 

^angulum.  Deinde  cxpunftoB  excitetur  BG  perpen.  • 
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dicalaris  ad  B C » A zquzUs  D L.  Tum  Aimacur  B E 
cripia  ipfius  B A , 5c  B r fic  quadrans  corius  B £.  £e  ex 
pundo  F canquam  centro  > ad  intcruallum  F B , fiat  cir- 
culus f#cans  connexam  & pcodu<P:am  G F in  piin£iis 


D C > cuius  dimidium  e(l  quadratum  D L > hoc  cO;  B G 
quod  additur  quadrato  B F fit  quadratum  F G ; cu- 
ius latus  mulcatum  F B > hoc  eft  F H » relinquit 
HG. 

Dico  autem  H G fore  minorem  ex  quzfitis , nam  quia 
B G e(l  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri  tanget 
circulum  > ergo  re£^anguium  I G H zquabicuc  quadrato 
B G , hoc  cll  D L.  Igitur  duplum  re^ngulum  I G H 
squale  cfl;  quadrato  D C.  Et  proinde  duplum  reclangu- 
lum  I G H plus  quadrato  difierentix  B D > zquatur  qua- 
drato B C.  Sed  quiarc^angulum  hG  H zquale  ellre-  i 
flangulo  I H G Sc  quadrato  H G ; duplum  re^iangulum 
I G H > arquabicur  rcfbangulo  fub  E B tripla  extrema- 
rum differentia  in  H G , plus  duplo  quadrato  H G : Ergo 
quadratum  B C squale  ell  quadrato  differentis  B - 
plus  duplo  quadrato  HG»  plus  r«£langulo  fub  EB  tripla 
excremanim  differentia  in  HG. 

Sed  quadratum  maioris  extrems  squacur  quadrato  * 
differentis  cxtremarum>  quadrato  minoris,  & duplo  re- 
fhmgulo  fub  differentia  extccnurum  in  minorem : qua-  ; 
drahm  autem  medis » hoc  cftcc^angulum.hih  extremis. ; 
squacur  quadrato  minoris  tc  rediangulo  fub  differentia; 
extremarum  in  minorem.  Ergo  quadratum  B C » quod 
cfi  squale  quadratis  medis  ic  maioris, squacur  quadrato 
differentis  B D>plusdupIo  quadrato  minoris,  plus  re- 


Manifeftum  eflq^> 


S 


feruari  fingulas  Cano- 
'1  nis  partes  , fiquidem 
ex  quadrato  B C tolli- 
**  tur  quadratum  B D, 
Sc  remanet  quadratum 
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ftangulo  ex  EB  tripla  extremarum  difTcrentUrih  mino- 
rcm.  Ergo  cum  idem  quadratum  BCumollenrumfic 
zqualc  quadrato  B D>  plus  duplo  quadratoHG.  plus 
rcdangulo  ex  £ B in  H G > erit  H G minor.  Qwd  erae 
dcmonltrandum.  * ' 

pROPosmo  XIX. 

Data  differentia  extremarum  ^ fummd  quadrato, 
rum  minoris  quantitatis  ^ medians  inue/.ire 
tres  continue  proportionales. 

E Sto  difFcrcntia  extremorum  $.  & fumma  quadrato- 
rum minoris  & medii  51.  Ponatur  i R pro  iumma 
extrennorum.  Erit  ergo  i R 1 5 duplum  maioris  8c  i R - f 

duplum  minoris.  Et  jta  maior  & minor  erunt  *■  ^ f - 

Bc  p*  horum  produ£kus  xquatur  quadrato  me- 
dii. Et  proinde  ii  Uleproduftus  addatur  quadrato  mino- 
ris - hat^ebis  xquatiooem  inter  fummam 

confe£tam  tS,  & ja.  Igitur  i Q^crit  xquale 

1 04 1 ; R • Ergo  I R > iluc  fumma  extremorum  efti^.iia- 
guliqucfunt^.^.p* 

hfinc  Canon;  » 

QVadratum  quod  fit  a dimidio  differentix  dane  iun- 
ge cum  duplo  quadratorum  medii  Bc  mmoris : hu- 
ius  aggregati  radix  quadrata  iupradifto  addita  oiimdio 
exhibebit  fununam  extremecum.  Vnde  Enguii  non  1»- 
^bum.  ' '■}-  - • ^ ;•  •; 

n.."J5  .:f  : 
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Mine  EffeBio  Geometrica. 


CUIUS 

bctE 


Sit  data  A B pro  difterentia  extremarum « & B C pof- 
fit  quadrata  mcdiz  & minoris.  Coniunganturillsad 
angulos  rc£bos  &c  fumatur  BD  potens  duplum  quadrati 
B C.  Et  diulla  A B bifariam  in  E , centro  E intcruallo 
EB  fiat  circulus  fccans  DE  connexam &pfodn£tamiti 
pundis  Fj  G. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algcbrici 
partes,  fiqmdcm  quadratum  dimidig 
extremarum  differentiz  £ B addi- 
tur duplo  quadrato  B C nempe 
adrato  B D,  &:  fit  quadratum  D £ 
latus  D £ additum  £ G cxhi- 
DG. 

)ico  autem  lineam  DG  fore  fura- 

ilt  Tfe extremarum  , nam  redan- 

\/  y gulum  fub  fumma  exuemanim  in 
. minorem  zquatur  quadrato  mino- 

• ns  & rcdangulo  fub  extremis , hoc  • 
eit  quadrato  medix.  Ergoredangulum  fub  fumma  ex-  i {•eundi. 
tremarum  in  duplam  minorem  xquabitur  quadrato  B D,  »7 
quod  eft  xquale  duplo  quadratorum  medix  & minoris 
Sed  redangulUm  fub  fumma  exuemanim 
m duplam  minorem  xquatur  quadrato  diiplx  minoris 
& redangulo  fub  differentia  extremarum  G F , in  du- 
plam minorcin.  Ergo  illa  duo  iterum  xquantur  qua- 
drato  BD.  Linea  autem  B>D  eft  tangens  & proind 
CIUS  quadratum  xquatur  redangulo  G D F , hoc  eft  qua 
drato  FD  & redangulo  GFD.  Igitur  quadratum  F 
plus  rcaangulo  ex  GF  m FD  xquatur  quadrato  *uolx  - 
minoris  plus  redangulo  cx  G F in  duplam  minorem. 
ergo  F D cft  dupla  minor.  Et  proinde  G D erit  fumma 
extremarum,  Qupdcracdemonftrandum. 


V i "• 
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CorolUrium. 


xo.ftxii 


Lim.  <. 


SI  fuerint  tres  quantitates  proportionales , quadratum 
fuinmx extremarum^  duplum  qu;^dratorum  minoris 
& medix,  itemque  quadruplum  quadratura  minoris,  e- 
runtin  continua  proportione.  Nam  refbangulum,  G DF 
oftenrum  e(l  xquari  quadrato  B D.  Ergo  uim  linex, 

. tum  quadrau  G D,  B D,  FD  erunt  continui  ptoportiona- 
lia. 

PROPOSITIO  XX. 

Idem  prohlema  alio  modo  perficere. 

Iirdemdatis5.  £C5t.  Ponatur  iR  pro  minore.  Ergo 
I Rtj  ciit  maior.  Ergo  eotu  produftus  i R aqualis 
erit  quadrato  medii.  Igicut  fi  ille  addatur  quadrato  mi  - 
noris  i Q » fiet  fumma  a Q,  f 5 R xqualis  aggregato 

quadratorum  51.  &iui  Q xquabicur  — — eritque  i R 

fiuc  mifiof  4*  fij^g^fi  4- 9* 

Hinc  Canon. 

C Ape  quadrantem  diffcrentixdatx,  & cius  quadrato 
adde  dimidium  quadratorum  minoris  Semediitfum- 
mx  huius  radix  quadrau  muluta  fupradiao  quadrante, 
exhibebit  minorem  extremum.  Vnde  reliqui  non  late- 
bunt. 

Hinc  EffeBio  Geometrica. 

DAtis  A B pro  differentia  extremarum  8c  B C pro 
aggregato  quadratorum  , omnia  efficiantur  vt  in 
Propof.  17.  Manifeftumcft  vt  prius  pbfcruari  integram 
Canonem acundem exhiberi F E. 

Dico  autem  F £ fote  minorem  extremam  de  tribus 
. quxfitis.  Sit  enim,  fi  fieri  poteff,  minor  extrema  inx? 


i 
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qualis  F E , & «qualis  F H » ergo  quoniam  ex  Corollario 
prxcedente»  quadruplum  quadratum  minoris , duplum 
quadratorum  minoris  tc  medix  > itomque  quadratum 
fununx  extremarum  » fune  in  continua  proportione ; 

erunt  etiam  eorum  quadrantes 
proportionales  , 8c  proinde  vt 
quadratum  FH  ad  quadratum 
B £ i ita  quadratum  fi  E ad 
quadratum  dimidix  fumjux 
extremarum  G H.  Ergo  eo- 
rum latera  FH,  BE,  GH,  cnint 
quoque  proportionalia.  Igitur 
red^angulum  fub  extremis 
G H F aquabitur  quadrato  me- 
dix B £. 


Sed  quia  B £cft  perpendicularis  ad  extremitatem  dia- 
metri ungit  circulum : 6c  proinde  quadratum  B £ xqua- 
tur  re^^angulo  G E F.  Igitur  le^langulum  G E F ell 
xquale  rcdan^lo  G H F.  Pars  toti , vel  totum  parti. 
Q^d  eft  ablurdum.  Cam  ergo  minor* extrema  non 
po^t  efle  inxqualis  F E erit  ipfi  xqualis.  Quod  erat 
demonArandum. 


^^pendix. 

POlTet  etiam  illud  idem  problema  abfolui  alio  modoc 
fi  enim  ponatur  i R pro  maiore  extremo,  inuenictur 

tandem  iifdem  datis  i Q xquale  ^ vnde  Canon. 

Aggre'gati  quadratorum  dati  iL  quadrati  difFerentix  datx 
cape  interuallum  , fic  huius  intcmalli  ‘ dimidium  ferua. 
Tum  triplx  difierentix  cape  quadrantem , & eius  qua- 
drantis quadratp  adde  dimidium  fupra  feruatum : huius 
enim  fummx  radix  quadrata  lupradi^lo  addita  quadran- 
ti exhibebit  maiortm  extremum.  Hinc  vero  elici poteft 
Effectio  Geometrica  non  valde  difiTimilis  ei  qux  eft  ad 
PropofiiS.  Quod  indieaftc  latis  erit. 


to  ftxtir 
ti.  ftjui. 
17./«*/*. 


\6  tertii. 
{<,  tertii. 
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- PROPOSITIO  XXI. 

Data  '^na  extrema  de  tribus  quantitatibus  proportio- 
nalibus , & quadratorum  a reli- 

quis inuenire  Jtngulas. 

Sit  (latus  numerus  9 pro  vno extremorum.  Et  ja pro 
aggregato  quadratorum  a reliquis.  Ponatur  i R pro 
altero  extremo.  Ergo  produdus  extremorum  9 R , x- 
qualis  erit  quadrato  medii : cui  fi  adda»  quadratum  extre- 
mi non  dati  fiet  fumma  9 R 1 1 Q^qualis  52.  & ita , i Q, 
xquabitur  52  - p R.  Ergo  i R , fiuc  alter  extremus  eft  4. 
Singuliquc  9.  6.  4.  Similiter  fi  detur  pro  vno  extremo - 
iiim  4 fic  pro  aggregato  quadratorum  117.  Ponaun  i R 
pro  altero  extremo.  Ergo  4 R erit  produftus  extremo- 
rum . fiuc  quadratum  medii , quo  addito  cum  i Q fiet 
fumma  4 Rt  * Qjcqualis  117.  Igitur  117-4  R xquan- 
tur  I Q^ita-i  R , fiuc  alter  extremus  eft  9*  fingulique  4. 
6.$. 

Hinc  Canon. 

IVnge  aggregatum  datum  cum  quadrato  quod  fit  a di- 
miifio  extremi  dati:  huius  enim  fiimmx  radix  quadra- 
ta eodem  multau  dimidio  exhibebit  alterum  U extre- 
mum* 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 


Sit  data  A B potens  quadrata  fccundx  K tertix  > A C 
vero  fit  prima  extribus  lineis  proportionalibus.  Gon- 
iungantur  illx  dux  linex  ad  ang.ilos  rc£los  : diuifaque 
C \ bifariam  in  D,  ducatur  D B.  Et  cener  o 0 , inter- 
ualloD  B fiatfcmicirculusfecans  C A produfiam  in  pun. 
aisE  F.  . 

Manifeftura  eft  obCcruari  fingulas  Canonis  parces  * 

fiquidem 
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dquidem  quadrato  D A additur  quadratum  A B > & fit 
quadratum  D B,  hoc  cft  D E cx  CUIUS  latere  D E , fi  tollas 
D A>  relinquitur  A £ • 

Dico  autem  A E fore  ter- 
tiam quxfitam.  Fiat  enim  al- 
ter fcmicirculus  fupra  C E & 
produfta  B A occurrat  cir- 
cumfcrentix  in  punito  G. 
duita  GEjcrunt  illae  tres  e A, 
A G , AE  continue  propor-  * 
tionales  , prima  autem  illa- 
rum efi  linea  dau  > quadrata 
vero  aliarum  duarum  aquantur  quadrato  GE  , hoc  eft 
reitangulo  CEA.  Sed  F C aequalis  eft  A E.  Igitur  re- 
ftangulura  CEA  xquatur  reftangulo  F A E , hoc  eft 
quadrato  A B ; igitur  quadratum  G E eftxqualc  quadrato 
A B.  Igitur  inuentx  funt  tres  linex  proportionales  data 
prima  C A &:  A B potente  quadrata  reliquarum  duarum 
AG  & AE.  Quod  erat  demonftrandum. 


Aliter  ex  eodem  Canone 
abfoluctur  problema  hoc 
modo.  Sit  data  A B vna  ex- 
trema de  tribus  8c  B C potens 
quadrata  reliquarum.  Con- 
ne  itantur  A Bi  B C ad  angu- 
los ti  itos  Se  fupra  A B , fiat 
circulus  cuius  centrum  D. 

^ ^ connexaque  CD  fecec  circu- 
lum irt  punctis  £ F.  ‘ ' 

Manifeftum  eft  obferuari  lingulas  Canonis  Algebricc  ^ 
partes , fiquidem  quadrato  D B additur  quadratum  B C, 

Se  fit  quadratum  D C*  cuius  latus  mulcatum  D £ refin*' 
quit  E C 

Dico  autem  E Cfo:e  minorem  ^xquxfins.  Nam  quia  u 
B C eit  perpe  Tidiculavis  ad  extrem  utc.n  Jiamctn  tanget 
circulum , ergo  quadratum  B C xquatur  rcftanguio 

K ' 
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F C E >hoc  cftre^^angulo  F E C quadrato  E C.  Et 
proinde  fi  inucniatur  media  proportionalis  inter  F E fic 
E C.  Habebuntur  tres  quxfitx  cum  conditionibus  po- 
dhilatis.  Quod  erat  oftendendum. 

PROPOSITIO  XXII. 

Idm  problema  alio  modo  perficere. 

Ilfdem  datis  9 52.  Ponatur  pro  fumma  extremo- 

rum I R.  Ergo  1 R - 9 erit  alter  extremus  & proinde 
fi  I R - 9 ducatur  in  9 , fiet  produftus  9 R - 81  xqualis 
quadrato  medii.  Igitur  fi  quadratum  ortum  ab  1 R ■ 9 
nempe  i Q t 81  - 18  R addas  9 R - 81  , fiet  fumma 
i Q“9  R xqualis  ji.  brgo  i Qxqiiatur  5Zj-9  R 8c  ita 
1 R , fiuc  fumma  extremorum  > eft  13.  Ex  qua  fi  tollas 
extremum  datum  9,  reftabit  altet  extremus  4 »vtfupri. 
Emntquc  finguli. 

Hinc  Canon. 

Vnge  quadratum  Jiiniduexuemidaticutnaggregato 
^quadratorum  . huius  enim  fummx  radix  quadrata 
eodem  au6ka  dimidio  exhibebit  fummam  extremorum. 

Hinc  Effe^io  Ctometnea, 

DAtis  ilfdem  in  figura  pofteriore  Propof.pr?ced.effi- 
ciantur-bmniavt  eft  imperatum  ibidem.  Manifc- 
feftum  eft  obferuari  fmeulas  Canonis  partes,  & fieri-F  Q. 
Dico  autem  F C fore  mmmam  cxtremaium.  Demon- 
ftratio  eft  omnino  eadem  , cum  enim  probatum  fit  E C 
fore  vnam  extremam  altera  exiftente  F E , patet  fum- 
mam  extremarum  futuram  F C.  Quod  erat  oftenden- 
dum. 

Idem  oftendi  poteft  in  figura  priore  eiufdemPropo- 
fitionisprxcedcntis.  , 
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Corollariam. 

EX  his  collige  duo  theorenuta  quorum  primum  eft : 
fi  fueritic  eres  quanciuces  proportionales  , eric  vt^ 
quadratum  Tuminx  extremarum  ad  quadrata  fecundz<e 
certiz ; iu  quadrau  fecuadz  8c  tereiz  ad  quadratum  ter- 
nz.  Ex  quo  reqiutuc fecundam:  in  eadem  ferie  ei^  vc 
fumma  extremitum  ad  tertiam  > ira  quadratum  fu mmz 
extremarurh  ad  quadrata  fecundz  U tertlz  , itemque . 
quadrata  fecundz  Sc  tertiz  ad  quadratum  tertiz.  Ratio 
vtriufque  eft  quia  in  pofleriore  figura  Propof.  przced.  / 
tres  Unez  F C.  B C.  C B.  funt  in  continua  proportione. 

appendix. 

Hic  poflulatet  ordo  vt  folueremus  ift^ problema. 

Oau  media  Sc  aggregato  quadraeoi»  ab  extre- 
mis, inuetiire  tres  quanriratcs  proportionales.  Sed  hoc 
facile  fo!uirur  fiquiiem  duplum  quadratum  medix  datz 
plus  quadratis  extremarum  zquatur  quadrato  fummx  ^ 
extremarum  : quare  fi  fumatur  duplum  quadrati  medix  Ij 
datz,  8c  addatur  quadratis  extremarum,  habebitur  fum- 
ma extremarum.  Dau  autem  fumma  extremarum  tc 
media  difccrnuntur  extremxper  2.  Propof.  huius. 

Similiter  ex  diftis  folui  facile  pofTunt  illa  duo  proble- 
mata fcquentia.  Data  vna  extrema  , &c  aggregato 
quadratorum  i fingulis  inuenire  tres  quantitates  pro- 
portionales. Item  ,,  data  media  Sc  aggregato  quadra- 
tomm  a finguUs  inuenite  tres  quantiutes  proportiona- 
les. 

' % , ' - ■ .»  i-« 


ttm.  t. 


Lm.t. 


Noua  CUms, 

PROPOSITIO  xxiir. 


Data  differentia  extremarum  de  tribus  quantitati^»  , 
bus proportionalibus,  CT  tnteruallo  quadra- 
torum medue  & alterutrius  extrema 
inuenire  fin^ulas. 

* ^ 

ESco  numerus  pro  differenda  extremorum.  Et  iz 
pro  diiFcrenaa  quadratorum  medij  & minoris.  Po- 
naturque  i R pro  lumma  extremorum.  Erit  Ergo 
I R t ^ duplum  maioris.  Et  i R - 6 duplum  minoris. 

Et  proinde  extremi  erunt  — — « -p  • t rgo  quadra- 
tum minori^ft  - Et  quia  in  feiietnum  pro- 

portionaliu^^rodufhis  fub  extremis  eft  aqualis  quadra- 
to medii,  fi  ab  hoc  produfto  tollatur  quadratum 
minoris  rcftabit  numerus  aqualis 

intcruallo  quadratorum  medii  ac  minoris  dato  la.  Igitur 
cft  aquatio  inter  ii  R ac  ian8c  proinde  i R»fiucfumma 
extremorum  cft  lo.  Similiter  fi  datum  fuiflet  interual- 
Ium  quadratorum  maions  8c  medii  48 , tollendum  fuilTct 

quadratum  medij  <1«  quadrato  maioris  extremi 

^ refiduum  aquaretur  48.  Atque 

ita  120  aqualia  forent  iz  R : vnde  1 R , fiuc  fumma  cx- 
uemorum  cft  10.  Et  proinde  finguli  1.4.8. 

Hmc  Canon, 


QVadratum  differentia  extremorum  adde  duplo 
quadratorum  medii  8c minoris  intcruallo  : hoc  c- 
nim  aggrcgatunrdiuifum  per  differentiam  extremorum» 


m 
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cxhibebic  rummam  extremorum* 

Vel 

EX  duplo  quadratorum  medii  & maioris  interuallo 
tolle  quadratum  differentiz  extremorum  { hoc  enim 
rehduum  diuifum  per  diderentiam  extremorum  exhibe* 
bit  fummam  extremorum. 

- 

Hinc  EffeSiio  Geometrica 

E Sto  linea  A.  DIfierentia  extremarum*  linea  vero ' 
B poilit  differentum  quadratorum  medix  8c  mino- 
ris. Sumatur  diameter  quadrati  a linea  B fa£li , quz  ht 
CD  & coniungatur  ad  angulos  reftos  cum ECxquali 
A nedaturque  £ D , tum  duabus  A & E D inueniatur  ter- 
tia proportionalis  F. 

Manifeilum  cft  obfcruarifingulas  Canonis  Algcbrici 


partes  * hquidem  quadratum 
C D eft  duplum  quadrati  B , 
quia  C D eft  diameter  quadrati 
h 


fafli  a B ex  con(lru£lionc:  item 
quadratum  C D additum  qua- 
drato E C hoc  eft  A > facit 
quadratum  E D.  Quoniam 
autem  A*  £D.  & F funt  con- 
tinue proportionales , quadra- 
tum  medix  E D diuidinir  per  primam  A & fit  F. 


M 


Dico  autem  lineam  F fore  fummam  extremarum.'^  /■«««rfi. 
Quadratum  enim  maioris  > extremx  xquatur  quaduto 
minoris  extremx , plus  quadrato  ditferentix  extremarum 
plus  duplo  redianguli  fub  differentia  extremamm  in  mU 
notem  extremam. . Sed  re^angulum  fub  extremis  xt> 
quatur  quadrato  medix  * vel  qu(^  idem  cft  quadrato  mir- 
noris  & reftangulo  fub  differentia  extremarum  in  mino-’ 
rem  igituf  rcdangulum  fub  differentia  extremarum 
in  minorem  xquale  cft  interuallo  quadratorum  medix  £c 
minoris.  Etprioiade  quadratum  differ cntuc  extremarum 
# K iij 


47 

»7  /exii. 


i.ficHndi. 


47  frimi. 


} fitunii. 


yi  Notia  CUuis, 

plus  duplo  quadratorum  medix  8c  minoris  interuallo 

aequatur  differentix  quadratorum  ab  extremis. 

Cum  ergo  quadratum  CD  fit  duplum  quadrati  B fle 
E e fit  differentia  extremarum;  erit  aggregatum  quadra» 
torum  EC,  C D,  hoceft  quadratum  £ D , hoccftrcaan- 
gulum  fiib  A.  F.xqualc  differentix  quadratorum  ab  ex- 
tremis. Sed  reftangulum  fub  differentia  extremamm 
A fle  fumma  extremarum  xquatur  quoque  quadrato  dif- 
ferentix extremarum  fle  duplo  reftanguli fub  differentia 
extremarum  in  minorem  proindeque  xquabitur  differen- 
ctx  quadratorum  ab  extremis.  I gitur  rc ^angulum  fub  A 
fle  F,  xqualcerjt  rcftangulo  fub  A fle  fumma  extrema-  - 
rum.  Ergo  F cft  fumma  extremarum.  Quod  erat  dc- 
monflrandum. 

Similiter  cx  fecundo  Canone  poteff  elici  Effeftio  Geo- 
metrica in  hunc  modum. 
Sit  data  differentia  extre- 
marum A B.  fle  AC poflic 
intcruallum  quadratorum 
maioris  fle  medix.  Inue- 
niatur  A D > aqualis  diame- 
tro quadrati  faf^i  ex  A C. 
fle  fupra  A D,  fiat  fcmicirculus  in  quo  mferibaturdiffe- 
rentia  dau  A B.  neftaturque  B D.  Tum  duabus  AB, 
B D inucniatur  tertia  proportionalis  A E. 

Manifcftumeft  obferuari  fingulas  Canonis  partes, 
fiquidcmcum  AD,  fit  diameter  quadrati  AC,  erit  qua- 
dratum A D duplum  inteiuallum  quadratorum  maioris 
fle  medix : ex  quadrato  autem  A D tollitur  quadratum 
A B , fle  remanet  B D quadratum  quod  dtuiditur  per  li- 
lineam  A B , fle  fit  A E , fiquidem  Ulx  tres  A B,  B D,  A £, 
funt  continue  proportionales.  * 

Dico  autem  A E fore  fummam  extremamm.  Nam 
rcfltangulum  fub  maioii  extrema  in  differentiam  extre- 
matum  xquatur  quadrato  differenti;  extremarum  fle  rc- 
^angulo  fub  tninori  extrema  in  differcA^m  extrema- 
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tum  ; ergo  tiuplum  redangulum  Tub  maiori  exiltema  ia 
difFerentiam  excremarum  > crlc  zquale  duplo  quadrato 
difFerentiz  extremarum  plus  re^langulo  (iib  dupla  mi- 
nore  in  diderentiam  extremarum.  Ergo  fi  inde  tollatur 
quadratum  differenti*  extreroarun^  refiabic  reftangu^ 

Ius  fub  fumma  excremarum  in  differentiam  extrema-  ' 
rura. 

Sed  differentia  quadratorum  maioris  & medix  efl  x- 
quale  re6kangulo  fub  maiori  in  differentiam  extrema- 
rum  > igitur  li  ex  eius  duplo  > hoc  cft  fi  cx  quadrato  A D 47.  fumi. 
tollatur  quadratum  differentiz extremarum  AB,  refla- 
bit quadratum  B D xquale  re£langulo  llib  fumma  ex- 
tremarum in  differentiam  extremarum  A B.  £fr  autem 
quadratum  B D xquale  reftangulofub  A E in  A B,  quo-  17  /**'>• 
niam  cx  conflruftionc  ili;  tres  A E,  BD,  AB,  funt  conti- 
nue proponionales.  Ergo  A £ efl  fumma  eT^emaium. 

Q^d  erat  dcmonflrandum. 

CorolUrium.  v 

Hinc  colirgr  aliquot  theoremata.  Si  fuerint  tres 
quantitates  proportionales,  quadrat^  differentiz 
extremarum  plus  duplo  quadratorum  4lPix  (c  mino- 
ris interuallo , zquatur  differentiz  quadratorum  ab  ex- 
tremis. Item  in  eadem  ferie , duplum  quadratorum  me- 
dix Se  maioris  interuallum  mulcatum  quadrato  diffe- 
rencix  extremarum  zquatur  eidem  differentiz  quadra- 
torum ab  extremis.  Item  planum  fub  fumma  excre- 
marum in  differentiam  extremarum  zquatur  eidem  dif- 
ferenriz  quadratorum  ab  exuemis.  Aliunde  certum 
cfl  differentum  quadratorum  medix  Se  mmoris  plus 
differentia  quadratorum  medix  Se  maioris  zquari  ei- 
dem differentiz  quadratorum  ab  extremis.  Vnde  (c- 
quicur  quatuor  illa  antecedentia  hic  pofita  effe  inter  fc 
zqualia.  Item  hic  quoque  demonfiracum  eft  planum 
fub  diff  erentia  cxcremarumn  zninorefli  zquari  interual- 


a 


Itm.i. 


Ctm.  t. 


Zo  l^cua  CUuis, 

lo  ^a^ratorum  medix  Scminoriisdc  planum  fub  difFe- 
rentia  extremarum  in  maiorem  xquari  interualloqua» 
dratorum  medix  U,  maioris.  Qu;  omnia  adnotaiTe 
pcrx  pretium  erit. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Idem  prohlema  longe  faciliori  modo  exequt. 

E Sto  numerus  6 pro  differentia  extremorum.  Ec  it 
pro  intcrualloquadratomm  medii  Sc  minoris.  Po> 
natur  i R pro  minore.  Ergo  maior  erit  i R f tf.  Et  ita 
produftus  fub  extremis  i R>  xqualis  erit  quadrato 
medij.  Ex  hoc  igitur  fi  tollas  quadratum  minoris  i Q, 
reflabunt  6 R xquales  interuallo  dato  ii.  Igitur  i R efl 
a.  Singulique  z,  4. 8. 

Similiter  data  cadem  dififerentii  extremorum  6. 8c  in> 
tcruailo  quadratorum  medii  6c  maioris  48.  Ponatur 
maior  i Rergo  1 R*^  erit  minor.  Igitur  produ£lus  fub 
extremis  1 R aqualis  erit  quadrato  medii.  Et  proin^ 
de  fi  tollas  1 Rexquadratomaiorisi  Qj  refiduum 
dR  erit  xqu^^tcruallo  dato  48.  Et  proinde  i R fiue 
maior  erit8.  ffl^lique  8.4.  a. 

Hinc  QAnon. 

DIuidc  interuallum  quadratorum  medii  Sc  minoris 
per  diderentiam  extremomm  &habebis  mmorem: 
interuallum  vero  quadratorum  medii  &c  maioris  diuide 
per  eandem  differentiam  extremorum  > Sc  habebis  ma< 


lorem. 


///nc  Effellio  Geometrica. 


Sit  data  differentia  extremarum  A.  linea  verft  B pof- 
(it  interuallum  quadratorum  alterius  extremx  fie  me- 
diae.  Duabus  A ie  B inueniatur  C tertia  proportionalis. 

Mani' 


1 
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Manifeftum  ell  obreruan  integrum  Canonemi  Hcenim 
abfolui  diuillonem  Geometrice  iam  docuimus  fupra. 

Dico  autem  C fore  alteram  cx  extremis:  nam  ex  Co- 
rollario praecedenti  refkangulum  fub  differentia  extre- 
marum in  minorem  vel  maiorem  aequatur  interuallo 
quadratorum  medix  6c  minoris, vel  mediae  & maioris. 

Igitur  quadratum  B xqualecl^redanguloTub  A in  alter- 
utram extremam , fcd  A,  6,  C.  funt  continue  piQpor- 
tionales,ergo  quadratum  6,  xquaturrefbangulo  fub  A in  . 
C.  Igitur  C cft  alterutra  extrema.  Quod  eratoften- 
dendura. 


PROPOSITIO  XXV. 

Ddta  Jumma  extremarum  interuallo  quadrato- 
' rum  medta  maioris  extrema  ,inuenire 
tres  quantitates  proportionales. 

E Sto  datus  numerus  lo  pro  fumma  numerorum,  & 
48  pro  differentia  quadratorum.  Ponatur  autem 
interuallum  extremorum  i R.  Et  quia  cx  Coroll.  Pro- 
pof.  Z3.  Planum  ex  funima  extremorum  in  differentiam 
extremorum  xquaiur  duplo  quadratorum  medii  & ma- 
ioris interuallo  minus  quadrato  differentixcxtrcmoi-um; 
multiplicando  fummam  extremorum  10  per  eorum  dif- 
ferentiam i R habebis  ioRxquariduplo48  minus  i Q, 
Hoccft^fi-iQ^  Igitur  I Qxqualtf eft 56-10 R.  Etpro- 
inde  1 R , fiuc  differentia  extremorum  eft  6,  Singulique 
proponionales  erunt  2. 4. 8. 

Aliter^poncdo  i R iterum  pro  differentia  extremorum 
grit  to  f I K duplum  maioris  8c  ro  i R duplum  minoris. 

hrgo  extremi  cruoc  — ; — « — Horum  produftus 
eft  xqualis  quadrato  medii  , quare  (i  illa:  produftus 


Ltm.  I. 

ltm.6. 


100 


tollatur  de  quadrato  maioris  extremi ' 


00 1 > 0, 


l 


Sx  Nou*  Clauis, 

rcfidiJUDi  ^ erit  xquale  dif{rreiitixdtcx4t.  Ec 

proinde  i Q vc  fupril  zquabitur  96  > 10  R.  iu  l R (iue 
differentia  eff  6. 

Hinc  Canon. 


QVadrato  dimidiz  rummz  extremorum  adde  du» 

pium  diiFcrentix  quadratorum  datx : huius  enim 

aggregati  radix  quadrata  multata  dimidio  fummzextre* 

morum  exhibebit  differentiam  extremorum.  Vnde 

hn^li  non  latebunt. 
o 

Hinc  Effe^lio  Geometrica, 


S! 


'Ic  AB  Aimma extremarum  de 
Itribus  lineis  proponioiulibus* 
& B C Irnea  potens  differentiam 
quadratorum  medix  6c  maioris. 
Super  A B fiat  circulus  cuius  ceii> 
trum  D.  Et  fumpu  B £ poteflace 
dupla  ipfius  B C>  iungaturadan* 
gulos  rc6los  cum  A B , nexaque  Oc 
produ  Aa  E D fecet  circuli  periphe* 
riam  inpunftisFG. 

Manifeftum  eft  obfetuari  fingulas  Canonis  partes , 
quidem  quadratum  B £ addirur  quadrato  B D,  & fit  qi 
^atum  D Et  cuius  latus  DE  multatum  D F,  relinquit 


Dico  autem  F E fore  differentiam  extremarum.  Sit 
enim , fit  fieri  potefi  dificrentia  extremarum  inxqualis 
FE  2c  xqualis  FH  ( fiuefitminor  flue  maior)  quoniam 
i^turex  Coro.lario  Prop.  23.  rcftangulum  GFH  fub 
mmma  & differentia  extremarum  xquatur  quadrato 
B E minus  quadrato  F H > erit  reffangulum  G r H plus 
^adrato  F H xquale  quadrato  H E.  bed  reflangulum, 
^ HF  xquatur  xeflanguio  GFH  plus  quadrato  F H. 
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8C  proinde  re£Ungulum  G H F eric  aequale  quadrato 
BE. 

Sed  BE  eft  perpendicularis  ad  excremlcatem  diame-  ^ ,,^0^ 
tri  > ergo  eric  tangens.  Igicur  re^angulum  G £ F z> )(.  ««»•• 
quatur  quadrato  BE.  Ac  proinde  re£languium  G £F 
zquale  erit  reftangulo  G H F pars  coci  > vd  cocum  parci, 
quod  eft  abfurdum.  Non  ergo  difFcrencia  excremacum 
potefteflTeinxqualis  FE.  Ergo  eric  ipfi.rqualis.  Qimd 
eracdcmonftrandum.  i 


Corollarium, 

SI  fuerint  eres  quantiutes  proportionales  quadruplutb 
quadratum  maioris  extremx  , duplum  differcncix 
quadratorum  meJiz  Sc  maioris  , itemque  quadratum 
(ufferencix  extremarum  erunt  in  continua  proportione. 
Item  in  eadem  feric  , eric  vc  dupla  fumma  maioris  ad 
differentiam  extremarum  ■,  fic  quadruplum  quadratum 
maioris  ad  duplum  dtfferentix  quadracomm  medix  SC 
maioris:  vel  duplum  differcncix  quadratorum  medix  Sc 
maioris  ad  quadratum  differcncix  extremarum.  Ratio 
vcriufquc  eff  quia  cum  rc£fcangjlum  G E F fit  xquale 
quadrato  B E.  Erunt  line^  Sc  quadrata  G£.  B E.  F £ 
continue  proportionalia. 


fiXti. 

f*‘U. 


PROPOSITIO  XXVI.  . 

Hoc  idem  problema  alio  modo  abf oluere,  c 

DAtis  iifdem  lo  Sc  48.  Ponatur  i R pro  maiore  ergo 
quoniam  fumma  extremorum  eff  10 , enc  minor 
10  - 1 R,  a^  proinde  produfkus  extremorum , qui  femper  ctm  «. 
eff  xqualis  quadrato  medii  eff  10  R > i'Q.  Ergo  fi  ex 
quadrato  maioris  i Q , fuffuleris  10  R - z reffduum 
a R • ip  R xquabicur  diffetentix  quadratorum  daex  48. 

‘Igitur  x Qjdl  xquale  14  1 5 R>  Et  ita  1 R fiueniMor 

L ij 


N^Udt  ClamSf 

cft  8.  finguliquc  8.  4.  1. 

Hinc  Canon, 

QVadrato  quadrantis  fummz  extremorum  adde 
dimidiam  quadratorum  m.dti&  maioris  d fifcrcn* 
tiam : huius  enim  aggregati  radix  quadrata  addiu  eidem 
quadranti  exhibebit  maiorem  extremum.  V ndc  fmguli 
non  latebunt. 


Hinc  EffeSlio  Geometrica. 


Sit  data  fumma  extremarum  A B,  & B C po/Tu  diffe- 
rentiam quadratorum  media:  & maioris.  Sumatur 
B D quadrans  ipfius  A B 1 & B L potens  dimidium  qua- 
drati B C>  Iit  perpendicularis  ad  A B,nc£taturque  DE. 
Tum  centro  D interualio  D B fiat  circulus  fecans  ptodu- 
£lam  £ D in  punftis  F G. 

Manrfefium  cft  ob- 
leruari  fingulas  Cano- 
nis Algebrici  partes  1 
fiquidem  quadratum 
D B additur  quadrato 
B £ ^ & fit  quadratum 
D £ ) euius^  latus  D £> 
additum  D G . exhibet 
G£. 

Dico  autem  G£  fore 
maiorem  ex  quaefitis.  Sit  enim  maior , fi  fieri  poteft,  i», 
xqualis  G E & xqualis  G H.  £rgo  quoniam  maipr  con- 
tinet minorem  U differentiam  extremarum /clarum  dft 
quod  fi  ex  maiore  tollatur  dimidia  extremarum>fiim- 
ma  relinquetur , dimidia  extremarum  differentia-  ? ergo 
cum  ex  maiore  G H tollatur  dimidia  fumma-extrema- 
rum  G F , erit  F H dimidia  extremarum  differentia.  Ac 
, proinde  cx  Corollario  PropoC  reftangulum  G H F 
fiib  nuuore  in  dimidiam  extteinarum  differenciam  ?qua- 
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^titur  dimidio  <]Qadracorumracdiz&  maioris  intcniallo* 

hoc  cH  quadrato  B £. 

Sed  B E cit  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri, 

& proinde  tangens  , igitur  G E F *quabitur  quadrato 
Bt.  hrgo  reftangulum  GEF  erit  squale  re^langulo 
GHF,  pars  toti,  vel  totum  parti,  quodeftablurdum. 

Ergo  maior  non  poteft  effe  inxqualis  G E , ac  proptaca 
erit  ipfi  squalis,  (^od  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium.  • 

Slfuerint  tres  quantitates  proportionales,  quadruplum  ‘‘ 
quadratum  maioris  , dupla  quadratorum  medis  & 
maioris  differentia,  itemque  quadratum  differentiae  ex- 
tremarum erunt  in  continua  proportione.  Nam  cum 
re&anguluro  GEF  fit  oftenfum  squale  quadrato  BE,  iriftxri. 
erit  vt  G E ad  B E;  ica  B£  ad  EF.  Ht  confequenter trium  *o*/**<>. 
diarum  linearum  GE,B£,£F  quadrata  erunt.  Pro- 
portionalia, ergo  & eonim  quadrupla  quod  cft  hic  pro- 
pofitura.  Siquidem  EF  oftenfa eft squalis dimidis ex- 
tremarum differentis.  Ec  hinc  fequitur  ford  vt  dupla 
maior  ad  differentiam  extremarum, fic  quadruplum  qua- 
dratum maioris  ad  duplam  quadratorum  meds  & ma- 
ioris differentiam  i vel  dupla  quadratorum  medis  Se 

maioris  differentia  ad  quadratum  differentis  extrema- 
rum. 

PROPOSITIO  xxvir. 

Data  fumma  extremarum  cJr  differentia  tjuadrato- 
rum  media  minoris  inuenire  tras  (quan- 

titates proportionales. 

F*  Sto  datus  numerus  lo  pro  fumma  numerorum.  Ee 
^ IX pro  differenta  quadratorum.  Ponatur  i R pro 
tliffer  entia  ex  tremo  tura  , & quu  m ferie  trium  propor- 

L iij 
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cionalium  ex  Corollario  Propof.  15.  Planum  fiib  Gim- 
ma  extremorum  in  differentiam  extremorum  zquatur 
quadrato  differentiz  extremorum  plus  duplo  quadrato- 
rum medii  Sc  minoris  intcruallo  > ent  produ6his  ex  fum- 
ma  extremorum  10  in  i R > nempe  lo  R.  > zquaiis  qua- 
drato differenti!  extremorum  plus  14.  Igitur  quoniam 
iR.  eft  differentia  extremorum,  erit  i Q t ^4  zquaiis 
1 0 R.  Ergo  1 R (iue  differentia  exuemorum  eff  6.  fingti- 
lique  z.  4. 8. 

Aliter  ponendo  iterum  i R pro  differentia  extremo- 
rum , erit  IO  1 1 R duplum  maioris.  Et  10  - 1 R duplum 

. . j . . IO  t « R , . IO-»  R. 

minoris.  Et  promde  maior  ent  — j — & mmor  — ^ — 


, _ loo  • I Q - 

Quorum  extremorum  produaus  — - — xqualis  eft 

quadrato  medii.  Igitur  fi  ex  hoc  quadrato  medii 

tollas  quadratum  minoris  - , refiduum 

*°^’  * *^  zqualc  erit  differentiz  datz  la.  Et  proinde 

IO  R-  x4  zquabuntur  1 Q.  Ergo  1 R fiue  differentia  ex* 
tremorum  eft  6.  fingulique  iterum  a.  4*  8* 


Hinc  Canon, 


EX  quadrato  dimidiz  fummz  extremorum  tolle du^ 
piam  quadratorum  medij  8c  mmoris  differentiam  : 
relidui  radix  quadrau  addita  dimidiz  extremorum  fum* 
mz  exhibebit  differentiam  extremorum.  Vndefinguli 
non  latebunt. 


Hinc  Effe^lio  Geometrica. 

STt  data  fumma  extremarum  AB,  linea  vero  B C pof- 
fit  differentiam  quadratorum  i media  8C  minore  oCp 
torum.  Coniungantur  illz  linez  ad  angulos  reftos.  Et 
fiat  fcmicixculus  fiipta  AB , tum  fumatur  B D zquaiis 
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diametro  ^adrati  B C , du^aque  D E parallela  B A oc* 
currat  pcripheria:  in  pun^o  E.  Ex  quo  demittatur  EF 
perpendicularis  ad  A B. 

Manifclhim  eft  obferuari 
fingulas  Canonis  paries  , fi- 
quidem  diuifa  AB  bifariam 
in  punao  G , & dufta  G E , 
quadratum  E F , hoc  cft  D B, 
duplum  quadrati  £ C , tollitur 
cx  quadrato  £ G 8c  reflat  qua* 
dratum  G F.  Cuius  latus  G F additum  A G exhibet 
AF. 


Dico  autem  lineam  A F fore  differentiam  extrema* 
rum , nam  diuisa  F fi  bifariam  in  H > erc^aqueperpen*  *• 
diculari  H I , erunt  illx  tres  linea:  A H , H 1,  H B.  con- 
tinue  proporuonalcs.  Ergo  reftangulum  A H B xqua* 
tur  quadrato  H I.  Sed  redangulum  A H B xqualc  ' 
quadrato  F H & rc£fangulo  H r A.  Igitur  refbangulum 
HFAplus quadrato  FH  zquatur  quadrato  medix  H I. 
& proinde  differentia  quadratorummedix  H l.  Et  mino- 
ris H B,  efl  reAangulum  H F A . Sed  quoniam  F B di- 
uifa cftbifarum  in  H,  erit  reftangulum  A FB.hoceft 
quadratum  FE  fiue  B D duplum  rettanguli  A F H.  Ergo 
cum  quadratum  B D qux  cft  diameter  quadrati  faffci  ex 
B C , fit  duplum  quadrati  B C . erit  re^angulum  A F H 
Xquale  quadrato  B C. 

Sed  A Fcft  differentia  extremarum  AH,  HB,  Kaliun- 
de  conftat  ex  Corollario  Propof.  13.  rcftangulum  fub 
minore  m differentiam  extremarum  xquari  inteniallb 
quadratorum  medix  & minoris.  Ergo  inuentxfunt  tres 
linex  continue  proportionales  A H , H I , H B , quarum 
extrems  xquantur  AB,  itaut  differentia  quadraionim 
medix  & minoris  fit  xqualis  quadrato  B C.  Quod  erae 
demonftrandum. 


u 


t.fnti. 

i.fixti. 


tm.ti 
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Corollarium. 


SI  fuerbt  tres  quantiuces  proportionales  > quadruplum 
quadratum  minoris  extrema;  > duplum  differentis 
quadratorum  minoris  &c  medix  , itemque  qUadratum 
differentis  extremarum  erunt  in  continua  proportione. 
Item  in  eadem  ferlc , eft  vt  fumma  extremarum  ad  diffe- 
rentiam extremarum  i ita  quadratum  fummx  extrema- 
rum ad  quadratum  differentis  extremamm  plus  duplo 
quadratorum  mcdis  ic  minoris  interuallo.  Item  vt  fum- 
ma  extremarum  ad  duplam  minorem  i ita  quadratum 
fumm;  extremarum  ad  quadruplum  quadratum  minoris 
plus  duplo  quadratorum  medix  6C  minoris  interuallo. 
Hxc  omnU  fequuntur  ex  eo  quod  tres  lines  B F>F  £,FA. 
Itemque  tres  alis  A B,  A E,  A F.  Itemque  tres  alix  AB, 
B £}  B F Itnt  continui  proportionales. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Hoc  idem  prohlema  alio  modo  perficere, 

DAtis  iifdem  lo  & it.  Ponatur  minor  extremus 
iR.  Ergo  alter  extremus  erit  lo  - i R.  C^aim 
produ^us  IO  R - 1 Q xqualis  cfl  quadrato  medii,  mgo  fi 
ex  eo  tollatur  quadratum  minoris  i Q,  refiduum 
’ IO  R - a Q_squabttur  differentis  dats  / 2 . Igitur  i Qeft 
squale  $ R • 6.  Et  proinde  1 R , fiuemioor  eil  a.  finguU- 
quefuntz.4.8.  ^ 

Hinc  Canon. 

EX  quadrato  quadrantis  fumms  extremorum  colle 
dimidium  interualli  dati  : huius  enim  relidui  radix 
quadrata , Tupradi^o  dctra£ba  quadranti  exhibebit  mi- 
norem extremum.  Vnde  reliqui  non  latebunt. 


ry 


Hinc 


f 
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Hinc  EffeSiio  Geometrica. 


S9 


Sic  daca  fuinn!ia  extrema- 

I 


.Dti  JO 


f nim  AB,  8c  linea  BC  pof- 

fit  difFerpntiam  quadracoium 
media:  6c  minoris.  Sumacuc 
BD  quadrans  ipdus  AB,  & 
centro  D inccruallo  D B fiac  ' 
remicirculus.  Tum  inucniacur  B E potens  dimidium 
^quadrati  B C perpendicularis  ad  A B.  Deinde  ducatur 
parallela  A B, donec  occurrat peripheri* in pun£to 
F , ex  quo  demiccatur  F G perpendiculariter  ad  diarne- 
trum. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes, dquidem  ex  quadrato  D F , quadratis  ipHus  A B > ' 
colHmr  quadratum  GF,  hoc  e(l  BB  quodell  (cmilBs  qua- 
drati B C.  Et  remanet  quadratum  D G,  cuius  latus  D G - 
Tublacum  ex  D B,  exhibet  G B. 

Dico  autem  G B fore  minorem  extremam.  Sit  enim, 
fi  fieri  poteft  , minor  extrema  inaequalis  G B & aqualis 
B H.  Ergo  cum  ex  dimidia  cxcrcmarum  fumma  I B, 
tollatur  minor  BH,refidua  I H, aequabitur  dimidiae.extrc- 
marum  difFcrentix.  Igitur  ex  Corollario  Propoh 
reftangulum  l H D fiib  minore  in  dimidiam  extrema- 
rum differentiam  xquabitur  dimidio  quadratorum  medi^ 

Sc  minoris  intcruallb  , hoc  cft  quadrato  B E vel  G F. 

Sed  eidem  quadrato  G F cft  aequale  rcftangulum  I G B. 

Igitur  redangulum  1GB  xquatur  rc£t angulo' I HB 
quod  cft  contra  quintam  fecundi  elcn^torum."  Ergo  1*7 ./«I;, 
minor  extrema  non  poteft  elTc  mxquali^  B.  Etprotn-  * 
dceritipfixqualis.  Quod  erat  dcmonftrandura.  J* 

Corollarium. 

POffent  ex  prxfcnti  Propofitione  elici  cademtheo- 
remata,  qux elicuimus cxpcxccdcntc,  quia  quxli- 
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libet  quantitates  ita  Ce  habent  inter  Te  > Heut  carum  qua> 

drantes.  Quod  indicaflc  fatis  erit. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Data  minore  extrema  de  tribus  quantitatibus  pre- 
portionalibi^  & differentia  quadratorum  d 
reliquis  ,inuenire  reliquas. 

E Sto  datus  pro  numerus  a pro  minore.  Et48proinrj 
teruailo  quadratorum.  Ponatur  i R pro  maiore.  I- 
gitur  fi  2 multiplices m t R>  fiet pcoduflus  extremorum 
£ R xqualis  quadrato  medii.  Quare  fi  tollas  a R de  qua- 
drato maioris  extremi  i Qtefiduum  i Q - a R zquabitur 
intcruallo  dato  48.  bt  proinde  i Q efi  xquale  48  f a R. 
Igitur  1 R fiue  maior  extremus  efi  8.  finguhque  a. 
4.  8. 

Aliter.  Ponatur. 1 R pro  differentia  extremorum.  I- 
gitur  ex  Corollario  Propofic.  zy  a R erit  imeruallum 
quadratorum  medii  &c  minoris.  Item  ex  eodem  Corol- 
lario 48  - 1 Q xquabitur  eidem  differentia:  quadratorum 
medii 5e  minoris.  Igitur  aRzquabuntur48  • i Q.  Et 
ita  I Qerit  aequale  8 - a R.  Vnde  i R > fiue  differentia 
extremorum  cfi  6 fingulique  £4.8. 

Hinc  Canon. 

. « 

QVadrato  dimidii  extremi  dati  adde  interuallum 
quadratq||{m : huius  enim  fummz  radix  quadrata 
au^a  Sc  multata  fupradifio  dimidio  exhibebit  maiorem 
extremum  & dificientiam  extremorum. 

Hinc  E^edlio  Geometrica. 

Sit  data  minor  extrema  A B,  & B C po/Iit  differentiam 
•^uadratoruni  a reliquis.  Diuidatur  AB  bifariam  in  P» 

m 
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Sc  centro  D interuallo  D B fixe  circulus.  Tum  ere£la  , 
B C perpendicularicer  ad  K B>  du£ta  ic  protra^  C D Te* 
cetcirculipcriphcriaminpunftis  E>  F. 

Manifelhim  e(l  oblcruari  lingulas 
Canonis  partes,  liqutdem  quadratum 
D B additum  quadrato  B C , facit  qua* 
dratum  D C.  Cuius  latus  D C au- 
multatura  diraidi®  D B > exhi- 
bet C F 5c  C E. 

Dico  autem  C F clTc  maiorom*ex- 
ir^raara  quxfitara  8c  C E differentiam 
extrc*marum.  Nam  fumpta  G media 
proportionali  inter  C F & E F , erit 
rcftangulumfub  maiori  C F & diffe- 
rentia extremarum  E C xquale  in- 
tcruallo  quadraiTorum  C F G ex  Corollario  Propof. 

■2.y  f/r//'- 

Sed  quia  BC  perpendicularis  cft  ad  extremitatem  dia- 
metri, ungircirculiim.  Et  proinde  rcftangulum  F C E 
aequatur  quadrato  B C-  Igitur  inuentx  funt  tres  line* 
proportionales  F C , G , E F , quarum  minor  cft  data,  vni 
cum  B C potente  differentiam  quadratorum  a reliquis. 

Q^od  erat  demonftrandum. 


% Corollarium. 

SI  fuerint  tres  quantitates  proportionales,  quadratura  • 
maioris,  differentia  quadratorum  maioris  6c  medix, 
itemque  quadraram  differcntix  extremarum  cnint  in 
continua  proportione.  Item  vc  maior  ad  differentiam 
extremarum  ; fic  quadratum  maioris  ad  differentiam 
quadratorum  maioris  medix,  ycl  differentia  quadra- 

torum maioris  Sc  medixad  quadratum  difterentix  extre- 
marum . Ratio  vtriufquc  cft  quia  cum  refkangulum 
F C E xqualc  fit  quadrato  B C,  erit  vt  F C ad  B C » ita 

t quoque  pro-  «rt/wr. 

ic.  finit. 

U ij 


B c ad  E c. 
portionalia. 


Igitur  ^rum  quadrata  en 
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PROPOSITIO  XXX.  ' 

Data  maiore  extrema  de  tribus  quantitatibus  properi  .. 
tionalibus , & differentia  quadratorum  a 
reliquis^  muenire  reliquas. 

ESco  datus  pumerus  8 pro  maiore  & 1 1 pro  differen- 
tia quadratoru  m . Ponatur  minor  i R . Ergo  pro- 
tvn.n  du£fus  extremorum  8 R aequalis  erit  quadrato  medii. 
ProuidcqucHeX  8 R tollas  quadiatum minoris, reflabit 
8R  - 1 Coaequalis  Ii.  Igitur  i Qlzquabitur  8 R - la. 

& lca^iR,  flue  minor  cfl  a.  lingulique  2.4.8. 

‘ Aliter.  Ponatur  1 R pro  dUfcrcntia  extremorum,  igi- 
tur ex  Corollario  Propof.  zj.  cum  minor  fit  8 - 1 R , eric 
'^R  - 1 Qzqualis  differentiae  datz  1 z.  vcfupra. 

Hinc  Canon, 

EX  quadrato  dimidiiextremidadtoUediffcrentiam ' 
quadratomm  datam : huius  enim  refidui  ladix  qua- 
drata lupradifto  detraf^a  vel  addita  dimidio  exhibdbic ' 
minorem  extremum  vel  difterenciam  extremorum. 


Hinc  EffiSHo  Geometrica,  ♦ 

Sit  data  maior  A B & B C potens  differentiam  quadra- 
torupi  a reliquis.  Coniungantur  ad  angulos  scOiOi 
tc  fupen^A  B hac  femicirculus  cuius  centrum  D.  Tum 

duda  C £ parallela  A B «oc- 
currat peripheiiz  in  £ , ex 
quo  demittatur  perpendicu- 
laritcr  E F. 

Nlanifeftum  efl  obfemari 
fingulas  Canonis  Algebrici 
pactes , fiquidem  ex  quadrato  D ]B  tollitur  quadratum 


V 


E*l^< 
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. loc  cft  B C,  & relinquitur  quadratum  D F , cuius  la- 
tus dctradlum  ex  D B relinquit  F B , additdm  vero  A D 
exhibet  A F. 

Dico  autem  F B fore  minorem  extremam , A F dif-  *’ 
fercntiawi  extremarum.  Nam  dufta  B E , erunt  A B, 
BE,3F  , continue  proponionalcs,  quadratum  vero  B E • i. 

diftat  a quadrato  F B,  per  quadratum  F E,  igitur  inuent*  * 

funt  tres  proportionales  dau  maiore  A B > Se  data  B C 
hoc  eft  F C>  potente  differentiam  quadratomm  a reliquis. 

Quod  erat  dcmonftrandum. . 

Corollarium.  ' < 

SI  fuerint  tres  quantitates  continui  propoftonalcs 
erit  vt  differentia  extremamm  ad  mmorem , fic  qua- 
dratum dsffcrcntix  extremarum  ad  intcruallum  quadra- 
torum mciix  Sd  minoris , vciintcruallum  quadratorum  " 
medix  Se  minoris  ad 'quadratum  minoris.  Item  in  ca- 
d«^  feric  > quadratum  differ entix  extremarum  > diffe- 
rentia  quadratorum  medi*  Se  minoris , itemque  quadra- 
tum minoris  erunt  in  continua  proportione.  Ratio  v- 
triufque  eft  quia  tres  line*  A F , F E Se  FB  funt  con-  j /•«,/ 
linuc  proportionales.  Ergo  Se  eatum  quadrata  erunt  * /**"• 
proponionalu.  loftxt-. 

t^ppendix. 

Hic  pofiularet  ordo  vt  foluercmn^  fequentia  pro- 
b!emata>  Primum , data  fumma  extremarum  Se 
interuallo  quadratorum  ab  extremis  inucnirc  tres  quan- 
titates proportionales.  Secundum > data  differentia  ex- 
tremarum ) Se  eodem  interuallo.  Tertium  > data  difte- 
rentia  quadratonim  a duabus  prioribus  , Se  differentia 
quadratorum  a duabus  pofterioribus.  Sed  facillima  funt 
ex  praediftis ; primum  quidem  quia  cum  ex  Corollario 
Propof.  23.  planum  fubfumma  extremarum  in  differen-' 
tom  extremarum  xquetur  interuallo  quadratorum  ab 

M iij 
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extremis ) diuIToillo  inceruallo  pcrfummatn  extroffi^ 
rum  orietur  ditfcrcntia  extremarum.  Secundum  vero, 
quia  propter  caniem  rationem  diuifo  illo intcruallo  per 
differentiam  extremarum  orietur  fumma  extremarum. 
Tertium  autem,  quia  ex  eodem  Corollario  fi  differentia 
minor  tollatur  eX  maiore,  relinquetur  quadratum  diffe- 
rcnilx  extremarum  per  cuius  radicem  fi  diuidas  fiimmam 
duarum  diffcrentiaru  datarum,  orietur  fumma  extrema- 
rum. Quare  iis  expeditis  ad  alia  iucundiora  &c  difiiciUp- 
ra  fimul  progrcdiojr. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Data^ro^ortione  quadrati  'vnius  extremae  ad  qua- 
drata reliquarum  inuenire  tres  quantitates  ' 
continue  proportionales. 

NOn  immoror  in  affignando,  quando  fieri  po^c, 
tum  quia  res  efi  facUis  , tum  quia  ex  operatione 
Algebrx  cognofeetur.  £(lo  ergo  data  ratio  quadrati 
quod  fit  a maiore  ad  quadrata  reliquarum  i6  ad  Po- 
natur I R pro  minori , fumaturque  pofterior  terminus 
proportionis  j pro  maiore.  Igitur  multiplicando  5.  per 
I R , fiet  produftus  fub  extremis  5 R xqualis  quadrato 
medii.  Proindeque  Z5  ad  5 R t i Q^cft  in  data  ratione 
16  ad  5.  Ergo  proiuftus  fub  ext/remis  izj  xquatur  pro- 
dufto  fub  mc^R,  80  R t 16  Et  ita  i Q efi  xquale 

“W  "'  Vnde  I R fiue  minor  cft-^fumptus  vero  eft 
pofterior  terminus  proportionis  $ pro  maiore.  Igitur 

Erunt  tres  numeri  quxfiti  cum  conditionibus  po~ 

ftulatis. 

Detur  nunc  ratio  minoris  quadrati  ad  quadrata  reli- 
quatum i ad  zo.  Sumacurque  pofterior  termihus  pro- 
-ponionis  ao  pro  minore  fic  ponatur  / R pro  maiore.  Ergo 
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erit  16  R produftus  fub  extremis  zqualis  quadrato  medii.  s; 
Igitur  400  ad  loRfrQ  erit  in  ratione  dataitdzo.  Ec 
proinde  produftus  fub  extremis  8000  zquahs  eriepro- 
dufto  fub  mediis,  lo  R 1 1 Q.  Ec4|fci  1 Q zqualc  ede 
8000-  loR.  VndeiRjfiue maior, erit  80.  Singulique 
zo.  40.80.  * - 

Hinc  Canon.  i(f  ’ ’ , 

CVbum  pofterioris  termini  diuide  per  priorem  ter- . 

minum  proportionis  datx  , & quotientem  adde 
quadrato  quod  fit  a dimidio  pofterioris  termini  : huius 
enim  fummz-  radix  quadrata  multata  eodem  dimidio  ex- 
hibebit vnum  extiemum,  altero  extremo  exiftentepo- 
ftenore  termino  proportionis.  Vnde  medius  non  late-- 
bit. 

j/tne  Effe6iio  Geom^rica.  - 


s 


B 


It  data  ratio  A B ad  B C , 
oporteatque  inucnire  tres 
lineas  continue  proportionales 
taheer  vt  quadratum  vniiis  ex- 
tremz  ad  quadrati  reliquarum 
fit , vt  A B ad  B C.  Fiat  vt 
A B ad  B C i ita  quadratum  B C 
ad  quadratum  B D.  Ponatur- 
que  linea  B D perpendicularis 
atbBC  fupra  quam  fiat  circulus, cuius  centum  E ; tum 
connexa  D E produfta  fccet  circuli  peripheriam  in 
punftisF  & G.  * 

Muiifcflum  cfl:  obfcruarilingulasCanonis  Algebriet 
partes,  fiquidem  cum  fit  AB  ad  BC  ,vt  quadratum  C B 
ad  quadratum  BD, eriefolidum re £tangulum(ub extre- 
mis ex  quadrato  B D in  lineam  A B xqualc  lolido  redan- 
gulo  fub  mediis  hoc  efi;  cubo  CB.  Igitur  cubus  C B di- 
uiditur  per  A B ^ quotiens  G cometneus  B D quadra- 


ii,  ttrtii. 


B.  ftxti, 
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tum  y quo  addico  ad  quadratum  EB,  ficqiiadratumE  Di 
cuius  latus  multatum  £ F»  exhibet  F D. 

Dico  autem  F D fore  vnam  extremam  > altera  extften* 
te  G F [iollcrioro^rmino  proportionis  daex.  Nam  fa- 
fto  fupra  G D fcmicirculo , & erc£ta  F H perpendiculari 
ad  G D , cum  B D (ic  peipcndiciflaris  ad  extremitaccra 
diametri  erit  tangens , Bc  proinde  quadratum  B D xqua- 
0 bitur  rcftangulo  G D F.  Igitur  cum  Iit  vt  A B ad  C B» 
ita  quadratum  C B ad  quadratum  B D . erit  quoque  vc 
A B ad  B C ) ita  quadratum  G F ad  reAangulum 
GDF. 

feiunJi,  Sed  redangulum  GDF  xquatur  re£langulo  G F D 8e 

quadrato  F D.  Ergo  quadratum  G F ad  reftangulum 
G F D 8c  quadratum  F O > erit  in  ratione  data  A B ad 
B C.  Cum  igitur  rcffcangulumGF  D xquecur  quadrato 
F H,  ent  quqdratum  G F ad  quadrata  F H 8e  F D in 
ratione  data.  Ergo  mucntx  fupe  tres  linex  proportiona* 
les  G F 1 F H .'F  O > itaut  qua^atum  extremx  G F ad 
quadrata  reliquarum  F H , F D *abeant  r^onem  datam 
A B ad  B C.  Quod  erat  demonftrandum." 

• PROPOSITIO 

Hocidem  problema  alio  modo  perficere. 

DAta  eadem  proportione  i6  ad  5.  Ponatur  i R pro 
maiore  &;  pro  mmorc  fumatur  pofterior  terminus 
proportionis  5.  Igitur  multiplicando  5 per  i R,  habebis 
produ6him  extremorum  5 R zqualcm  quadrato  mediL 
£c  proinde  i Q ad  5 R f 2^  erit  in  ratione  data  16  ad  y. 
Ergo  produflus  fub  extremis  j Qxqualiseritprodufto 
fub  mediis  80  R f 4oo.  Et  itat  Qcllxqualci6  Rf  80. 
Vnde  I R fiue  maior  extremus  eft  ao.  Minor  vero  fum- 
ptus  efl:  pofterior  terminus  propoitionis  y.  Igitur  fi  inter 
20  8c  y.  capias  medium  proportionalem  erunt  finguU 
20.10,5.  . r ^ 

■ . Detur 


frw?  ■ 
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Detur  nunc  ratio  minoris  quadrati  ad  quadrata  rell» 
quarum  i ad  lo.  Fonaturque  i R pro  minore  ic  Tumatur 
zo  pofterior  terminus  proportionis  pro  iaaiorc.  Ergo 
produftus  fub  extremis  zo  Rsequalis  erit  quadrato  me^. 
Igitur  i Qad zo  R 1 40:) erit  in  ratione  data » ad  zo.  Et 
ita  produftus  fub  extremis  zo  QatquabiturproJuSorub  ^ 
mediis  zo  R 1 400.  Ergo  iQefta:quale  t Rf  zo.  Vn- 
dei  Rfiue  minor  eft  Sumptus  autem  fuit  pofterior 
terminus  proportionis  zo  pro  maiore.  Igitur  Anguli 
erunt  zo.  10. 5. 

Hinc  Canon. 

PRodu6him  fub  duobus  datx  proportionis  terminist 
adde  cum  quadrato  quod  Ht  a dimidio  prioris  termi- 
ni : huius  aggregati  radix  quadrata , fupradido  tunfla  di- 
midio exhibebit  vnum  extremum»  altero  exiftentepoftc' 
riore  termino  proportionis. 

Hinc  Effecto  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  totam  AC  fiat  femi- 
circulus  ac  fupra  A B circulus  cuius  centrum  D.  Erc- 
flaque  B E perpendiculari  ad  A C.  Neftatur  E D , & 
producatur  donec  fecet  circuli  peripheriam  in  pun6Es 
F,  G. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  partes , fi- 

quidem  produdfus  fub  termi- 
nis  proportionis  A B » B C eft 
quadratum  B E » quod  addi- 
tur quadrato  BD » 8C  fit  qua- 
dratum D “ 


£ > cuius  latus 
D £ » additum  D G « exhibet 
£G. 

Dico  autem  EG  fore  vnaffl 
extremam  altera  exiftence 
B C pofteriore  termino  proportionis.  Nam  fumpea  G H 
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zquali  B C > crigatui'  G I pcipcndtculaiis  ad  H E > Tccans 
fcmicireulum  ladum  fupra  H E in  punfto  I.  Hoc  po- 
t.fixti.  Cto  erit  vt  F G ad  G H » ita  propter  camdem  altitudinem 
G E , reftangulura  E G F , ad  reftangulum  E G H > hoc 
4 /»*  /<  quadratum  G I.  Sed  cfi  F G aequalis  A B , & H G 
xj.ftxti.  zquahs  B C.  Eft  autem  vt  A B ad  B Q ita  quadratum 
xo  ftxtt.  B C ad  quadratum  B C. 

j4.  rm/V.  Quoniam  vero  B E eft  perpendicularis  ad  extremita- 
tem diametri,  erit  B £ tangens , de  quadratum  B Exquale 
re£tangulo  G E F.  Igitur  vt  ea Jem  F G ad  eamdem 
11  quinti  G H;  Ita  rcftangulum  G E F ad  quadratum  G H.  Ergo 
componendo  antecedentia  cum  antecedentibus , de  con- 
fequentia  cum  conlequentibus.erit  vt  A B ad  B C,  ita  rc- 
6langulum  £ G F plus  re£tangulo  G E F , ad  quadratum 
1 ftcHnd$.  G 1 plus  quadrato  G H.  Sed  reftangula  E G F de  G E F 
xquantur  quadrato  G E.  Igitur  vt  A B ad  B C i ita  qiia- 
dtatum  G £ ad  quadrata  G 1 , G H.  Ergo  inuentx  fune 
y tres  iinex  proportionales  £G , G I , G H taliter  vt  qua* 
dratum  vntus  cxircmx  £ G ad  quadrata  reliquarum  G I» 
G H fint  in  ratione  data  A B ad  fi  C.  Quod  erat  demon- 
firandum. 

-V  PROPOSITIO  XXXIII. 

Hoc  idem prohlema  aliter  ahjoluere, 

DAta  cade  proportione  x6  ad  j.  Ponatur  i R proma- 
ioreextreino.  Et  fumatur  prior  terminus  propor- 
Um.i.  tionisitf  pro  minore.  Ergoprodudusfub  extremis  i6  R 
atqualis ^t  quadrato  medii.  Et  proinde  i Qad  i6  Rf^J^ 

^ cm  in  risione  data  ad  5.  Ergo  produftuslub  extremis 
5 Q^quabitur  produ£tofub  mediis  aj^R 
turi  Qcftxquidc^!^--^— Et  proinde  iR.fiucmaiot 
extremus,  eft  Singuliquccrunt  64. 51.16, 

Sunilitcc  dau  ratione  minons  quadrati  ad  quadrata 
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uber  Primus.  99 

reliquarum  i ad  ao.Inucnirctur  tandem  i Q*qualc 
& ita  1 K fiiic  minor  extremus  foret  ~ maiore  ex- 
tremo exiltence  priore  termino  proportionis  i.  V ndc  fin* 
guliforent  j_.  j_.  i. 

f 

Hinc  Canon.  ' 

QVadratura  prioris  termini  proportionis  diuide  per 
pofteriorem  terminum , quotichtifquc  cape  dimi- 
dium » cuius  dimidii  quadracoadde  quocientem  qui  fit  di- 
uidcnJo  cubum  prioris  termini  per  poftetiorem : huius 
enim  fiimmx  radix  quadrata  fupradi^o  addita  dimidio 
exhibet  vnum  cxtremum>  altero  exiftente  priori  termino 
proportionis^. 

Hinc  Effe^Ho  Geometrica. 

Sit  dau  ratio  A B ad  B C.  Fiat  autem  vt  B C ad  A B 
ita  AB  ad  aliam  qux  fit  E D , fupra  qnam  fiat  circulus 
cuius  centrum  F.  Tum  fiat  vt  BC  ad  A B,  ita  quadratum 
A B ad  quadratum  D G.  Ponaturque  linea  D G ad  dia- 
metrum E D perpen- 
dicularis , & iunfta 
G F producatur»  donec 
A fecet  circuli  periphe- 
riam  in  punfbis  H>  K. 
Manifefium  ell  ob- 
B feniari  fingulas  Cano- 
g nis  A Igebrici  partes » fi- 
quidem  cum  tres  illae 
B C , A B , E D fine 
continue  proportiona- 
les quadratum  mediae 
A B diuiditur  per  lineam  B C , & fit  linea  E D pro  r*®* 

dente  Geometrico.  Dei  ndc  vero  cum  fit  vtB<^  4®! 

■ aN  ij 
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Ita  quadratum  A B ad  quadratum  D G,  erit  cubus  AB 
diuilus  per  lineam  B C > & Hcc  quadratum  D G pro  quo- 
tiente  Geometrico.  Hoc  autem  quadrato  D G addito 
cum  quadrato  F D > fit  quadratum  F G>.  cuius  latus  F G 
additum  F K exhibet  G K. 

Dico  autem  lineam  G K fore  vnam  extremam  > altera 
exiftente  A B priore  proportionis  datae  termino.  Suma> 
tur  enim  G L zqualis  A B & ponatur  in  diic£lum  ipft 
KG>  &rupra  totam  KL  Hat  femicirculus  ad  cuius  dia- 
metrum erigatur  G M perpendicularis.  Et  quoniam  eft 
vt  E D hoc  ell  K G ad  G L hoc  eft  A B,  ita  A B ad  B C, 
i.fixti.  cH  autem  ve  K H ad  G L,  ita  fumpta  communi  altitudine 
4 ^ ^ * iciiingulum  G K H ad  rc£tangulum  K G L,  hoc 

eft,  quadratum  G M , critrcftangulum  G K Had qua- 
^ dratum  G M in  ratione  data.  Sed  eft  etiam  ex  conltru- 
flionc  quadratum  D G ad  quadratum  A B , hoc  eft  G L 
in  ratione  data. 

Eft  vero  quadratum  D G aequale  ref^angulo  K G H 
quia  DG  eft  tangens,  cum  Ht  perpendicularis  adextre- 
16  ttrti,  mitatem  diametri.  Igitur  componendo  antecedentia 
11}«»»;,.  antecedentibus  & confequentia  cum  confequenti- 

bus,re£^angulum  G K H plus  re£tangulo  K G H ad  qua- 
x.fttHtidi.  draca  GM.  G L erunt  in  ratione  data.  Sed  reftangula 
G K H Se  K G H funt  aequalia  quadrato  K G.  Igitur 
quadratum  K G ad  quadrata  G M , G L eft  in  ratione 
data  A B ad  B C , ergo  inuenta:  funt  tres  linex  propor- 
tionales G K. , G M , G L itaut  quadratuna  vnius  extremz 
G K ad  quadrata  reliquarum  habeat  rationem  datam. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


propositio  xxxiy. 

Hoe  idem  frobUma  alio  modo  expedire» 


ta  eadem  ratione  i6  ad  5.  Sumatur  prior  termi- 
rtionis  16  pro  maiori  exuemo.  £t  pona< 


LihetVnmus,  \o\ 

fur  ift-pro  minori.  Ergo  produ£lus  extremorum  i6  R 
erit  aequalis  quadrato  lucdii.  Et  ita  zs6  ad  i6  R f i 
erit  in  ratione  data  i6  ad  5.  Ergo  produfhis  fub  extre- 
mis 1280  xquabitur  produfto  fub  mediis  256  R f Q.  c,m. 
Igitur  I Qjerit  xquale  80  - R.  Vnde  1 R fiue  minor 
extremus  ent  4 maiote  exlftcnte  16  priore  termino  pro- 
portionis.  Singulique erunt  16.8.4. 

Similiter  fi  daretur  proportio  minoris  quadrati  ad 
fummam  reliquorum  i ad  20.  Ponendo  i R pro  vno 
extremo  8c  fumendo  1 priorem  terminum  proportionis 
pro  altero,  inucnirctur  i (^a:qua!c  20 -iR.  VndciR 
iiuc  vnus  extremus  foret  4 altero  exillentc  i.  Singuli- 
quc4.2. 1. 

Mine  Canon. 

PRodu<^um  fub  terminis  proportionis  datz  , adde 
quadrato  quod  Et  a femifie  prioris  termini  : huius 
enim  aggregati  radix  quadrata  multata  femiffe  fupra- 
di£ka  exhibebit  vnum  extremum  de  tribus  numeris  pro- 
portionalibus  quxfitis  , altero  exiftente  priore  termmo 
proportionis. 


Hinc  Effecto  Geometrica. 


Sit  d«a proportio  A B ad  B C.  Supra  totam  A G fiat 
femicirculus,  ac  ercfta  perpendiculari  B D ,diuida- 

tur  A B bifariam  in  E , fiatque 
circulus  fupra  A B.  Et  con- 
nexa O E fecet  illius  periphe- 
riam  inpundtis  F G. 

JVtanifefhim  cft  obferuari 
fingulas  Canonis  Algcbrici 
panes;  fiquidem  redanguium 
ABC,  hoc  eft  quadratum 
BD  additur  qnadrato  B £ 
^uod  fit  \ femifTe  prioris  tdmim  proponioms',  ac  fic 
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I.  ftxtx. 
^ftxu. 
ioftxti. 

l6  lirfj. 
yi.ttrni. 

j.  fexmnd$ 

S.ftxn 

17,  ftxti. 
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quadratum  D E culus.  lacus  multacum  E F > exhibet 
DF. 

Dico  autem  DF  fore  vnamcxcccmamdc  tribus  Uncis 
quxfuis  > altera  exiftente,  G F.  Nam  fupra  coram  G D 
fiat  fcmicirculus  ad  culus  diametrum  erigatur  perpendi- 
culans  F H , quoniam  igitur  A 9 , B D , B C funt  con- 
tinue proportionales  , ent  vt  prima  A B ai  vltimam 
B Ci  Ua  quadratum  primx  A B ad  quadratum  fccundx 
BD. 

Sed  cum  ipfa  B D fit  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri, erit  tangens, 5c  quadratum  3 D xquabitur  rc- 
aangulo  G D F , hoc  cfi  quadrato  F D fic  rcftangulo 
G F D.  Hoc  autem  rcftangulum  G F D cft  xquale 
quadrato  F H.  Ergo  vt  A B ad  B C lita  quadratum  A B, 
hoc  cll  G F ad  quadrata  F H , F D.  Igitur  inuentx 
funt  tres  linex  proportionales  GF,  FH.FD,  itaut 
quadratum  vnius  extremx  G F ad  quadrata  reliquarum 
fint-  in  ratione  data  A B ad  B C.  Quod  erat  demon- 
firandum. 

K^ppendix.  ^ 

SI  data  fuifict  quantitas  diuidenda  in  tres  proportio- 
nales ; itaut  quadratum  primx  ad  quadrata  reliqua* 
rum  datam  haberet  rationem , faciendum  foret  vt  fumma 
trium  inuencarum  ad  fingulas  inucnus  j ita  quantitas  data 

ad  alias.  - n , , , 

Deinde  hinc  etiam  facile  perficitur  iltud  problema  : 

inuenirc  tres  quantiutes  proportionales ; iuut  quadrau 
primx  8c  fccundx  ad  quadratum  tertix  datam  habeant 
rationem.  Nam  inuertendo  , dabitur  quoque  proportio 
quadrati  tertix  ad  quadrata  reliquatura.  Quod  fuit  hic 

ordinatum,  ‘ 

Tertio  ex  hoc  etiam  fcquitur  folutioiftius  problematis. 
Inuenirc  tres  quantitates  proportionales , itaut  quadratum 
vnius  extremis  a^quadraufingularum  habeat  rationem 
datam.  Nam  dedendo  8c  inuertendo  > dabitur  eadem» 


llf/ 


qux  hic  data  fuit  proportio. 

Si  iubcretur  quadratum  prims  habere  rationem  scqtia* 
litatis  ad  quadrata  reliquarum  > duiidcnda  foret  quanti> 
tas  media  8c  extrema  ratione  : maius  cnimllgmcntum 
eflet  minor  trium  qu*(itarum>  maiore  exiftente  tota  di- 
oifa.  Vndefaciliseltcfifcftio  Geometrica.  Sumpta  enim 


Habebuntur  tres  quxfitac  A B , A D , D B.  Vnde  patet 
hoc  problema  fecundum  lineas  fpeftatum  fic  potuiflc 
cnunciaii.  Conficere  triangulum  reflangulum  cuius 
tria  latera  fint  continue  proportionalia. 

Denique  plurimis  aliis  modis  potuit  procedere  opera- 
tio Algebrica  : nam  data  eadem  ratione  ad  5 potuit 
poni  1 R pro  maiore  vel  minore  extremo , furama  extre- 
morum exiftente  16  priori  termino  rationis.  Item  potuit 
poni  1 R pi*o  maiore  vel  minore , fumma  extremorum 
cxiftcntc  5 pofteriori  termino  rationis.  Item  potuit  poni 
I R pro  furama  extremorum.  Maiore  vel  minore  exi- 
Hente  16.  Item  potuit  poni  1 R pro  fumma  extremorum 
maiore  vel  minore  cxificnte  5.  Item  potuit  poni  i R 
maior  vel  minor  ^'exlllcnte  1 6 vel  5 diftcrcntia  cxti  eoio- 
rum. Item  potuit  pom  1 R dificrentia  extremorum 
vel  5 exiftente  maiore  vel  minore.  Item  potuit  poni 
I R difierentia  extremarum  16  vel  5 exifiente  fumma 
extremorum-  Ex  quibui  omnibus  orirentur  npui  Cano- 
nes, 8c  noux  E^c^ones  Geomecricx.  QuodindicaiSl^ 
• fatis  erit. 


quxeunque  linea  A 'B 
diuidatur  media  Se  ex- 
trema ratione  in  C.  Ec 
fu  pra  totam  fiat  femicir- 
culus  Se  ex  punfto  C e- 


CD.  lunftis  A D,D  B. 
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PROPOSITIO  XXXV. 

Data  ratione  quadratorum  ab  extremis  ad  quadra-  ^ 
tum  media , inuenire  tres  quantitates 
continue  projiortionales. 

E Sto  data  ratio  17  ad  4.  Ponaturquc  i R pro  vno  ex- 
tremo dc  tribus  numeris  proportionalibus*  8c  fuma- 
tur po(^ei  ior  terminus  proportionis  4.  Pro  altero  extre- 
mo. Ergo  produ£^usfub  extremis  4 R xqualis  erit  qua- 
Ltm  t draco  medii.  Et  aggregatum  quadratorum  ab  excremis^ 
erit  I QJ’  16.  Igitur  r Q^f  ad  4 R cll  in  ratione  data 
17  ad  4.  Ergo  produdus  fub  extremis  4 Q f 64  ar- 
Um.i,  qualis  erit  produdo  fub  nrcdiis6SR.  Et  proinde  poR 
debitam  redudionem  diuifionem  i Q erit  xquale 
I7R-i6.  Vnde  1 R Gue  vnus  extremorum  erit  16  vel 
1*  altero  exiUente  4 poReriori  termino  proportionis , R- 
militcr  ti  detur  ratio  { ad  a.  PoGca  1 R p^vno  extremo 
& fumpto  poRcriori  termino  a.  pro  altero  fiet  1 Q*  xqua- 
^ le  $ R - 4 eritque  1 R 4 vel  u linguliquc4.  v8.a.  vcl 
a.9^a.K 

Hinc  Canon. 

EX  quadrato  quod  fit  a dimidio  prioris  termini  pro-.  ' 

portionis  datx  tolle  quadratum  poReiioris  termini 
huius  enim  refidui  radix  quadrata  addita  vel  detraRa  fu- 
pradidlo  dimidio  , exhibebit  vnum  extremum  * altero- 
cxiRcnte  , poReriorc  proponionis  termino.  Vnde  mc-" 
.4ius  non  latebit. 

Hinc  EjfeSiio  Geometric4.  * '~ 

Sic  data  rado  A B ad  B C.  Coniungantur  illx  ad  an^ 
gulosccftoS)5cfupraAB£i£^o  fcmicitculo  * ducatua 
CD 


V 


Liher  Primus,  je/ 

CD  pAnllela  AB>  protraluturque  donec  occurrat  peri- 
pherixinpunftoD.  £x  quo  demictacuc  perpendicularis 


DE. 


Mamfelhim  cft  obreruan  lingulas  Canonis  Algcbrici 

partes > fiquidem  du  £ta  D F ad 
centrum  lemicircult  F , nexif- 
lue  A D 5c  D B.  Ex quadiaco 
D tollitur  quadratum  DE 
hoc  eft'BC.  Et  relinquitur 
quadratum  F £.  Cuius  latus 
F £ additum  U dctradlum  di> 


midio  AB  exhibet  A £ &:  E B. 

Dico  autem  altciuiram  illarum  puta  A E>  forevnam 
extremam  quzfitam  altera  exidente  £ D poderiore  ter- 
mino proportionis.  Nam  ratio  A B ad  £ D com-  ^ 
punitur  ex  ratione  A B ad  A D Sc  A D ad  D £.  Sed 
, vt  A B ad  A D , ita  A D ad  A £.  Ergo  ratio  A B ad  ♦ 
D E componitur  ex  ratione  ADadDE^e  AD  ad 
A E. 


Sed  ex  iirdem  componitur  ratio  quadrati  AD  adre-  ii. /»*/». 
^angulum  A E D.  Igitui  quadratum  A D , hoc  ed  qua- 
drata A E,E  DadrcCtangulum  AED,crit  in  ratione  da 
ta  A B ad  P.  D hoc  cd  B C.  Ergo  fi  inueniatur  K media  ij.  f*xt„ 
proportionalis  inter  A E & E D habebuntur  tres  Imez 
proportionales  A £ , K > E D , itaut  quadrata  extrema- 
rum A E . E D fint  in  ratione  dataad  quadratum  mediz  '^••1'*"' 
K.  Quod  erat  demondranJum. 

Similiter  fumpta  altera  ex  inuentis  EB.  Odendetur 
rationem  A B ad  D E fore  compofium  ex  ratione  A B ad  * 
B D & B D ad  D E , fcd  vt  A B ad  B D , Ita  RD  ad  i /»"' 

B E igitur  ratio  A B ad  D E ed  compofita  ex  B D ad  *‘^,**// 

D £ At  B D ad  B £.  Ex  iifdem  autem  componitur  ratio 
quadrati  BDad  reftangulum  BED.  Ergo  quadratum 
B D , hoc  cd  quadrata  B £ > £ D ad  re^Eingulum  BED 
cd  in  ratione  data.  Igitur  fi  inueniatur  K media  prooor- 
tionalis  inta'  £ B Ac  £D  * quadratum Kentzqualcic-  n-fixti. 


Ltm. 
ttm  t. 


L*m.6. 
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ftangulo  DEB,  & proinde  habebuntur  vtpriustresU. 
nca:  proportionales , E B , K>TE  D , taliter  vt  quadrata  ex- 
tremarum E B > E D ) ad  quadratum  media:  K >iintin 
ratione  data  A B ad  £ D,  hoc  eh  B C.  Q,uod  erat  demoa- 
llrandum. 

appendix. 

Hinc  patet  illud  problema  fecundum  lineas  fpcfta- 
tum  potuide  ita  enunciari.  Conficere  triangulum  ' 
rcclangulum  tali  ratione , vt  quadratum  rubten  Jentis  ha- 
beat rationem  datam  ad  duplum  trianguli  > fiue  ad  rc£lan- 
gulum  quod  comprehenditur  fub  lateribus  continenti- 
bus angulum  redum  : probatum  ed  enim  quadratum 
A D ad  re^angulum  A E D cfle  in  ratione  daca. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Hoc  idem  problema  aliter  f oluere. 

DAta  eadem  proportione  17  ad  4.  Ponatur  i R pro 
medio  > & fumatur  4.  Pollerior  terminus  propor- 
tionis pro  fumma  extremorum.  Quoniam  ergo  vt  iana 
fupra  diftum  eft  » quadratum  fummx  extremorum  *- 
quatur  quadratis  extremorum  & duplo  quadrati  medii, 
u ex  quadrato  fummac  extremorum  16  tollas  duplum 
quadrati  medii  z Q,  refiduum  16- zQ  aequabitur  qua- 
dratis extremorum.  Igitur  16 . z Qad  i c£crit  in  ratio- 
ne data  17  ad  4.  Ergo  produftus  fub  extremis  ^ 4 - 8 
eft  aequalis  produfto  fub  mediis  17  Qjiroindequeeftc. 

tiam  xquatio  inter  1 Et  ita  i R fiue  medius  eft 

A.  Igitur  fi  per  Fropof.  z.  Huius  diuidas4in  duos  tali 

modo  vt — fit  medio  loco  proportionalis.  Erunt  finguli 

1«  I 4*  . . 


Vs 


*n 


LihtrPrimuf.  \oy 

Similiter  dau  ratione  5 ad  z.  Pofiuque  I R pro  medio* 

fiet 4 - z Q ad  I Q;m  ratione  data  5 ad  z.  Ergo  produftus 
fub  extremis  8 - 4 xquabitur  producto  fub  mediis 

5 Q.  Eritque  i R fiuc  medius  ^ -^finguiique 

» j 

Quod  fi  ponendo  iterum  1 R pro  medio  accipias  in  pri- 
mo exemplo  > priorem  terminum  proportionis  17  pro 
fiimma  extremorum,  habebis  ZS9- 1 Q pro  aggregato 
quadratorum  ab  extremis.  Igitur  289  - z Q^ad  i Qcft 
in  data  ratione  17  ad  4.  Ergo  produftus  fub  extremis 
iij^  - 8 Qa:quali$  erit  produdo  fub  mediis  17  Et  ita  tm  e. 

iQrquatur-^.  VndeiRfiue  medius  eft~’  Singuli- 
que  ordinati  il.JH.dl. 

Similiter  data  ratione  f ad  z.  Pofitaque  i R pro  medio, 
habebis  zj  - 2 Q ad  iQ  in  ratione  data  j ad  z.  Igimr' 
produftus  fub  extremis  50-4.  Q^qualis  erit  produfto^""*‘ 

fub  mediis  5 Et  ita  i Q^ft  & i R fiue  medius  eft 
di  Si^guliquc 

> j 9 I 

Hinc  Canon. 

CVbum  pofierioris  termini  proportionis  datx,  diuide 
per  priorem  terminum  plus  duplo  poftcrioris.fic  ha- 
bebis quadratum  medii , fumma  extremorum  exiftente, 
pofieriore  termino  proportionis. 

rei. 

Solidum  fub  quadrato  prioris  termini  proportionis 
datz,inpofieriorem  terminum,  diuidc  per  priorem 
terminum  plus  duplo  pofierioris , & habebis  quadratum 
medii,  fumma  extremorum  exiAcnte priore  termino  pro- 
ponionis. 


4 


loS 


NoUdt  Clauis, 

Hinc  Effeftio  Geometrica, 


Sit  data  ratio  lincx  A ad  lineam  B C-  Sumatur  C D 
arquaUs  B C.  Fiatijuc  vt  A plus  B D ad  C D,  ita  qua- 
dratum C D ad  quadratum  D E. 

Manifeftum  cH  obfciuan  lingulas  Canonis  prioris 

partes  : liquidem  hoc  polito ' 
cubus  C D zquabicur  folido 
rcdlangulo  quod  fit  ex  quadra* 
to  D E in  lineam  A plus  B D. 
£t  ita  cubus  C D diuifus  pec 
lineam  A plus  duplo  BC  ex- 
hibet quadratum  D E pro  quo* 
ticntc  Geometrico. 

Dico  autem  D E fore  me- 

•V 

diam  proportionalem  pofteriorc  termino  proportionis 
C D exifiente Ium ma extremarum.  Ponatur  enim  DE 
perpendicularis  ad  B O & per  Propof.a.  huius.  fa£lis  om- 
nibus vt  vides  in  przfemi  figura^  inucniantur  tres  propor- 
tionales C G>  G Fj  G D,  quoniam  ergo  cll  vt  A plus  B D 
ad  C D , iu  quadratum  C D ad  quadratum  D E , hoc  £ll 
n.  f.xti.  GFhoccftrcdanguluraCG  Di  eritdiuidendobis.vt  A 
ad  B Ci  ita  quadratum  C D minus  duplo  re^laguli  C G D 
ad  quadratum  G F. 

4.f0cu»Ji.  Sed  quadratura  C D multatum  duplo  rcf^anguli 
C G D , zquatur  quadratis  C G > G D.  Igitur  quadrata 
C G , G D ad  quadratum  G F funt  in  data  ratione  A ad 
B C.  Ergo  inuentz  funt  tres  proportionales  C G , G F, 
GD  taliter  vt  quadrata  extremarum  ad  quadratum  me- 
dix daum  habeant  rationem.  Q^d  erat  demopftran- 
dum. 

Similiter  fiat  vt  A plus  B D ad  B C » ita  quadratum  A 
^ ' ad  aliud  quadratum  quod  fit  IH.  Manifcftum  eftobfcr- 

uaii  lingulas  Canonis  pofterioris  partes  ; liquidem  foli- 
dum  fub  quadrato  A in  lineam  BC  scquaturfohdoluV 


fi 

OT » 


Lihr  Primus,  ■ id^ 

quadrato  I H in  Uncam  A plus  B D i & ita  prius  folidum 
diuidicur  per  lineam  A plus  B D i & fit  quadratum  IH. 

Dico  autem  lineam  I H fore  mediam  proportionalcm>  > 
linea  A,  exiftente  furoma extremarum.  Demonflratio 
noncfldiflimilisprzcedcnti.  , 

m- 

r PROPOSITIO  XXXVII. 

9 

M ocidem  problema  alio  modo  perficere. 

DAta  eadem  proponione  17  ad  4.  Ponatur  i R pro 
minore  extremo » & fumatur  4 pro  differentia  ex- 
tremorum igitur  I R •}■  4 erit  maior  extremus.  Et  Lim  < 

I 4R  produflus  fub  extremis  zquabitur  quadrato 
mcdii.  Quadrata  autem  extremorum  fimuliunftafunt 
f0^i6t8R.  Et  proinde  aQj[^i6  1 8 Radi Qf4R 
sut  in  ratione  data  17  ad  4.  Ergo  produdus  fub  extremis 
64  t 3^  R xqualis  ent  produfto  fub  mediis 

*7Q_t  68  R.  Et  ita  i Qzquatur^-  4 R.  Vnde  i R fiiic 
minor  cft  pofteriore  termino  proportionis  4 cxiflcote 
differentia  extremorum.  ^ 

Si  vero  pofita  fuiffet  i R pro  maiore  extremo  i Q fuif- 

fet  zqualc  — f 4 R & i R effet  — Singulique  forent 


Similiter  data  ratione  y ad  a.  Ponatur  minor  i R 8c  fu- 
matur a pro  differentia  extremorum.  Ent  maior  i R f a 
5c  produfkus  fub  extremis  i R zquabitur  quadrato 
medii.  Ergo  quadrata  extremorum  a Qt  4 f 4 R ad 
quadratum  medii  I Qt  a R erunt  in  ratione  dat^  yada.* 
Etficproduausfub  extremis  4 Qt  8 f 8 R aequabitur  itm.i. 
produfto  fub  mediis  5 Qt_io  R.  Ergo  i R fiue  minor  cft 
a.  finguliquca.^  8.,^. 

Quod  fi  data  iterum  ratione  17  ad  4.  Ponas  1 R pro 

O iij 


.i 


. tim.  6. 


Ltm  6. 


ttm.  6. 
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minore  K accipias  priorem  terminum  proportionis  17 
pro  dlfFcrcntia  extremoru,  fiet  maior  extremus  i R f 17  & 
proiiuftus  fiib  extremis,  iQ^i7R  erit xqualis quadra- 
to medii.  I gitur  quadrata  extremorum  t f 34  R 

ad  quadratum  medii  1 Q^t  17 R fimt  in  ratione  data,  17' 
ad  4.  Ergoproduftus  rubcxtremis8Qt  1156 1 136  R *. 
qualii elt  produi^o fub  mediis  17  R.  Et  ita  i ‘ 

erit  iquale  — - 17  R Se  fit  1 R , fiuc  minor,  — finguliquc 
funt 


i* 


j } 


Similiter  data  ratione  3 ad  a , fi  ponas  / R pro  minore 
Se  fumas  y pro  differentia  extremorum  j erit  i R fj  maior 
extremus.  Eti  Qf  5 R produftiis  fub  extremis  «equabi- 
tur  quadrato  medii.  Igitur  quadrata  extremorum 
10  R ad  quadratum  medii  i Q t i Rfunt  in  da- 
u r^ionc  5 ad  a.  Et  fic  produ£tus  fub  extremis 
4 QJ^  50  t ao  R erit  zqualis  produfto  fub  mediis 

sQJ^ayR.  Vndei  Qacquabiturjot  jR*  EtfitiRfiuc* 

minor  5.  fingulique  y . ^ 30.  i o.‘ 


Hmc  Canon. 


CVbura  pofterioris  termini  diuide  per  priorem  termi- 
num multatum  duplo  pofterioris  j quotientem  adde 
quadrato  quod  fit  a dimidio  pofterioris  termini ; huius 
enim  fummz  radix  quadrata  fu pradifto  multata  Se  aufta 


dimidio,  exhibebit  extremos  figillatim. 


J^el 


S Olidum  fub  quadrato  prioris  termini  proportionis  da- 
tx  in  pofteiiorem  terminum  diuidc  per  priorem  ter- 
minum multatum  duplo  pofterioris  : quotientem  adde 
quadrato  quod  fit  a dimidio  prioris  termini : huius  e- 
nim  fummz  radix  quadrata  fupr4di£to  xnultAta  Se  au£l;a 
dimidio  exhibebit  ej^tremos  figillatim. 


V : 

V 
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Liber  Primus. 


in 


p/tnc  EffeSlio  Geometrica. 


^ B E.  Pofiuquc  b E pcr- 


SIc  data  ratio  A B ad  B C. 

Sumatur  C D xqualis 
C B.  Tum  fiat  vt  A D ad 
B Ci  ita  quadratum  B C ad 
aliud  quadratum  quud  Et 


s 


pendiculatiad  B c.  Supra 


H fi  C conHcLatur  circulus , cu- 


ius centrum  F.  Connexa- 
que  & produfla  £ F Tecet  peripheriam  in  pun^is  G 


Manifeftum  cft  obferuari  lingulas  Canonis  prioris  par- 
tes; liquidem  cum  (it  vt  A D ad  C B»  ita  quadratura 
C B ad  quadratum  B E » erit  cubus  B C xqualisfolido  re- 
dangulo  cx  quadrato  B £ in  lineam  A D.  £c  ita  cubus 
C B diuifus  per  lineam  A D exhibet  quadratum  B £ pro 
quotiente  Geometrico  Quadratum  autem  BE  addi- 
tur  quadrato  B F > 8c  fit  quadratum  E F.  Cuius  latus  £ F 
multatum  fic  au£tum  dimidio  B C > exhibet  G £ 8e 
HE. 

Dico  autem  G E & H £ fore  extremas  quzEtas.  Nam 
cum  B E ht  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri 
erit  tangens.  Ergo  quadratum  B £ xquabitur  rc6langulo 
H E G.  Proindeque  H £ . B E > G £ erunt  tres  continue  ^,»11.’ 
proportionales.  Igitur  cum  ht  vt  A D ad  B C;  ita  qua- 
dratum B C ad  quadratum  fi  £ > hoc  eft  re£tangulum 
H E G.  Erit  etiam  componendo  bis  > vt  A B ad  fi  C > ita 
quadratum  HG  plus  duplo rcdanguli  H£G  adre£tan- 
guluni  H £ G,  hoc  eft  quadratum  B £•  Sed  ledangulum  j ftcnndi. 
H £ G xquatur  rcftangulo  H G E & quadrato  G £.  Igi- 
tur quadratum  H G.  Plus  duplo  redangiili  H EG  eft  4 /«»»^. 
zqualc  quadratis  H E Si  G E.  £t  proinde  quadrata  H E 
& E G ad  quadraturo  B £»  funt  in  ratione  data  A B ad  B £. 


•&H. 


)4-  vnd*i. 
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ilz  Nona  Clanis, 

Ergo  inuctit*  funt  tres  linea:  proportionales  H E,  B E* 
G t , itauc  q jadrata  excremarum  ad  quadratum  medix 
datam  habeant  proportionem. 

Similiter  data  ratione  A B ad  B C>  Sumatur  B D 
dupla  B C I hatque  vt  reliqua  A D ad  B C i ita  quadratinn 
A B ad  quadratum  B E.  £t  ponatur  linea  6 E perpendi- 
cularis ad  A B.  Faftoque  fupra  A B circulo  cuius  cen- 
trum F,  neftatur  E F&  producatur  donec  fccetpcriphe- 
riam  in  fMnc^iis  G>  H. 

Manifellum  ell  obferuari  fingu. 
las  fecundi  Canonis  partes  > liqui» 
dem  cum  fit  vt  A D ad  B C ita 
quadratum  A B ad  quadratum 
B E.  Solidum  reftangulum  fub 
quadrato  B E in  lineam  A D , erit 
zquale  folido  refbngulo  fub  qua* 
drato  A B in  lineam  B C.  Et  ita 
diuiditur  folidum  fub  quadrato 
A B in  lineam  B C per  lineam  A D>  & fit  quadratum  B E> 
quod  additur  cum  quadrato  BF>  fit  quadratum  F£, 

cuius  latus  F £ multatum  ic  au^m  dimidio  A B exhibet 
GE&HE. 

Dico  autem  G E & H E fore  extremas  quzfitas.  Cum 
enim  Ft  vt  A D ad  B C . ita  quadratum  A B ad  quadra- 
tum B E , erit  componendo  bis  vt  A B ad  B C ita  qua- 
dratum H G plus  duplo  redanguli  H E G ad  quadratum 
B E>ergo  vt  prius  inucntzlunttres  linez proportionales 
H E,  B.E  > g e , taliter  vt  quadrata  excremarum  HE» 
G £ , ad  quadratum  medix  B £ proportionem  ha- 
beant datam  A B atf  B C.  Qm>d  erat  dcmonflran- 
dum. 


PRO 


Liber  Primus. 

PROPOSITIO  XXXVII l 


ni 


Hffcidem problema  aliter  abj' iluere. 


Au  eadem  ratione  17  gd  4 fumatur  pofierior  ter- 


X Vminu^ proportionis 4.  pro  medio,  & ponatur  i R 
pro  differentia  extremorum : &c  quoniam  in  fene  trium 
• proportionalium  , quadratum  di&ercntiac  extremorum 
plus  duplo  medii  qu^rato  zquatur  fummx  quadratorum 
ab  extremis  ■,  fiet  1 Q f 3 a ad  in  ratione  data  17  ad  4. 
Igitur  produ6^us  fub  extremis 4 Qt  u8  xquatur produ ■ 
£ko  fub  mediis  171.  Ergo  i 36  i R , fiuc differen- 
tia extremorum  6.  Smgullquc  t.  4.  8.  per  Propof.  i. 
huius. 

Similiter  ponendo  i R pro  eadem  differentia  extremo- 
rum & Tumendo  priorem  terminum  proponionis  17 pro 
medio,  habebis  i Qj[^578  pro  fumma  quadratorum  ab 
extremis.  Igitur  i Q,T  578  ad  Z89  cft  in  ratione  data  17 
ad  Et  ita  produftus  fub  extremis 4 Qlji3ia.arqualis 
erit  produftofub  mediis  4913.  Vnde  i Q cft  xquale 

2 60f 

Et  proinde  1 R fiuc  differentia  extremorum  cft 
£j_&perPropofit.  I.  Huius  finguli  34.17.^7^, 

^ . X • 


EX  folido  fub  quadrato pofterioris termini, propor- 
tionis datae  in  priorem  terminum  , tolle  duplum  cu- 
bum pofterioris  termini : refiduum  diuifum  per  priorem 
exhibebit  quadratum  differentiz  extremorum»  pofterio- 
re  termino  proportionis  exiftente  medio  trhim  quxfi* 


EX  cubo  prioris  termini  proportionis  datz,  tolle  du- 
plum folidum.fub  quadrato  prioris  termini  in  po- 


Hinc  Canon. 


torum. 


re/ 


P 


ji^  Nouit  Clauif, 

ftcriorcm : rcfiduo  diuifo  pci'  poftciiorcm  tcrminur  i»cx- 
hibctur  quadiatum  diffcicntiz  extremorum,  priore  ter- 
mino proportionis  exiftente  medio  trium  quxfitorum. 

Hinc  EffeSlio  Geometrica, 

m 

S3t  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  C D aequalis  B C. 

Et  fupra  A C fiat  fcmicitculus , ad  cuius  diametrum 

erigatur  perpendicularis  D E.  \ ^ » 

Manifcftum  eftobreruari  fingulas  prioris  Canonis  par- 
tes , fiquidem  cum  folidum  rcdangulum  fub  quadrato 

B C in  A ti  lineam  > &c  cubus 
B C habeant  eamdem  bafim , , 
tollendo  ex  A B lineam  B P 
^ qua:  eft  dupla  B C » tollitur  quo- 
® que  duplus  cubus  B C ex  folido  ^ 
re£langulo  fub  quadrato  B C 
in  lineam  A B , & remanet  folidum  re&^gulum  fub 
quadrato  B C hoc  eft  C D in  lineam  A D.  Hoc  autem  ' 
folido  refiduo  diuifo  per  D C , fit  reftangulum  A D C 
hoc  eft  quadratum  D E pro  quotiente  Geometti- 

Dico  autem  lineam  D E fote  differentiam  extremarum 
media  exiftente  B C,  hoc  eft  C D.  Nam  fupra  D E faOo 
circulo  cuius  centruga  F,  connexa  C F fecet  circuli  pc- 
ripheriam  in  punftis  G , H ,cum  C D fit  peipcnJicularis 
ad  extremitatem  diametri  erit  tangens,  ergoiteftangu- 
lum  H C G aequabitur  quadrato  D C.  Igitur  tres  H G» 
CD,  CG  erunt  in  continua  proportione.  Sed  tres  Ulx 
A P,  D £>  D.C,  funt  etiam  continue  proportionales  ergo 
vt  piiin»  AD  ad  tertiam  D C;  ita  quadratum  fecunda:  . 
D F hoc  eft  H G ad  quadratam  tertii  D C , hoc  e^ 
re£langulum  H C G.  E rgo  componendo  bis  vt  A B ad 
B C 5 ita  quadratum  H G plus  duplo  reftanguli  H C G 
ad  quadratum  D C. 

SLcd  quadratum  H Gplusduplo  re&anguli  H C G x- 


i<  tirtij. 

ttriii. 

ly.fmti. 

I.  /ixti. 

»0  ftxti. 
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Liher  Primus. 

^uatar  quadratis  H C , C G , ergo  quadrata  H C , C G , 
ad  quadratum  D e fimt  in  data  ratione  A B ad  B e.  Igi- 

turinuentx  funt  tres  linea:  proportionales  H C,  C D,C  G 
taliter  vt  qyadrata  extrcmaium  H C , C G ad  quadratum 
meiix  datam  habeant  proportionem.  Quod  erat  dc- 
monflrandum. 

Aliter  ex  fecundo  Canone  fic  ordinabitur  EfFcftio 
Geometrica.  Data  ratione  AB  ad  BC.  Sumatur  CiD 
aqualis  B C,  tum  fiat  vt  B C ad  A D , ica  quadratum  A B 
ad  quadratum  £. 

ManifeBum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  pofterioris 
A -b  f'  iL  partes,  liquidcm  ve  prius 
' -• — — propter  eandem  bafim  ex 

cubo  A B prioris  termini 

^ ^proportionis'  tollitur  foli-  *' 

dum  redangulum  fub 

quadrato  AB  in  B D duplam  termini  poilerioris , rema-  , 

nctqucfolidumrcftangulum  fub  quadrato  A B in  lineam 
A D , quoniam  vero  faftum  eft  vt  B C ad  A D j ita  qua.- 
dratum  A B ad  quadratum  E , illud  lolidum  refiduum  x- 
quabitur  folido  fub  quadrato  E in  lineam  B C , & fic  illud 

lolidum  reiiduum  diuiditur  per  lineam  B C,&  fit  quadra- 
tum E,  pro  quotiente  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  E.  fore  differentiam  extremarum  ’ 

A B cxtftcntc  media  : nam  cura  fit  vt  A D ad  B C ,•  ica 
quadratum  E ad  quadratum  .A  B , erit  componendo  bis  ' ' ^ ^ 
ve  A B ad  B C ita  quadr'acum  E plusdtiplp  quadrati  A B 
ad  quadratum  AB.  Ergo  fi  per  Propof.  i.  Huius  data 
diuerentia  extremarum  E ic  media  AB,  inueniadcur 
extremz,  erunt  quadrata  extremarum  xqualia  quadrato 
diffcrentiz  extremarum  & duplo  rcaanguli  fub  extre- 
mis , hoc  cft  duplo  quadrati  medix  AB.  fgitur  inucnex 
erunt  tres  proponionalcs;  itaut  quadrau  extremarum  ad 
quadratam  medix  datam  habeant  rationem  A B adB  C* 

Quod  erat  dcmonftrandum. 
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PROPOSITIO  XXXIX.  ' w - 

Hoc  idem  prohlema  alio  modo  perficere. 

DAti  ratione  17  ad  4.  Ponatur  i R pro  fumma  ex> 
tremorum  &rumacur  4 poderior  terminus  propor> 
tionis  pro  medio.  Igitur  i Q > 31  xquabitur  quadratis 
extremorum.  Ergo  i Q ■ 31  ad  16  erit  in  ratione  data  17 
ad  4.  Et  ita  produdus  lub  extremis  4 Qj  iiS.  /Equails 
erit  produdo  fub  mediis  v/l.  Et  proinde  i Q^xquabitur 
100.  Eritque  1 R fiue  fumma  extremorum  10.  Singuli- 
que  per  Propof.  2.  huius  2. 4. 8. 

S imilitcr  ponendo  iterum  1 R pro  fumma  extremorum 
tc  fumendo  17  priorem  terminum  rationis  pro  medio. 
critiQ- 578 xqualequadratis extremorum.  Et  proinde 
I Q^-  578  ad  289  erit  in  ratione  data  17  ad  4.  Ergo 
produ^s  fub  extremis  4 1312.  xquatur  produdo 

fub  mediis  4913.  Et  ita  iQ^ftxquale  -^cftquc  iR» 
fiuc fumma  extremorum^.  Smgulique3 4. 17  jz.- 

X X 

• Hinc  Canon. 

DVpIam  cubum  pollerioris  termini  proportionis  da» 
tx , adde  cum  (olido  quod  fit  ex  quadrato  pofierio» 
ris  termini  in  priorem  -,  hanc  fummamdiuideperpofte» 
riorcm  terminum  Sc  habebis  quadratum  fummx  extre» 
morum>  pofieriore  termino  proportionis  exiflcnte  medio 
trium  quxfitoium. 

rei 

CVbo  prioris  termini  proportionis  datx « add£  du* 
pium  iblidum  ex  quadrato  prioris  termini  in  pofte- , 
riorcm  ; fumroam  huic  diu.de  per  pofteriorem  .termi- 
oum } 8c  habebis  quadratum  fummx  extremorum » prio« 
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K termino  proportione  exiftcnce  medio  trinm  quxfito- 
rum. 

Hinc  EffeSHo  Geometrica, 

Sic  data  ratio  A 6 ai  B C.  Sumatur  C D xqualis 
B C fiatque  vt  C D ad  A D ; ita  quadratum  C D ad 
quadratum  £. 

ManifcAum  cA  obreruari  finguUs  prioris  Canonis 

partes  > Aquidcm  duplo  cubo 
^ 5 2 — i*  C D hoc  cA  BC  addito  cum 

folido  redangulo  quod  fit 
" ex  quadrato  C D in  lineam 

, AB,  exurgit  propter  cam- 

dem  bafim  folidum  rcftan- 
gulum  fub  quadrato  CD  in 
lineam  A D.  Quoniam  vero  cA  vt  C D ai  A D , ita  qua- 
dratum C D ad  quadratum  E,  erit  folidum  rc£langulum 
fub  quadrato  Em  Uncam  C Dxqualc folido re6tangulo 
ex  quadrato  C D in  lineam  A D.  Etica  folidum  po  Aerius 
diuiditur  per  lineam  C D & At  quadratum  £ pro  quo- 
tiente  Geometrico. 

Dico  autem  Uncam  E fore  fummam  extreroaruin, me- 
dia cxiAcntc  C D fcu  B C.  Cura  enim  fic  vt  A D ad  DC» 
ita  quadratum  £,  ad  quadratum  C D : erit  diuidcndo  bis, 
vt  A B ab  B C > ita  quadratum  E minus  duplo  quadrato 
B C ad  quadratum  B C.  Ergo  A per  Propof.  1.  huius 
data  fumma  extremarum  £ bc  media  B.C , diAinguan- 
tur  extremx,  erunt  quadrata  extremarum  xqualia  qua- 
drato  £ multato  duplo  quadrati  6 C.  Et  proinde  qua- 
drata cxtremaium  ad  quadratum  medix  B C erunt 
in  data  ratione  A B ad  B C.  Q^d  erat  deraonAran- 
dum. 

Aliter  ex  fecundo  Canone  Ac  9rdinabitur  ££Pcdio 
Geometrica.  Data  ratione  A B ad  B C.  Fiat  vt  C D 
ad  A D , ita  quadratum  A B ad  aliud , quod  At  F.  Ma- 
nifeAum  cA  obfetuari  Angulas  Cenonis  po  Acrioris  par- 

P iij 
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tes  > vt  Cupra*  & fieri  quadratum  F.  Dico  autem  lincain 
F fore  fummam  extremarum  A B exiftente  media.  De- 

olonftratio  cft  fimilis  pra:cedcnti. 

K^ppendix. 

Hinc  pacet  quoraudo  inucniri  poflint  tres  quantita- 
tes proportionales  data  quacumque  illaiura  fum- 
ma  vel  differentia  Se  proportione  quadratorum  ab  ex- 
tremis ad  quadratum  medix.  Fiat  enim  vt  fumma 
vel  differentia  homologa  ex  inuentis  ad  fingulas  j ita 
fumma  vel  differentia  data  ad  alias.  Et  habebitur  prb- 
pofitum.  Deinde  fi  poftularccur  inueniri  tres  quantita- 
tes proportionales  data  ratione  quadratorum  a fingulis 
ad  quadratum  medix  vel  ad  quadrata  extremarum.  Nam 
vel  diuidendo  fimpliciter, vel diuidendo  Se inuertendo, 

daretur  eadem  ratio  qux  hic  data  fiiit. 

Noundum  prxterea  quod  fi  daretur  ratio  tripla  qua- 
dratorum ab  extremis  a<l  quadratum  medix.  Diuiden- 
da  foret  fimpliciter  quxlibet  quantius  media  tc  excre-r 
ma  ratione  > vcl  per  vndecimam  fecundi  Elemenconun 
Vel  per  3.  huius  .*  Nam  vt  demonftratur  ab  Euclide 
Prop.  4.  lib.  13^  Si  linea  diuidatur  fecundum  mediam. 
Sc  extremam  rationem  i quod  a tota  quodque  a minore 
fegraento  vttaque  fimul  quadrata  tripla  funt  eius  quod 
imaiorefegmentodeferibitur,  quadrato.  Vnde  fcqui- 
tur  vlterius  per  PropoD  6,  eiufdem  libri»  fi  quantitas  di- 
uifa  , fit  rationalis  , fegmenta  fore  irrationalia.  Verbi 
nratia  fi  poftularetur  numerum  8 » diuidi  intres  propor- 
tionales , taliter  vt  quadrata  extremorum  tripla,  ef- 
fent  quadrati  medii  » inucnirentur  4 pro  maiore  ex- 
tremo , 154  20  - X pro  medio  t tc  6 - ^to  pro  mi- 
nore. 

Quod  fi  pofiularetur  ratio  quadrupla  quadratorum 
ab  extremis  ad  quadratum  medix  partis.  Prxter  me- 
thodos vniuerlales  fupra  tradiuis- accipe  aliam  fingula- 


Liher  Primus, 

liem.  Supra  quamcumque^lineam A Bidcferibatur fcm 
circulus'  cuius  centrum  E » & infcribacut  A C zqual 

feraidiametro  AE.  Tui 
diuifa  A E bifariam  in 
D , ducatur  E D Se  pro^ 

* \ ducatur,  donec  fecet  pe- 

\ ripherum  in  punftp  F* 

fr  ^^^^^"*^*****«>.J  nedanturque  A F &B  F. 

■A  » ■ 3»  Dico  tres  lineas  B F 

A C,  A F efle  proportio: 
naIcs,Se  quadrata  extremarum  cllc  quadrupla  quadrati 
mediae.  Nam  dufta  F C , erit  angUlus  F C A a:qualis 
angulo  F B A , vterque  enim  eft  in  eodem  circuli  Tegmen- 
to F A.  Cum  ergo  duo  triangula  FB  E Se  C A F fint 
ifo-scelia  Se  habeant  vnura  angulorum  ad  bahm  squa- 
lem , erunt  zquiangula.  Igitur  erit  vt  B F ad  F £ ita  A C 
hoc  eft  F E ( vtmque  enim  eft  femidiameicr  ) ad  A F 
Ergo  illxtresBF,  AC,  A F,funt proportionales.  At- 
qui quadrata  A F Se  F B xquantur  quadrato  A B.  Qua- 
dratum autem  A 6 quadruplum  eft  quadrati  A C eo 
quod  linea  AB  dupla  ftt  AC.  Igitur inuenwc fu ntetes 
Imes  proportionales  , itaut  quadrata  exdreinarumqua- 
drupla  fint  quadrati  medix.  Quod  erat  dcmonftran- 
dura. 

Idem  autem  problema  de  proportione  quadrupla  fe- 
cundum lineas  fpeftatum  potuir  ita  enunciari.  In  data 
fcmicirculi  circumferentia  mucnirc  pun£l:um  adquodii 
ducantur  dqx  linex  ab  extremitatibus  diametri , femi- 
diameter  fit  medio  loco  proportionalis  inter  duas 
flas. 

PraKcrea  aduertendum  problema 
modis  potuifle  folui , viide  noui  Canones  Se  tu.  ceones 
Geometricx  : nam  data  ratione  17.  ad  4 poterat  poni 
I R pro  medio  Se  fumi  17.  vel  4 pro  fumma  omnium. 
Item  poterat  poni  i R pro  fumma  omnium  Se  fumi  17  vd 
4 ptq  medio.  Item  poterat  poni  i R pro  differentia  ex- 


4• 


10  ftxti. 
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ttaraotumSc  fomi  17  vcl  4 pro  fumma  extremoram.  Itctn 
poterat  ponit  R pro fanoma extremorum  fiefummi  17  vcl 
4 pro  differentia  extremorum,  Scc. 

Denique  ordo  poftularet  vt  hic  folueremus  iff ud  pro- 
' * blemx  de  inucnire  tres  quantiutes  proportionales  data 
ratione  quadratorum  primx  ic  ^ccundx  ad  quadrat^fc- 
ciinda:  & tenix.  Sed  nihil  facilius  , quia  illa  proportio 
efl  eadem  cum  proportione  primz  ad  tertiam  quantita- 
tem- Vnde  inuento  medio  proportionali  inter  duos  ter-  * 
minos  proportionis , habetur  propolitum. 

5 * PROPOSITIO  XL.  • * 

Data  ratione  diff^erentU  quadratorum  ab  extremis 
r ‘ ad  quadratum  medta  yinuenire  tres  quanti- 

• * ' tates  continue  proportionaUs^ 

E Sto  data  ratio  15  ad  4.  Ponaturque  maior  iR  8e 
pro  minore  fumatur  poftcrior  te rminus^  proportio- 
nis 4.  Qimni^jp  igitur  extremi  funtiR  Sc 4.  Erit  co- 
Ztm.t.  rurhprpdu5:us4Rafqualisquadratomedii.  DifferchGa 
autem  quadratorum  ab  extremis  erit  i Q - 16.  Igitur 
1 Q - ad  4 R cft  in  ratione  data  15  ad  4.  Ergopro- 
- ^ itm.i.  duftus  fub  extremis  4 0^64  aequalis  cft  prQdudofub 
, mediis  6oR.  Et  proinde  i Q^quatur  15  R | 16  vnde 

iRjfiuc  maior  extremus  cft  16.  Singuliquci6. 8.4. 

Similiter  pofiu  1 R pro  minore  captoque  pofteriore 
termmo  propoitionis  4 pro  maiore  Heret  1 Qxqualc 
i$.i5RSciRforeti.  Smguliquci- a-4- 

Hinc  Canon, 

CApe  dimidium  prioris  termini  proportionis  datx,  SC 
cius  dimidii  quadrato  adde  quadratum  termini  po- 
fterioris : huius  enim  aggregati  radix  quadrata  au£^a  lu- 
j^diOio  dimidio  exhibet  maiorem  extremum  altera 

extrema 


# 
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extremo  exiftente  poderlore  termino  proportionis:  mul- 
tata vero  eodem  dimidio  exhibet  minorem,  extremum 
altero  exUlente  pofteriore  termino  proportionis. 

• •T- 

Hinc  Effeiiio  Geometrica,  * * • . 

Sit  data  ratio  AB  ad  B C.  Coniungantur  illa:  ad  an-. 

gulos  reftos , & diuifa  A B bifariam  in  D , centro  D ‘ 
interuallo  D C fiat  femicirculus  fccans  producam  A B in 
punaisEF.  ■ ^ 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebriei 
partes:  fiquidem  quadrato  DB  additur  quadratum  B C> 
ac  fit  quadratum  D C , hoc  eft  l)  K vcl  D F cuius  jatus  . ' ’ 
auftum  vel  multatum  dimidio  ipfius  A B exhibet  F B hoc 
cftAE.vclBE. 

Dico  autem  primo  A E foiemaiorcn\extrcmam>  B C 

exiftcntc  minore  extrema: 
nam  facio  fupra  A E altero 
femicirculo  , produdlaque 
C B vfquc  ad  G>  connexis  ’ 

A (j  ac  G E : erunt  triangula 
AEG  ac  E GB  proportiona- **f'*''- 
lia.  Ergo  vt  AE  ad  £G;  ita  ' 
£ G ad  £ B.  Et  proinde 
n.  M i ' quadratum  E G xquabitur 
reaangrilo-AEB.  hoc  eft  FB  E,  hoc  eft  quadrato  BC. 

Igitur  lincaB  CentatqualislmeaeEG.  Ergo  vc  A B ad  *'f*'*'' 
B L.  i ita  A B ad  E G,  Sed  A B ad  E G , habet  rationem  [ 
compolitam  cx  ratione  A B ad  B G & B'G  ai  G £.  Eft  V-W- 

auternvtABadBG.itaAGadGE.  EtvtBGadGEj 

ita  AGa4GE.  Ergo  A B ad  B C habet  rationem  com'-  , 
pofitam  ex  ratione  A G ad  GE,  ac  A G ad  A E , talis 
autcin  eft  ratio  quadrati  A G ad  rcftangulum  GEA. 
gitur  q.udratum  A G ad  rcaangulum  G E A , eft  iii  ra- 
tione data  A c ad  BC. 

Igitur  fi  fumas  medum  K proportionalem  inter  A E.  «r  -M». 

Q ' 
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E G,  quadraaim  illius  cric  xqualc  rcfl:angulo  G £ A &: 
proinde  quadratum  AG  ad  quadratum  illius  media:  K; 
erit  in  ratione  data.  Cum  autem  angulus  in  Icmicircuio 
A G Efu  reftus,  erit  quadratum  A E arqualc  quadratis 
A G.  G E.  Et  proinde  quadratum  A G cft  differentia 
quadratorum  A E , G E igitur  inutntaf  funt  tres  propor- 
tionales A E , media  K.  Et  GE  , taliter  vt  differentia 
quadratorum  ab  extremis  ad  quadratum  medix  daum 
habeat  rationem  A B ad  B C.  Quod  eratdemonftran- 
dum. 

, Dico  deinde  fecundo  B E fore  minorem,  maiore  exi» 
Aente  B C » hoc  cA  E G.  Q^d  bteuiter  demonAratur 
quia  triangula  A £ G Se  £ B G lunt  xquiangula  8c  proin- 
de proportionalia^ 

^ppendix^  ....  * 


HTne  patet  hoc  probkma  fecundum  lineas  fpcftatum 
ita  pocuilTc  enuncian  conficere  triangulum  rcftan- 
^ulum  taliter , ve  quadratum  vnius  lateris  ex  in  qux  con- 
tinent angulum  re^um»  ad  rc^UnguIumfub  reliquis  la- 
teribus Kabeat  datam  rationem-  Nam  oAcnfumirtl  qua- 
dratum A G ad  rcftanguluw  AEG  effe  in  ratione  data. 
Item  quadratum  B G ad  rcftangulum  G E B effe  ctianx 
in  data  ratione. 

* Poterat  etiam  aliter  procedi  in  operatione  Algcbrica 
ponendo  i R pro,  miiorc , Se  fumendo  priorem rcirai- 
num  proportionis  pro  minore  : vel  contra  ponendo 

iR  pro  minore  Se  fumendo  15  pro  maiore  vndenouiCa* 
^ncsScnouxEffcftioncsGcometrkac. 
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/ PROPOSITIO  XLI.  ' .* 

H oc  idem  prdbUma  aliter  foluerc,  ^ •*  . 


DAta  racionc  15  »4  4-  Ponatur  i R pro  differenti» 
cxtrcnjonimfic  fumatur  >5  prior  terminus  propor- 
tionis pro  fnmma  extremorum.  Ergo  I5  t * R erit  du- 
plum maioris  > R ‘duplum  minoris.  Et  proinde  i. 


ij  t I R.  15  • I K 

extremi  erunt  — — U — 


Ergo  differentia  qua- 


dratorum ab  extremis  cft  15  R*  Produftus  autem  extre- 
morum ~ cft  aequalis  quadrato  medii.  Igitur  xj  R . 
ad  ^ cft  in  ratione  data  5 ad  4.  Et  ita  produ- 

4 


dus  fub  extremis  60  R aequatur  produflo  fub  mediis 
!ilL__LS.  Igicur  x Q__eft  zqualc  225 - 16  R & propterca  L*m.i. 

I R,  ftue  differentia  extremorum  eft5>.  Summa extre- 
momm  exiftente  1 5.  Ergo  finguli  erunt 3 6.  12. 

Similiter  ponatur  iterum  i R pro  differentia  extrem o- 
rum,&  fuaiatiir  4 pofterior terminus  propoitionis  pro 
fumma  extremorum.  Ergo  4 t i R cft  duplum  maioris  Ln».  i. 
8c  4 - I R duplum  minoris.  £t  proinde  extremi  erunt  . 

E rgo 'differentia  quadtatorurn  ab  extre- 
mis cft  4 R.  Productus  cft  autem  extremorum  ‘ ^ 

♦ 


eft  zqualis  quadrato  medii.  Igitur  4 Rjid  *-  '■  ? 

cft  in  ratione  data  15  ad  4. . Et  itaprodudus  fub  extremis 


X 6 R zquabitur  produftq  fub  mediis 


14®  - '(‘Q 


Ergo 


X Q cft  xquale  16  - Et  pcoptcrca  i R fiue  differen- 

tia extremomm  cft  — fumma  extremorum  cxiftcxitc  4.  • 

'5 

Ergo  finguli  erunt  n , i» . 


15  ly  ly 
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Hinc  Canon, 


OVadrupIum  quadratum  poftcrioris  termini  adde 
quadrato  prioris : huius  enim  fummx  radix  qua- 
drata multata  duplo  pofterioris  termini  exhibebit  diffe- 
rentiam cxtrcmoium  , fumma  extremorum  exifte^ue 
priore  termino  proportionis. 

Fei 

QVadrupIum  quadratum  poderioris  termini  diuidc 
per  priorem  quotientis  cape  dimidium  eius  di > 
midu  quadrato  adde  quadratum  pofterioris  termini, huius  - 
enim  fummx  radix  quadrata  fupradid^o  multata  dimidio 
i ' exhibebit  differentiam  extremorum  , fumma  cxticmc^ 

• rura  exiftente  pofterioi  e termino  rationis. 

• Hinc  Effectio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Coniungantur  ad  angu- 
los  reftos  8c  producatur  B C , donec  C 13  fit  xqua- 
lis  B C.  Tum  centro  D , inicruallo  D B > hat  citculuSt 
connexaque  te  produfla  A D fcccc  peripherum  in  pun-'" 

. £^is  £ F. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  prioris 
* partes  : liquidem  cum  B D dupla  fit  B C>  erit  quadra- 

^ cum  B D quadruplum  quadrati  B C.  Quadratum  autem 
B t)  additur  quadrato  A B , & fit  quadratum  A D , cu- 
ius latus  A D multatum  E D > hoc  cit  dupla  B C > exhibet 
A E. 

Dico  autem  A E fore  dilFcientiam  extremaium  > fum- 
. ma  extremarum  exiftente  A B priore  termino  proportio-  - 
nis.  • Nam  cOra  AB  fit  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri,  erit  tangens.  Ergo  quadratum  A B xqiubitur 
l.jfitcunii.  refbangulo  F A E.  Hoc  cft  quadrato  A E plus  rcftangu- 
lo  A E F.  Et  proinde  data  fumma  extremarum  A b 8C 
differentia  extremarum  A E , inueniantur  figillatim  tres 
t « lineae  proportionales  quadratum  fununz  extrenoamm 


r 
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A B xquabitur  quadrato  difierentix  extcfatarum  A E 
plus rcaangulo  A E F,  hoc cft  plus  quadruplo  rcaaagu- • 

Io  fub  A E &;  B C.  Scdidcm  quadratum  A B cft  arqua-  *•/**“*'* 
Ic  quadrato  differenti*  A E & quadruplo  rettangulo  fub 
extremis , hoc  cft  quadruplo  media:  quadrato.°  Igitut 
quadruplum  reflangulum  fub  A E Se  B C cft  xqualc  qua- 
druplo medi*  quadrato.  Et  proinde  quadratum  medi*  • ' 

*quatur  rcaangulo  fub  A E in  B C.  • 

Sed  ex  Corollario  Prop.  i/.  huius  rcaangulum  B A E 

fub  fumma  extrema- 
rum in  differentiam 


*- 


extremarum  cft  _ 
quale  intcruallo  qua- 
dratorum ab  extre- 
mis , cft  autem  pro-  i./w». 
pter  caradem  altitu- 
dinem A E, vt  A B ad 
n A I?  j rv  f BCj  ita  rcaangulum 

B A E ad  rcaangulum  ex  A E in  B C.  Ergo  inucntis  \ 
tnbus  proportionalibus  , vt  imperatum  cft,  differentia 
quadratorum  ab  extremis  ad  quadratum  medi*  erit  ^ 

A B ad  B C.  Quod  erat  demonftran- 

S,n.Uitet  data  ratione  A B ad  B C.  Coniimgantur  ad 
angulos  reaos,  «e  fumatur  C D aqualis  CB  : Tum  fiae 

vt  A B ttd  B D . ita  B D ad  B E.  ^a  diuifa  bif”iam 

II!  Fn'fi  E^"ttoF,i„tcrual-  ' 

b F B fiat  creufus  feeans  F C produOam  in  pungis  G 

Manifeflumeft  obferuari  lingulas  Canonis  pofterioris 
partes  .fiquidem  cum  B D fit  dupla  B C , erit  quadra-  i/"T*: 
tum  BD  quadruplum  quadrati  BC.  Quoniam  vetb  fa-  ^ A»«- 
aumellvt  A BadB  D,  it,B  DadB  E>  Rcaangulum 
“ B D,  Jcproptereaquadratum  ’7  /■«.: 

B D diuiditur  per  lineam  A B . K fit  linea  li  E , cuius 
dmiidi*  quadratum  fi  F additur  quadrato  B C , & fit 


l(,  rtrttu 
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qiudratuo»  F C.  Cuius  lacus  ,F  Q mulcatum  G F eihU 
bctGC. 

Dico  autem  G C fbrc  difiFcrcuciam  extremarum 
fumma  extremarum  exiftente  B C pofteriore  termino 
racioriis.  Nam  cum  B C Hc  perpendicularis  ad  extremi,- 
tatem  diametri  erit  tangens,  Sc  proinde  quadratum  BC 
arquabitur  rectangulo  H C G , hoc  eft  quadrato  G C 
plus  re£languIo  H G C.  £t  proinde  li  dau  B C fumma 

extr«  marum  & G C dif^- 
rentia  extremarum  , muc- 
niantur  iigillatim  tres  pro- 
portionales,quadratumfum* 
ma:  extremarum  B C ae- 
quabitur quadrato  difFeren> 
tia:  extremarum  G C plus 
re£bangulo  H GC.  SeJ  idem  quadratum  B C aquatur 
quadrato  difforentix  extremarum  G C plus  quadruplo 
n ffxti.  redangulo  fub  extremis,  hoc cft plus  quadruplo medisc 
quadrato.  Igitur  reflangulum  HG  C erit  xqualequa- 
dauplo  medix  quadrato  8c  propterea  rc6^angulum  fub 
G C quadrante  H G hoc  elb  B £ ,xquatur  medix  qua- 
drato. 

Sed  cum  fit  vt  A B ad  BD,  ita  B D ad  B E;  erit  etiam  vc 
A B ad  B D i ita  B G dimidia  B D , ad  B F dimidiam 
B £ i permutando  vt  A B ad  B C ; ita  B D ad  B F j 
hoc  cft  ita  earum  femifles  BC  ad  quadrantem  BEj' 
Ergo  cum  propter  camdem  altitudinem  G C , ftt  vt  B-C 
adquairanteinB  Eiicareftangulum  B CGadrcdangu- 
lum  (ub  G C & quadrante  B E:  cumque  ex  Corollario 
Prop.  ij.  huius  re£langulum  B C G xquetur  interuallo 
quadratorum  ab  extremis , Sc  iam  oftenfum  ftt  rcftangu- 
Ium  fub  GC  in  quadrante  BExquari  medix  quadrat, 
fequiturinucntaseftctrcs  proportionales,  taliter  vt  qua- 
dratorum ab  extremis  differentia  ad  quadratum  medix 
iit  in  data  ratione  A B ad  B C.  puod  cut  demonftran- 
‘dum.  : • .. 


t.fiCHndi. 


'4 
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PROPOSITIO  XLH. 

Hoc  tdem problema  alio  mojoperfcercj  '• 


DAta  ratione  15  ad  4.  Ponatur  rR  pro  fumma  ex- 
tremorum & capiatur  prior  terminus  ratioms  ij  pru 
differentia  extremorum  ergo  1 ^ t ij  erit  duplum  ma- 
ioris, & I R-k  ij  duplum  minoris  » Sc  proinde  extremi*^''”  ' 

• Rfr  ik-i|  iQiij  , 

erunt & — — quorum  ptoduthjs  * 


(» * 


t A,  i k .4  - 1 

tur  quadrato  piedii.  Differentia  autem  quadra ton1m 


ab  extremis  cft  ij  R.  Igitur  i5Rad  — — cft  in  ratio 


nc  data  ad  4.  Ergo  produftiis  fub  extremis  60  R.;, 

,5Q  1374  . Cem.«. 


arquatur  produdo  fub  mediis 


Vnde  1 


xqualceli  zijt.6  R»8c ita i R,fiuc extremorum  fumma  * 
cft  as  priore  termino  15  exiftente  illorum  difterentia,  ** 

gitur  frnguli  erunt  5.  lo.ao. 

Similiter  data  eadem  fatione  15  ad  4-  Ponatur  i R 
pro  fumma  extremorum , 8c  pro  eorum  differentia  capia- 
tur poitcrior  terminus  rationis  4.'  Erit  maior extreriaus 

•’  ^ , « iQ-»6  Lim.i.fr 

— — & minor  — — Quonim  produ6tus  — ^ atqua-  , 
tur  quadrato  tnedii  i differentia  autem  quadrqtarupa  ab 


extremis  cft  4/ R,' ac  proinde^  R ad 


Q.-i< 


cft  in  ra- 

‘ ^ ‘ " 4'  » * 

tionedatai5ad4.  Igitur  produftus  fub  extfemis  i'TR 


xquatur  produco  fub  mediis Et  ita  i Q^cft  ac- 

^4  R ^ 

quale  \6  t ‘Vnde  1 R fiuc  fumtfia  extremomm 
diftarentia  cxcccmonim  exiftente  4.  I gitur  ftnguli  e- 


>5  ‘j  *J 


i '1 


* 


9 


iit  ' NoudCUuis, 

Miftc  Canon. 

QVairupIum  quadruplum  poAerioris  termini  pro- 
portionis datae,  adde  quadrato  prioris:  huius  enim 
fummz  radix  quadrata  duplo  pofterioris  termini  au£la, 
exhibebit  fummam  extremorum , differentia  eorum  exi* 
ilemc  priori  termino  rationis . 

Fel 

QVadruplum  quadiratum  p ohe rioris termini, diuide 
per  priorem , quotientis  cape  dimidium , Sc  eius  di> 
midii  quadrato  adde  quadratum  poflerioris  termini : hu- 
ius enim  fummx  radix  quadrata  lupradi£ko  au£la  dimidio  ’ 
exhibebit  fummam  extremorum,  digerentia  eorum  exi- 
ftente  pofteriore  term  ino  rationis. 

l/inc  Effefiio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C in  figura  priore  Fropofic. 

prxcedcntis.  £t  omnia  fiant  vt  illic  ordinatum 
fuit. 

Manifeftum  eft  obferuari  lingulas  prioris  Canonis  par- 
tes, yt  ibi  demonftrauimus,  & fieri  lineam  A F. 

Dico  autem  A F fore  fummam  extremarum , priore 
termino  rationis  A B exiftente  differentia  extremaium. 
Nam  oraifla  longiori  demonftration?>  probatura  eft  tres 
. lineas  A E,  A B,  A F,  clTe  continue  proponionales » ergo 
cum  A E exiftente  differentia  extremarum  AB  fit  fum- 
ma  illarum  •,  debet  A B exiftente  differentia  A F elTefura- 
ma  vt  ftatim  conftabit  mediocriter  in  logiftica  mathefeos 
‘exerciuto.  ' 

. Similiter  fit  data  ratio  A B ad  B C in  figura  pofteriore 
Propof.  prxcedentis.  Et  omnia  fiant  vt  illic  ordinatum  ’ 
fuit.  Manifeftum  eft  obferuari  lingulas  Canonis  pofte- 
rioris  partes  ,vt ibi  demonftrauimus,  8c  fieri  HC.  Dico 
autem  H C fore  fummam  extremarum»  pofteriore  ter* 

mino 
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tadonis  B C exiftencqilUrum  difFcrencU.  Demonflracio 
ctl  limilis  prxccdenu.  Quu  H C,  B 6»  G C.  Sunt  con- 
cinui proportionales. 

t^ppendix. 

T TInc  patcC  quomodo  data  quacumque  fiimma  vel 
I JL differentia  ex  tribus  quantitatibus  proponioiuU- 
mis  , sc  ratione  interualli  quadratorum  ab  extremis  ad 
quadratum  medix  > podint  inucniri  iingulx : d enim  Hac 
vt  fumma  vel  differentia  horaiologa*cx  inuentis  addn- 
gulas  inuentas  ; ita  data  ad  alias  > habebitur  propoH- 
tum. 

Deinde  hinc  etiam  colligitur  quomodo  data  quanti* 
Caspoflit  diuidi  in  duas  partes,  taliter  vt  differentia  qua- 
dratorum ab  illis  orionim  , habeat  rationem  datam  ad 
ipfarum  planum. 

Denique  potuit  multis  alus  modis  procedi  inoperatior . 
ne  Algcbrica,  vel  ponendo  i R.  pro  minore,  capiendo 
alterutrum  terminum  rationis  datx  pro  differentia  ex- 
tremorum , vel  ponendo  i R pro  maiore , & Tumendo  al- 
terutrum terminum  rationis  pro  differentia , vel  ponendo 
I R pro  differentia  Sc  accipiendo  alterutrum  terminum 
rationis  pro  minore  aut  maiore : illinc  enim  fex  Vt  mi- 
nimum elicientur  diuerfi  Canones  Sc  Effeftiones  Geo- 
mctricx. 


PROPOSITIO  XLIII. 

Data  ratione  interualli  quadratorum  minoris  extre- 
ma media  , ad  quadratum  maioris 
. inuenirc  tres  quantitaties 

proportionales. 

E Sto  data  ratio  3 ad  i Ponatur  autem  i R pro  mi- 

nore extremo  Sc  fumatur  pojfterior  terminus  rationis 

R 
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i6  pro  maiore.  Igitur  produftus extremorum z6K erit 
xqualis  quadrato  medii.  . Et  ita  intciuallum  quadrato- 
rum medii  minoris  erit  i6  R - 1 Igitur  i6  R - 1 Q 
ad  cft  in  ratione  data  3 ad  16.  Ergo  produttusfuli 
extremis  ^56  R- 16  Q£quatur  produfto  fub  mediis  768. 
Et  ita  iQ^ft.xqualci6R- 48.  Vnde  i R liuc  minor  erit 

4.  Singuliquc4. 8.  i(j. 

Aliter  data  eadem  ratione  j ad  iiJ.  ponatur  iterum  ihi^ 
nor  I R 8^  fumatur  prior  terminus  rationis  3 pro  maiore. 
Ergo  3 R produftus  fub  extremis  aequabitur  quadrato 
medii.  Vnde  inteniallum  quadratorum  medii  Se  mmoris 
erit  3 R • I Ergo  3 R - i Q^ad  9 erit  in  ratione  dau  } 
ad  r<»..  Et  ita  produ^us  fub  extremis  48  R - 1 6 Q.ait 
aequalis  produco  fub  medii  ij.  Igitur  i Q^quatur 
3 R - il.  & fic  I R erit  J_.  Singulique  J..JL.  3- 

4 41.. 

^ Hinc  Canon, 

CApe  dimidium  pofterioris  termini  rationis  data: , 
ab  eius  dimidii  quadrato  tolle  produ£kum  fub  ter- 
minis: Euius  cmm  rclidui  radix  quadrata  dimidio  fiipra- 
diOto  dctrafta  exhibebit  minorem  pofteriore termino  ra- 
rtonis^cxiUence  maiore. 

rei 

CApe  dimidium  prioris  termini , ex  culus  quadrato 
tolle  quotientem  qui  fit  diuidcndo  cubum  prioris 
per  pofteriorem  terminum:  huius  enim  tefidui radix fu- 
pradidfo  detrafta  dimidio  exhibebit  minorem  priore  ter- 
mino rationis  cxiflentc  maiore. 

Hinc  Effe^Ho  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C Supra  A C K B C fiant 
duo  fcmicirculi  > Sc  er  e£ta  perpendiculari  B D « duca- 
tur D E parallela  ipfi  A C > donec  occurratminori  pen- 
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pheriz  in  pun£):o  £.  Ex  quo  demittatur  E F perpcndicu- 
laricer  ad  diametrum. 

Manifclhim  cft  obfcruari  fmgulas  prioris  Canonis  par- 
tes; fiquidem  duQ:a  E G ad  centrum  minonsfcmicirculi 
G erit  dimidium  poftcrioris  termini  rationis : &c  cx  eius 
quadrato  E G tollitur  quadratum  E F , hoc  cft  B D > hoc  47 
cft  rcftangulum  fub  terminis  rationis , A B G.  Et  rclin- 
quitur  quadratum  FG  , cuius  larus  F G dctraftumBG  n.fixn. 
relinquit  B F. 

Dico  autem  B F lore  minorem  cx  quzfitis,  pofteriorc 

termino  rationis  BC  cxiftccc 
maiore.  Nam  tres  illa:  A B, 

B B C funt  continue  pro  • lo 

pomonalcsicrgovt  primaAB 
ad  tertiam  SC;ita  quadratum  ^ 
fecunda:  BDdioc  E F ad  qua- ♦ /«/;. 

^ ^ G ® dratum  tertiae  B C.  Sed  pro- 47- 

pter  eadem  rationcmillxc- 
tura  tres  B F » B E,  B C funt  continue  proportionales , Sc 
quadratorum  a duabus  minoribus  B F , B E , differentia 
cft  quadratuijvE  F.  Igitur  inuenta:  funt  tres  Imcz  pro- 
portionales B r > B £ I B C»  taliter  vt quadratorum  medix 
& minuris  differentia  ad  quadratum  maioris  B C datam 
habeat  rationem  AB  ad  BC.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Similiter  fit  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  A B fiat 
fcmictrculus ; tum  fiat  vt  B C ad  B A > ita  quadratum  B A 
ad  aliud  quadratum  quod  ftt  B D 8c  ponatur  B D perpen- 

dicularisad B C.  Du- 
^aque  D £ parallela 
ipft  B C , ex  punAo 
^ occurfus  cum  peri. 

^ pheria  E « demiita^ 

EF  perpendiculaifis 

ad  diametrum^ 

Manifeftum  cft  obfcruari  linguUs  Canonis  pofterioris 

Rij 


' tjx  Nou^e  Clauis, 

)«.  vitdtc.  parces:  (Iqiiidem  cum  fit  B C ad  B A ; ici  quadratum  B A 
ad  quadratum  B D : cric  cubus  B A xquaiis  folido  cc* 
Aangulo  ex  quadrato  B D in  lineam  B C : ac  proinde 
cubus  B A diuifus  per  lineam  B C exhibet  quadratum 
• B D , hoc  cft  E F : dufta  igitur  E G ad  cenuum  femicLr-» 
culi  G erit  dimidium  ipfius  B A.  Ex  quadrato  autem 
£ G tollitur  quadratum  £ F , & relinquitur  quadra- 
tum F G > cuius  latus  F G.  detra£butn  ex  6 G relinquit 
BF. 

Dico  autem  lineam  B F fore  minorem  ex  quarfitis  prio- 
re termino  rationis  A B exiftente  maiore.  Nam  tres  illac 
g linex  A B > B E , B F , funt  continue  proportionales  > 8c 

4 quadratorum  a duabus  minoribus  B F > B £,  differentia  eft 

quadratum  F E.  autem  ex  conftru£iionc  vt  B C 
♦7  B A ; Ita  quadratum  B A ad  quadratum  B Dhoc  cft 

F E.  Ergo  inucitcndo,  erit  vc  B A ad  B C»'ita  quadratum 
£ F ad  quadratum  A B.  Igitur  inuencz  Tunc  tres  propor.- 
tionales  A B > B £ j BF  > taliter  vc  ditfer  entia  quadra- 
torum medix  &c  minoris  ad  quadratum  maioris  A B , ha- 
beat rationem  datam  A B ad  B C.  Quod  erat  demon- 
strandum. '« 

PROPOSITIO  XLIV.  V 

Jioc  idem  probUmd  aliter foluerc,  ♦ 

I 

E Sto  data  ratio  5 ad  i^.  Ponatur  maior  exteemus 
1 R.  Et  fumatur  3 prior  terminus  rationis  pro  mino- 
Um.t.  rc  excremo.  Igitur  pioduftus  fub  extremis  / R xqualis 
erit  quadrato  medii.  Et  ita  fi  inde  tollas  quadratum  mi- 
noris , habebitur  dificrentia  quadratorum  medii  fic  mino- 
ttm.  t.  ns  5 R - 9,  Quadratum  vero  maioris  cft  1 Ergo 
3 R - 9 ad  I Q^runt  in  ratione  data  3 ad  itf.  Et  ita  pro- 
du£bus  fub  extremis  48  R - 144.  xquabicur  produfto 
fttb  mediis  3 Q.  Ergo  i Q zquale  cft  16  R-  48.  Bc 
proinde  i R > fiue  maior  cft  xa  > priore  termino  ratio- 


c 
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nis  3 cxlftcnte  minore.  Igitur  fingiili  funt.  iz.  . 3. 

Alita'  datz  eadem  ratione  3 ad  16.  Ponatur  iterum  ma> 
ior  1 R.  Sc  fumatur  pofterior  terminus  rationis  16  pro  mi- 
nore. Igitur  produftus  fub  extremis  16  R squalis  cric 
quadrato  medii.  Et  ita  fiindetolla$  quadratum  minoris 
2^6,  habebitur  differentia  quadratorum  medii  &:  mino- 
ris 16  R-2.56.  Ergo  i6R-z5tfadiQ,  erunt  in  ratione 
data  ] ad  16.  Igitur  produ£Ius  fub  extremis  R • 4096 
squabitur  produfto  lub  mediis j Q^tita  1 C^squale  cft 

Vnde  I ^ fiue  maior  extremus  cft  ^4  mino- 
re extremo  exiff  eme  poff  eriore  termino  rationis  1 6 . Sin- 
guliquefunt.  64.3z.16. 


Hmc  Canon. 

* 

CApe  dimidium  poliaioristerminirationisdats,&: 
ex  eius  quadrato  tolle  produ£kumfub  terminis  ciuf- 
dem  rationis ; huius  enim  reffdui  radix  quadrata  fupiadi- 
Cto  addita  dimidio  exhibebit  maiorem  extremum , priore 
termino  rationis  exiffente  minore. 

Vel 

OVadratuni  pofferioris  termini  rationis  datae  > di- 
uide  per  priorem : quotiencis  cape  dimidium  i ex 
cuius  dimidii  quadrato  tolle  quotientem  qui  fit 
diuidendo  cubum  pollcrioris  termini  per  priorem:  huius 
enim  refidui  radix  quadrata  fupiadidro  addita  dimidio 
exhibebit  maiorem  > pofferiore  rationis  termino  exillcn- 
te  minore. 

Hinc  EffeSlio  Geometrica. 

SIt  data  ratio  A B ad  B C>  Supra  A C & B C fiant 
duo  Icmicirculi » Sc  ereda  B D perpendiculari  * donec 
occurrat  maiori  peripheriac , ducatur  D E parallela  dia- 
metro vfque  ad  minorem : Sc  ex  pun^^o  E demittatur  £ F 
perpendiculariter. 

R iij 


47  frimi. 
S.fixth 
4.  fixti. 


t.  ftxti. 
17.  ftxti. 


Ji.ftKli. 


75.  jainti- 


f,  Atfimii, 
fitft. 


ftxti, 
t. ftxti. 
4ftttti. 

4J.  frimi. 
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Manifcftum  cft  obfcruaii  fingulas  Canonis  prioris  par- 
tes, fiquidcm  duCta  EG  ad  centrum  minoris  feraicirculi 
G,critdimidiumipfiusB  e»  &CX  eius  quadrato  EG  tol- 
litur quadratum  EF , hoc  cft  D B,  hoccftteaangulum 
fub  terminis  A B C , 5c  relinquitur  quadratum  F G , eu- 
ius  latus  F G additum  dimidio  iplius  B C , exhibet 


pe. 

Dico  autem  F C fote  maiorem  ex  quxfitis , priore  ter- 

mino  rationis  A B exiften- 
te  minore.  Nara  fupra  F C 
fiat  fcmlcirculus  8c  ponatur 
H C xqualis  A B , dcmifta*^ 
que  perpcndicularitcr  H I 
vfque  ad  peripheriam  nc- 
ft.atur  I C.  His  in  hunc 
modum  prxparaus  , cum 
quadratum  B D xquetur  re- 
dangulo  A B C , & quadra- 
tum E F rcaangulo  B F C , fitque  quadratum  B D xqua- 
Ic  quadrato  E F j erit  refkangulum  ABC  hoc  cft  B C H 
xqualc  rcftangulo  B F C , ctgo  cft  reciproce  vt  B C ad 
FC  ita  FB  ad  HC  cum  igitur  fit  vt  tota  B C,ad  totam 
F C i ita  ablata  F B ad  ablatam  H C » erit  Se  reliqua  F C 
ad  reliquam  F H vt  tota  B C ad  totam  F C.  Et  proinde 
tres  ill*  B C > F C . F H citmt  continue  proportiona- 
les. 


Eft  autem  ratio  H C hoc  cft  A B ad  B C compofita  cx> 
HC  ad  F C & F C ad  B C.  Ergo  cum  iara  oftenfum  fit 
efle  vt  F C ad  B C,  iu  F H ad  F C»  erit  quoque  ratio  H C 
ad  B C compofita  ex  ratione  H C ad  F C F H ad  F C; 
talis  autem  cft  ratio  rcftanguli  F H C hoc  cft  quadrati 
H I ad  quadratum  F C.  Sed  tres  ill*  line*  F C,CI,CH, 
fijnt  continue  proportionales,  SC  quadratum  HI  eft 
differentia  quadratonun  a duabus  minoribus  ortorum. 
Igitur  inuentx  funt  tres  proportionales  F C » C I , C H 
taliter  vt  differenua  quadratorum  medi*  & minoris  ad 
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quadiacum  maioris  FC>  (ic  in  data  ratione  H C>hoceft 
ABadBC.  Q^odctatdcmonftiahdum. 

Simititei  Ht  data  ratio  AB  ad  B C»  Fiat  vt  A B ad 
B Cj  ita  B C ad  B D.  Et  Aipra  D B dcfcribatur  fcmidrcii-- 
Jus.  Tum  fiat  vt  A B ad  B C>  ita  quadratum  B C ad  qua- 
dratum D £.  Sitqiic  linea  D £ 
perpendicularis  ad  D B , Sc  du- 
catur £ F paralclla  O B donec 
occurrat  periphem  in  pun- 
dlo  F.  Ex  quo  demittatur  F G 
pcrpcndicularitcr  ad  D B. 

Manifcftiim  cft  obferuari 
fingulas  Canonis  poficrioris  ly-fmii. 
partes  j fiquidem  cum  fit  vt  A B ad  B C i Ita  B C ad  B Di 
quadratum  BC  aequatur  rcftangulo  DB  A fic  proinde 
quadratum  BC  diuiditur  per  priorem  terminum  ratio- 
nis A £ iSc  fit  D B & du^a  F H ad  centrum  Icmicarcu- 
liHjcrhFH  dimidium  ipfiusDB.  Cum  autem  fadum 
iit  vt  A B ad  B C i ita  quadratum  B C ad  quadratum 
D E > erit  cubus  B C aequalis  folido  re^angulo  fub  qua- 
drato D E in  lineam  A B.  Et  Ita  cubus  B C diuiditur  pcf 
A B lineam,  &c  fit  quadratura  D E hoc  ell  G F , ex  qua- 
drato autem  FH  tollitur  quadramra  G F derelinquitur 
G H , cuius  latus  G H additum  dimidio  ip  fius  D B , exhi- 
bet GB. 

Dico  autem  G B fore  maiorem  extre  mam , poftciiorc 
termino  rationis  datx  B C exifiente  m inore.  Fa£to  enim 
femicirculofupcr  GB,  acdcmiflapcrpendicularittr  CI 
vfque  ad  circumferentiam  & connexa  I B.  Haint  tres 
lineae  B C , B I , B G continui  propo  rtionalcs.  Sed  B C 
ad  B D habet  rationem  compofitam  ex  C B ad  B G de 
B Gad  BD.  Ergo  cum  (u  ABad  B C iiuBCadBDi^'*"’ 
erit  quoque  ratio  A B ad  B C compofit  a ex  ratione  CB  ^ 
ad  B G de  B G ad  B D.  Sed  efi  etiam  v t A B ad  B C, 
ita  quadratum  B C ad  quadratum  D F , hoc  cft  G F, 

'hoc  cft  rcAanguluin  D GB  ^ ergo  quadratum  B C ad 


4 


19.  quinti. 


ti.ftxti. 

t fixii. 

4 


t. 


NoUit  CUuiSt 

refikangulutn  D GB  habet  rationem conapofiuqa  cxri^ 
tlone  C B B G 8c  B G ad  B D • 

Sed  quadratum  BC  ad  reaangulum  DGB  habet  ra- 
tionem compoficam  ex  ratione  sCadBG  U BCad 
D G.  trgo  illae  dujc  rationes  BCadBGdcBGadBD 
funt  aequales  illis  duabus  B C ad  B G 3c  B C ad  D G. 
Ergo  h ex  illis  aequalibus  tollas  communem  rationem 
B C a J B G , reftabit  ratio  B G ad  B D aequalis  rationi 
B C ad  D G.  Ergo  inuertendo  vt  D B ad  B G i ita  D G 
ad  B C.  Quoniam  igitur  cft  vt  tota  D B ad  totam  BG; 
ita  ablata  D G ad  ablatam  BC  ; erit  8c  reliqua  GB  ad 
reliquam  G C i vt  tota  D B ad  totam  G B.  Et  proinde 
tres  ilU  D B , G B j G C erunt  continue  proporuona- 


Ics. 

Ergo  cum  ratio  C B ad  B D fit  compoliu  cx  rationo 
C B ad  B G ac  B vj  ad  B D I erit  quoque  compoiita  cx 
ratione  C B ad  B G 8c  C G ad  B Q.  Talis  autem  cft  ratio 
rc£tanguli  G C B ad  quadratum  B G.  Ergo  vt  B C ad 
B Di  hoc  cft  vt  A B ad  B Ci  ita  rc£tangulu  G C B hoc  cft 
quadratum  C I ad  quadratum  G B.  Atqui  tres  illx  G B » 
B I , B C funt  continue  proportionales  , 8c  differentia 
quadratorum  a duabus  minoribus  cft  quadratum  C f, 
Er^o  tandem  inuent*  funt  tres  proportionales  GB>BIy 
BC  taliter  vt  differentia  quadratorum  medix  &:  minoris 
ad  quadratum  maioris  G B.  Sit  in  ratione  data  A Bad 

BC,  Quodcratdcmonftrandum- 


PROPOSITIO  XLV. 


h 


Hoc  idem  problema  alio  modo  perficere,. ' 

J* 

DAta  eadem  ratione  3 ad  16.  Ponatur  1 R pro  mi*- 
norc  extremo  , Se  fumatur  prior  terminus  ratio*, 
nis  3 pro  differentia  extremorum*  Igitur  produfhis  fub 
extremis  i Qi"3  Rxquabitur  quadrato  medii.  Et  ita  fi 

inde  tollas  quadratum  minoris  r Q,»  reftabunt  3.R^o 

diffc- 


— 'OT 

differentia. quadratorum  medii  Se  minoris.  Eft  autem 
quadratum  maioris  i 9 f 5 R.  Ergo  3 R ad 
1 Q-j-  9 6 R,  cR  in  data  ratione  ^ ad  i$.  Igitur  prodii- 
mus lub  extremis  R arquabitur  produmolub medus 
3(^tz7t ‘8R.  Et  lici  v^cftxqualcioR-jcftqueiR, 
liuc  minor  extremus  i > peiore  termino  rationis  3,  cxi- 
ffcntc^uTcrcntu  extremorum.^  Vnde  HnguU  erunt  u 
*-4- 

Htne  C^non. 

EX  produmo  Tubterminis  rationis  dacZt  tolle  duplum' 
quadratum  prioris  termini:  rcliduum  diuide  per  prio- 
rem &c  quocicntis  capo  dimidium  i ex  cuius  dimidii  qua- 
drato tolle  quadratum  prioris  termini:  huius  enim  poitre- 
mi  reUdui  radix  quadrata  fupradimo  detrada  dimidio •• 
exhibebit  minorem  » priore  termino  rationis  cxiilcntt 
differentia  extremorum. 

iJinc  Effe6h<y  Geometrica.  * 

Sic  dau  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  A D zqualls  A B 
&:  fupia  reliquam  D C fiat  fcmicirculus.  1 olitaque 
DE  Squali  D A 5c  perpendiculari  ad  BC>ducatur£F 
parallela  diametro  donec  occurrat  peripheris  in  pun^o 
F,  ex  quo  demittatur  perpen  Jiculariter  F H. 

ManifcRum  eA  obferuari  lingulas  Canonis  Algebrici- 

partes ; liquidem  du- 
ila  F H a J centrum 
H cnc  zqualis  dimi- 
dio D C.  Ergo  cunv 
ex  B C tollatur  B O 
dupla  prioris  cermiai>i 
ex  rc3:anguIo  fub  terminis  rationis  C B A tollitur  du- 
plum quadratum  peioris  ccrmini>&  reAat  C D A re^an- 
gulum  , quo  diuifo  pcr  priorem  terminum  A D vel  AB^." 
^ linea  D C pro  quotiente  Geometrica  £x  cuius  din^ 


f 


i.ftxti, 

) .fteuxdi. 

4^txii. 
17.  ftxii. 

M.  ftxii. 
4‘ftxii. 
ir. ftxii. 
07’trimi. 


Jjlf  hfoHec 

di*  quadrato  F H tollitur  quadratum  F G > hoc  cft  E 
hoc  cft  A D vcl  A B ; rcftatquc  quadratum  G H,  cuius  la- 
tus dctra(ftum  cx  dimidia  D C exhibeiD  G. 

Dico  autem  D G fore  minorem  extremam  priore  ter- 
mino rationis  A D vel  A B exiftente  difterentia  extre- 
marum.  Nam  fupra  A G fiatfcmicirculus  fecans  perpen- 
dicularem D E in  puhfko  I tc  ncftatur  I G.  Erit  vt  G D 
ad  D A : ita  propter  eamdem  altitudinem  D G redangu- 
lum  C D G ad  rcflangulum  A D G. 

Eft  vero  re&angulum  C D G xquale  quadrato  D G fic 
re£^angulo  C G D , hoc  cft  quadrato  G F.  Igitur  cum 
G F fu  zqualis  A D erit  vt  C D ad  D A i ita  quadratum 
A D plus  qiudrato  D G ad  fedangulum  A D G,  &:  com- 
Bcndo  bis  I vt  B C ad  A B i ita  quadratum  A D plus  qua- 
drato D G plus  duplo  rcflangulo  A D G,  hoc  eft  vt  qua- 
dratum AG  ad  rcfiangulum  A D G , hoc  cft  quadratum 
D I.  Sed  tres  illz  lincz  A G > G I > D G funt  continui 
prpportionalcs  Se  quadratum  D I eft  differentia  quadra- 
torum a duabus  minoribus  ortorum.  Ergo  inuentz  fune 
tres  lincz  proportionales  A G > G I > G D , taliter  tc 
difterenua  quadratorum  mediz  & minoris  ad  quadratum 
maioris  A G , fit  in  data  ratione  A B ad  B C.  Quod  erinr 
demonftrandum. 

j^ppendifc. 


Hinc  patet  quomodo  dau  quacumque  vcl  fumma  vd 
differentia  ex  tribus  proportionalibus  quantitatibus, 
f . inucniri  pollint  fmgulz  taliter  vt  intcruallum  quadrato- 
• ' rura  mediz  tc  minoris  ad  quadratum  maioris  habeat  ra- 

tionem datam  : fi  enim  fiat  vt  fumma  vcl  differentia  ho- 
' mologa  cx  inuentis  ad  fingulas  inuentas  i ita  data  ad  alias, 

habebitur  propofitum. 

Deinde  manifeftum  cft  quomodo  data  quzeumque 
, ' quantitas  pofiitdiiiidi  in  duas  tali  ratione  fVttcaangulum 

wb  fcgtnencis  ad  quadratum  totius  fit  m data  ratione. 


I ^"1  ^r  ji  TT-  T 

^ ■ ' * ' ' .*'..*  *♦  • 

Lil/er  Primusl.  ,,, 

“fcttio'  iiihc  ctum  loluicur  hoc  probicnu  inuenire  tres 
quantitates  in  daca  lationc  quadrati  differenti*  extrema- 
rum plus  quadrato  minoris  plus  tripla  quadratotun-i  me- 
di* & minoris  differentia  ad  differentiam  quadratorum 
med)*  Se  rainons  > nam  diuidendo  Se  inuertendo » erit 
quoque  data  eadem  quae  bic>  ratio. 

Denique  bine  patet  plurimis  aliis  modis  potuiffe  pro-  - 
cedi  in  operatione  Algebrica  vel  ponendo  i R pro  mi- 
nore extremo  Se  Tumendo  pofteriorem  terminum  ratio- 
nis pro  differentia  exuemorum.  Vel  ponendo  i R pro 
maiore  extremo  Se  Tumendo  priorem  vel  pofferiotem 
rationis  terminum  pro  differentia  extremorum  > vel  po- 
nendo I R pro  differentia  extremorum  Se  Tumendo  prio- 
rem vel  pofteriorcm  rationis  terminum  prominorevel 
ponendo  i R pro  differentia  extremorum  Se  Tumendo 
priorem  vel  pofteriorcm  rationis  terminum  pro  maiore. ' 
Vel  ponendo  i R pro  Tumma  extremorum  & (umendo 
alteiutrum  terminum  pro  differentia.  Vel  ponendo  iR 
pro  differentia  extremorum  Se  Tumendo  alterutrum  ter- 
minum pro  Tumma.  Vel  ponendo  i R pro  Tumma  cx- 
ucraorum  Se  Tumendo  alterutrum  terminum  pro  vno 
extremo  aut  contra.  Hinc  enim  exurgent  vt  mini- 
mum quindecim  diuafi  Canones  fie  Effcftioncs  Geo- 
mctric.?.  . ^ 

PROPOSITIO  XLVI.  ' 

t 

Data  ratione  diff^trenti^  (quadratorum  media' 
maioris  ad  (quadratum  minoris  ^inuenire  tres 
. (quantitates  fro^brtionales,- 

E Sto  data  ratio  45  ad  i^.  .Ponatur  i Rpromaiorefle  ' 
Tumaturpofterior  terminus  dationis  16  pro  mmore. 
Ergo  produftus  Tub  extremis  R xquabitur  quadrato 
& iu  ff  collas  eum  produduna  de  quadrato 

S y 


ftm.  it 


Lim.  f. 


^m.6. 
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ioris,  rcftabit  i Qjii^  R.  pro  differentia  quadratoram  ma- 
ioris ac  medii.  Igitur  iQ- 16  R ad  156,  cft  in  data  ratio- 
ne 45  ad  16.  Et  (ic  producas  fub  extremis  16  R» 

erit  aequalis  produfto  fub  medus  11510.  Ergo  x Q^*- 
quatut  710  t R*  Et  ita  X R , fiue  maior , eft  j6 , mi- 
nore exiftente  16.  Singuliquc  proinde  erunt  j6.  a^. 

Aliter  ponatur  1 R pro  minore  & fumatur  pnor  termi- 
nus rationls45pro  maiore..  Ergo  produftus  fub  extre- 
mis 45  R xquabitur  quadrato  medii.  Et  ita  fi  hunc  tollas 
de  quadrato  maioris  > habebis  1015  - 45  R pro. diffe- 
rentia quadratorum  maioris  ®c  medii.  Et  proinde 
aoi5-  45  R ad  I Q erunt  in  ratione  data  45  ad  16.  Ergo 
produftus  fub  extremis  31  <.oo  - 710  R erit  xqualis  pro- 
dufto  fub  mediis  45  Q.  Et  poft  debitam  rcduaioncm 
I Q^quabitur  710  - 16  R.  Vnde  x R fiue  minor  cft  ao- 
Singuliquc  20. 30. 4j. 


1 


Hinc  Canon. 


C Ape  dimidium  pofterioris  termini  rationis  datx  > ^ 
cius  dimidii  quadrato  adde  produftu  m fub  icrmihTs 
proportionis.  Illius  enim  aggregati  radix  quadmaad- 
, dita  fupradiao  dimidio  exhibet  maiorem  , pofteriorc 

cerraino  rationis  exiftente  minore  : fupradiao  autem 
. ' - xnuiuta  dimidio  exhibet  minorem  priore  termino  ratio- 

’ - ais  exiftente  maiore. 


Hinc  EffeSlio  Geometrica, 

STt  dau  ratio  A B ad  B C.  Supra  totam  A C fiat  femi- 
circulus  y diuifaque  B C bifariam  in  D»  demittatur  B E 
perpendicularis  ad  A C donec  occurrat  periphenx  in 
punfbo  E , ex  quo  ducatur  £<0 . Secans  circulum  faftura 
fupra  B C in  punfkis  F.  G . 

Manifeftum  cft  obferuari  integrum  Canonem  Alge- 
bticum  't  fiqoiden  quadrarum  B D additur  quadrato  B & 


V 


Liber  Primusl 


hoc  ell  re£languIo  fub  ^rminis  rationis  A B C > & fic 
quadraturo  E D cuius  latus  £ D.audum  Sc  multaturo  di- 
midio iplius  B C exhibet  £ G & £F. 

Dico  autem  primo  £ G fore  maiorem  ex  quxfitis 
minore  exiftente  pofteriore  termino  rationis  BC>tiam  x.ftxtf: 
tres  illx  line*  A B > B £ > B C > funt  continue  proportio- 
nalcs.  £rgo  vt  pnma  A B ad  tertiam  B C ; ita  qujuira-  *®'^*^*^ 
tum  fecund*  B£  ad  quadratum  terti*  B C.  Sed  B E it  tirtO. 

f crpcndicularis  acf  extremitatem  diametri  eft  tangens.  it  t0rtH, 
gitur  quadratum  B £ *quatur  reftangulo  G £ F.  Et 
proinde  reftangulum  G £ F ad  quadratum  B C hoc  cft 
GF,  eil  in  data  ratione  AB  ad  B C.  Sed  quadratum 
E G differt  a rcdangulo  £ G F per  reftangulum  G E F.  x.fttmiii 
^tur  fi  capias  mediam  proportionalem  inter  £ G & 

G F > differentia  quadrati  E G & quadrati  medii*  ( quod 
erit  *quale  rc6lang'jlo  fub  extremis  E G F ) eritrefkan-  * 
gulum  C £ F.  Ergo  inuent*  funt  tres  line*  proportio- 
oalesi  itaut  differentia  quadratorum  maioris  & medi*  ad 
quadratum  minoris  fit  in  data  ratione  A B ad  B C.  Quod 
erat  primo  loco  demonfiiandum. 

Dico  deinde  fecundo  H F fore  minorem  extremam 
priore  termino  rationis  A B cxilletc  maiore.  Quod  breui- 
tcr  poteA  demon  Arari  hoc  modo.  Kedtangulum  ABC  x.ftxti. 
cft *qualc  quadrato  B t &:  eidem  quadrato  BE  iam  de-  * 
monllratum  eft  *quari  rectangulum  G £ F.  Igitur  rc-  ^ 
6kangulum  ABC  xquatui  rccfangulo  G £ F.  Ergo  erit 
reciproce  vt  A B ad  E e;  ita  G £ ad  B C.  Et  proindecum 
illis  duabus  exiftentibus  extremis  G £ , B C > iam  often- 
fum  fi  haberi  piopofitum : etiam  illis  duabus  AB,  E F in 
eadem  cum  prioribus  ratione  exiftentibus  extremis  ,ne- 


Difeurfus  ille  foliduscft  : verum  necuipiam inducatur 
fcriipulus,  aliter  rem  aggrediemur  hoc  modo.  Sumatur 
B H *i.]ualis  F£  &fupra  AB  fadlo  fcmicirculo, erigatur 
pcrpendicularitcr  H l ncjftanturquc  A I.  B I.  Cum 
icitur  fit  H B *quahs  F E » erit  H C xqualis  G E.  Ergo 


ccllc  cft  propofitum  haberi. 


i 


f dtfittit, 
fvtii. 

xyftxti. 

t.ftxti. 

4 ftxit. 
IJ./nftt. 

A7  trimi. 


Ltm.i. 

Um.fi 
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cum  Ht:  vt  tota  A B ad  totam  C H > ita  ablata  H B ad  abla* 

tam  B C ; erit  & reliqua  A H 
ad  reliquam  H B vt  tota  ad 
totam  , hoced  vt  ablata  HB 
ad  ablatam  B C > & fictres  ilia: 
A H » H B , B C erunt  conti> 
proportionales.  Sed  AB 
i C habet  rationem  com- 

ex  ratjonc  A B ad 

* H B H B ad  B C.  Ergo 
A B ad  B C habebit  quoque  rationem  compofham  cjc 
A B ad  H B 8c  A H ad  H B.  Talis  autem  elV  vatio  redaa- 
gull  B A H ad  quadratum  H B.  Igitur  rcfbangulum 
6 A H hoc  quadratum  A I ad  quadratum  H B eft  in  * 

data  ratione  A B ad  B Ci  Icd  tres  illx  AB.  B I B H lunt 
continue  proportionales  & quadratorum  a maiori  6c  me- 
dia interuallum  cB  quadratum  AI.  Ergo  inucntxfunc 
tres  proportionales  A B,  BI,  BHcum  rcquiiiiis  condido«' 
nibus.  Quod  erat  demonBrandum. 


PROPQSITIO  XLVII. 
Hoc  idem  prolrUma  aliter  f oluere. 


E Sto  data  eade  ratio  45  ad  16.  Ponatur  i R promaiofe 
ac  fumatur  prior  terminus  rationis  45  pro  mmorc. 
Ergo  pfoduftus  firb  extremis  45  Rxquahsc.it  quadrato 
medii , ac  ita  A tollatur  ex  quadrato  maioris  habebitur 
I Q-  4;  R pro  differentia  quadratorum  maioris  &c  medii. 
Ergo  1 0^45  R ad  iOi5  eftin  ratione  data  4j  ad  16.  Igi- 
tur produftus  fub  extremis  i6Q^7aoRxquaIiSeff  pro- 
duco fu  b mediis  Et  poit  debitam  rcduflionem 

i Qcrk xqualc ~ 1 45 R*  Et  ita  i R Aucmaior -cft  ^ 
&gulique  ordmu  erunt  45.  iif  • 


Ltber  Primus,  ..  Hi  '■  - 

" ''  Hinc  Canon: 

CApe  dimidium  ^irioris  termini  rationis  datae , 8C  cius 
dimidii  quadrato  adde  quotientem  qui  fic  dtuidendo^ 
cubum  prioris  termini  per  pofteriorem : huius  enim  fum-  . 
mx  radix  quadrata  fupradiftb  addita  dimidio  exhibet 
fiaaiorcm,  priore  termino  rationis  exiftente  m inore. 

Hinc  Effe6lio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Diuifa  A B bifariam  In  D. 

centro  D intcruallo  D B fiat  circulus.  Tum  fiat  vt 
B C ad  B A>  ita  quadratum  A B ad  quadratum  B £>  fitque 
B E perpendicularis  ad  A G.  Er  ducatur  EDfecans peri-  • 
pheriam  in  pun£lis  H G. 

Manifcilum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 

parces  i fiquidem  cum  fic  vt 
> # * B C ad  B A i ita  quadratum 

X B A ad  quadratum  B E , erit 

# cubus  AB  aequalis  folidore- 

ftangulo  fub  quadrato  B E in 
^ j lineam  B C « 5c  proinde  cubus 

V Yft j;  A B prioris  termini  rationis 

^ j J datae,  diuiditur  per  pofterio- 

^>/  rem  B C , & fic  quadratum 

® ^ B E , quod  additur  quadrato 

B D & fit  quadratum  D E , cuius  fatus  D E additum  di- 
midio A B exhibet  G £. 


Dico  autem  lineam  G E fore  maiorem  extremam  prio- 
re proportionis  termino  A B exiftente  minore.  Nara 
cum  fitvc  B C adB  A,  ita  quadratum  AB  adquadratura 
B Ei  erit  inuertendo  ve  A B ad  B C ita  quadratum  B E 
hoc  cft  rc£bingulum  GE F ad  quadratum  A B hoc  eft 
G F.  Ergo  ve  in  priore  denionftratione  propofitionis 
praecedentis , fi  inter  £ G & F G inucniatur  media  pro- 
porcionalist  habcbkurpropoficum.  ^ ^ 
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ClauU, 

PROPOSITIO  XLVin. 

Hoc  idem  proh  lema  alio  modo perfcere, 

DAta  eadem  ratione  4 f ad  1 6.  Ponatur  ^ R pro  mi- 
nore & fumatur  16  pofterior  terminus  rationis  pro 
maiore.  Ergo  produdus  fub  extremis  16  R zquabitur 
quadrato  medii.  Et  ita  fi  tollatur  ex  quadrato  maionV 
habebis  zj6-i<JR  pro  intcruallo  quadratorum  medii  fic 
maioris.  Igitur  ^56  - 1 6 R ad  i Q^crunt  in rationcdata 
45  ad  1 6.  Et  fic  produftus  fub  extremis  4096  - i^6  R z- 
quahs  eft  produfto  fub  mediis  45  Q.  ht  poft  debitanr 

reduftionem  16  zquabitur  -■ — . Vnde  i R fiut’ 

minor  eft Singuliquc^l* 

9 9 9-9 

Hmc  Canon,  \ 

QVadratum  pofieriorls  termini  rationis  datz>  diuide 
per  priorem;  quotienus  cape  dimidium  , 6c  eii 
' dimidii  quadratum  adde  quotienci  qui  fic  diuidendo  cu- 
bum pofterioris  termini  per  priorem : huius  enim  lummz 
radix  quadrata  fupradifto  muitata  dimidio  exhibet  mi“ 
norem » pofteriore  termino  rationis  cxiltcmc  maiore. 

Hinc  EfeSHo  Geometrica, 

STc  data  ratio  A B ad  B C.  Miis  duabus  imieniatur 
tertia  proportionalis  C Diuifaque  C D bifariam* 
inF,  fiat  centro  Fintcruallo  FC  circulus.  Tum  fiat  vr 
AB  ad  B C i ita  quadratum  B C ad  quadratum  C H, 
ponaturque  C £ perpendicularis  ad  A D Ac  conne- 
xa^E  F fccet  circuli  pcripheriam  i«  pun&is  G.H. 

Mamfefium  cfi  obieiuari  fingulas  Canonis  A Igebricl 
ganesi  fiqui^m  cum  tres  iUz  Ab»  B Cj  CD>fintconrinuo 

propq^: 


V 


Lthet  primus]  14^ 

propomon&les  quadratum  medix  xquatur  rc£bngulo>7.fM/^/ 

fub  extremis  8c  lu 
quadratum  medix 
B C diuiditurperprti. 


mam  A B « & fit  ter- 
tia C D pio  quotiente 
Geometrico.  Simili- 
ter quoniam  e(l  vt  A B ad  B C>  ita  quadratum  B C ad 
quadratum  B E « cubus  B Cxqualc  citrolidore£bangiilo 
lub  quadrato  B H in  lineam  ABjfieiic cubus  B C diuidioir  ' 

pci  Uncam  A B fle  fit  quadratum  B Epru^quotiente  Geo-  •- 

metrico,  t^od  quadratum  B E additur  quadrato  C F 
fle  fit  quadratum  E F.  Cuius  latus  £ F multatum  dimidio 
ipfius  C D exhibet  G E. 

Dico  autem  G E fore  minorem  B C exifiente  maiore:  ' 
demonllratio  facilis  cft  ex  Propof.  4fl.  • * 

j4ppendix. 

H inc  patet  quomodo  data  quacumque  fumma  yd  ' 
differentia  cx  tribus  proporiionalibiis  fle  prxdifta  ‘ 
ratjonc , poHiiit  inucniri  lingul.j : fiat  cnim  vt  fumma  vel 
differentia  homologa  ex  Lnuyntis  ad  fingulas  inuencas, 
ita  fumma  vel  differentia  data  ad  alias  fle  habebitur pro«‘ 
pofitum. 

Deinde  patet  quoque  quomodo  data  quantitas  diuidi  \ 
poiTit  in  duas  taliter  vt  rci^angulum  fub  tota  fle  altera  ' 
cius  paite  ad  qpadratum  alterius  habeat  rationem  da- 
tam. 

Denique  manifeftum  efttot  aliis  modis  pofTc procedi^ 
in  operatione  Algcbrica  quot  indicauimus  in  appendice 
Propof.  pr.cccdentis.  V’^ndc  quindecim, vtminimum.eli-^ 
cientur  noni  CanonCs  fle  Effeftiones  Ccomccricx. 
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Nou*  Clauif, 

PROPOSITIO  XLIX. 


ttm.  i. 


Ltm.6. 


« 


D<tta  ratione  interualli  qiiadratornm  medU  & mi- 
noris ad  fummam  quadratorum  medU  0* 
maioris , muenirc  tres  quantitates 
proportionales. 

Sto  dau  tatio  3 ad  ao.  Ponatur  i R pro  maiore  exr 
/remo  Sc  fumatur  prior  terminus  rationis  3 pro 
extremo  minore.  Igitur  produftus  fub  extremis  5 R ae- 
qualis erit  quadrato  medii.  Et  proinde  d iffer e nua  qua- 
dratorum medii  6c  minoris  erit  3 R - 9.  Summa  vero 
quadratorum  medii  5c  maioris  erit  j R •}•  i ^ego 
3 R - 9 ad  3 R t * ratione  data  j ad  ao.  Etlic  pro- 

duaus  fub  extremis  60  R - 180  erit  arqualisprodufto  fub 
mediis  9 R 1 5 Q-  > Q^quabltut  17  R - 60 , igitur 

iR  fiue  maior  extremus  cft  5 vel  xa  propter  numerurp 
diminutum  cuius,  vtraque  radix  foluit  ptoblcma<  finguli- 

quefunt3.  ijtxj.  J.  vclj.6.ia. 

# 

J^isfe  Canon. 

CApe  dimidiam  differentiam  duorum  terminmuni 
rationis  dat* , & ab  huius  quadrato  tolle  produOum 
fub  Ufdera  terminis : iftius  enim  tcfidui  radix  quadrata 
(itpradifto  differentii  dimidio  dctrafl:a  Vel  addita  exhi- 
bet maiorem  extremum  > priore  termmo  proponionic 
‘ cxiAente  minore. 

Hinc  Effe^io  Geometrica,  * 

Sit  data  ratio  line*  A B ad  A C.  Fi»t  femiclrculus 
tam  fupta  BC.  quam  fupta  A C fic  ereftaB  D pcij^ 
dicularita  ad  A C ncfikatur  AP  » producatur  o U, 


I 


Liber  Primus. 

donec  B E fit  «quiTis  A D.  Tum  «fufta  EF  parallcU 
A C occurrat  minori  periphqri*  in  punfto  F.  Ex  quo 
dcmittjtur  F G perpendicularis  ad  diametrum. 

• Manifeftum  cft  oblcruari  fingulas  Canonis  AlgcbricI 
partes , fiquidcm  du^fta  F H ad  centrum  minoris  femU 
circuli  Htcrit  dimidium  ipfius  BC  quxcft  differentia  ter, 
minorum  rationis,  cx  quadrato  autem  F H tollitur  qua- 
dratum F G , hoc  cft  E B , hoc  eft  A D , hoc  tfl  reftangu* 
Ium  fub  terminis  rationis  C A B,  rcmaneique  quadratum 
G H , cuim  latus  G,H  detraftum  cx  B H relinquit 
BG. 


Dico  vero  Imcam  B G Fore  maiotem  extremam  de 

tribus  Uncis  proportionali- 
bus quxfitis  s prioie  rationis  ’ 
termino  A B exiftente  mino- 
re. Nam  fiimpu  B I zqua- 
li  A B Sc  N media  propor« 
tionali  inter  A B & B F , erit 
quadratum  Nzqualercftan- 
gulo  A B G.  Et  quoniam  quadratum  F G zquatur  re- 
fifangulo  B F C , K quadratum  A D reftangulo  C AB»  ' 
cftquc  linea  A D x ]ualis  Imcx  F G , erit  rcftangulum  * 
C A B xqualc  rcFlangulo  B F C.  Ergo  reciproce  eft  vt  i <.//«/». 
tota  CA  ad  totam  B (.ii  ita  ablata  G C ad  ablatam  B I 
hoc  cft  A B.  Igitur  8c  reliqua  A G ad  reliquam  I G J vt 
tota  A C ad  totam  B G Sc  permuundo  > vt  A G ad  A C: 


tu  I G ad  B G 8c  inuertendo  vt  A C ad  A G ; ita  B G ad 
I G.  . 

Sed  A C ad  A B ( Fumpta  A G intermedia ) habet  ra-  5* 
tionem  compofitara  cx  A C ad  A G 8t  A G ad  A B v'*'- 
ergo  quia  mox  oftenfum  eft  vt  A C ad  A G;  ita  B G ad  • 

I G i erit  quoque  ratio  A C ad  A B compofica  ex  ratione 
B G ad  I G & A G ad  A B fen  B 1.  Talis  autem  cft  ratio  xi.ftxrii 
reflanguli  A G B ad  rcftangulum  G I B.  ^Atqui  tedani-  . „ 

gulum  A G B zquatiiv  quadrato  B G 8c  rcdangulo  * 

A B G hoc  cft  quadrato N i rcftangulum  vero  G IBfiib  n 


ferenti*  quadratorum  medi*  Se  minoris.  Ergo  qua- 
dratum B G plus  quadrato  N I ad  re&angulura  G I B fune 
in  ratione  data  A C ad  A B.  Igitur  inucni*  funt  tre*s 
line*  proportionales  aBiN,B  G,  taliter  ve  quadratorum 
minoris  A B Se  medi*  N,  ditfercntia  ad  fummam  qua- 
dratorum racdi*  N Se  maioris  B G fit  in  ratione  dau  AB 
ad  AC.  Quod  erat  demonftrandum. 


Au  eadem* 'minore  extrema  A B poterat  haberi. 


maior  extrema  C G addendo  videlicet  latus  G H 


ad  dimidium  ipfius  B C ^ iuxta  alteram  Canonis  par- 
tem: fed  hanc  dcmonftrationcm  induftri*  Se  cx;erciuuoni 
ledoris  relmquo. 

Hinc  etiam  patet  quomodo  data  quxeumque  -Ii" 
nca  puta  A G poflxc.  bis  diuidi  inB  Se  I taliter  vtre^an- 
gulum  fub  tota  Se  maiore  fegmento  A G B ad  rcftan- 
gulum fub fegmentis  AB»  I G » Iit  in  dau  ratione  A C 
ad  AB. 

Deinde  fequitur  etiam  cx  hoc  pofic  qualibet  data 
fumma  vel  dilfercntia  cx  tribus  quantiratibus  proportio- 
nalibus Se  pr*di£ta  ratione  differenti*  quadratorum  rac- 
di* se  minoris  ad  fummam  quadratorum  medi*  Se  ma- 
ioris, inuemri  fingulas : fiit  enim  vt  fumma  vel  differen- 
tia homologa  cx  inuentis  ad  lingulas  inuinus;  iu  data 
quantitas  ad  alias , Se  habebitur  propoficum. 

Tandem  adnotandum  efi  etiam  poffe  vt  minimum 
viginti  aliis  modis  procedi  in  operatione  Algcbrica»  vnde 
noui  Canones  Se  E ffcftioncs  orircnuir. 


Liber  Primus, 


H9 


PROPOSitlOL. 

Datd  ratione  interualli  quadratorum  medix  ma.  / 
‘ioris  ad  fummam  quadratorum  medix  ^ 

* minoris  Jnuemre  tres  quanti-  ’ ■* 

w / ^ tates proportionales. 

E Sto  data,  ratio  u ad  Ponatur  minor  quarfitorum 

numerorum  i R > fumatur  verb  prior  terminus  raclo- 
4iisi^,pr6  maiore.'  Ergo produftusfub extremis  liRx- 
qualis  erit  quadrato  medii.  £t  proinde  difierencia  qua- 
dratorum  maioris  U medii  crit  144 . 1 1 R & fumma  qua- 
dratorum medii  & minoris  11  RfiQ^  Ergo  144-  II R 
ald  Ii  R f I Q^ft  in  ratione  data  ir  ad  5,  Igitur  produ- 
^us/ub  extremis  ^ao  - £0  R xquabitur  produco  fubte 
mediis  144  R f 1 a Q.  Et  poft  debitam  redu ftionem  i 
erit  xqualc  ^o-i7R.  Igitur  1 R fiur  minor  extremus 
cil  5 priori  termino  rationali  cxUlente  maiore^  finguli- 
que  erunt  3. 6.  u. 

Hinc  Canon. 

CApe  dimidium  fumm.x  duorum  terminorum  ratio- 
nis« cuius  dimidii  quadrato  adde  produ£Ium  fubiif- 
dem  terminis  ; illius  enim  aggregati  radix  quadrati 
fupradifto  multata  dimidio  exhibebit  minorem  extre- 
mum > priore  termino  rationis  exiA  ente  maiore.  * 

Hinc  EffeHio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Et  fado  fupra  totam  A C 
circulo)  erigatur  B D perpendicularis  ad  A C>  pona- 
turque  CE  arqualis  B D ie  perpendicularis  ad  A C.  Tum 
ducatur  EF  per  centrum  circuli  F lecet  peripheriam 
in  pungis  G.  I. 

- , • . T ii, 


NoUitCUuisl 

ioris,  rcftabit  i R pro  dlffcrcnna  quadratorum  ma- 
ioris «medii.  Igitur  R cft  in  dau  ratio- 

ne 45  ad  i6.  Et  tieproduSusfub  extremis Q^^^6  R. 
erit  aequalis  produfto  fub  medus  11510.  Ergo  i Q^x- 
quatur  710  f R-  EtitaiR,  fme  maior. cft  j6,  mi- 
nore exiftente  16.  Singuhquc  proinde  erunt  ^6. 1^. 

Aliter  ponatur  1 R pro  minore  & fumatur  prior  termi- 
nus rationis  45  pro  maiore.  Ergo  produftus  fub  extre- 
mis 45  R xquabitur  quadrato  medii.  Ei  ita  fi  hunc  toilafi 
de  quadrato  maioris  > habebis  1015  • 45  R pro  . diffe- 
rentia quadratorum  maioris  & medii.  Et  proinde 
1015*  45  R ad  I Q erunt  in  ratione  data  45  ad  itf.  Ergo 
produftus  fub  extremis  3i^oo-7ioRcritxqualis  pro- 
duco fub  mediis  45  Q.  Et  poft  debitam  rcduaioncm 
I Q^quabitur  710  • i<  R.  Vnde  1 R fiuc  minor  cft  ao- 
Singuliquc  20. 30. 4;. 

Hinc  Canon. 

CApe  dimidium  pofterioris  termini  rationis  dacx . ic 
cius  dimidii  quadrato  adde  produftum  fub  terminis 

proportionis.  Illius  enim  aggregati  radix  quadrata  ad- 
dita fupradlfto  dimidio  exhibet  maiorem  , pofteriore 
termino  rationis  exiftente  minore  : iupradi^o  autem 
multata  dimidio  exhibet  minorem  priore  termino  ratio- 
nis exiftente  maiore. 

^ Hinc  EffeSho  Ceometrica, 

STt  data  ratio  A B ad  6 C.  Supra  totam  A C fiat  femi- 
circulus ) dtuifaque  B C bifariam  in  D»  demittatur  B E 
perpendicularis  ad  A C donec  occurrat  periphenx  in 
pun£ko  E , ex  quo  ducatur  E O . Secans  circulum  faftum 
fupra  B C in  pundis  F.  G. 

Manifeftum  cft  obferuari  integrum  Canonem  Alge- 
briwm  *■  fiquidem  quadratum  B D additur  quadrato  B £• 


Liher  'Primus.  x^i 

hoc  eft  re£Ungulo  fub  terminis  rationis  A B C > & fic 
quadraturo  E D cuius  latus  £ D.auftuin  & multatum  di- 
midio iplius  B C exhibet  £ G 2c  £F. 

Dico  autem  primo  £ G fore  maiorem  ex  quzfitis 
minore  exilience  poftcnore  termino  rationfs  BC  , tiam 
tres  illae  Imcx  AB»  B £>  B C » funt  continue  proportio-  4 
nalcs.  Ergo  vt  prima  AB  adtcrtiamB  C:  ita  quadra-  '®  -'***** 
cum  fecundx  B£  ad  quadratum  tcrtix  B C.  Sed  B £ h urtil 

f cipcndicularis  atf  extremitatem  diametri  cft;  tangens. 
gitur  quadratum  B £ xquatur  reftangulo  G £ F.  £c 
proinde  re£tangulum  G £ F ad  quadratum  B C hoc  cft 
GF>  efl  in  dau  ratione  AB  ad  B C.  Sed  quadratum 
EG  difterc  a rcdangulo  £ G F per  refkangulum  G £F. 

^tur  h capias  mediam  proportionalem  inter  E G & 

G F , differentia  quadrau  E G & quadrati  medix  ( quod 
erit  xquale  rc£langulo fub  extremis  EGF  ) eritre^an- 
gulum  C £ F.  Ergo  inuentx  funt  eres  linex  proportio- 
oalesi  itaut  differentia  quadratorum  maioris  & medix  ad 
quadratum  minoris  fit  in  data  ratione  A B ad  B C.  Quod 
erat  primo  loco  demonliiandum. 

Dico  deinde  fecundo  £ F fore  minorem  extremam 
priore  termino  rationis  A B exiftete  maiore.  Quod  breui- 
tor  poteft  demonftrari  hoc  modo.  Kcdangulum  ABC 
cft  xquale  quadrato  B t iJC  eidem  quadrato  B£  iam  de- 
monltratum  eft  xquari  re<ftangulum  G£F.  Igitur  re- 
ftangulum  ABC  xquatui  recfangulu  G £ F.  trgo  erit 
reciproce  vt  A B ad£  fi  ita  G £ ad  B C*  Et  proinde  cum 
niis  duabus  exiftentibus  cxtrcitiis  G E , B C » iam  often- 
fum  fi  haberi  piopofitum : etiam  illis  duabus  A B,  E F in 
eadem  cum  prioribus  ratione  exiftentibus  extremis*  ne- 
cellc  cft  propofitum  haberi. 

Difcurlus  ille  foliduseft  : verum  ne  cui  piam  inducatur 
fcrupulus,  aliter  rem  aggrediemur  hoc  modo.  Sumatur 
B H Xi]ualis  F E & fupra  A B fa^o  femicirculo*  erigatur 
pcrpendicularitcr  H l ncjftanturquc  A I.  B I.  Cum  * 
igitur  fit  H B xquahs  F £ * erit  H C xqualis  G E.  Ergo 

S iij 


NoU(tCUuis\  ~ 

cum  fic  vt  tota  A B ad  cotam  C H > ita  ablau  H B ad  abla« 

tam  B C ; cric  & reliqua  A H 
ad  reliquam  H B vt  tota  ad- 
totam  , hoceft  vt  ablata  HB 
ad  ablatam  B C , & fic  tres  illiS 
A H , H B , B C erunt  conti- 
nue propoitionalcs.  Sed  A B ' 
ad  B C habet  rationem  com- 

pofitam  ex  ratione  A B ad 

'•  HB  fic  HB  ad  B C.  Ergo 
A B ad  B C habebit  quoque  rationem  compofitam  ex 
A B ad  H B fic  A H ad  H B.  Talis  autem  eft  ratio  rcftaa- 
guli  B A H ad  quadratum  H B.  Igitur  rcfbangulum 
B A H hoc  eft  quadratam  AI  ad  quadratum  H B cftin' 
data  ratione  A B ad  B C>  led  tres  illx  AB.  B I B H fime 
continue  proportionales  fic  quadratorum  a maiori  fic  me- 
trimi,  dia  interuallum  eft  quadratum  AI.  Ergo  inuentxfunc 
tres  proportionales  A B,  BI,  BHcum  rcquifitis  conditio*- 
nibus.  Quod  erat  demon^ '■ — 


‘f  it  finita 

ftxti. 


H.fixti. 

l.ftxti. 
4 ft  MI  $. 
ly.ftMtr. 


■ • JIO  cade  ratio 45 ad  16.  Ponatur  i R pro  maiofe 

1^ , fic  fumatur  prior  terminus  rationis  45  pro  minore. 
Ereo  prbduftus  firb  extremis 45  Rxqualisc.it quadrato 
fi  tollatur  ex  quadrato  maioris  habebitur 
differentia  quadratorum  maioris  fic  medii. 
Ergo  1 0^4^  R ad  xoaj  eft  in  ratione  data  4j  ad  16.  Igi- 
tur produ£tus  fub  extremis  1 ^0^720  Rxqualis  eft  pro- 
du^o^fub  mediis  5ira^.  Et  poit  debitam  reductionem 

I Qcrkxqualc—  t45  R-  Et  ita  i R fiucmaior-cft  ^ 
fingulique  ordinati  erunt  45*  Jlif- 


•’J  <:  ' U 


Lil/er  Primusl 
Hinc  Canoni 
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C A pc  dimidium  ^irioris  termini  rationis  daoc  ,&  cius 

dimidii  quadrato  adde  quoticntcm  qui  fit  diuidcndo' 
cubum  prioris  termini  per  pofteriorem ; huius  enim  fum- 
lax  ladijf  quadrata  fupradiab  addita  dimidio  exhibet  ’ 
maiorem,  priore  termino  rationis  exiftente  m inore. 

Hinc  Effe^lio  Geometrica. 

SItdata  ratio  A B adB  C.  Diuifa  A B bifariam  in  D. 

centro  D interuallo  D B fiat  circulus.  Tum  fiat  vt 
B C ad  B A,  ita  quadratum  A B ad  quadratum  B E,  fitque 
B E perpendicularis  ad  AC.  Et  ducatur  E Dfccans  peri- • 
pheriam  in  pun^^is  f G. 

. Manifcllum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 

partes  i fiquidera  cum  fit  vt 
B C ad  B A i ita  quadratum 
B A ad  quadratum  B E , erit 
cubus  A B atqualis  foHdo  rc- 
&angulo  fiib  quadrato  B Ein 
lineam  B C , & proinde  cubus  H 
A B prioris  termini  rationis 
datae , diuiditur  per  pofterio- 
rem  B C , & fit  quadratum 
/ B E , quod  additur  quadrato 
B p & fit  quadratum  D E , cuius  latus  D E additum  di- 
midio A B exhibet  G E. 

Dico  autem  lineam  G E fore  maiorem  extremam  prio- 
re proportionis  termino  A B exiftente  minore.  Nara 
eum  fievt  B G adB  A,  ita  quadratum  AB  adquadratum 
B Ei  erit  inuertendo  ve  A B ad  B C ita  quaikaium  B E 
hoc  eft  reaangulum  GEF  ad  quadratum  A B hoc  eft 
G F.  Ergo  vt  in  priore  demonftratione  propofitionis  ‘ * **^*-”*’ 
praecedentis,  fi  inter  E G fic  F G inueniatur  media  pro- 
portionalis, habcbkutpropofitum.  ^ ^ ■* 


Clauif, 

PROPOSITIO  xLvirr. 

■ Hoc  idem  proh  lema  alio  modo  perfcere, 

DAta  eadem  ratione  4 f ad  i Ponatur ; R pro  mi- 
nore & fumatur  pofterior  terminus  rationis  pro 

maiore.  Ergo  produdus  fub  extremis  16  R xquabitur 
quadrato  medii.  Et  ita  fi  tollatur  ex  quadrato  maioris, 
habebis  ij6-i(>R  pro  intcruallo  quadratorum  medii  & 
maioris.  Igitur  ^56-  16R  ad  iQ^cruntinrationedau 
45  ad  1 Et  fic  produftus  fub  extremis  4096  - 1^6  R ae- 
qualis cft  produfto  fub  mediis  45  Q.  Et  poft  debitanr 

40  j6  ij*  R.  IT  j n /• 

rcduftionem  arquabitur  — — . Vnde  1 R uut 

minor  eft_^.  Singulique^. 

9 999 

Hinc  Canon,  ^ 

QVadratum  pofterioris  termini  rationis  datx,  diuide 
per  priorem  j quoticniis  cape  dimidium  > 6c  eii' 
dimidii  quadratum  adde  qubtienti  qui  fit  diutdendo  cu- 
bum pofterioris  termini  pet  priorem : huius  enim  (ummae 
radix  quadrata  iupradiao  multata  dimidio  exhibet  mi- 
norem , pofteriore  termino  rationis  cxilUmc  maiore. 

Hinc  EffeBio  Geometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Illis  duabus  inueniatut 
tertia  proportionalis  C Diuifaque  C D bifariam' 

in  F,  fiat  centro  Finceruallo  FC  circulus.  Tum  fiat  vr 
A B ad  B C > ita  quadratum  B C ad  quadratum  CE, 
ponaturque  C £ perpendicularis  ad  A O Ae  conne- 
xa^E  F fecet  circuli  pcnpheriara  in  pungis  G.H. 

Manifellum  eil  obiexuari  fingulas  Canonis  A Igebrici 
paneS/  fiqui^ffi  cum  tres  iUz  fi  C,  CD>fintconcinue 

propq^: 


Lther  Terimus] 
proponionilcs  quadratum  medi*  *quatur  ic£bngulo«7.r«M 

Ita 


fub  extremis  & 
quadratum  medi* 
B e diuiditurpcr  pri. 
mam  A B , 6e  fit  ter- 
tia C D pio  quotiente 
Geometrico.  Simili- 


ter quoniam  cll  vt  A B ad  B C»  ita  quadratum  B C ad 
quadratum  B E , cubus  B C xqualc  cltfolidoreftangiilo 
iub  quadrato  B E in  lineam  AB,«c  lic  cubus  B C diuidiiur  avitditiml 
per  Irneam  A B fle  fit  quadratum  B E pro-quotiente  G‘eo- 
mccrico.  Quod  quadratum  B E additur  quadrato  C P ^ 
fle  fit  quadratum  E F.  Cuius  latus  E F multatum  dimidio 
ipfius  C D exhibet  G E. 

Dico  autem  G E fore  minorem  B C exiftente  maiore:  ' 
dcmonlltatio  facilis  cfi:  ex  Propof.4^.  • ‘ 


appendix. 


H.Inc  patet  quomodo  data  quacumque  fumma  rcl ' 
diJfcrcntia  ex  tribus  proportionalibus  & pracdifta  * 
ratione , po/rmt  inucniri  lingul^ : fiat  enim  vt  fumma  vel 
differentia  homologa  ex  inuvntis  ad  fingulas  inuentas,  • 
iu  fumma  vel  difFcreiuia  data  ad  alias  fle  habebitur pro-‘ 
pofiDum. 

Deinde  patet  quoque  quomodo  data  quantitas  diuidi  *, 
poiTit  in  duas  taliter  vt  rc^angulum  fub  tota  fle  altera  ’ 
cius  paitc  ad  quadratum  alterius  habeat  rationem  da-  * 
tam. 


Denique  manifeftum  cft  tot  aliis  modis  pofTc  procedi 
in  operatione  Algcbrica  quoc  indicauimus  in  appendice  . 
Pi  opof.  prxcpdcntis.  Vnde  quindccim>  vcimnimum>  cli-*^ 
cientur  noiit  Canonts  fle  Effc£iioncs  Geometrie*. 
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Nqu*  CUuis, 


PROPOSITIO  XLIX. 


# 


Ddta,  ratione  inierualli  quadrator/tm  medU  & mi 
noris  ad  fummam  quadratorum  medU  ^ 
maioris  ytrmcnire  tres  quantitates  ^ 


‘r 


EStodautatlo  3 ad  ao.  PonacurxR  pro  maiore  ex» 
tremo  8c  fumatur  prior  terminus  rationis  3 pro 
extremo  minore.  Igitur  produftus  fub  extremis  3 R z.> 
qualis  erit  quadrato  medii.  £t  proinde  dilTcrcntu  qua- 
dratorum medii  Sc.  minoris  erit  3 R - 9.  Summa  vero 
quadratorum  medii  8c  maioris  erit  3 R f i Q.  Ergo 
3R-pad3Rti  Qeft  in  ratione  data  j ad  ao.  Etlic  pro- 
duflus  fub  extremis 60 R-  180 erit xqualisproduflo. fub 
mediis  9 R f 3Q.  Et  ita  1 Q^quabltuc  17  R - 6o>  igitiu' 
iR  fiue  maior  extremus  cft  5 vcl  xa  propter  numerum 
diminutum  cuiusj  vtraque  radrx  foluit  problema;  linguU- 
que funt 3. 131  r^.  5.  vclj.^.ia. 


CApe  dimidiam  difTcrentiam  duorum  tcrminoruni 
rationis  datz  ab  huius  quadrato  tolle  produ£him 
iiib  lifdcra  terminis  : illius  enim  rcfidui  radix  quadrat^ 
(iipradi^lo  diffeientix  dimidio  dctrafla  Vcl  addita  exhi- 
bet  maiorem  extremum  > priore  termino  proportioru* 
cxiUente  minore. 


Sit  data  ratio  linez  A B ad  A C.  Fiat  femiclrculus 
tam  fupra  BC.  quam  fupra  A C 6c  crefta B D perpeth- 
dicularitg:  ad  A C ne£katur  AP  > & producatur  BD, 


# 


Hi^c  Canon. 


Hinc  Effero  Geometrica. 


Liher  Primus. 


H7 


doRcc  B E fic  «qiuTis  A D.  Tum  «k^a  EF  farallcU 
AC  occurrat  minori  periphcrix  in  punfto.F.  Ex  quo 
demittatur  F G perpendicularis  ad  diametrum.  , 

• Manifeftum  cft  oblcruari  lingulas  Canonis  Algebriai 
partes , fiquidcm  du^a  F H ad  centrum  minoris  femi- 
circuli  H»erit  dimiaium  ipfius  BC  quxeft  differentia  ter, 
minorum  rationis,  ex  quadrato  autem  F H tollitur  qua- 
dratum F e , hoc  cft  E B , hoc  cft  A D , hoc  cli  reftangu. 

Ium  fub  terminis  rationis  e A B,  remanctque  quadratum 

G H , cuius  latus  G.H  detraftum  ex  B H relinquit  • ' . 

BG. 

Dico  vero  linearo  B G fore  maiotem  extremam  de 


. tionali  inter  AB  & B F » «it 

quadratum  Nxquaicrcftan- 

gulo  AB  G.  Ec  quoniam  quadratum  F G xquatur  re-  r./ixth 
ftangulo  B F e , ac  quadratum  A D rcftangulo  C A-B,  • 
cftque  linea  AD  *]ualis  lincx  FG  , erit  rcftangulum 
C A B zqualc  rcftangulo  B F C.  Et^o  reciproce  eft  vt  it.fiMti, 
tou  C A ad  totam  B i ita  ablata  G C adabiatam  B I . 
hoc  cft  A B.  Igitur  ac  rcliqya  A G ad  reliquam  I G i vt 
tou  A C ad  totam  B G 3c  permuundo , vt  A G ad  A C; 
ha  I G ad  B G ac  inuertendo  vt  A C ad  A G } ita  B G ad 
IG.  t. 

Sed  A C ad  A B ( fumpta  A G intermedia ) habet  ra- 
cionem  compofitam  ex  A C ad  A G 8C  A G ad  A B i 
ergo  quia  mox  oftenfum  cft  ve  A C ad  A Gi  ita  B G ad  - 
I G ; erit  quoque  ratio  A C ad  A B compofiu  ex  ratione 
BG  ad  IG&tA  GadAB  fenBl.  Talisautem  cft  ratio  - . 

reftanguli  A G B ad  rcftangulum  G I B.  Atqui  redan* 
gulum  A G B xqUatiir  quadrato  B G 8c  re£langulo 
A B G hoc  cft  quadrato N i rcftangulum  vero  G IBfub  n 


tribus  lineis  proportionali- 
bus quxficis  ] priore  rationis 
termmo  AB exiftente mino- 
re. Nam  fumpu  B I zqua- 
li  A B 8c  N media  propor- 
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PRO  positio  L.  ^ 

« * • 

Datd  ratione  interualli  quadratorum  media  ma.  r ' 
ioris'adfummam  quadratorum  me  dia  ^ 

minoris , inuenire  tres  quanti^-  - ■* 

i*  / tates proportionales, 

E Sio  data  ratio  12  ad  5.  Ponatur  minor  qiiarritorum 
numerorumi R , fumatur ycro  prior  terminus ratio- 
pro  maiore.-  Ergoproduftusfub extremis  12 Ra:- 
qualis  erit  quadrato  medii.  £t  proinde  diflercncia  qua- 
dratorum  maioris  U medii  erit  144 . 1 2 R & fumma  qua-  ^ 

dratorum  medii  & minoris  12  Rfi  Q.  Ergo  144- 12  R 
ad  12  R -f  I in  ratione  data  12  ad  j.  Igitur  produ- 
^us/ub  extremis  720  - tfo  R xquabicur  produfto  fub  ^ 

«icdiis  144  R f 12  Q.  Et  poft  debitam  reduftionem  i O 
erit  xquale  fo  - 17  R.  Igitur  j R fiue  minor  extrcmijs  « V 
eft  3 priori  termino  rationi?  12  cxillentc  maiore , finguli-  - 
quccrunt3.tf.u. 

Hinc  Canon.  ^ >r'' 

CApe  dimidium  fumm.!:  duorum  terminerum  ratio- 
nis, cuius  dimidii  quadrato  adde  produ  £Ium  fub  iif- 

dem  terminis  ; illius  enim  aggregati  radix  quadrata 
. fupradidbo  multata  dimidio  exhibebit  minorem  extre- 
• mum>  priore  termino  rationis  cxiUenCc  maiore.  * . 

. - ‘ Hinc  Eff‘e{iio  Geometrica,  "i 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Et  fafto  fupra  totam  AC 
circulo,  erigatur  B D perpendicularis  ad  A C , pona- 
turque  CE  xqualis  B D & perpendicularis  ad  A C.  Tum 
ducatur  EF  per  ccnirum  circuli  F «cfccctpcriphcriam 
inpunftisG,  I. 

T iij 


•r  '• 


t(.  UrtU, 
urtii. 

t./ixti. 

H.ftxli, 
17  ffMtl. 
U ftxsi. 


If  fuhti 


iftXH. 


tyfiati. 


i^o  * Nouoe  Cladis j 
Manifcftum  cft  obfcaiari  finguIasCanonis  AIgcbrici= 
' partes  i fi  quidem  quadi  atum 
e E > hoc  crt  B D , hoc  efi  re- 
£{anguluin  fub  terminis  cauo- 
nis  A h e,  additur  quadrato  li- 
nex  e F quxefi  dimidium  to- 
tius A e » fic  fit  quadratum  F £, 
cuius  latus  F £ , multatum  F I» 
exhibet  E r. 


Pico  autem  lineam  E Iforc  minorem  ex  quxfitism*^ 
iorc  cxiftcntc  A B priore  termino  rationis.  Nam  quia 
G V cft  p.rpendiculans  ad  extremitatem  diametri >eri^ 
tangens.  Ergo  quadratum  C E xquatur.reftangulo 
CEI.  Igitur cumquadracum CE,  hoceft  B D,  litrc- 
ftangulo  ABC  xqualc  , rcftangulum  GEI  xquabitui: 
reftangulo  ABC.  Ergo  erit  reciproce  vt  G £ ad  A Bs 
itaBCadEI.  Et  proinJccentro  Ainteiiiallo  I E fa£lo' 
femicirculo  M H.  Erit  vt  tota  C M hoc  eft  G E ad  to- 
tam A B i ita  ablata  B Cadablatam  A H.  Ergo  Se  re- 
liqua M B ad  reliquam  H B , vt  tota  M C ad  totam  A B» 
Et  permutando  vt  M B ad  M C 1 ita  H B ad  A B.  Sed 
vt  M B ad  ivi  C ; ita  eft  propter  camJeni  altitudmertttCi-,- 
filangulum  B M*A  ad  rcftangulum  C M A.  Et  vt  H B ' 
ad  A B 1 Ita  quoque  cfl  propr jr  camdem  altitudinem  rc- 
ftangulum  A B H ad  quadratum  A B.  Ergoentvtrc- 
ftangulumBMAadredlanguIumC  M A,itarc£tanga- 
lum  A B H ad  quadratum  A B.  Cum  iginir  re^Eangu- 
ium  C M A xquetur  redEangulo  GEI,  hoc  eft  qiudrat<y 
CE  vel  B D , fitque  vt  quadratum  B D ad  quadratunl 
A B ) ita  linea  B C ad  A B i erit  quoque  rcAanguium 
B M A ad  redangulum  ABHvtBCadAB  & inuer-. 
tendo ruftangulum  A BHadrc6tangulum  BM  Acftik 
ratione  data  A B ad  B C.  > 

Sumpta  ergo  N media  proportionali  inter  A B 8« 

A M vel  A H , erit  B A H rcftangu.um«qualc  quadrato  ' 
N.  Lt  proinde  rc£tangulum  A B H fiib  maiore  Se  - 


Liber  Primus, 


jffchtia  exlrcmarum  aequabitur  difierentiae  quadratorum 
mediae  N K maioris  A B . Ergo  inucm*  funt  tres  Jine* 
proportionales  A B , N & M A taliter  vt  differentia  qua- 
dratorum mediae  N & maioris  A B , ad  furamam  quadra- 
torum medi*  N & minoris  M A ifit  in  data  ratione  AB 
adBC-  Quod  erat  demon  (Irandum. 

. . *i; 

K^pfendix. 

SI  poftularctur  inucniri  tres  quantitates  proportiona- 
les, data  quacumque  illarum  fumma  vel  differentia, 
vna  cum  prf  di£la  planorum  ratione  , deberet  fieri  vt 
Tumma  vel  differentia  homologa  ex  inuentis  ad  lingu- 
las i ita  quantitas  data  ad  alias.  £t  haberetur  propofi- 
tum. 

Deinde  hinc  etiam  patet  quomodo  data  quantius, 
puta  A B pollit  diuidi  in  H taliter  vt  re£^angulum  A B H 
ad  re£tangulum  B A H plus  quadrato  A H habeat  ratio- 
nem datam. 

Denique  adnotandum  ell  pofle  vt  minimum  viginti 
modis  diucrfis  procedi  in  operatione  Algcbrica  > vnde 
noui  Canones  Sc  Effeftiones  Geometrica:  orirentur  ,fcd 
hoc  ter  aut  quater  fupraiadicaffc  fatis  erit. 

PROPOSITIO  LI.  ' 

Data  ratione  ^lani  ex  media  in  di^erentiam  extre- 
marum ad  fummam  quadratorum  a fingulis 
inuenire  tres  quantitates 
proportionales, 

E Sto  data  ratio  i ad  7.  Ponatur  nvdius  cx  tribus  nu- 
meris proportionalibus  i R fle  fumatur  prior  termi- 
nus rationis  i pro  differentia  extremorum.  Igitur  a R 
erit  planum  lub  medio  in  differentum  extremorum. 


..  V ! 


‘f 


Noudt  Clauisl 
Et  quoniam  in  fcricmum  proportionalium,  quadratum  • 
differenti*  extremorum  plus  triplo  medii  quadrato  *- 
quacur  fumm*  quadratorum  a lingulis,  erit  illa  fumma 
4 1 5 a R ad  4 1 j.Qi  erunt  in  ratione  data  i ai- 

7.  Et  itaproduftus  fub  extremis  14  R , cft  arqualis  pro* 

dufto  fub  mediis  8 f 6 Q quare  i Q^xquatur  —7-^' 
Et  ita  I R liue  medius  cft— vel  1 priore  termino  rationis 
a exiftente  differentia  extremorum.  Et  profndc  per  Pro- 
pof.  I.  Huius linguli  erunt vcl^iati*  i.  Jpi-I 
ac  fatisfaciunt  quxftioni.  ' - 

Hinc  Canon.  ' 

CApe  fextantera  pofterioris  tegmini  rationis  datx , U 
cx  cius  fextantis  quadrato  tolle  trientem  quadiati 
quod  fit  a priori  termino  : refidui  enim  radix  quadrata 
addita  ac  detraffafupradiftofcxtanti  exhibebit  medium, 
priore  termino  utionis  exiftente  differentia  extremo- 
ram.  ^ _ 

Hinc  Effe{Uo  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  B D fextans  ipCui 
B e.  Et  centro  D intcruallo  D B fiat  femicirculus , 
inuentaque  linea  B E potens  trientem  quadrati  A B po- 
natur ad  angulos  refltos  ipfi  B C.  It  ducatur  £ F paralie* 
Ia  diametro,  donec  occurrat  pcriphcrixinpunftoF. ex 
quo  icmitutur  pcrpendiculai  is  F G . 

Manifcffu  n cft  obfcraaci  lingulas  Canonis  partes,-  fi- 
quidera  du£Ia  D F cft  xqualis  U B Se  ex  cius  quaffrat»- 
toHicur  qUadratum  F G hoc  cft  6E  triens  quadrati  A B. 
Et  rclinqu  tiir  quadratura  G D , cuius  latus..G  D,  addit 
tiim  Se  ociraaum  eidem  fcxHnti  F.D , exhibet  G F^Sc 
RG.  • „ ..  . 

Dico  autem  G H vel  B G fore  mediani  exjuibus  qu*-. 

■«  - / litis.. 


i.fiSih 


^iber  Pntnki.  ^ i^y 

fitij , priore  termino  rationis  A R cxiftente  differentia  ex- 
tremarum. Eit  enim  vt  AB  ad  BH>  nareftanTulum 
xp  ab  m 1j  H ad  re£langu« 

B H G propta  eandem  al- 
• •tllc'  *»  wudincmGH.  ifcigoaiplican- 

do  con(L‘(]uentia  vuiulquc  pro- 
portionis, ent  quoque  vt  A B ad  b'C , ita  reOangulum 
lub  A B in  G H ad  triplam  rcftangulum  B H hoc  eft  t 
ad  triplum  ix^angulum  B G H plu>  uipio  quadrato  G H. 

Sedrcaangulum  BGH  arquatur  quaicato  GF  hoceft 

IJ  t koc  clt  trienti  quadrati  A B.  trgo  vt  A b ad  B Q 
ita  rcOanguIum  <iib  A B in  G Hid  quadratum  A B plus 
triplo  quadrato  G H.  ^ . 

Si  ergo-  A B exiftente  diffcfcntia  extremahim  & G H 
media  mueniantur  extrem*  per  Propof.  ■ huius ; crk 
reda^iilum  lub  media  G H in  differentiam  extrema- 
rum ad  quadratum  A B plus  triplo  qUadrato  racdi*  in 
ratione  data.  Aequi  quadratum  differencix  extremarimi 
plus  triplo  medix  quadrato, xquatur fu mmx quadrato-  ' . 

xum  a tribus  lineis  propiorcionalibus,  igitur  inuenex  cninc 
tres  lincx , prout  poftulabamur. 

Simtiiier  res  oftendecur  Aimendo  B G pro  media  & 

A B ( ro  differentia  extreiriarum.  Nam  erii  vt  AB  ad 
BHj  ita  rcaangulum  A B G ad  leaangulum  H B 
propter  camdem  altitudinem  B G , & triplicando  ton- 
Icquentia  vtriufqiic  proponionis , eiit  vt  A 6 ad  B C ; fic 
rcaangulum  A B G ad  quadratum  \ B plus  triplo  qua- 
drato B G.  Qwrc  fi  data  medu  B G K differentia  extre- 
marum \ t; . tep  nantur  per  Propof.  i.  huiirstrcs  Imcx 
^oportionales.  Habebunt  ilUc  conditiones  rcauifitas,  • 
(^odcratdcmonftrandum.  • ^ H . . . 


r • 
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N oua  CUuis] 

PROPOSITIO  LII. 


Hoc  idem  proh  lema  alto  modoperfeen^ 


ESco  daca  eadem  ratio  x ad  7.  Ponatur  1 R pro  diffe- 
rentia extremorum  & fumatur  prior  terminus  ratio- 
nis z pro  medio.  Igitur  propter  idem  theorema  quo  vfi 
fumus  in  Prop.  prxced.  1 Qf  iz  erii!  fumjffa  quadrato- 
ruma  Angulis.  ErgoaRad  i C^f  iz,eAinrationcdata  . 
z ad  7.  bt  ita  produfhis  fub  extremis  14  R zquabitur 
produfto  fub  mediis  z Qt  Z4.  £t  proinde  1 Qell  zquaie 
7 R - iz.  ^ftque  i R 47vcl  3.  pro  differentia  extremo- 
rum. Quale  per  Propo At.  i.  huius  Anguli  funt  8 f z. 
z.  i)t8  • z.  v44<  2..  I. 


Hinc  Canon, 


CApe  dimidium  poAerioris  termini  rationis  datz>  tc 
cx  eius  dimidii  quadrato  tolle  triplum  quadratum 
prioris  termini : huius  enim  rcAdui  radix  quadrata  addi- 
ta 8c  detra£ta  fupradi£bo  dimidio  • exhibebit  diffefehcfanra  ^ 
(femorum  priore  rationis  termino  exiAemc  medio  de 
tribus  quzAtis. 


Hinc  Effe^lio  Geometrica. 


SIt  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  B C Aatfemicircu- 
lus  • fumatur  linea  B D potens  triplum  quadrati 
A B , ponaturque  illa  perpendicularis  ad  A C.  1 um 
duda  O E parallela  B C occurrat  pcriphcriz  in  pun« 
flo  E , ex  quo  demittatur  £ F perpendicularis  ad 
B C.  • ; 

Manifelhim  eft  obferuari  Angulas  Canonis  Algebrici 
partes  > Aquidem  duda  £ G ad  centrum  G erit  dimidium 
pofterioris  termini  rationis  B C»  dc  ex  quadrato  £ G • tpV- 


» 
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licur  qudracom  E F hoc  ell  B D » relinquiturque  quatira. 

'lum  F G cuius  latus  F G additum  8c  decra^m  eidco» 
dimidio  exhibet  F C & B F.  A * 

Dico  autem  F C vel  B F fore  dilFercnffm  extrema- 
rum de  tribus  quacfiiis  AB  exi- 
Bcntc  media.  £ft  enim  vt  A B ' 
ad  BC:  ita  propter  camdem 
titudincmFC>reftangulum 
^ A B in  F C.  Ad  reOangulum 

B C F hoc  eftad  re£kangulum  B F C plus  quadrato  F C 
fed  rcftangulum  B F C xquatur  quadrato  F E , hoc  cft  ^ 

B D,  hoc  cil triplo  quadrato  A B.  Igitur  eft  A B ad  B C 
vt  re£Uhgulum  ex  AB  in  FC,  ad  triplum  quadratum 
A B plus  quadrato  FC.  Ergo  fi  vt  prius  per  Propof.  i. 
huius  data  media  A B > 8c  differentia  extremarum  F C 
inucniantur  extrem* , habebitur  reftangulum  ex  media 
A.B  in  differentiam  extremarum  FC  , ad  quadrata  lin- 
gularum effe  in  data  ratione  A B ad  B C.  Quod  erat  de- 
monlirandum. 

Simili  omnino  difcurfu  poteft  oftendi  B F fore  diffe- 
rentiam extremarum  eadem  A B exiftente  media:  erit 
enim  vt  A B ad  B C ; iu  rcaanguliim  A B F ad  rcaan-'” 
gulum  C B F propter  eamdera  altitudinem  B F.  Igitur  i.fitwiie. 
vt  A B ad  B C > ita  reftangulum  A B F ad  quadratum 
B F plus  triplo  quadrato  A B.  Et  proinde  fi  per  Prop.  r. 
huius  data  media  AB  8c  B F difterentia  extrema- 
rum inueniantur  pxtrema:  * habebitur  vt  prius  propo- 
fitum.  _ *^  *^  *"  ' 


ji^pendix. 

Hinc  patet  cfata  quacuqaque.&mma  yel  4iiffcrenti< 
ex  tribus  quantitatibus  fic  praEdi^a  planorum  fa-. 
tionc  poffe  inuenirifingulas»^,  Patetiecundb  poffe  pluri-’ 
mis  aliis  viis  procedi  in  operatione  Algcbrica  vnde  eli-i 
cerentur  Canones  & Effeftiones.  Patet  tertjp  foliif 
poffe  duo  illa  affiiua  problemiua  quorum  primum  eff 

■ y 
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.{f4  Noujt  CldMsl  * 

data  ratione  plani  ex  mediaiafummamexcreiiunimad 
quackau  fingularuna  inuenire  eres  quantitates  proportio- 
nales. Scl^t^m } data  ratione  planorum  ex  prima  in  fe-  : 
condam  ex  lecunda  in  tertiam»  6c  ex  tertia  in  primam  ad 
aggregatura  quadratorum  a fingults  inuenirc  tres  quanti- 
tates ptopottiraales.  ^ '*  ' 

PROPOSITIO  LIII. 

D4M  rarionc  intcrualli  quadratorum  ah  extremis 
ad  Jummam  quadratorum  a Jingulis , 
inuehire  tres  quantitates 
f roporttonaies,  , 

E Sto  data  ratio  15  ad  ai.  Ponatur  1 Rprofummaex* 
tremorum » At  fumatur  pnor  terminus  rationis  15  pro 
dx£»entu  extremorum : Igitur  multiplicando  r/  per » R 
habebis  15  R pro  interuallu  .quadratorum  ab  extremis. 
Q^niam  vero  1 R eft  himma  extremorum  ircorum  ■ 
di^rcneia  t erit  i R f 15  duplum  maioris  extremi  AC 
y diqilum  minoris  ; atque  ita  extremi 

^ Ergo  produfhis  fub  extremi* 

aequabitur  quadrato  medii : Ac  proinde  fi  illum  prodo* 
addideris  quadratis  extremorum  > Hot  iumma 

- quadraiomm  a fiogubs  — • Ergo  15  R ad  ^ 

erunt  in  ratione  data  ad  zx.  Et  ficproduflus  fub  ex- 
tremis 3ipR  xqoabitur  produftofiib  mediis  ■ ^ 

Vade  t Qjtquale  cft  z8  R • 7 j cftquc  i R fiuc  ^mma  ex-  . 
cremorum  zj.  Priore  termino  rationis  15  exificnt(B  ^ 
differentia  extremoiuxn.  Et  ptopterea  finguli  f.  xo, 
zo.  ' 

Siraditer  data  ratione  z ad  3.  Ponatur  fixmma  extre- 
■xocum  i R Ac  lumaiur  z pro  dtffi:remia  jxttcmptuiBr 


• ♦ 


i 


Liber  Primus. 


^7 


Igitur  t R erit  inteitiallum  ^uadrttonim  tb  excremuCMv-r.' 
8c  1 R t * cric  duplum  maioris  6c  i R - z duplum  minorii. 

.tQ,-4  «K-t  ‘Q.*4  Lm.ii 

Promdeque  cxcrcmi  K -7—*  Ergo  — — produ- 

i^s  fub  extremis  xquatur  quadrato  medii.  £t  fic  addat 


1 ^4 

4 


Im.ffL. 


illi  produfto  quadrae  extremorum  fient  — — pro  ag< 
gregato  quadratorum  a fingulis.  Et  ita  a R ad  L9  t ♦ 
erunt  in  tatione  data  z ad  3.  ‘ Igitur  produ6tus  fiib  extre- 
jms  6 R,  xqualis  erit  produfto  fub  mediis  Vnde 

I ' * 

X Q^xqualc  4 R • -j-dc  fit  1 R fiue fijmma  extremorum 
t z priore  termino  rationis  z exifiente  difierentia 
f 1 priore  termino  rationis  z exifiente  dtfierentiaextre- 
tuorum.  Et  propterea  fing^funt  ^ t ¥ ^ 


¥-1- 
1 


Hinc  Canon, 


C A pe  duos  trientes  pofierioris  termini  radonis  datz  i 
ex  horum  duorum  triencum  quadrato  tolle  trientem 
quadrati  quod  fit  a priori  termino  : huius  enim  relidui 
iadix  quadrata  duobus  tupradidis  addiu  trientibus  cxhi« 
bcrlum  nam  extremorum , prioie  termino  rationis  exi- 
fientedifieremia  extremorum. 

Hinc  Effe£Ho  Geometrica. 


^It  data  ratio  A B ad  B C.  Siunatnr  COtttensipfius 
) 3 C>  Centro  O * interuallo  D B » fiatfemiciu^i; 

IraHar 


ijj  b v^,  oe  centro  u » imeruaiio  sjts,  natiemici^^is. 
^naturaiie  ad  extremiutem  diameai  perpendraRtrit 
linea  E r * potens  triemem  quadrati  A B * cum  du£bi 
F Ci  parallela  E B>  occurrat  pehphcriae  in  punfto  G,  ex 
quo  demitutur  perpendicularis  G H. 


V iij 


i 


i.ftxti, 

^ fnhii. 

ij.ftxri, 

i.fittndt, 

i.ftxti. 

I .ft($t»di. 


hua  CUuisy 

obferuari  finguUs  Canonis  Algebrid 
partes  > Tiquidem  cum  l3  C fu: 
Cliens  ipfius  6 C > erit  B D ■ 
■ hoc  eft  D G duplum  mentis 
ciufdem.  Ex  quadrato  autem 
D G tolUtur  quadratum  G H » 
hoc  eft  E^,  hoc  eft  triens  qua- 


drati A B,  & relinquitur  quadratum  D H,  cuius  latus  D H 
additum  B U,  exhibet  B H. 

Dico  vero  B H fore  fummam  extremarum  ;de  tribus 
quxfitii , A B cxiftcnte  diffcrercntia  extremarum.  Sit 
enim,  fi  Heri  poteft,  fumma  extremarum  maior  vcl  mi- 
nor B H , & xqualis  B I.  Ergo  per  Corol.  Prop.  zj.  Hu- . 
ius  re£tangulum  I B A Hm  fumma  extremarum  I B» 
in  differentiam  extremarum  A B aequabitur  interulo 
quadratorum  ab  extrera’S  : eft  autem  propter  eamdem 
altitudinem  I B , vt  A B ad  B C ; ita  rcaan^Ium  I B A 
ad  reaangulum  I B C,  ergo  cum  debeat  eHc  yt  A B ad 
A C i Ita  rc-aangulum  l B A quod  aequatur  intcruallo 
quadratorum  ab  extremis  ad  aggregatum  quadratorum 
a Hngulis  » erit  reftangulum  l B C xquale  aggregato 
quadratoitiro  a fingulis.  Sed  quadratum  lunam*  c*rc- 
B I Kijusitiic  (juadiAtis  cxtrcin^rurn  plus  du* 
pio  rc^angulo  fub  extremis,  hoc  eft  plus  duplo  medi* 
quadrato.  Et  eidem  quadratum  B I xquatur  rcftangulo 
I B C «crcaangulo  B 1 C.  Ergo  cura  reftangulum  I BC 
xquale  fit  aggregato  quadratorum  a fingulis , erit  re  Aan^ 

gulum  B 1 C xquale  quadrato  medix. 

Atqui  eft  vt  A'B  ad  C E i ita  propter  eamdem  alti- 
tudinem B I reftangulum  I B A ad  rcttangulum  fub  I B 
in  C E h&c  eft  ad  reaangulum  B1 C plus  reaangub? 
B I B.  Eft  autem  C E triens  ipfius  A C , quia  B D,  lioc 
eft  W duplum  eft  ipfws  C D.  ‘ fginir  cum  fit  vt  A B a4 
C E i Ita  rcftangulum  I B A ad  reaangulum  B I G,  hcic 
eft  quadratum  medix , plus  reaangulo  B I E» 
do  confcquwtia  vtuufquc  propofUOP^s , 


Liber  PrimuSi 

B e i ita  reftan^um  I B A ad  triplum  quadratum  me>  9,  luimi, 
dia:  plus  triplo  rcftangulo  B I E.  Ergo  vtfupri  i triplum 
quadratura  media;  plus  triplo  rc(langulo  B 1 £>  zquatuf  < 
quadratis  trium  proportionalium  quxfitatum  : fed  tW* 
pium  quadratum  medix  pius  quadrato  diBcrentix  ex- 
tremarum A B efl:  xquale  quadratis  trium  quxlitainm ; 
igitur  triplum  redangulum  B 1 E xquatur  quadrato  A B. 

5cd  'quadrati  A B triens  cft  quadratum  E F , hoc  eft  • 

G H hoc  eft ; ceAangulum  B H E.  Ergo  redlangulum 
B H £ xquatur  rectiangulo  B I E.  Quod  cft  abfurdum> 

8c  contra  quintam  fecundi.  Ergo  fumma  extremarum 
non  poteft  cfte  maior  nec  minor  B H.  Et  proinde  cric 
ipfixqualis.  Quod  erat  dcmpnftrandum. 

lam  vero  data  fumma  extremarum  B H & difterentia 
canimdem  A B , facile  difeernentur  tres  quantitates  pro- 
portionales. Siquidem  dimidium  ipftus  A H ^rit  minor 
quxhtaruro  > cui  ft  addatur  A B fice  maior.  Vnde  media  ^ 
non  latebit.  ^ 

PROPOSITIO  LIV. 

Hoc  idem  problema  aliter  foluerc. 

E Sto  dataratio  1 5 ad  u.  Ponatur  i R pro  differenda 
extremorum  Se  fumatur  1^  prior  terminus  propor- 
tionis pro  fumma  extremorum.  Igitar  15  f i R erit  du- 
pium  maioris  Se  i$-i  R duplum  minoris, Sc proinde ex- 

, 'lt»R  *t*>*-~  irt 

tremi  erunt — j—  Sc  — ^ — . Ergo  produaiis  uib  ex- 
->Q  aquabitur  quadrato  medii  > cui  fi  addas 


tremis 


quadrata  extremorum  > habebis  pro  quadratis 

fingulorum.  Et  15  R vt  fupra  pro  interuallo  quadrato- 
rum ab  extremis  quare  15  R *d  eft  in  ratione  s* 

data  ij  ad  ai.  Igitur  prqdu^us  fub  extreo^is  315  R eft  Lm.f.. 


•7^ 


Ltm.- 1. 


t4m.  t- 


ttm,  f. 


Z*m.6. 


NoudCUuU] 

scqualUproduilofubmcdiis"*— Ergo  poft  debi- 
tam reduikionem  i Q^quatur  84  R - <75.  EtiuTt  Rfmc 
diffcrcntu  extremorum  efl  priori  termino  rationis 
exiliente  fumma  extremorum.  Singulique  funt  j.  6. 1 a. 
£t  faustaciunt  quzftioni. 

Similiter  data  ratione  a ad  5.  Ponaturt  R pro  di^ren- 
cia  extremorum  p 8c  fumatur  a pro  fumma.  f rgo  x f 1 R 
erit  duplum  maioris  x - 1 R duplum  minoris.  Atque 

ka  extremi  erunt  St  produ6his  fub  ex- 

tremis  cft  zq^Us  quadrato  medii » cui  d addas^ 

quadrau  exttemotum  . Habebis  |jro  aggregato 

quadtatorum  d flngulis , & x R pro  interuallo  quadra- 
tonim  ab  extremis.  Igjtor  i R ad  •-  funt  in  ratio- 
n^ata  x ad 3 . £t  lid  ptodu^lus  fub  extremis  S R zqua- 
tur  produco  fub  mediis  . Et  pbft  debitam  redu- 

* Aionem»i  QeftzqualcixR*  ix.  Vnde  i R fiue  dife- 
rentia  extremofum  cll  4 ^ ^4  priore  termino  rationis  x 
exiftente  ftimtna  extrcmonim.  Quare  finguli  crunc 

« ^ 

Hinc  Canon, 

EX  quadruplo  quadrato  pollerioris  termini  rationif ' 
dac.T  , tollztriplum  quadratum  prioris  : rcHclui  ra- 
juadrau  duplo  pofterioris  termini  dctrafta  exhibet 
diff.  rcmiam  extremorum  * priori  termino  rationis  exi* 
ftente  fumma  extremorum. 


s 


Hinc  EffeSlio  Geometrica, 

Tt  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  C D zqUalis  C B«  / 
£c  Centro  p » interuallo  D B fiat  (emicitculus  > ad ' 

eoius 


. # 
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cuius  diametri  extremitatem  perpendicularis  erigatur 
linea  £ F potens  triplum  quadratum  A B.  DuiStaquc 
FO  parallela  E B occurrat  peripheria:  inpun£loG,ex 
quodemittficur  G H>  ' ‘ 

Manifcftuin  cft  obferuari  fingulas  Canonis  partes,  fi- 
quidem  cum  D B hoc  cH  D G Ht  dupla  B C > cius  quadra^ 
cum  erit  quadniplum  quadrati  B C;  ex  quadrato  autem 
D G toUitur  quadratum  G H , hoc  ell  F £ , hoc  eil  tri« 
p!um  quadratum  AB  , relinquitur  quadratum  DH, 
cuius  latus  D H fublatum  ex  D E,  qux^cft  dupla  B C , re-  , 

linquit  H E. 

Dico  autem  H E foce  differentiam  extremarum  de 
tribus  quxfitis  proportionali, 
bus  , fumma  extremarum  exi-  • 
ftente  A B priore  termino  ra- 
tionis. Sic  enim , fi  fieri  poccA, 
difiercntla  extremarum  maior, 
vel  minor  H £,  & arqualis  E I. 

Igitur  ex  Corollario  Propof.  aj.  huius  refkangulum  ex 
A B fumma  extrernarum  in  E I differentiam  extrema- 
'rum  xquabiturintciiiallo  quadratorum  ab  extremis.  EA 
autem  vc  A B ad  B C ; ita  propter  caradem  altitudinem 
E I , reAangulum  cx  A B in  £ I ad  rcAangulum  ex  B C. 
in  E I.  Ergo  cum  fit  vc  A B ad  B C , ita  rcdtangulum  cx 
A B in  EI  adquadrata-fingularum .cntrcftangulumex  9 
B C in  E I , xquale  quadratis  fingularum.  Sed  B £ cA 
quadiiipla  B C,  igitur  rcftangulum  B E I erit  quadruplum  ' /**^^* 
aggregari  quadratorum  a ftnguKs. 

Atqui  cx  Corel.  Propof.  14.  huius , fi  qx  quadruplo 
quadratorum  a fingulis  in  ferie  ttium  proportionalium» 
tollatur  quadratum  differcntix  cxti‘cmarum  , rcAabic 
triplum  quadratum  fuinmX  extremarum , crgoficxre- 
Aangulo  B E I tollatur  quadratum  di  A'<rentix£  I>rcAa- 
bit  triplum  quadratUm  A B ihocefi  reflabit  quadratum  ' 

E F hoc  cA  G H , hoc  eA  rcAangulum  B H E.  Atqui 
re^angulum  B £ I xquatur  reflangulo  B 1 £ ^h^uadrato 

■"  X 


V 


, V 


».  * ■ 


■ * \ 


* 

/ 


I 


i6t  NoiutClauiSf 

I £.  Ec  proinde  (i  ex  rcCtanj^ulo  B E L tollatur  quadra-' 
cum  £ I * relinquitur  re&angulum  6 1 £ aequale  re£tan- 
gulo  B H E.  <^od'  cft  abfurdum  & contra  Propof.  f 
lecundi.  Igitur  difFcrentia  extremarum  nop  potdlelTe 
maior  nec  mtnor  £1.  Ergo  elUlhzqualis.  Quod  erat 
dcmonltrandum. 

f^ppendix. 

Hinc  patet  quomodo  data  quacumque  fummavei  ^ 
Jitferentia  cx  trij^us  quantitatibus  proppr;ionaU- 
bus  > cum  prsdi^  planorum  ratione  inueniii  polluit 
fingul*. 

Patet  etiam  data  ratione  quadrati  medi;  plus  dnplb  mi- 
nocis  quadrato  ad  difFerentiam  quadratorum  ab  extro- 
aus  kiueniri  polTc  tres  proportionales : nam  compo~ 
nendo  & inuettendo  erit  data  eadem  > qux  hic  * ra- 
tio.  ■ ■ ^ 

Similiter  data  quoque  ratione  quadratorum  a lingulis 
ad  quadratum  medi*  plus  duplo  minoris  quadrato , inue- 
nientur  tres  quanutaces  per  conuerlioncm  rauonis  & 
uertehdo. 

Denique  patet  quoque  plurimis  aliis  modis  potuillc 
procedi  in  operatione  Aleebnca  , vnde  oftodecim  cir- 
citer alij  Canones  ic  E^^iones  Gcomeuicx  onren- 
tur, 

PROPOSITIO  LV. 

Data  ratione  interualli  quadratorum  media  & fe- 
toris ad  quadrata  trium  quantitatum 
. proportionalitim  , muenire  . 

‘ ftngulas.  ^ . V 

Stolata  ratio  4 ad  7.  Ponatur  minorr  RB^luini- 
tut  4 pnor  terminus  proportionis  pro  maiore,  -igi” 


E 


Liber  ^Trimus.  . 

cur  produ^s  fub  cxtrtmis^Rxquabitur  quadrato  mc- 
dij.  Cm  (i  addas  quadiaca extremorum  i QK  i6.  Fiet 
fumma  quadratorum  a lingulis  4 K f i Qj- 16.  Si  ver6 
quadratum  meJij  4 R tollas  i quadrato  maioris  itf,  ha- 
bebis 16. 4 R pro  intcruillo  quadratorum  medi;  & ma-. 
ioris  ic  proinde  i<5  - 4 R ad  R f i Q f 16  eft  in  ratione 
data  4 ad  7.  Er  ita  pioduaus  liib  extremis  na-  z8  R 
xquaiis  ed  producto  l'ib  mediis  R f 4 Q | ^4.  t r<ro 
polt  debitam  reductionem  iQ^quatui  IX- 1 R.  Et  fic 
xR  liuc  minori,piiorcteimmorationiS4Cxiltcntcnu- 

roicjlinguliqaclunti.  z,4.  • 

Similiter  data  ratione  1 ad  j".  Politaquc  1 R pro  mino- 
re > & fumpto  priori  termino  rationis  1 pro  maioie>dircur- 
r«n(,o  vt  lupra  fit  i R liuc  minor  ^ 6 - a.  Sioguliuuc 

^6 ‘ 1. 1^{^6  - a.)  I. 

. Hinc  Cdnon. 

PLanum  fub  priori  termino  rationis  datx  in  dilFcren-i 
tiam  terminofum  a di^i  quadrato  dimidix  termino- 
. i*um  fumma;:  huius  enim  i^^regati  radix  quadrata  mul- 
tata dimidio  fummx  terminorum  exhibet  minoremj 
priore  termino  rationis  cxiltentc  maiore. 

Hinc  E^e6iio  Geometrica, 

Sit  data  ratio  AB  ad  B C.  Supra  C B fiatlemicircu- 
Ius , & fumpta  B D xquali  A , erigatur  O E per- 
pendicularis vfquc  ad pcr/phciiam.  Tum  diuifa  A C bi- 
lanam  in  '*  centro  , interuallo  F A vel  F C , fiat  Icmi- 
circulus , dudaque  F G parallela  A C > occurrat  C G per- 
p>  nJicularitcr  cr^dxad  extremitatem  diametri  in  pun- 
fto  G.  ConneXaque  fic  produ£ta  GF  fecermaoreni 
circumferentiam  in  punftis  Hac  f. 

Maiufellum  cll  oblemari  fingulasCanonts  Algebrid 
partes,  liquid.m  cumB  Dlitxqualis  B A,  erit  rc£tangl^ 
him  B D C coinptv,hcnfum  fub  priori  termino  ratiortt* 

X ii 


/ 


t.fexii- 


i.ftKti, 


NoUit  CUuis, 

B D » & differentia  tcrminorura  D C.  Reftangulum  au  » 
tcra  illud  BDC,  hoc  cft  quadratum  DE.  hoc  eftG.C, 
additur  quadrato  quod  fit  ab  F C » dimidia  terminorum 
fumma,  & fit  quadratum  F G, cuius laais  PG multatum 
FH  exhibet  H G. 

Dico  autem  H G fore  minorem  extremam  de  tribus 

quzfiiis  proportionalibus » 
prtorc  termino  rationis  A B> 
exiftente  maiore  extrema. 
Sumatur  euim  A L xqualrs 
H G.  Et  fit , fi  fieri  poteft 
minor  extrema  inxqualis 
A L , Se  aequalis  A M.  Igi- 
tur ex  Gorol.  Prop.  13.  hii- 
iuS)  rcfliangulum  A B M fub 
maiore  m differentiam  ex- 
tremarum aequabitur  intcruallo  quadratorum  medix  Se 
maioris ; cft  autem  propter  eam  dem  altitudinem  B M » ve 
A B ad  B C ita  rcdangulum  A B ,V1  ad  rcftangulum. 
e B Mi  Igitur  cum  fit  vt  ad  6 C ita  rcftangulum 

.ITO1»(  ' 


t,  /ixti, 

ij.ftmti. 
xs  ttrrtf. 
It.tjrtii, 


B M ad  quadrata  fingulaiom , erit  rcftangulura  C B M 
xquale  aggregato  quadratomm  a fingulis. 

Atqui  fi  ex  quadratis  fingularum  tollatur  mteiiiallum 
quadratorum  medix  8c  maioris , refiat  duplum  quadra- 
tum medix  plus  quadrato  minoris ; igitur  cura  reftangu- 
lum  C B M xqucturxcftangulis  ex  C D in  B M Se  D BMi 
fit  autem  redangulum  DBM>hoc  c(l  A B M xquale 
intcruallo  quadratorum  medix  Se  maioris  , erit  rc^an- 
gulum  ex  C D in  B M xquale  duple  quadrato  medix, 
hoc  cft  duplo  rcftangulo  fub  extremis  B A M , hoc  cft 
rcflangulo  fimplici  D A M plus  quadrato  A M.  Ergo 
fi  vtrobiquc  addafiir  reflangulum  ex  C B in  AM» 
fiet  rcftangulum  C A M plus  quadrato  A M xquale  rc- 
'Qanguioex  CDin  AB, hocell ex  CDB  hoc  cft  qua- 
drato  D E , hoc  eft  C G.  Eft  autem  C G perpcndicu- 
larijs  adcxucmiutcm  dumetri , 6c  proinde  ungens^  ergb 
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•quadratum  C G «quatur  rcftangulo  I G H , hoc  cft  rc-  i 
danguk)  1 H G plus  quadrato  H G , hoc  cft  C A L plus 
quadrato  A L.  Igitur  re£tangulum  C A M plus  quadra- 
to A M xquatur  rc£tangulo  C A L plus  quadrato  A L> 
pars  toti » li  M fumatur  intra  A L,  vcl  totum  parti , fi  M 
fumatur  intra  L B , quod  cfiabfurdum.  Igitur  roinofcx* 
trcma  non  potcft  clle  inarqualis  A L,  fcu  H G , 8c  proinde 
erit  illi  atqualis.  Quod  erat  dcmonfirandum- 

PROPOSITIO  LVI.  • 


Hoc  idem  jtroblema  aliter  perficere. 


E Sto  data  eadom  ratio  4 ad  7.  Ponatur  i R pro  dific- 
rcntia  extremorum  , tc  fumatur  prior  proportionis 
terminus  4 pro  maiore.  Ergo  4 - i R erit  minor.  Et 
produ£tus  fub  extremis  rtf  - 4 R xqualis  erit  quadrato 
inedij , cui  fi  addas  quadrata  extremorum  - 8 R f i Q^  ” 
& l6.  Fiet,  aggregatum  quadratorum  a fingulis 
.^8  - 12  R 1 1 Q-  Et  fi  tollas  16  - 4 R quadratum  medij 
dc  quadrato  maioris  16 , relinquitur  4 R pro  interuallo 
quadratorum  medij  Sc  maioris.  Igitur  4 R ad 
48  - 12  R f I in  data  ratione  4 ad  7.  Et  fic  produ- 
ftus  fub  extremis  28  R atquatur  produfto  fub  mediis 
i92-48Rf  4Q.  EtpofidebitamrcduAioncm  1 Q cft 
zqualc  1 9 R - 48.  V ndc  1 R fiuc  dilFcrcntia  extremorum 
cft  3.  maiore  exiftente  priore  termino  lationis  4.  Singu- 
liquefunti.  2.4. 

Similiter  data  ratione  i ad  3.  Pofitaque  1 R pro  difte- 
rentia  extremorum  > & priori  termino  rationis  ilumpto 
pro  maiore  «difcurrcndbvt  fupra  fit  i R,  fiue  dilFeren> 

,tia  extremorum  ^ 6.  Singulique  6 - 2.  ^ 

z.)i. 


i,  ^ 


• > j » 
^ I 


X uj 


i' 


^ t 


}■(?< 


Nou^t  Clauis, 
Hmc  Canon. 


IVnge  triplum  prioris  termini  ratioms  datx  cum  po- 
(lerioci : (ummx  cape  dimidium  > 8c  cx  cius  dimidij. 
quadrato  tolle  triplum  quadratum  prioris  termini:  illius 
enim  refidui  radix  quadratarupradiclodctra£li  dimidia 
exhibebit  differentiam  extremorum,  priore  termino  ra- 
tionis data:  exiftente  maiore. 

Hinc  EffeSfio  Geometrica. 

STt  dau  ratio  A B ad  B C.  Sumantur  A D & D E x- 
qualcs  ligillatim  ipfi  AB.  bt  fupra  totam  E Cfiat 

femicirculu^  Tum  ponatuc 
ad  extremitatem  diametri 
perpendicularis  £ F potens 
triplum  quadratum  £D  hoc 
ed  A B.  bt  du£ka  h G pa- 
rallela £ C joccurratpcriphc- 
rix  in  pun&o  G,  cx  quo  derairtatur  G H. 

Manifeftum  cft  oblctuari  lingulas  C“anonis  Alg.  brici 
partes,  liquidem  du£ta  O I ad  centrum  I,  erit  dimidium 
ipfius  £C.  Ex  quadrato  autem  G I tollitur  quadratum 
G H , hoc  cft  b £ , hoc  cft  triplum  quadratum  A li , ac 
reftat  quadratura  H I,  cuius  latus  H X.  detraftum  ex  EI», 
relinquit  E H- 

Dico  autem  E H fore  differentiam  extremarum  priore 
termino  rationis  A B,  Koc  eft  , £ D exiftente  maiore. 
Sit  enim  , fi  fieri  poteft  differentia  extremarum  maior  vel 
minor*E  H,  & xqualis  £ L.  Igitur  per  CorolI  1 rop:  15. 
huius  rcftangulum  O £ Lfub  maiore  in  differentiam  ex-, 
tremarum  aaquabitur  interuallo  quadratoriim  medix. 8C 
maioris.  Sed  eil  vt  E D,  hoc  cft  A B ad  B C , ita  propter 
eamdem  alptudincm  £ L , rc^angulum  D fc  L adic- 
ffangulum  cx  B C in  E L.  Ergo  cum  fit  vt  A .B  ad  B C» 
ita  rc^nguium  D £ L ad  aggregatum  quadratorum  x 


i.fiemdi, 

I.  fuimti. 


t.fiuti. 

A.ftMti. 

ly.ftMiit 
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lingulis, cricrcaangiilum  cx  B C in  E L aequale  quadratis 
Ungularum. 

Sed  quoniam  ex  codem  Corollario  Prdp. ^3.  huius  re-  ' 
dangulum  D L E fub  minore  in  difterentiam  extrema- 
rum aequatur  inieruallo  quadratorum  medix  & minoris, 
& D B dupla  cft  E D , erit  rcftangulum  BLExqualc 
duplo  intcruallo  quadratotum  medix  & maioris  plus 
interuallo  quadratorum  medix  & minoris.  Et  propterea 
re£langulura  ^LExquale  quadratis  Angulorum  plus 
duplo  interuallo  quadratorum  maioris  & medix  , plus 
Amplia intcniallo quadratorum  medix  & minoris,  qux 
tria  xqualia  fimt  triplo  quadrato  maioris  extremx , vt  ex 
a.  lib.  Elementorum  perfpicuum  cft.  Ergo  reftangu- 
lum  C L E xquatur  quadrato  E F , hoc  cft  H G , hoc  cft 
rcftangulo  E H C , pars  toti , vel  totum  pani , quod 
cft  ablurdum  • 3c  contra  quintam  fecundi.  Igitur  diffe- 
rentia extremarum  non  poteft  efie  maioi#ci  minor  E H. 

Ergo  cft  ilU  xqualis.  Quod  erat  demoqftrandum. 

• . • 

.^ppendi^. 

HTne  patet  quomodo  data  quacumque  fumma  vel 
Jifferentia  cx  tribus  quantitatibus  proportionalibus^ 
inueniri  poflint  fingulx  , in  data  ratione  prxdidorum 
planorum.  Colligitur  etiam  data  ratione  quadrati  mino- 
ris plus  duplo  medix  quadrato  ai  differentiam  quadrato- 
rum  medix  Se  maioris  inueniri  poffe  tres  proponiohalcs: 
nam  componehd»&  muertend#  erit  quoque  data  ea- 
dem, qux  hic , ratio.  Deinde  data  ratione  quadratorum 
a fingulisad  quadratum  minoris  plus  duplo  medi? qua- 
drato, inucnicntiir  tres  quantiutes  per  conucr Aonem  ra- 
tionis, & inuertendo.  Demum  multis  aliis  viis  procedi 
'potuiffer  in  operatione  A^cbrica;  vnde  circiter oftode- 
cim  alii  Canones , Se  Efteftigocs  Geomctricx  orken- 
tur. 


\ ■ 


^ lem.  f. 
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PRO-POSITIO  LVIL 

Data  ratione  interualii  quadratorum  medu  O*  ' 
minoris  aU  quadrata  trium  quantitatum 
proportionalium  jinuenire 
^ngulas. 

0 . 

E Sto  data  ratio^  ad  13.  Ponatur  maior  1 R.  & fumatue. 

priy  tcrminui  rationis  z pro  minore.  Igitur  produ- 
ftus  fub  extremis  1 R a:qualis  erit  quadrato* medij ».  *- 
aii  fi  addas  quadrata  extremorum  4 8c  i Q.  Fiet  fum-. 
ma  quadratorum  a lingulis  a R 1 4 1 ^ Q-  autem  tol-  ' 
las  quadratum  minoris  de  quadrato  medij. relinquetur 
z R - 4.  trgo  aR-4  ad  zRt4tiQcftin  ratione 
dau  z ad  13.  ^t  itaprodoftus  fub  extrcmiszfiR- 51*- 
quabitur  produao  lub  nfcdiis  8 f 4 R f z Q;^  Vnde  poft 
debitam  reduftioncm  > i Q_cft  arqualc  uR-30.  Et  fit 
1 R fiuc  maior  K vel  5.  Singulique  z.  ^ iz.  6.  vcl  2. 

Hinc  Canon. 

^ TT  X quadrato  dimidiae  differenti*  terminorum  rationis- 
JLL dat*,  tolle  productum  fub  fumma  terminorum  in 
priorem  t refidui  enim  radix  quadrata  dimidiz  termino, 
ruin  differenti*  addita  & dc'trafta  , exhibet  maiorcm> 
priore  termino  rationis^ifiente  minore..* 

Hinc  Effe^io  Geometrica.  ^ 

Sit dataratio  A Rad  B C.  Sumatur  D Rzqualis  A B.' 

Et  fiant  duo  fcmicitcuh  fupra  A C & P C.  Tum 
ereaa  B E perpendicularis  ad  diametrum  nettatur  AE, 
zqualis  ponatur  C F perpcndiculariter  ad  C A.  Et 
u a FG  p^allcla  » occurrat  minori peripheri* in 

punfto 


i. 


Liber  Primus.  i<j<> 

pun£to  G»cx  quo  dcmltiaturGH  axi  angulos  rcftos  ipfi 
D C.  . 

Manifcftum  cft  obfctuari  fmgulas Canonis  paitcs, fi- 

quldem  du£la  G I ad  centrum 
1 minoris  femicirculi  ^ erit 
dimidium  DC  qujc  cft  diffc- 
rcncia  terminomm  rationis  ' 
daex  : ex  quadrato  autem 
G I tollitur  quadratum  G H, ' 
koc  eft  F C , hoc  cft  A E > hoc  cft  rcftangulum  C A B 
fub  liimma  terminorum  in  priorem ; Se  relinquitur  qua- 
drarum 1 H > cuius  latus  1 H additum  Se  detra^um  duui* 
dix  D C>  exhibet  D H & H C. 

Dico  autem  D H vel  H C fore  maiorem  ex  tribur 
quxfitisipiiorc  termino  rationis  A B cxiftcntc  minore. 

Sit  erdm}li  fieri  poteft , maior  inxqualis  D H.  Et  xqua- 
lis  I)  Litaut  vel  fimplicitcr  fuperet  D H vel  deficiat  fu- 
perando  H C vt  vides  in  figura, fumaturque  D M xqualii- 
A B.  Igitur  ex  Corol.  Propof.  huius  rcftangulum 
DML  mb  minori  Se  differentia  cxtrcmanimcritxqualc 
intcruallo  quaJratoixmi  minoris  & medix  : cft  autem 
vt  A B,  hoc  dl  D M ad  B Ci  ita  propter  camdem  altitudi- 
nem M L , rcaangulum  D M L ad  rcftangulum  ex  B C 
m M L.  Ergo  cum  fit  vt  A B ad  B C ; ita  rcftangulum 
D M L ad  aggregatum  quadratorum  a finguhs , erit 
reftangulum  ex  B C in  ML  xqualc  quadratis  lingula- 
rum. 

Sed  quadrata  fingirlarumfunt etiam xqualiaquadratis»-J»«^^ 
D L,  D M 8crcft:anguIo  LD  M fub  extremis»  ergo  re- 
ftangulam  ex  B C in  M Lv  xquatur  quadratis  D L , D M » 
ic  rcdangulo  L D M.  Cum  igitur  quadratum  D L ^ 
quale  fit  quadratis  partium  D M , M L & duplo  reftahgu- 
li  fub  partibus  D M L , fi  tum  cX  rcftangulo  ex  B C in' 

M L,  tum  ex  quadratis  D L , D M » Se  rcfkangulo  L D M 
tollas  quadratum  M L plus  duplo  rcftangulo  D M L>  ^ 
teiinquitur  rc^angulum  C L M xqualc  redanguio 

V 


'u,  ftKli, 


ly.ftxtt. 
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ll  A B.  Quare  eft  reciproce  vc  L A ad  C L ; tca  L M ad 
D M.  Et  componcnclo  » ti  AC  ad  C L j ita  LD  ad 
D M , hoc  cft  A B.  Er^o  rcftangulum  fub  extre- 
mis C A B « hoc  eft  quadratum  A E , hoc  eft  C F, 
hoc  eft  H G » aequabitur  reftangulo  fub  mediis 
CLD. 

Quadratum  vero  G H eft  aequale  rc£langulo  C H D. 
Igitur rcftaxigulum  CLD  xquatur  reftangulo  CHD. 
Quod  eft  ablurdum  U contra  quintam  Iccundl  Et 
proinde  minore  extrema  exiftente  A B non  poteft  ma- 
ior fuperare  D H » nec  deficere  ab  illa  fuperando  H C» 
IC.  proinde  erit  illi  aequalis.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Poflet  fimiliter  iuxta  poftremam  Canonis  partem  o- 
ftendi  eadem  A B exiftente  minore  extrema  H C fore 
maiorem.  Sed  hoc  relinquitur  exercitationi  leftoris. 

PROPOSITIO  LVIU.  ' 


Hoc 


DAta  eadem  ratione  a ad  13.  Ponatur  i R pro  difFc- 
rentia  extremorum  I 8C  fumatur  prior  terminus  ra- 
tionis t pro  minore.  . Ergo  proJuftus  fub  extremis 
i R erit  zqualis  quadrato  medii  > cui  fi  addas  qua- 
drata extremorum  4 8^  4 1 * QJ”  4 B-  fumma  quadra- 

torum i finguhs  IX 1 1 Qt  < autem  collas  quadra- 
tum minoris  4 de  quadrato  roedij  4 1*  ^ > reftabit  inter- 
uallum  quadratorum  medii  Sc  minoris  x R.  Ergo  2 R 
ad  I Qt  6 R eft  in  ratione  data  x ad  1 3.  Et  ira  pro- 
du£his  fiib  extremis  x6  R xquatur  produfto  fub  mediis 
*4 1 » QJii  B- » debium  redudionem  1 Q eft 

xqualeyR-ix.  Vnde  i R fiuc  differentia  extremorum 
eft  4 vel  3.  Priore  termino  rationis  x exiftente  minocc. 
Igitur finguUeruncx.^ia.^ vel  X.  9^19.5-  ^ 


HI 
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EX  poftcrlori  cennino  rationis  datae  colle  triplum 
prioris  > refiduique  cape  dimidium  > 8c  ex  huius  dimi' 
dij  quadrato  tolle  triplum  quadratum  prioris  termini : hu- 
ius enim  relidi  radix  quadrata  Aipradido  addita  8c  detra- 
da  dimidio  exhibet  differentiam  extremorum  , priore 
termino  rationis  cxiflcnte  minore. 

Htne  Effeiho  Geometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  A D dupla  ipfius 
A B.  Et  fupra  reliquam  D C fiat  femicirculus , 2e 
ad  diametri  extremitatem  erigatur  perpendicularis  C E 
potens  triplum  quadratum  A B , dudaque  EF  parallela 
diimetro , occurrat  pertpheri*  in  pundo  F , ex  quo  de- 
mittatur F G perpendicularis  ad  O C. 

Manifeftum  eftobfcruari  fingulas  Canonis  Algcbrici 
partes , fiquidem  cx  pofieriori  termino  rationis  B C > tol- 
litur triplum  prioris  A B , 8c  relinquitur  D G*  Dudaque 
F H ad  centrum  femicirculi  H > erit  dimidium  D C. 

Ex  quadrato  autem  FH  tolli- 
tur quadratum  F G hoc  cft 
C E,  hoc  eft  triplum  quadrati 
A B f derelinquitur  qiiadratura 
H G > cuius  latus  H addi- 
tum & detradum  dimidio  ipfius  D C exhibet  D G Se 
G C* 

Dico  autem  D G vel  GC  fore  differentiam  extrema- 
rum, A B exifiente  minore  extrema.  Sit  enim  , fi  fieri 
poteft  differentia  extremarum  maior  D G & arqualis  D I. 
Cum  A D fit  dupla  B A , diuifa  illa  bifariam  in  L erit  D L 
xqu.ilis  A B.  Ergo  per  Corel.  Propof.  13.  huius  rc- 
dangulum  L D I fub  minore  in  differentiam  exucraa- 
Ura  xquabitm  intcniallo  quadratorum  medix  Se  mi- 

Y ij  • 
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noris.  Eft  autem  vt  A B hoc  cft  L D ad  B C : ita  pro- 
pter camdem  altitudinem  D I , rcftangulum  L D I ad 
rcftangulum  ex  B C in  D I.  Ergo  cum  fit  vt  A B ad 
B e > »ra  rcftangulum  LDI  ad  aggregatum  quadrato- 
rum a lingulis , erit  rcftangulum  ex  B C in  D I , xqualc 
quadratis  lingularum  > 5c  proinde  illud  reftangulum  x- 
quabitur  quadratis  maioris  L I&minoris  LD  Se  rcftan- 
gulo  fub  extremis  1 L D. 

Si  ergo  ex  illis  duobus  «qualibus  tollatur  aliquid  com- 
mune ncmpequadratumdiffercnii*  DI»  plus  triplo  re- 
ftangulo  L D I.  Quod  cft  iam  oftenfum  xqualc  inter- 
uallo  quadratorum  medix  5c minoris , remanebit  re£tan- 
guluin  C ID  xqualc  triplo  quadrato  L D hoc  cft  AB. 
Sed  fumpta  eft  linea  C E potens  triplum  quadratum 
A B.  Ergo  quadratum  C E > hoc  cft  G F,  hoc  cft  rcftan- 
gulum  D G C xquatur  rcftangulo  DIC.  Quod  cft  ab- 
jurdum  6c  contra  quintam  lecundi.  Eodem  modo  dif- 
currendum  foret  ft  punftum  I fumptumciretiniraHSc 
G.  Ergo  cum  differentia  extremarum  non  poftlt  effe  ma- 
ior D G nec  minor  fuperando  G C > erit  xqualis  D G. 
Q^d  erat  dcmonftiandum. 

^Similiter  oftendi  poffet  G C fore  differentiam  extre- 
marum  eadem  AB  exiftente  minore.  Verum  hxc  dc- 

, monftratio , cum  eodem  modo  abfolui  poftlt , rclinqui- 
tui  exercitationi  leporis. 

appendix. 

POtuit  h^  propofitio»  licut&  pleraque  prxcedentcs 
dcmonftrari  pofitiuc  hoc  modo.  Nam  exiftente 
L G maiore  & L D minore  quadrau  lingularum  xqu^- 
'wftxti.  cir  quadrato  L D quadrato  L G & rcftangulo  fub  extre- 
mis G L D quadratum  autem  L G xqualc  cft  quadratis 
partium  LD»  D G & duplo rcftanguli  LDG,  redan- 
gulum  vero  G L D aquatur  rectangulo  L D G Se  qua- 
drato L p.  Igitur  quadrata  ftngularum  xqu^itur  qua- 


‘nftcxudi. 
'y  flandi. 
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(irato  DG  plus  triplo  quadrato  LD,  plus  triplo  rcftan- 
gulo  L D G.  Sed  rcftapgulum  ex  3 C ip  D G xquatur 
quadrato  DG  plus  rcitangulo  B D G plus  rcdangulo 
DG  C,  reftangulum  autem  B DG  cft  aequale  triplo  ro- 
ftangulo  L D G & reaangulum  D G C quadrato  G F i 
quod  cft  triplum  quadrati  L D.  Ergo  rc^langulum  j.  fuinit. 
L D G ad  quadrata  lingularum  cft  vtrtftangulumL  DG 
ad  rc6langulum  fub  B C in  D G.  Sed  propter  camdem 
altitudinem  DG  rcftangulum  LDG  ad  reftangulum  , 
fub  B C in  G D cft  in  ratione  data  AB  ad  B C-  Ergo 
cum  rc£langulum  L D G licxijHajciatefualloquadrato- 
rum  media:  ac  minoris':  erit  ciusmodi  intcmailum  ad 
quadrata  lingularum  in  ratione  data  AB  ad  BC.  Quod  ’ . 
erat  dcmonftrandum. 

Hinc  patet  quomodo  inucniri  poflint  trcf  quantii- 
tates  proportionales  data  quaoimquc  ex  illis  v?!  Tupi- 
ma  vel  differentia  , cum  prxdi^  planorum  ratip- • 
ne. 

Deinde  data  ratione  fummx  quidrati  maioris  plusdu- 
pio  quadrati  minoris  ad  intcmailum  quadratorum  mi- 
noris & medix  poffuntinucniri  tres  proportionales  com- 
ponendo enim  Scinuertendo  erit  eadem  > qux  hic  > ratio 
data. 

Tertio  inucniri  quoque  poffunt  tres  data  ratione  qua- 
dratomm  a lingulis  ad  quadratum  maioris  plus  duplo  mi- 
noris quadrato:  nam  per  conucrlionem  rationis  & inucr- 
tendo » habebitur  ratio  prxfens. 

^ Denique  hinc  etiam  colligitur  polTc  circiter  octode- 
cim aliis  modis  procedi  in  operatione  Algebrica»  vsde 

totidem  Canones  & Effectiones  eliccicntur. 
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B D » fic  differentia  terminorum  D C.  Rcftanguium  au 
tcra  illud  BD  e,  hoc  cft  quadratum  D E, hoc eft.G.C 
additur  quadrato  quod  fic  ab  F C » dimidia  ctiminoium 
fumma , & fic  quadratum  F G , cuius  laais  PG  multatun 
Fri  exhibet  H G. 

Pico  autem  H G fore  . minorem  extremam  de  tribi. 

quxiliis  proportionalibus 
prtorc  termino  rationis  A B 
exiftente  maiore  extrema. 
Sumatur  enim  A L xqual 
HG.  Et  fit , fi  fieri 
minor  extrema  inxqi 
AL  , 8c  aequalis  A M. 
tur  ex  ('oroh  Prop.  ij. 
ius,  re&anglilum  A B 
maiore  m differeneu 

eremarum  xquabitur  intcruallo  quadratorum 
maioris ; cfi  autem  propter  eamdem  alcitudinei 
AB  ad  B C ita  redangulum  A B ,V1  ad  reftanguium 
C B Mi  Igitur  cum  fit  ve  ad  B C ita  reflangulum 
A B M ad  quadrata  finffulaiffln,  erit rcftangulum  C B M 
zqualc  aggregato  quadratomm  a fingulis. 

Atqui  li  ex  quadratis  lingularum  tollatur  interualli 
quadratorum  medix  8c  maioris , refiat  duplum  quadra 
tum  medix  plus  quadraro  minoris ; igitur  cum  reftangu 
Ium  C B M xqucturxcftan gulis  ex  C D in  B M fic  D BMi 
fic  autem  redangulum  DBM>hoc  cll  A B Mxquale 
intcruallo  quadratorum  medix  fic  maturis  , erit  re<^an- 
gulum  ex  C D in  B M xqualc  duplo  quadrato  medix, 
hoc  cll  duplo  rc£langulo  fub  extremis  B A M , hoc  ell 
rcilangulo  fimplici  D A M plus  quadrato  A M.  Ergo 
fi  vtrobiquc  addatur  redangulum  ex  C B in  A M 
iiet  rcdiangulum  C A M plus  quadrato  A M xqual® 
'Qanguloex  CDin  AB, hocell  ex  CDB  hoc  cll- 
drato  D £ , hoc  cll  C G.  Eli  autem  C G perpen< 
laxis  ad  cxuemiutcm  dumetri , fic  proinde  ungens, 


iJhtr  Primus» 

-tjuadiatum  C G «qiutur  re^an^lo  I G H> boceftrc-  J 
£tangiUo  I H G plus  quadrato  H G , hoccft  C A L plus 
quadrato  A L.  Igitur  reftangulum  C A M plus  quadra- 
to A M arquatur  rcftangulo  C A L plus  quadrato  A L, 
pars  toti  > li  M fumatur  intra  A L,  vcl  totum  parci , fi  M 
fumatur  intra  L B , quod  cftabfurdiim.  Igitur  niinofcx- 
trema  non  poiell  elle  inatqualis  A L,  feu  H G » & proinde 
erit  illi  zqualis.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LVI.  • 

Hoc  idem proUlema  aliter perficere. 

E Sto  data  eadom  ratio  4 ad  7.  Ponatur  i R pro  diffe- 
rentia extremorum  > &c  fumatur  prior  proportionis 
terminus  4 pro  maiore.  Ergo  4 - 1 R ent  minor.  Et 
produdus  fub  extremis  r^  - 4 R xqualis  erit  quadrato 
medij , eui  fi  addas  quadrata  extremorum  itf  - 8 R f 1 
& 16.  Fiet,  aggregatum  quadratorum  a fingulis 
^8-  X2  R 1 1 Q.  Et  fi  tollas  16-4 Rquadratum medij 
de  quadrato  maioris  16 » relinquitur  4 R pro  interuallo 
quadratorum  medij  Sc  maioris.  Igitur  4 R ad 
4’8- II  RfiQ^ft  in  data  ratione  4 ad  7.  Etficprodu- 
fhis  fub  extremis  z8  R zquatuc  produdo  fub  mediis 
191-48R-)- 4Q.  Et poft debitam redudionem  1 Q cft 
xqualc  1 9 R - 48.  Vnde  i R fiuc  differentia  extremorum 
cft  3.  maiore  exiftente  priore  termino  rationis  4.  Singu- 
Equefunti.  1.4. 

Similiter  dau  ratione  i ad  5.  Pofitaque  t R pro  diffe- 
rentia extremorum  , & priori  termino  rationis  i lumpto 
pro  maiore  «difcurrendbvt  fupra  fit  i R>  fiue  differen- 
,tia  extremorum  ^ 6.  Singulique  6 - x.  ijt 
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fingulisjcticrcaangulum  cx  B C in  E Larqualc  quadratis 
♦ lingularum. 

# bcd  quoniam  cx  codcin  Corollario  Prdp.  ^3.  huius  rc-  ' 

ftangulum  D L E fub  minore  in  differentiam  extrema- 
rum zquatur  interuillo  quadratorum  mediae  & minoris,  i.fitmat, 
' & D B dupla  cft  E D , erit  tcdangulum  B L E aequale 
duplo  intcruallo  quadratorum  medix  & maioris  plus 
intcruallo  quadratorum  medix  Se.  minoris.  Et  propterea 
re£bmgulura  t L E xquale  quadratis  lingulorum  plus 
duplo  intcruallo  quadratorum  maioris  Se  medix  , plus 
fimplici  intcruallo  quadratorum  medix  & minoris,  qux 
tria  xqualiafunt  triplo  quadrato  maioris  extremx,  vt  cx 
X.  lib.  Elementorum  pcrfpicuum  cft.  Ergo  rc£^angu- 
lum  C L E xquatur  quadrato  E F , hoc  cft  H G , hoc  cft 
rcftangulo  E H C , pars  toti , vel  totum  parti , quod 
cft  ablurdum»  & contra  quintam  fecundi.  Igitur  diffe- 
rentia  extremarum  non  poteft  efie  maioAcI  minor  E H. 

I Ergo  cft  rllixqualxs.  Quod  erat  demor^ftrandum. 

^ppendiic. 

Hinc  patet  quomodo  data  quacumque  fumma  vel 
siitfcrcntia  cx  tribus  quantitatibus  proportionalibus  ^ 
inucniri  polline  fingulx  , in  data  ratione  prxduftorum 
planorum.  Colligitur  etiam  dau  ratione  quadrati  mino> 
ris  plus  duplo  medix  quadrato  ai  differentiam  quadrato- 
rum  medix  «c  maioris  inucniri  poffc  tres  propbrtiohalcs:  ’ 
nam  componchd»&:  muertend^  erit  quoque  data  ea-  ' 
dem,  qux  hic , ratio.  Deinde  data  ratione  quadratorum 
a lingulis  ad  quadratum  minoris  plus  duplo medi^qua- 
' drato,  inuenier.tur  tres  quantitates  per  cohucrlioncm  ra-  " 

tionis.  Se  inuertendo.  Demum  multis  aliis  vtis  procedi 
'pocuiffer  in  operatione  Algebnea;  vnde  circiter o£tode-  * ' 
cim  alii  Canones  > Se  £m£liQoes  Geomctricx  orkcn-  - 
tur. 

• ■ , -V  - 


* ar 


Itm.t 


ttm.  ( 
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PRO-POSITIO  LVII. 

Data,  ratione  interualli  quadratorum  media  O*  ' 
minoris  ad.  quadrata  trium  quantitatum 
proportionalium  jinuenire 
lingulas, 

4 

E Sto  data  ratio^  ad  13.  Ponatur  maior  1 R.  U fumatue. 
priy  tcrminuj  rationis  % pro  minoic.  Igitur  produ- 
fub  extremis  i R arqiialis  che  quadiato*  medij » . 

aii  fi  addas  quadrata  extremorum  4 & 1 Fiet  fum- 
ma  quadratorum'  a lingulis  a R 1 4 1 * Q*  autem  tol-  ■ 
las  quadratum  minoris  de  quadrato  medij.  relinquetur 
X R - 4.  fcrgo  aR-4  ad  iRt4tiQcftin  ratione 
data  X ad  13.  ^t  ita  produftus  fub  extremis  x6R- 51  ae- 
quabitur prodibo  lub  nfcdiis  8 1 4 R f 1 (^Vndepofl 
debitam  reductionem)  r Q^cft  arqualc  iiR-30.  Et  fit 
I R fiuc  maior  5 vel  5.  Singulique  2.  ^ 12-  6.  vel  2- 

Hinc  Canon. 

X quadrato  dimidiae  differentix  terminorum  rationis. 
Xl^datX)  tolle  produCtum  fub  fumma  terminorum  in 
priorem  t refidui  enim  radix  quadrata  dimidix  termino- 
rum dificrentix  addita  & detraCta  « exhibet  maiorem» 
priore  termino  rationis^illcntc  minore..* 

Hinc  Effe^io  Geometrica. 

Sit dataratio  A B ad  B C.  Sumatur t) Bxqualis  A B.' 

Et  fiant  duo  femiciccuh  fupra  A C & U C.  Tima 
ercfta  BE  perpendicularis  ad  diametrum  nedatur  A E. 
^i  xqualis  ponatur  C F pcrpendiculariter  ad  C A.  Et 
u a F.G  puallcla  ^A»  occurrat  minori peripherix in 

punCto 
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punfto  G>cx  quo  demittatur  GH  ad  angulos  rcdosipfi 

DC. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  partes , fi- 

quidem  du£la  G I ad  centrum 
1 minoris  femicirculi  > erit 
dimidium  DC  qu*  cftdiffc- 
rentia  terminomm  rationis  «./«ri. 
datx  : ex  quadrato  autem 
G I tollitur  quadratum  G H, '^’***^  ‘ 
boc  eft  F e , hoc  cft  A E , hoc  cft  rcftangulum  C A B 
fub  fumma  terminorum  in  priorem ; Se  relinquitur  qua- 
dramm  1 H , cuius  lacus  I H additum  Se  detraftum  dmiU 
dix  D Cj  exhibet  D H Se  H C. 

Dico  autem  D H vel  H C fore  maiorem  ex  tribur 
quxfitis, priore  termino  rationis  AB  cxiftcntc  minore.- 
Sitcnim,li fieri potcft>  maior inxqualis  D H.  Etxqua- 
lis  1)  Litaut  vel  firapheiter  fupere*  D H vel  deficiat  fu- 
perando  H C vt  vides  in  f^ura,fumaturquc  D M xqualii 
AB.  Igitur  ex  Corol.  Propof.  Z3.  huius  rcftangulum 
DML  mb  minori 5c differentia  cxtrcmanimcritxqualc 


intcruallo  quaJratomm  minoris  Se  medix  : cft  autem 
vt  A B,  hoc  cft  D M ad  B Ci  ita  propter  eamdem  altitudi- 
nem M L » rcftangulum  D M L ad  rcftangulum  ex  B C 
in  M L.  Ergo  cum  fit  vt  A B ad  B C ; ita  rc6tangulum 
D M L ad  aggregatum  quadratorum  a finguhs  , erit 
ic£fcanguluirrex  B C in  ML  xqualc  quadratis  fingula- 
rum. 

Sed  quadrata fingularumfiintctiamxqualiaquadratis»*f»«'^, 
DL,  D M 8crc^kangulo  LD  M fub  extremis.,  ergo  rc- 
ftangulum  ex  B C in  M L>  xquatur  quadratis  D L , D 
te  redangulo  L D M.  Cum  igitur  quadratum  D L se-  ^ 
quale  fit  quadratis  partium  D M , M L 8:  duplo  rcftangu- 
li  fub  partibus  D M L , fi  tum  cX  rcftangulo  ex  B C in' 

M L,  tum  ex  quadratis  D L , D M » & rcftangulo  L D M 
tollas  quadratum  M L plus  duplo  reftangulo  D M L,  ^ 
tcimquiiur  rci^angulum  C L M xqualc  rcdangulo 


i(,  ftxti, 


t.ftxti. 

ly.ftxii. 


tim.  t- 
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L A B.  Quai‘c  eft  reciproce  vc  L A ad  C L ; ita  L M ad ' 
D M.  Et  componendo  » vt  AC  ad  C L » «a  LD  ad 
D M I hoc  eft  A B.  Er^o  reftangulum  (ub  extre- 
mis C A 3 * hoc  eft  quadratum  A E , hoc  eft  C F, 

■ hoc  eft  H G » jequabitur  reftangulo  fub  mediis 
CLD. 

Quadratum  vero  G H eft  atquale  rc£kangu!o  C H D. 
Igitur rcftangulum  CLD  arquatur  reftangulo  CHD. 
Qjmd  eft  abfurdum  U contra  quintam  Iccundl  Et 
proinde  minore  extrema  exiftente  A B non  poteft  ma- 
ior fuperare  D H , nec  deficere  ab  illa  fuperando  H C> 
tC  proinde  erit  illi  asqualis.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Poftet  fimiliter  iuxta  poftremam  Canonis  partem  o- 
ftendi  eadem  A B exiftente  minore  extrema  H C fore 
maiorem.  Sed  hoc  relinquitur  exercitationi  ledloris. 

PROPOSITIO  LVIU.  ' 

//oc  idem  problema  aliterf oluere. 

DAta  eadem  ratione  x ad  13.  Ponatur  i R pro  diffe- 
rentia extremorum*  8c  fumatur  prior  terminus  ra- 
tionis X pro  minore.  Ergo  produftus  fub  extremis 
4 f X R erit  zqualis  quadrato  medii  > cui  fi  addas  qua- 
drata extremorum  4 4 1 * QJ"  4 B.  fiet  fumma  quadra- 

torum a finguhs  ix  1 1 Qt  < B.  » fi  autem  tollas  quadra- 
tum minoris  4 de  quadrato  medij  41"  ^ R,reftabitinict- 
uallum  quadratorum  medii  sc.  minoris  x R.  Ergo  a R 
ad  IX 1 1 Qt  6 R eft  in  ratione  data  x ad  1 3.  Et  ita  pro- 
duftus  fub^tremis  16  R zquatur  produfto  fub  mediis 
»4 1 i Qjt  * t B. , K poft  debium  reduftionem  i Q clt 
zqualeyR-ix.  Vnde  i R fiue  differentia  extremorum 
eft  4 vel  3.  Prigre  termino  rationis  x exiftente  minocc. 
Igitur  finguU  erunt  X.  V X a . 6 vel  X.  V !-?•  5* 


tH 
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Hinc  Canon.  ^ ' 


EX  poftcilori  termino  rationis  datae  tolle  triplum 
prioris . refiduique  cape  dimidium  > Sc  ex  huius  dimi' 
dy  quadrato  tolle  triplum  quadratura  prioris  termini : hu» 
ius  enim  reli£ti  radix  quadrata  fupradi£to  addita  8c  detra- 
fta  dimidio  exhibet  differentiam  extremorum  , priore 
termino  rationis  exiftente  minore. 

'i. 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 


Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  A D dupla  iplius 
A B.  Et  fupra  reliquam  D C fiat  femicirculus , Sc 
ad  diametri  extremitatem  erigatur  perpendicularis  C E 
potens  triplum  quadratum  A o , dudbaquc  £ F parallela 
diimetro , occurrat  peripheri*  in  pundo  F , ex  quo  de- 
mittatur F G perpendicularis  ad  D C.  > ' 

Manifeftum  eftobfcruari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes,  fiqiiidcm  expofterioriterminorationisB  C,  tol- 
litur triplum  prioris  A B , & relinquitur  D G*  Dudaque 
F H ad  centiiim  femicirculi  H , erit  dimidium  D C. 


Ex  quadtato  autem  F H tolli- 
tur quadratum  F G hoc  eft 
CE,  hoc  eft  triplum  quadrati 
h~A“L  j)  ■ H6c  ^ ® * ^rclinquiturquadratura 
• H G , cuius  latus  H 'G.  addi- 

tum & detraftum  dimidio  ipfius  D C exhibet  D G 8c 
GC.  • 

Dico  autem  D G vel  G C fore  differentiam  extrema- 
rum, A B exiftente  minore  extrema.  Sit  enim  , fi  fieri 
potell  differentia  extremarum  maior  D G & xqualis  D I. 
Cum  A D fit  dupla  B A ,diuifa  illa  bifariam  in  Lerit  D L 
•Tqu.ilis  A B.  Ergo  per  Corol.  I’ropof.  13.  huius  rc- 
ftangulum  LDI  fub  minore  in  differentiam  exucraa- 
ura  xquabitm  intemallo  quadratorum  medix  Sc  mi- 
' “ " Y V ■ 


C fixti. 


f.  fHlXIt, 


^.ftexndi. 
i.ftcundi. 
^.ficundi, 
17.  fixt  i. 

S.ftxii. 

4..  ftxti. 
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noris.  Eft  autem  vt  A B hoc  L D ad  B C ; itipro- 
pccr  camdem  altitudinem  D I , rcftangulum  L D I ad 
rcftangulum  ex  B C in  D I.  Ergo  cum  fit  vt  A B ad 
B e > ua  rcftangulum  LDl  ad  aggregatum  quadrato- 
rum a fingulis , erit  rc£langulum  ex  B C in  D I , xqualc 
quadratis  lingularum  > Se  proinde  illud  rc£txngulum  x- 
quabitiirquadratismaiorisL  I&minoris  LD  8c  rc^tan- 
gulo  fub  extremis  I L D. 

Si  ergo  ex  iliis  duobus  xqualibus  tollatur  aliquid  com- 
mune nempe  quadratum  dinercniix  D I » plus  triplo  re- 
ilangulo  L D I.  Quod  cll  iam  oftenfum  xqualc  inter- 
uallo  quadratorum  medix  & minoris , remanebit  rcftan- 
guluin  C I D xqualc  triplo  quadrato  L D hoc  cft  A B. 
Sed  fumpta  cft  Irnea  C E potens  triplum  quadratum 
A B.  Ergo  quadratum  C E , hoc  cft  G F,  hoc  cft  redan- 
gulum  DG  C xquatur  rcftangulo  DIC.  Q^deftab- 
iurdum  Se  contra  quintam  fecundi.  Eodein  modo  dif- 
currendum  foret  fi  punftum  I fumptumcfletintraH  Se 
G.  Ergo  cum  difFcrcncia  extremarum  non  poflit  clTc ma- 
ior D G nec  minor  fuperando  G C > erit  xqualis  D G. 
Q^d  erat  demonfttandum. 

Similiter  oftendi  polTet  G C fore  differentiam  extre- 
marum eadem  AB  exiftente minore.  Verum  hxc  dc- 
j monftratio>  cum  eodem  modo  abfolui  poilit , relinqui- 
tur exercitationi  le  oris. 

/ .,  * ■ * 

appendix. 

POtuit  h^c  propofitio>  ficut  & pleraque  prxccdcntcs 
demonftrari  pofitiuc  hoc  modo.  Nam  exiftente 
LG  maiore  & LO  minore  quadrata  fin gularum  xquan- 
tfiftxti.  tur  quadrato  L D quadrato  L G & reftangulo  fub  extre- 
mis G L D quadratum  autem  L G xqualc  cft  quadratis 
partium  LD,  D G & duplo rcftanguh  LDG,  redan- 
gulum  vero  G L D qquaiur  rectangulo  L D G Se  qua- 
^ato  L p.  Igitur  quadrata  fingularum  xquantur  qua- 


\fitMMdi, 

yfiamdi. 
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<lrato  DG  plus  triplo  quadrato  LD,  plus  triplo  rc£fcan- 
gulo  L D G.  Sed  rcftapgulum  ex  B C ipr  D G xquatur 
quadrato  DG  plus  rc^tangulo  B D G plus  rcftangulo 
DG  C>  rc£^angulum  autem  B D G cftatquaic  tripiore- 
ftangulo  L D G rc^angulum  D G C quadrato  G F \ 
quod  cft  triplum  quadrati  L D-  Ergo  rc£langulum 
L D G ad  quadrata  lingularum  cft  vt  rtftangulum  L DG 
ad  rc6langulum  fub  B C in  D G.  Sed  propter  camdem 
altitudinem  DG  rcftangulum  LDG  ad  reftangulum 
fub  B C in  G D cft  in  ratione  data  AB  ad  B C-  Ergo 
cumredangulum  LDG fttzquajeijaterusilloquadrato- 
rum  media;  &:  minoris':  erit  eiusmodi  intcniallum  ad 
quadrata  lingularum  in  ratione  data  A B ad  B C . Quod  * 
erat  dcmonftrandum. 

Hinc  patet  quomodo  inucniri  poftint  tre$  quanti-  * 
tates  proportionales  data  quacumque  ex  illis  vel  lupj- 
ma  vcl  differentia  , cum  praedica  planorum 'ratio- 
ne. 

Deinde  data  ratione  fummz  quidrati  maioris  plus  du- 
plo quadrati  minoris  ad  intcruallum  quadratorum  mi- 
noris Scmcdizpoffunt  inucniri  tres  proportionales  com- 
ponendo enim  8c  inuertendo  erit  eadem  > quz  hic  > ratio 
data. 

Tertio  inucniri  quoque  poflunt  tres  data  ratione  qua« 
dratorum  a fingulis  ad  quadratum  maioris  plus  duplo  mi- 
noris quadrato:  nam  per  conuerfionem  rationis  & inucr- 
Cendo , habebitur  ratio  przfcns. 

Denique  hinc  etiam  colligitur  pofTc  circiter  o£lodc- 
cim  aliis  modis  procedi  in  operatione  Algebrica»  vadc 
totidem  Canones  6c  Efte^ones  elicctcntur. 


•i..-  i ni 
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PROPOSITIO  LIX. 

Data  media  ex  trihus  quantitatibus  fnroportion^^ 
libus , cir  folido  fub  fumma  quadratorum 
prima  ^ fecunda  in  tertiam^ 
inuenirejingulas. 

E Sto  datus  numerus  6promcdiOi&4^8profblIdo^ 
Ponatur  primus  i R , ergo  quoniam  medius  cft  6 

erit tcitlus proportionalis^.  Quadrata  primi  «e  fc-’ 
eundi  funt  i 3^  <Jux  fi  multiplices  per  tci‘tlum>. 
fiet  folidum  * quod  proinde  etitxqualc  folido 

dato  4<8.  Igitur  poft  debitam rcdu^Iionem  i Qxqua-] 
binir  13  R - 36.  Et  iu  1 R fiucprimuscnt4vcl9.  Si- 
militer fi  iifdcm  datis  pofiiilTcs  i R pro  tertio.  Quadrata 

_ »&9#> 

fecundi  5c  primi  ciTcnt  56  -j-  ~ qux  multiplicata  per  ter- 
tium 1 R .facerent  folidum  ‘5^  xgualc  folido  da-] 

to  468.  Et  ptoindeiQxquarcturvtfupraijR-  36.  Et 

ka  I R fiuetertius  foret4^®i  9- 

Hmc  Canon. 

DIuidc  folidum  datum  per  quadratum  dati  medS,  8C 
habebis fummam  extremorum.  Vnde  fmguli  nqi» 
latebunt. 

Hinc  EffeSlio  Geometrica. 

E Sto  media  data  linea  A.  Linea  vero  B iit  potens  fo^ 
Udum  fub  aggregato  quadratomm  primx  & fccun- 
dx  in  tertiam.  Hoc  cft  cubus  B fit  xquaiis  uli  folido. 
( Sicut  <mim  ppteftas  linez  in  pl^if  cft  ^s  qua^ramm 
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ica  potcftas  lincz  in  folidiscft  cius  cubus)  fiat  vt  quadra- 
tum A ad  quadratum  B j ita  Imca  A ad  aliam  qusc 
fitC. 

Manifcftum  cft  obfeiuari  in  hac  praxi  integrum  Ca- 
nonem,  fiquidem  hot  polito  fohdum  rcftangulum  fub 

quadrato  A in  lineam  e a:quabiturcub9  .B&  proinde  cu- 
bus B diuiditur  perquadratum  A > U fit  Unca  C pro  quo- 
tiente  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  C fore  fummam  extremarum : 
nara  cum  quadrata  fint  in  duplicata  ratione  laterum , ‘®  /***»* 
erit  ve  prima  ad  tertiam  , ita  quadratam  fccundx  ad 
quadratum  terti*  j 8c  componendo , vt  fumma  prim*  ac 
terti*  ad  tertiam  i ita  aggregatum  quadratorum  fccund* 

& terti*  ad  tertiam.  Et  per  conuerfionem  rationis  , ve 
fumma  prim*  8c  terti*  ad  primam  j ita  aggregatum  qua- 
dratonjm  fecund*  8c  terti*  ad  quadratum  fecund*.  Ergo 
folidum  fiib  extremis , hoc  cU  fub  quadrato  fecund*  in 
fummam  prim*  & terti*  xquabitur  folido  fub  mediis,  t^vwUtimi 
hoc  eft  fub  prima  in  aggregatum  quadratorum  fecund* 

& terti*. 

Atqui  quadrata  prim*  & fecund*  ad  quadrata  fccun- 
d*  U terti*  funt , vt  prima  ad  tertiam , igitur  per  eam  dem 
Propbf.  Euclidis  folidum  fub  quadratis  prim*  8c  fecun- 
da in  tertiam  aquale  erit  folido  fub  quadratis  fccund^Sc 
terti^  in  primam.  <^od  poftremum  folidum  iam  pro- 
batum cft  xquari  folido  fub  quadrato  medi*  in  fummam 
extremarum.  Igitur  aim  linea  B po/fit  folidum  fub 
quadratis  prim*  &c  fecund*  in  tertiam ; poterit  etiam  fo- 
lidum fub  quadrato  A in  fummam  cxtremanjm ; fcd  ex 
conftruftionc  poteft  folidum  fub  quadrato  A in  linearo 
C.  Ergo  linea  C cft  fumma  extremarum.  Quod  erae  * 
demonftrandum. 

Corollarium. 

SI  fuerint  tres  quantitates  proportionales  , atqualia 
erunt  inta  fc  tria  fcquentia  folida.  Primo  folidum 


^ ^ ’ NoUx  Clauhy 

£ub  quadrato  fecundx  in  fummam  extremarum.  Se- 
cundo folidum  fub  quadratis  primx  & fecundx  in  ter- 
tiam. Tertio  folidum  fub  quadtaus  fecundx  6c  tertiat 

in  primam. 

V 

propositio  LX.  r 


D^ta  fumma  extremarum  , 0*  foUdo  fub  quadra^ 
^ tis  fecunda  CT  terna  m primam  , 
inuenire  tres  quantitates 


proportionales. 


E Sto  datus  numerus  13  pro  fumma  extremorum  K 
468  pro  folido.  Ponatur  i R prd  medio.  Igitur 
per  Corollarium  prxcedens  multiplicando  13  per  1 Q, 
erit  xquatio  inter  13  Q « 468.  Et  promdi  i aa^quatur 
56.  Fitque  I R fiuc  medius  6.  Dato  autem  medio  6.  & 
fumma  extremarum  1 3 > diftinguuntur  exucmi  per  Prop. 


i.  huius.  ■ j o 

Potuit  quo^  ahter  folui  problema  ponendo  1 K.  pro 

vno  extremo.  Sic  enim  alter  foret  13  - i K.. 
produaus  13  R - 1 Qxquatur  quadrato  medii  ciu  fi  addas 

qujdtitim  tcitu ncmfc 

i,  . ,5  R. . qui  roultiplicio  P«  P»"»™  > R-  ■ 
produaus  i(S»  H.  - 1}  Qiqualis  dito  folido  Et 
poft  dcbitim  Kdaaioncm  Jc  diuifloncm  i ^quitut 
t)  R - 36  extremus  eft  4 vel 


. ...  Hinc  Canon. 

* ■ 

D a tum  folidum  diuidc  per  fummam  cXtremorum»fi6 
habebis  quadratum  medii  cx  quxiius,  Ynde 
medius,  nec  lingalilatebuiit. 

‘ ‘ ■ • ‘ - >-■ 

Wnc 


Lthr  1^7 

1 - • ' 
Hinc  Effecto  Geomttricd, 

Sit  data  linea  *A  pro  fumma  excrcmarum  ic  linea  B 
poflit  folidum  fub  quadratis  fccund*  U ccrtii  in  pri.-_ 
mam.  Fiat  vc  A ab  B >ita  quadratura  B ad  aliud  quadra-; 

‘ cum  ) quod  (it  C. 

Manifeitum  c(l  in  hac  praxbobreruariinCeghimCaw 
nonem  > fiquidcm  hoc  polito  folidum  re£bangu!um  fub 
quadrato  C in  Uncam  A xquabitur  cubo  B.  £t  proinde  m< 
cubus  B diuidcuir  per  lineam  A>  fic  fiet  quadratum  B pro 
quoticntc  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  C.  fore  mediam  ex  quzfitis.  De* 
monfiracio  cil  (imilis  przcedenti. 

PROPOSITIO  LXI. 


Data  prima  , f olido  fub  quadrato  media  in- 

fummam  extremarum , inuenirc 
tres  quantitates  propor- 
tionales,. 


E Sto  datus  numerus  i pro  primo,  &itfo  pro  folido^^^^^  _ , 
ponaturque  i R pro  aggregato  quadratorum  fccun- 
di  &:  cercii.  Igitur  multipUeando  2 peri  R,  fiet  folidum 
zRzqualefolido  dato  160.  Ecita  i R,fiue  aggregatum  > 

quadratorum  fecundi  ic  tertii  cfit  So.  Daco  autem  pri'- 
mo  2 Sc  fumma  quadratorum  a reliquis  80.  Ihueniuncuc 
fecundus  U tenius  figillatim  per  Propof.  21.  8c  22.  E* 
runtque  finguli  quzfici  2. 4. 8.  ; 

Hinc  Canon, 

DAtum  folidum  diuidc  per  primum,  Sc  habebis 

mam  quadratorum  fecundi  it  tertii,  Vnde  finguU 
irau  latebunt. 


Npu^CUuts^^  ^- 


■ Hinc  EffeSUo  Ceometric^'^, 


^ Ic  data  Imca  A pro  prima » fiuc  fit  jnaior  extrema  fiuc 


^ minor.  Linea  vao  B poflSt  folidum  fub  quadrato 
medi*  8c  fumma  extremarum.  Fiat  ve  A ad  B i ita  qua- 
dratum B ad  aliud  quadratum  quod  fit  C. 

• Manifeftum  cft  obferuari  integrum  Canoncm>fiqui- 
dem  hoc  pofito  folidum  rcdangulum  fub  quadrato  C 
' lAtitc  lineam  A xquabitur  cubo  B,  5c  proinde dmifo cubo 
' B per  Irneam  A fiet  quadratum  C pro  quotiente  Geome- 


trico. 


<r- 


Dico  autem  lineam  C fore  potentem  quadrau  fecun- 
^ p dz3e  terti*.  Quoniam  enimeftvt  Aad  B{  ita  quadra- 

. \ tum  B ad  quadratum  C > erit  folidum  fub  linea  A in 

quadratum  C*quale  cubo  B.  Sed  ille  idem  cubus  B *- 
cVrW/.‘*7>.  quatur  folido  fub  prima  & aggregato  quadratorum  ic- 
cund*  fic  terti*.  Ergo  cum  A fit  prima  > erit  linea  C po- 
tens quadrata  fccund*  8c  terti*  j quod  erat  demon- 
p,  ^ ftrandum.  Data  autem  prima  A $ Se  linea  potente 

'C  'f.  quadrata  fecund*  & terti*  > facile  difeernuntur  fin- 

" gul*.  ■*  - 

appendix. 


Hinc  facile  foluesiftud  problema.  Data  quantitate 

potente  quadrata  prim*  U fcamd* , vna  qum  foli-  ^ 


do  quod  fitex quadrato  medizin  fummam  extremarum,;;^^^* 
inucnirctresquantitates  proportionales.  Nam  tum  pra-  .* 
xis  tum  demonftratio  innititur  Corollario  Propofitio-^ 

^fjfibuiutr  ‘ 

' -‘"■ii'  ' 


'‘-V  — . ^ 

ia 


I r.  . 


Liber  PrimUT, 

PROPOSITIO  LXir.  • 


T)au  medU  dido  fnb  fumma  extremarum  ift 

fummam planorum  ex  prima  "in  fecundam  ^ 
fecundain  tertiam, inuenire  tres  quan-  " ^ 

titates proportionales . . 


E Sto  datus  numerus  6 pro  medio.  Et  1014  pro  folidtf. 

.Ponatur  i R pro  fumma  extremorum.  Ergo  quo-  •< 
niam  cft  vt  fumma  extremorum  ad  medium  > fic  quadra-  rrtf 
tumfummi  extremorum  ad  aggregatum  planorum cx  %hn'i^ 
primo  in  fecundum  & fecundo  in  tertium  > erit folidum 
datum  aequale  folido  fub  medio  in  quadratum  fummae 
cxtrcm6rum.  Igitur  multiplicando  i Qpcr  6,  habebis  ' 
folidum  Qxquale  folido  dato  1014  & pfoindc  1 
quatur  169.  Et  fit  1 R , fiuc  fumma  cxtremoiunj  15.  Sm- 
guliquepcr  Prop.a.  huius  erunt  4. 6.9» 

Hinc  Canon. 


'y(“- 


Dduide  folidum  datum  per  medium , 5c  habebis  qua-' 

dratum  fumm.x  extremorum.  Vnde  nec  fumma  ‘ , 

extremorum  nec  finguli  latebunt. 

Pfinc  Effeiho  Geometrica.-  . 

E Sto  media  data  linea  A.  Et.  linea  B poffit  folidum' ' 
fub  fumma  extremarum  in  aggregatum  planorum 
cx  prima  in  fecundam  , & fecunda  in  tertiam.  Fiat  vf 
A ^d  B ^ ita  quadratum  B ad  aliud  quadratum  quod^ 

• 

Manifeftum  cft  obferuari  integrum  Canonem  fiqui'- 
dem  hoc  pofito  folidum  rcftanguluni  fub  quadrato  C i.. 
in  tocam  A «quabitur  cubo  B.  Et  proinde  cubus  B di- 

- zi/  • - 


r 


1-. , 

% ^ 


jfo  NoHdt  CldHtS, 

ulditttf  pet  lificim  A#  flcfitqu»dr*tumCproquoticnte 

Geometrico.  ^ r r 

Dico  iutem  lineam  C fore  lummam  extremarum. 
Demonfteatio  clara  cU  cx  Corollario  Propof.9.  huius» cx 
quo  habetur  dTc  n fumma  extremarum  ad  mediam  A 
ic  quadratum  fumm*  extremarum  ad  aggregatum  pia- 
, norumex  prima  in  fecundaro  U fecunda  in  tertiam.  Et 
' confcqucnicr  foUdurore^kangulumfiib  extremis  hoc  cft 
cubus  0 xc 


-i* 


\ -V  -V  . • - ’ ' e' ■ 1 - 


>>-  i . ^ 


. r - vf-  ^ 


fi.  '■ 


V, 

i-' 


. J- 


^ . . ' • 


!• 


-:r  .r.  X 

■ : 1 •■•  -'■ 
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r 

t j. 


, Vi"^ '.j  - *■  i 


k • ••  ; ; %r^  -k:  • \ 
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ir-.  . 


Liber  Secundus, 


iSt 


*. 


N O V ^ 


CLAVIS 

AD 

GEOMETRIAM. 


LIBER  SECVNDVS. 


IN  PLP^^IMJ^fiOfONPrN^Ii 
Problemata  hallenus non Jolut4,reJoluunturque 
tum  K^lgebrice  ,tum  Canonice , tum  etiam  Geo- 
metrice t in  Jerie  quatuor  quantitatum  contin/de 
proportionalium. 


PROPOSITIO  I. 


Data  fumma  extremarum  ^ fumma  mediarum  " ' 
ex  quatuor  quantitatibus  continue  proportio- 
nalibus diHin^uere  (ingulas. 


fTl 


^ "T^Sto  datus  numerus  9 pro  fumma  extremorum  Bc 
a::  ^^jj^numerns  6 pro  fumma  mediorum.  Ponatur  au-  * 


y 'tem  vnus  medius  i R.  ^rgo  alter  medius 

Ergo  fi  huius  quadratum  36 f i Q-u  R diui-  e^ 


^^**^=^''-’*daturpcr  iR>  fiet  vnus  extremus  Simili^^ 

! • — IK 


cm-»xK 


cxj-yiji 


Z iy 


1?  »' 


llt  NoH4t  CUuis, 

ter  fi  alterius  mcdiiquadr*tumiQ^iuidaturpcr $-iR; 

fiet  alter  extremus  ^ igitur  duos  extremos  inucn-‘ 

tos  addas  inter  fe  > fiet  xquatio*  inter  confectam 

lummam  • — TrTT^ — » ^ datam  extremorum  uun* 
mam  9.  Et  poft  debitam  reduaionem  1 Q^rit  zqualc 
6 R.-  8.  £t proinde  i R* fiue  vnus  mediorum  quxfiwrum 
cftivcl4* 

lam  autem  duobus  modis  potesinueoire  reliquos , vel 
fumendo  vtrinque  tertium  proportionalem  > numeris 
inuentis  z Se  4.  ' Vel  fane  quoniam  duorum  inuentorum 
prodii£bus  efi  8>  dkiidendo  fummam  extremorum  9 in 
duos  quotum  produd^us  fit  8.  Id  autem  abColurtur  pet 
Prop.a-1 1*  Vndefingulicrumi.jr.4.8. 


/T.Hulsl  Canon.  /r  -w 

DIuide  cubum Tumr^  mediorum  per  fummam  ex- 
tremorum  plus  triplo  fummx  medioium ; quotien- 
temque  tolle  ex  quidrato  diroidiar  mediorum  fummxr 
huius  enim  refidu^  radix  quadrata  dimidi*  mediorune 
fummx  addita  Se  dctrafta  exhibebit  medios  figillatim. 


Htne  EffeSlio  Geometrka, 

^It  data  fumma  extremarum  G.  Et  fumma  media-  * 
^rum  A B.  Fiat  autem  vt  G plus  tripla  A B ad  A B;  . 
Ita  quadratum  A B ad  ahud  quadratum  > quod  fit  B C.  . ' 

Et  ponatur  linea  B C per- 


- ^ 


LiberSecHnduf. 

Manifcftum  cft  obfcruari  fingubs  Canonis  Algcbrid 

partes , liquidem  cura  fit  vt  G plus  cripb  A B ad  A B ; 

ita  quadratum  A B ad  quadratum  B C>  erit  cubus  A B 
xqualis  folido  redikangulo  fub  quadrato  B C in  lineam 
G plus  tripla  AB.  Et  lic  cubus  fumm*  mediarara  A B ^*^^**’- 
diuiditur  per  fummam  cxtremaiiim  G plus  tripla  media- 
rum fiimma  A B j & fit  quadratum  B C pro  quotiente  ^ 

Geometrico.  Dufta  vero  DF  ad  centrum  fcmicirculi 
F,  erit  dimidium  rpfiusAB  : SeexquadratoD  F,  tollitur  47fr,w. 
quadratum  DE*  hoc  cA  C B > remanetque  quadratum  f « 

F E,  cuius  laius  F E , additum  &c  detraaum  dimidio  ipfius  W 

AB  exhibet  AE&EB.  • • 

Dico  autem  A E & E fi  fore  medias  quaefius , nam 
cum  quatuor  lincx  quxfitx  fintproportionalcs  continue,' 
erit  quadratum  terti^  ?quale  ic^angulo  fub  fecunda 
Se  quarta : Se  proinde  re^angulam  fub  fecunda  Se  fumma 
fccund? & quart^  xquabitur  quadratis  mediarum.  At- 
qui  rc£iangulum  fub  fecunda  ac  fumma  fccundx  &■  quar- ^ 

cft  ad  reflangulum  fub  mediis , propter  camdem  fc- 

cund*  altitudinem,  vt  fummafecundx&quartxadtcr-  ‘ ' 

tiam  i hoc  cft  vt  fumma  prira?8c  terti?  ad  fecundam;  hoc  i./fw;.'-  ' j 
cft  vt  fiimma  extremarum  plus  fumma  mediarum  ad  fum- 
mam mediarum.  Ergo  componendo  bis,  cft  vt  fumma  '*•  .*  ^ 

extremarum  G plus  ttipla  mediarum  fumma  AB  ad  ’ 
fummam  mediarum  A B ; ita  fumma  quadratorum  a me-  - f 

Aiis  plus  duplo  rcffcangulo  fiib  mediis  ( hoc  cft  qua-  \ . 
dratum  fummx  mediarum  A B ) ad  rc^angulum  fub’ 
mediis.  ^ • 

Sedfaftura  cft  vtG  plus  tripla  AB  ad  A B i ita  qua-4 
dratum  A B ad  quadratum  B C;  igitur  quadranim  B C»  ‘ 
hoc  cft  E D , hoc  cft  rcdfcmgulum  AEB  erk  xqualc  ? 

fcdangulo  fub  mediis.  Ergo  cum  A E ac  EB  umul f"'”"’. 
fumptx  xquentur  fummx  medurum  A B , erunt  4 
A E & E B medix  quxfitx.  Quod  erat  dctnonftran-  : 

dum.  . • • - - 

lam  autem  ipfx  exuemx  poftunt  multis  modis  inuc- 


jj  V - • — - 

niri  figUlatim  $ vel  per  Prop.  3.  lib.  i . Vel  duabus  mcdiif 
inucntis  repcricndovtiinquc  tertiam  proportionalem. 


Islou^  CUuis, 


Corollarium. 


Hinc  colltgc  tria  tircoremata  quorum  primum  eft,' 


Im>*-  i quatuor  quantitates  continwc  proportio* 

nalcs , erit  aggregatum  quadratorum  a mediis  ad  pia* 
num  iub  mcdijs  vel  extremis  \ ita  fumma  omnium  ad 
^ lummammcdiaiaim.  Secundum  : in  eadem  fcric.  crit^ 

fw  vt  fumma  extremarum  plus  triplo  fummx  mediarum  ad 

^ . fummam  mediarum  i itaquadranim  fummx  mediarum 

‘ ^ ■ anum fub mediis ycl extremis.  Tertium:  in  eadem 

cubus  fummx  mediarum  iqualis  eft  folido  fub 


plano  ex  mediis  vel  extremis  in  fumma m extremarum 
plus  triplo  fummx  mediarum.  Et  proinde  cubus fun^; 
mx  mediarum  adplicanis  fummx  extremarum  plus  tri- 
pla mcdiaium  fumma,  exhibet  planum  fub  mediis  vel 
extremis ; adpiicanis  vero  plano  fub  mediis  vel  extremis, 
exhibet  furomam  extremarum  plus  triplo  fummx  media- 
rum. Hxc  omnia  breuiter  hic  dcmonftracafunt}  caque 
aJnotaflc  operx  pretium  erit. 


■ a» 


^ propositio  Ik 

Hocidem  problema  aliter  perficere. 


}*. 


DAta  eadem  fumma  extremorum  9 , iedunt^ma  me* 
diorum  6.  Ponatur  vnus  extremus  i R , erit  ergo 
alter  extremus  9 - i R.  Igitur  produftus  fub  extremis 
vel  mediis  eft  9 R - 1 Et  quia  in  fexie  quatuor  conti- 
nue proportionalium»  fi  produilusfubinediis  velextre* 
mis  ducatur  in  fummam  extremorum  > fit  loUdus  xqualis. 

Ijimmx  cuborum  amcdus,rauItiplicando9R-iCipct 

5.  habebis  8i  R - j Q,pro  fumma  cuborum  a mcdiif. 
Igitur  fi  fummam  tollas  de  fjfbq  fumm^  medio- 


/ 

-s 

■ 'Jb 


r> 


i 


^ Liber  Secundus, 

ftim  ii6  i fefiduum  116  fj  Q . 8i  Rxquabitur  triplo  f<^  Ltm.  1». 
lidi  qui  fit  a fiimma  mediorum  m planum  fub  mediis  vel 
extremis.  C^rc  fi  illud  planum  fupra  inuentum  «jR-iQ 
rcfiiinas , ipfumquc  ducas  in  fummam  mediorum  6 , pr^ 
iuftumquc  54R-6  Quiplices , vt  fiant  R-|}jo  * '* 

Erit  xquatio  inter  - iJJ.Qic  -f  ^ Q.  gj 

Ergo  , poft  debitam  rcdu£lioncm  , i Q^a^abitui  »■' 

9 R - 8.  Et  ita  I R , fiue  vnus  extremorum  crit  i 

Vel  8.  : . 

lam  autem  duobus  modis  potes  inuenirc  medios,  ve! 

fumendo  duos  radios  proportionales  inter  r & 8,  per  .'.rPgk. 
methodum  ClauijT;  vel  fanc  quoniam  produdhis  illo-  ^ /g-y 

rum  cft  8.  ^ 

in  duos,  quorum  productus  «1*8%  id  autem  fit  p^roo. 

Hinc  idem  Canon  Se  eadem  EfieCtio  geometrica, qu* 
in  Pcopof.  priccdentc ; nili  quod  y bUliujfa  cft  illic  funt-  ^ 

nfa  medianim  , debet  hic  diuidi  fumma  extremarum 
vnde  femicirculus  debebit  fieri  fupra  fummam  extrema^ 
rum  G. 


PROP.OSITIO  III. 

Hoc  idem  problema  aliter  foluere. 


l "p  Sto  VI  prius  data  fumma  extremorum- ^ , & lumma 
e £1  mediorum  6.  Ponatur  i R pro  differentia  niediorum. 


JIKfta)  erit  igiturdupWg  f * R dupliim  maioris  mbdii  iC$- 1 R 

'^^uplum  rainoiis  medii.  Et  proinde  medii  erunt  ' 

^ Ergo  fi  quadratum  muiorft  medii  diuidas- 

maiorem  m^ium  habebis  Ull^^^.pro  minofe 

extremo.  Si  vero  quadratum  maioris  mcdiidiuidas  per 

-V  medium,  ^bebis  — pro  maiore  ex-  ^ 


* 


V: 


* - ^ » 7^  - • ... 

.52  Noua  Clduisl 

tremo.  Ergo  illi  duo  quoticAtes  fimul  iun£U  debent 

quarl  rumin*  extremorum  > quae  dau  cft  Quotien- 

lum-iutem Illorum fummacft  *J,.Yq'  Igitur cftxqua- 
tio  ihter-  hanc  fummam  & $.  Proindeque  poft  debi^’ 
tanitcduftionem  i Q^quabitur4.  Et  ita  i R>  (iucdiffe- 
rentU  mediorum  cft  a.  Vnde  finguli  ngn  latebunt.  Si- 
quidem Uimma  mediorum  plus  uifFcientia  medioruiii 
Xquatur  duplo  maioris  medii  . mmus  eadem , duplo  mi- 
noris, vt  rxpius  diftum  eft  in  lib.  prxced.  Vnde  finguli 
1. 1.1.4. 8. 


erunt. 


■••i-W..,  ^ . ‘ HitKCMon. 

* ***  ^ nra  filmma  mcdiorui 


Vadratum  quod  nt  a fumma  mediorum  multiplica 


V aoiaiuin  quuu  u».-  luum,-  luwutu^uw  >uuiu|/uv- 
per  differentiam  rummaruni  datarum:  produd.ura« 
que  iblidum  dinidc  per  fummam  extremorum  plus  tri- 
fummx  mediorum,  Se  habebis  quadratum  diffcicn- 
tix  mediorum. 


Hint  Efedio  Geometrica. 


:■■  ik 


S' 

yJl 


- / 


f 


It  data  linea-  A pro  fumma  extremarum , K IiricaB 
1.  ^pro  fumma  mediarum.  Fiat  autem  vt  A plus  triplo 
B ad  differentiam  A K Bi  fic  quadratura  B ad  aliud  qua^ 
dratumquodlitC. 

Manifeftum  eft  obferuari  integrum  Canonem  i fiqui- 
dcmcum  fit  yt  Aplusuriplo  B ad  differentiam  A fic  B»s 
w/#f.  fic  quadratum  B aJ  quadratum  C i critiblidum  re,aan?  ,v- 
gulumfub  quadrato  e in  lineam  A plus  triplo  B,  xqua««^, 

Ic  iblido  rcfitangulo  ex  quadrato  B in  differentiam  A r 

B:  ^ proinde  iolidura  fub  quadrato  B in  differentiam  A ^ 
te  B diuiditur  per  lineam  A plus  triplo  fiefit  quadraua|^]f  ^ 

Gproquotiente  Gjci^etrico. 

Dicp  autem  lineam  C fore  differentiam  mediaiuin  *»•* 

-•  mm  r«irr»  riciTmnftratUm  iltin  PtOpof.  Pti* 


Liber  Secundus.  f t ^ 

Ium  fub  mediis  vel  extremis , efle  vc.fumma  extrema- 
rum  A plus  triplo  furam*  mediarara  B>  ad  fummam  B , ^ 

cumque  quadratum  B xquetur  quadrato  differentia: me- 
diarum  plus  quadruplo  re  ^angulo  mediis  ierit  diui- 

dendo  quater  , ve  quadratum  diflercntis  mediarum  ad  tl 
rcftangulum  fub  mediis  vel  extremis  ■,  ita  A minus  B itisVt  iJ*'" 
adB.  QUoniam  ergo  cftvt  quadratum  B ad  re AahgiT-  ^ Ti^i  ■■'*t 
Ium  fub  mediis  vel  extremis  i'  fic  A plus  triplo  B‘ad  B;  ^ 

& vtrcftangulum  lub  mediis  velextremis  ad  quadratum  ^ ^ 

differentiae  mediarum  jkafum ma mediarum  B ad  A mi«  ^ 

nus  B i erit  ex  ?quo  vt  quadratum  B adijuadrauijn  diffc-  xi  ■•M 

rentis  mediarum » ita  A p|us  triplo  B ad  differentiam.  A ' 


& B.  Sed  faftum  eflrvt  A plus  triplo  B ad  differentiam.  ^ 


A &:  B fic  quadratum  B ad  quadratum  C-  Ergo  quadra 
tura  C erit  quadratum  differenti* mediarum*  Quoderat 
, det^^iandum. 

* • - . * . * • ' " T 

Corollarium, 


« 


X»: 


H 


Inc  collige  aliquot  theorefriata  quorum  primura 

cft : fi  fuerint  quatuor  quantitates  continue  propdP^  3 

:sjcrit  vt  fumma  mediarum  ad  diff<  rcnriam  fum-*»^'^ . . 


tionaicsj 

ma:  extremanim  Se  furam*  mediarum  > ira  planum  fub 

mediis  vel  extremis  ad  quadratum  differenti*  mcdiimim.  - ^ ^ 

Secundum:  in  eadem  ferk! , eff  vt  fiimma  cxtrcniarum  **'* 

plus  triplo  fumm*' mediarum  ad  differentiam  lummac 
^irtmamm  Se.  furiim*'  mediarum  ; ita.  quadratum 
mmmx  mediarum  ad  quadratum  differenti*  mediarum.  „ 

Tcitium : in  eadem  ferte,  foiidum  fuhquadratofuram*  % ^ 
mediarum  in  differentiam  fumm*  mediarum  8c  fumm* 
extremaruna  , *^uatur  folido  fub'  quadrato  diffc^ntl*' 
mediarum 


mediarum.  Quartum  i in  eadem  fcric,Cblidum  fub  pia- 
«•  « . 


no  mediarum  vel  extremarum  indifferentiam  fumm*  » 

extremarum  fic  fummae  ra<}4«nim , *quarur  fblidd  fqb  ^ 

^d«todilfcrenti»medianjminfimJnwm»ncdunim,i  : . . 

A a jj  . 


'■•t; 


{ 


* 


v«  J 

C, 

Zim.C 
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PROPOSITIO  IV. 
Hoc  idem  problema  aliter  perficere. 


E Sto  daca  eadem  fumma  extremorum  3 & eadem 
fumma  mediorum  6.  Ponatur  differentia  extre*. 


morum  1 R.  Ergo  9 f i R erit  duplum  maiori^  cxtxemji 
& 9 - i R erit  duplgm  minoris.  £t  proinde  extremi 
> t » K.  ».  I K.  /V  ■“5* 

Quorum  productus  eff 


erunt  — 


&C. 


Ltm. )!. 


Igitur  fi  illum  multiplices  per  fumraiam  extremorum  9* 
habebis^-—— ^ pro  fumma  cuborum  i mcuiis.  Ergo 

fi  hanc  fummam  fufiulerls  de  cubitfummx  mediorum 
fiftyQ 

l'  Lfm.it  %i6  jrefiJuum  — ^ — xquatur  triplo  folidi  qui  fit  eX  pro- 

^uftofub  mediis  vel  extremis  in  fummam  mediorum»  ' 


»»»-<  ! [ -♦/ 


Qwrc  fi  refumas  produftum  fub  extremis  vel  mediis 


^pra  inuentum  — j-^ipfumque  ducas  in  fiimmam  mc- 

triplict:;*  vf^fitnt 


diorum  6 

U5l.t«Q 


<f<' < Q 


produftumque 

. ■ -It  1418-18  Q p,  ijjt  9 Q- 

i ent  xqiiatio  inter  illa  duo ^ — ■■■— 


Igitur  quoniam  illx  dux  fraftiones  habentes  cum  dem 
denominatorem  funt  xquales  i erunt  nurpsra^res 
1458  - 18  I JS 1 9 Q it*'®*^  xqiialcs.  Et  prtfhdc 
I (^xquatur  49.  Et  i K > fiue  diffcreatU  cxtremocufQ 


erit 7.  Singulique  ve  fupm  x.  x.  4.8 , 
l f . Hinc  Canon. 


» # 


, .A  r , ninc  y^anon.  . ^ . 4 

•f-c, 

QVadratum  quod  fica  fijunma  extremorum  plus  du- 
plo fummxtncJi6n^^‘n'’^dpbca  per  ilifferenciaas 
*uminxextrcmc\ajj>*t  fummx  medioiumrproduftum- 
^ue  folidum  cUuide  per  fummXm  extremorum  plus  ul- 


.•  -Wi*-  ' 'i  'aiT  ' -tv.  I»'  -ftt.  • ■■>  ,. 

LibcrSeamius.  \gy 

pio  fumm^  mediorum  & habebis  quadratum  difFcrcntuc 
extremorum- 

Hinc  Effeilio  Geometrica. 

Sit  data  Unca  A pio  fumma  extremarum  5c  linea  B 
pro  fumma  mcdialum.  Fiat  vt  A plus  triplo  B ad 
differentiam  A fJe  B ; ita  quadratum  compofua:  ex  A & 
dupla  B ad  aliud  quadratum  quod  lit  C. 

Manifeftum  cft  obferuari  integrum  Candncm>  fiqui- 
dem  cum  fit  A plus  triplo  B ad  diflferentiam  A &c  B vt 
quadratum  compofitx  ex  A & dupla  £ ad  quadratum 
Cj  erit  folidum  icdiangulum  fub  quadrato  C in  A plus 
triplo  £ > xquale  folido  rcdangulo  liib  quadrato  compo- 
htx  ex  A tx  dupla  B in  differentiam  A Se  B , £t  proinde 
folidum  rc£tangulunr  fub  quadrato  compofita:  tx  A Se 
dupla  B in  differentiam  A ec  B ,diuidicur  per  lineam  ^A 
plus  uiplo  B > Se  fit  quadratum  Cproquotiente  Geome- 
trico. 

Dico  autem  lineam  Cforc  differentiam  extremarum, 
quia  enim  effvt  maior  extrema  ad  mediam  maiorem;  ita 
mafor  media  ad  mediam  minorem  ) erit  diuidcndo , vt 
differentia  primx  & fecundx  ad  fecundam;  ita  differen- 
tia fecundx  Se  tertixad  tertiam.  £t  permutando,  vt  dif- 
ferentia primq;  Se  fecundz  ad  differentiam  fccundx  Se 
teni^ : iu  fecunda  ad  tertiam  Se  proinde  differentia;  li- 
neiirum  quxfiurum  funt  in  eadem  cum  lineis  quxficis 
proportione.  Ergo  vt  prima  fecunda  Se  tertia  ad  fecun- 
dam sita  differentix  fingularum  linearum  fimulfumptas 
ad  differentiam  mediarum.  Differentix  autem  fingula- 
lum  linearum  quxficarum  fimul  fumptx  xquantur  dif> 
ferentix  extremarum  : ergo  vt  differentia  extrema- 
rum ad  differentiam  mediarum  j tta  aggregatum  primx , 
fecundx  , Se  tertix  linex  ad  fecundam  ; hoc  eff , ag- 
gregatum fccund^  , ten?  , Se  quaitx  ad  tertiam  ; hoc 
eff  mmnia  extremarum  A plus  duplo  fummx  media- 

Aa  ii; 


n 

. A...’ 


•* 


li.  fMiitlh 


ijg  TsfouiC  Clauisy 

rum  B ad  fuminam  mediarum  B.  Et  permutando,  vc 
differentia  extremarum  ad  lineam  A plus  dupla  B,  ita 
differentia  mediarum  ad  B . Ergo  illarum  quadrata  erunt 
XQ.f*xt$.  proportionalia.  Et  inuertendo  , vt  quadratura 

compoiit*  ex  A & dupla  B ad  quadratum  differentiq  ex- 
tremarum , fic  quadratum  fumnia:  mediarum  ad  quadra-» 
tum  differentia: mediatum. 

Sed  iam  demonftratum  cft  effe  vt  quadratum  fumm* 
jf  mediarum  B ad  quadratum  differentix  mediaium  , ita 

j kmni.  A plus  triplo  B ad  diftcrentiam  A Se  B : ergo 

erit  vt  fumraa  A plus  triplo  B ad  differentiam  A Se  B ; ita 
quadratum  compofitx  ex  A Se  dupla  B ad  quadratum  dif-» 
ferentix  extremarum:  fcd  fa£tum  cH in  praxi i-vt  A plus 
triplo  B ad  differentiam  A Se  B ; ita  quadraram  compo*» 
fitx  ex  A Se  dupla  B ad  quadratum  C > igitur  quadratum 
G,  erit  quadratum  differentix  extremarum  , Se  proinde 
linea  C-  Erit  differentia  extremarum.  Quod,  cut  de-  _ 
monftrandum. 


i-t  CorolUriunt^ 

ir  ^ 

Tine  collige  aliquot  theoremata.  Primum  : fi  fhe* 
i'  j[_  Xtintquatuor  ^imo  quotcumque)  quantitates  conti- 
proportionales , differentix  lingularum  erunt  intei’ 
:*■-**•  «rfe  in  continua  Se  eadem  cum  propofitis  quantlutibus 
ratione.  Secundum;  in  eadem  feric  quatupr  quantitatum 
erit  Yt  differentia  extremarum  ad  differentiam  naedia- 
rum  j ita  furama  extremarum  plus  duplo  fummx  mcdiar 
rum  ad  fummam  mediarum.  Tertium  : in  eadem  fc- 
ric  , erit  vc  quadratum  compofitx  ex  fumma  cxtrcipa- 
rurri  Se  duplo  fummx  mcdiaiuraadquadiatum  diffcrcti- 
tix.cxtremamm;  fic  fumma  cxu  cmarum' plus  triplo  fuxn- 
mx  mediarum  ad  differentum  fiiram^mcdiarura  Se  fum- 
mx extremarum.  Qu.x  omnia  adnoiaffc  op.crx  pre- 
tium erit. 


Liher  Secundus.  ~ 


lf9 


PROPOSITIO  'V.  ' 


D 


primt 


Hoc  idem ^rob  lema  alio  m odo perfeere. 

Au  eadem  fiimraa  extremorum  5? , «cTummaca-  . ^ 

dem  mediorum  6.  Ponatur  i R pro  aggregato 
& fecundi.  Ergo,  quoniam  fummaomniumijua- 


c»A» 


tuor  cft  I j,  erit  aggregatum  tertii  & quarti  15  - 1 R.‘  Et ' f''*’ 

quia  in  ferie  quatuor  proportionalium , eft  vt  aggregatum 
primi  & fecundi  ad  fummam  mediorum  ; ita  fumma 
mediorum  ad  aggregatum  tertii  ic  quarti ; erit  vt  1 R c/w.  i*. 
ad  ^ j ita  <5  ad  15  - i R.  Ergo  produftus  fub  extremis 
15  - 1 Q^quabitur  quadrato  medii  ^6.  Et  proinde  i 
aquale  15  R-jtf.  Vnde  I R liuc  aggregatum  primi 
& fccundieft  5 veli 

Quoniam  ergo  aggregatum  primi  & fecundi  cft  3 8c 
fumma  fecundi  & tertii  6.  Ponatur  i Rprd fecundo.  I- 
gitur  primus  erit  5-1  R.  Et  tertius  <J  - 1 R.  Ergocftvt 
3 - 1 R ad  I R i ita  I R ad  ^ - I R . Et  propterca  qua- 
dratum medii  I Q^arquatur  produao  fub  extremis  ‘ 

i8  • 9 R t r Q.  Igitur  9 R arquantur  18.  Et  fit  iR,  ’ " 

fiue  fecundus  a.  Ergo  fingulifunt.  1.1.4. S. 

Potuit  fimilitcr  fumi  la  pro  aggregato  primi  & fccundii 
ponique  i R pro  fecundo  igitur  primus  erit  1 1 • i R.  Et 
tertius  6 - * R"  Ergo  quadratum  medii  i Q xquabitur  ^ 
produfto  fub  primo  in  tertium  71. 18  RfiQ^  EtficiR 
4.  Singuliquc  8.4.1.!.  ' ^ 


AGgregatum^x  duabus  fummis  datisTdiuidc  In 
duos  numeros  quorum  medius  proportionalis.  Ce 
minor  duorum  datorum.  Tum' ex  illis  tribus  , fiat  vt 
fumma  duorum  collaterialium  ad  extremos ; ita  minor 
fumma  data  ad  alios , & habebis  medios  figillatim. 


r. 

9j 


tl%fi 


w 
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NouaCUuiiy 
Hinc  EffcBio  Geonetrica. 


<• 

' Z • 

’'*C-  ' -S« 


X 


r*'  s. 


E Sto  data  linea  A B pro  fumma  extremarum  & B C 
pro fumma  mediarum.  Diuidatur  tota  A C in  duas 
(jiuium  media  proportionalis  Iit  BC.  1 d autem abiol- 
. uitiir  p-T  Propof.  a.  lib.t.  Supponamus  ergo  punftupi 
diuifionis  m D » cflcv^juc  vt  A D .»d  B C > lic  B C ad  D C. 
Tum  fiat  vt  B C plus  D C ad  D C > ita  B C ad  B>  E. 
Vel  VI  B C plus  A D ad  A D » ita  B C ad.E  C. 

Manifeftum  cft  oI>- 
' fcruaii  fingulas  Canonis 

partes. 

^ ~ j&  i> — c Dico  autem  B E & EC 

fore  medias  ^uxfius 
nam  cum  ex  quatuor  li- 
neis proportionalibus  fit 
Vt  prima  ad  fecundam , Ita  fecunda  ad  tcitiam , erit  com* 
ponendo  vt  prima  fecunda  ad  fecundam,  ita  fecunda 
& tertia  ad  tertiam.  Et  permutando , vt  prima  &c  fecun- 
da ad  fecundam  &:  tertiam , ita  fecunda  ad  certiam.  ,Si* 
militerquc  probabitur  fore  vt  fecunda  ad  tertiam  lic?Tim- 
ma  fecund.v  6c  tatix  ad  fiimmam  tertix  & quart.r  .igi- 
tur cum  lic  vt  A D ad  fumniam  fccundx  & tertix 
B C > ita  fumma  lecundx  fle  tertix  B C ad  D C.  Erit 
A D furrrma  primx  fle  fecundx , fle  D C fumma  tertix  fle 
quartx.  lam  autem  cum  fit  vt  B C plus  D C ad  D C , ita 
B C ad  B E , erit  diuidendo  vt  B C ad  D C , ita  C E ' 
ad  EB-  I robamm  autem  iamefi  debere eflcvt fumma 
fccun^^&teftix  B C a^furamam  ^atiAfle  quaitxJDC 
’ ^irecu'i^aildTcVttart..^^giti?i*?ofrf  C wr 
tur  aggregato  fccundx  fle  tcrti^,  erunt  C £ fle  E B raed*»?. 

■ figiliaum.  Quod  erat  demonftrandum. 


r- 


ir- 


A 


PROd 


'v-IpT" 


Lihcr  Secundus, 


ifi 


PllOPOSITIO  VI. 


Mac  idem  proh  lema  alio  modo f oluere, 


E Sto  data  eadem  fumma  extremorum  9.  Et  eadem 

fumma  mediorum  6.  Ponatur  i R pro  differentia  , ^ 

mediorum  » & quia  cx  Coioll.  Prop.  4.  imius  in  ferio  . - 

quatuor  proportionalium  • cft  vt  fumm;^  mediorum  ^ ' • 

ad  fummam  extremorum  plus  dupla  mediomm  rumma> 
fic  differentia  mediorum  ad  differentiam  extremorum» 

Q fias  vt  fumma  mediorum  d > ad  fummam  extremorum 
plus  duplo  fummx 'mediorum  II*  tta  differentia  media- 

XI  K 

rum  I R ad  aliud  , fiet  quotiens  — pro  differentia 

extremorum.  Q^ryamautcminfciiequatuorpropot- 

tionalium  limplict^n  quadratum  fummx  extremorum  « 

plus  quadrato  differentix  mediorum , xquatur  quadratqW»^A»t^»e>^ J3i 

fumm;  mediorum  plus  quadiato  diffcrentix  extremo*  v.»^ 

rum  , requitur  81  f 1 Q^quari  56  f Et  proindo^"**/’^*^,*" 

1(10  aquabuntur  4oy  Igitur  i Q cft  4.  Et  fit  i R''T'^^ 
fiuc  differentia  mediorum  t,  Singuliquc  vt  fupra,  i. 
a.  4. 8,  ^ 

Htnc  Canon,  . ^ * 


QVadratum  fummx  mediorum  tolle  de  quadrato 
fummx  extremorum  , refiduum-  multiplica  pei 
quadratum  fummx  mediorum  : produduinque  plano- 
planura  » diuide  per  quadratum-lunimx  omnium  plu» 
duplo  plani  fub  fumma  omnium  infaimmam  mediorun^ 
8c  habebis  quadratunidirfcrjmtixmfcdiorum.  v 


I ii 


s 


Hinc  EffeSiio  Ceometrka,  ’ ^ 

It  data  linea  A B pro  fumma  extremarum  & A G 
pro ^^una3amediarum,^ Supra  AB  fiat  femicircul^ 


V ^ • 


f*^ 


Nou*  CUuis  ', 

quo  infcrlbafur  A C & ncftafur  C B.  Tum  producaS 
tur  C B donec  C E poffit  quadratum  compoficx  ex  A B* 
te  A C plus  duplo  rciianguli  fub  illa  eadem  compo- 
, A C.  Fiatque  ve  E C ad  C A > ita  B C ad 

ManifcHum  cftobfcruarifingulas  Canonis  partes  nam 
ex  quadrato  A B tollitur  quadra* 
tum  A C.  & reftat  quadratum  B C. 
Q^niam  vero  cft  vt  E C ad  C A » 
itaB  C ad  C D i erunt  etiam  ea- 
rum quadrau  proportionalia.  Erga 
idem  eft  ac  E plano -planum  fub 
quadrato  C A in  quadratum  B C» 
diuideretur  per  quadratum  £ C 
fit  quadratum  C D. 

Dico  autem  lineam  C D fore  dif- 
ferentiam mediarum.  Sit  enim  fi 
mediarum  differentia  maior  vel  minor 
F.  Igitur  quadratum  C F plus  qua- 
‘/^^■^^^rato  C B aequatur  quadrato  differenti*  cxtfcmanim 
- «»MM^ouia  quadratum  differenti*  extremarum  *qualc  cft  dif- 
terenti*  quadratorum  fumm*  ab  extremis  , 8c  fumm* 
a mediis  plus  quadrato  differenti*  mediarum  vt  often- 
. detur  in  appendice  fequenti.  Sed  quadratum  C F 6c  qua- 
'tj.frimL  dratum  CB  *quantur  quadrato  B F i igitur  B F eft  diffe- 
rentia extremanim. 

• Similiter  quadratum  E A squatur  quadratis  E C‘» 

ergo  quadratum  E A cft  Jcq^ale  qqadratis  fumm*  om-%, 
■'nium  & fumm*  mediarum  plus  duplo  reftangulo  fiib 
fiifflma,  qdmmm  irt  fummam  mediarum  > propterf> 
.JiQC2  E A *qiialis  erit  fumm*  extremarum  plus  du-., 
C0r»i.Pr$f.  pij  mediarum  fumma.  Ergo  erit  vt  E A ad  A C > ita 
F ad  F jC.  Et  proinde  earum  quadrau  enmt  quo- 
qye proportionalia.  Igitur  diuideado>critvt  quadratum 
£ C ad  quadratum  C A ; ita  qbad ratum  B G ad  quadra- 
^ vt  E c ad  C A j lu  B G ad<J  F;  Sed 


-V  ' V 


*• 


Liber  Secundus, 

filium  eftinpraxivt  ECadCAjitaBCadCD,«rgo 

C F fic  C D crunc  xqualcs  pars  toti  vcl  totum  parti,  s, 
Qimd  eft  abfurdum.  Cum  ergo  differentia  mediarum 
nec  po/Iit  efle  maior  nec  minor  C O « eri(  illi  x^ualis,  • " 
Quod  erat  demonibeandum.  >*  - 


jd^pendix. 


SI  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales, quadra- 
tum fummx  extremarum  plus  quadrato  diflerenti*  ^ 
mediarum}  itemque  quadratum  fummX  mediarum  plus* 
quadrato  diffcrcntlz  extremarum  arquabitur  aggregato 
quadratoium  a lingulis.  Nam  quadratum  fumma:  ex- 
tremarum atqftatufJl^adratis  extremarum  plus  duplo  i.fuMnii:' 
reftanguJi  fub,  mediis  vel  extremis ; fed  duplum  rc6lan.  '*‘f*^*H 
guirfub  mediis  plus  quadnto  ddfercntie  mcdiarumlx* 


quatur  quadratis  mediarumr.  quadratum  fununz 
extremarum  plus  quadrato  difierentix  mediarum  Z 


: / 


MAV\44«^Uli|  ^ 

quale  cft  quadratis  extremarum  8c  quadratis  mcdiaium»  ^ 

^dem  eodem  modo  oftendetur  dc  quadrato  fuibmz  • . 

njcdiarum  pius  quadrato  diffcrcntix  extremarum.  Inde 
«utem  colligitur  quadratum  fummz  cxticmarum  tanto  : 

•ntcruallo  quadratum  fummx  mediarum  fupcrare,quan-  ' i 
to  quadratum  dilFercntie  extremarum  fuperat  quadra-  ^ ^ 

tUm  sdifferenti*  mediarum.  £t  proinde  quadratum  ^ 

fetentix  mediarum  ian6fum  cum  intcruaUo  quadrqtoruni  • C» 

fummx  ab  extremis  8c  liimm^a  mediis  xquator quadra=  i p 


f confici  cir^Jum^Sn  J*tSmT^ 

C B plus  B D ficfci  arCim^-^imiii^Xtut!^ 

punfto  • -Ef  ^ 

jdicriam  in  pimais  F^CJk  CB  in  H.  His  policis  do-  " ^ 

- ....  ......  . 


« < 


. ^ 


■•s 

I 


N^cuxClaui.fy 

terminatur FH»  HC,  H5,  HG tore quatuor continui 
proportionales.  Ratio  clara  c(t,  nuni  duda  U I perpen- 

diculariter  ad  C A de 


'j 


4, 
a t 


DL  pcrpcndicuUri- 
ter  ad  e B erunt  duo 
triangula  £ I D fle 
D L H 7quiangula»Se 
proinde  proportio- 
nalia > ergo  vt.El  ad 
ID iita  DL  adXH. 


Igitur  vt  quadratum  E I ad  quadratum  I D ita  quadratum 
D L ad  quadramm  L H.  Tria  autem  priora  quadrata 


funt  quadrantes  trium  przdiftqmm  quadratorum  ia 

rTEr  ^ " 


i 


piopoiitionc  lignatorum  per  lincaivCi  C A»  C Bi  ergo 
licuc  in  illa  propolitionc  quadratum  C D cft  quadratum 
difiFcrcnti*  mediarum  i ita  hic  quartum  quadratum  L H 
e.ll  quadrans  quadriiti  differentiae  mediarum  > iumpta 
enim  C M aequali  H B , erit  M H differentia  media- 
rum , cumque  M H dupla  fit  L H , erit  quadratum  H L 
quadrans  quadrati  dilferentix<  mediarum  t te  proin- 
de H L erit  dimidia  differentia  mediarum  ex  qua- 
tuor  continue  proportionalibus.  Q^d  erat  oftendefi- 
dum. 


■X  ^ ^ . Potuit  poni  I R pro  differentia  extremorum  ac  vttn- 

^^oiifdcm theorematibus,  quibus  vfi  fumus  moperatio- 
ne  Aigcbrica  pcrucniri  ad  aequationem , vnde  nouus  Ca- 
non, 8c  noua  Effe^io  Gcometriu  orirentur. 
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Data  differentia  extremarum  differentia  piedia- 
rum  ex  quatuor quantitatibus  continue 
proportionalibus /inuenire 
ftn^uUs. 


FSto  datus  numerus  x6  pro  differentia  extremorum 

- - 


ir  6 pro  differentia  mediorum.  Ponaturque  medius 
minor  i R.  Ergo  medius  maior  * erit  i R f 6 huius 
quadratum  i QJ-  3^  f ^ ^ diuidatur  per  i R , fiet 

* Q.t  j6 1 R . V • • 

pro  maiore  extremo.  Si  vero  mmoris  mc- 


iR 


dii  quadratum  i diuidatur  per  maiorem  medium » 
fiet  minor  cxtemur^^^l-^.  Qjtri  fi  coUacur  a maiori  ex- 
tremo iam  inuento  > habebis  pj-^  inteauUo 

lQt<R  ^ 


octremonim.  Et  proinde  erit  «quatio  inter 


ic  datam  extremorum  differentiam  x^.  Igitur  i Qac- 

j.  \^c 


quatur  aj  - 6 R.  Fitque  i R > fiue  minor  medius  j. 
iinguli  erunt  1. 3. 17. 

. . Si  vero  pofiu  fuilTcti  R pro  maiore  medio , inueniffes 
X Q xqualc  zp  f < R.  Vnde  i R fiue  maior  medius  fo- 
r.ct 

Hinc  Canon. 


DTuide  cubum  differeatise  mediorum  per  id  quo  dif- 
ferentia extremorum  fiiperat  triplum  differ^tix 
mediorum:  quotientem  adde  quadrato  quodfitadimi« 
dia  mediorum  differentia : huius  enim  fiiinmx  radix  qua* 
ta  au  £la&  multata  dimidio  differenti;  mediorunu  exhi- 
bet medios  figillatim,  '' 


Bb  iij 


4 

i 


/»v 
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K* 
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r iJinc  EffeSHo  Geometrica,  \ 

Sit  data  extrcmanim  differentia  G , & differentia  me- 
diatum A B . Fiat  autem  vt  G multata  triplo  A £ ad 
A B * ita  quadratum  A B ad  aliud  quadratum  quod  fit 
B e . K ponatur  linea  B C perpendicularis  ad  A B, 
Tum  fupra  A B fiat  circulus  cuius  ccmium  D , connexa- 
que  5c  produda  C U fecet  peripherum  in  pundhs  E 
«cF, 

Manifeftum  cft  obfeniari  lingulas  Canonis  Algebrici 
partes , liqiiidcm  cum  Iit  vt  G muluta  triplo  A B ad  A B. 

ita  quadratum  A £ ad  quadra- 
tum B C > erit  folidum  re- 
^angulum  fub  quadrato  8C 
^ lineam  G multatam  triplo 
A B aquale  cubo  A B j ergo 
cubus  A B diuiditur  per  G 
multatam  triplo  A B & fic 
I quadratum  B C pro  quoticnte 

Geometrico*  Quadratum  autem  B C additur  quadra- 
to  B D > & fit  quadratum  D C , cuius  latus  D C au- 
£him  & multatum  dimidio  ipfius  A B exhibet  F C 5C 
E C. 

Dico  autem  FC  & E C fore  medias  quatfitas  figilla- 
««■#/ ^»^.'tim : nam  vt  iam  demoriftratum  eft  , fumma  exttema- 
rum  plus  duplo  fummx  mediarum  adfiimmam  media-  ‘ 
4 rum  eft  vt  djffjrtntia  extremarum  Ci  ad  differentiam 
mediarum  A B»8C  componendo  > vt  fumma  extrema- 
rum pilis* triplo  fumm^  mediarum  ad;  fummam  medu* 
pr»f.  rum  > ita  G plds  A B ad'A  B Eft  autem  vt  fum ma  extre- 
pjuj  tripla 'mediarum  fumma  ad  fummam  me- 
diarum I fic  quadratum  fummx  mediarum  : ad  reflan- 
tium fub  mediis  vel  extremis  : ergo  vt  quadratum 
lummx  mediarum  ad  icftangulum  fub  mediis  vel  extre- 
^ ^ A B ad  AB.  Aequi  quadruum  fummx 


. Y 


•i  •: 


^ Liber  Secundus", 

mediarum  x^Uatur  quadrato  differentia;  mediarum  A B ^ 
plus  quadruplo  reftangulo  fub  mediis  vel  cxcremisi  igi- 
tur VI G plus  A B ad  A B < ita  quadratum  dUFcrentix  me- 
diarum A B plus  quadruplo  reflangulo  fub  mediis  vel 
. extremis  ad  illud  idem  lefbangulum  fub  mediis  vel  ex- 
tremis. Et  diuidendo  quater , ve  G multata  triplo  AB 
ad  ABi  ita  quadratum  AB  ad  rc^tangulumfiib mediis 
vel  extremis. 

Sed  fadum  ell  vt  G multata  triplo  AB  ad  A B I ita 
quadratum  A B ad  quadratum  B C.  Ergo  quadratum  ^ 

B C efl  xquale  redangulo  fub  mediis  vel  extremis. 

Atqui  linea  B C e(t  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri  8c  proinde  tangens.  Et  ita  quadratum  B C x- 
quaturreff  angulo  F C E.  Ergo  reflangulum  F C E eft 
xqualc  rcftangulo  fub  mediis  vel  extremis.  Igitur  cum 
F C , E C difFeranc_per  F E hoc  cft  A B dUfcrcutiam  me- 1 1. 1, 

diarum  > erunt  F C » E CTmedix  BgUlacim.  Quod  erat 
demonitra^dum. 

-V  ' ' ■ . A 

Corollarium,  ' ^ ‘ 


Hinc  collige  aliquot  theoremata.  Primum : fi  fue- 
rint quatuor  quantitates  continue  proportionales , 
erit  vt  differentia  extremarum  plus  differentia  media- 
rum ad  differentiam  mediarum  j fic  quadratum  fummx 
mediarum  ad  planum  fub  mediis  vcl  extremis.  Secun- 
dum: in  eadem  ferie  erit  vtfumma  extremarum  ad  fura- 
mam  mediarum  • ita  quadratum  differentix  mediarum 
^us  plano  fub  mediis  vel  extremis  ad  illud  idem  planum. 
Tertium  in  eadem  feric>-ctiLVt  differentia  extremarum 
minus  tripla  mediarum  differentia  > ad  differentiam  me- 
diarum i fic  quadratum  differentix  mediarum  ad  planum 
fub  mediis  vcl  extremis.  Quartum  quod  inde  oritur, 
cubus  differentix  mediarum  xquabitur  folido  fubplano 
mediarum  vcl  extremarum  in  differentiam  extremarum 
mulcatam  tripla  mediarum  differentia.  Ec  proinde  cubus 


f 


L»m.  ji. 
I-*m  tf. 


.i 


Nouo-CUuiSf 

differentiae  mediarum  adpiicatiis  differenti*  extrcmanim 
multatx  tripla  mediarum  differentia  , exhibet  pianuni 
fub  mediis  vel  extremis:  a^licatos  vero  plano  l'ub  me- 
diis vel  extremis  exhibet  differentiam  extremarum  mul- 
tatam tripla  mediarum  differentia.  Hzc  omnia  breui- 
ter  hic  fune  demonffrata  » caque  adnotaffe  operx  pre- 
tium erit. 

PRO  POSITIO  VIIL 

Hoc  idem-probUmd  alio  modo  perficere, 

DAta  eadem  differentia  extremorum  i6  » 8c  diffe- 
rentia mediorum  (f.  Ponatur  minor  extremus  i R. 
Erit  ergo  maior  extremus  i R f 2.6.  Horum  ptedu^us 
eff  I Ctt  quoniam  in  ferie  quatuor  continue 

proportionalium  productus  lub  mediis  vel  extremis 
multiplicatus  in  differentiam  extremorum  > facit  dif- 
ferentiam cuboiiim  a mediis;  fi  multiplices  i Q^f  a6  R 
per  t6  , produftus  16  P-  erit  differentia  cubo- 

rum a mediis.  Igitur  fi  de  hac  differentia  tollas 
cubum  data:  differentii  mediorum  * refiduum 
i6  Q^-\  6y6K- 116  xquabitur  triplo  folidi  quod  fit  cX 
produftofub  mediis  vel  extremis  in  differentiam  medio- 
rum. Quare  fi  illum  produdhim  iQJ-z6R  refumas, 

& ducas  in  differentiam  mediorum:  (■  , vt  fiant 
6 Qt  1^6  R » atque  huncproduftum  triplices  vt  habean- 
tur^ Q f 468  R , erit  aquatio  inter  18  QJ'4^8  R te 
z6  Qj-  6j6  R - ai^.  Ergo  poft  debitam  r^uftionem 
I Qeritxqualc27-  z6  R.  Etita  i R fiue minor  extremus 
cft  i.fin^liqucvtfiipra  1.3.9.17. 

Si  fuiffet  pofita  1 R pro  maiori  extremo  > inuenta  fo-’  ^ 
rct  zquatio  inter  i Q Sc  ty  -f  z6  R valorque  i R fo^ 
ret  27. 

Hinc  idem  Canon-  eadem  Effedio  Geometrici 
quae  in  procedente  propofitionc#  nifiguod  vbi  diuifa  efti 


Liher  Secundusi  ' 

ilHc  differentia  mediarum  » hic  debet  diuldi  differentU 
extremarum  > vnde  circulus  debebit  fieri  fupradificrch«^ 
tiam  extremarum  G.  ..  ■* 

PR  OP  O S I TIO  IX. 

Idem  problema  alia  ratione  foluere. 

Sit  data  eadem  differentia  extremorum  i6  > & eadem' 
differentia  mediorum  6.  Ponaturv^ue  i R pro  fummi* 
mediorum.  Erit  ergo  i R f ^ duplum  maioris  medii,  & 

I R • 6 duplum  minoris  medii.  Et  proinde  medii  erunt 
j Rt*  . R « _ . ^ 

8c  — ' Igitur  u quadratam  minoris  medii  di- 

uidatur  per  m.tiorem  medium , fitt  quotiens 

pro  mmore  extren»© SLautem  quadratum  maioris 

medii  diuidatur  per  minorem  medium,  fiet  quotiens 

I o t r t ‘1 R ■ . ' ^ 

— ^-77—  maiore  extremo,  cx  quo  fi  tohatur  mi- 
nor cictremus , reflabunt  aqualia  differenti* 

iQ-|6 

extremorum,  daex  z6.  Et  pofl  debitam  reduttionem* 
erit  I Q__atquale  144.  £t  i R fiuc  fumma  medio- 
rum ii. 

Hmc  Canon, 

QVadratum  quod  fit  a differentia  mediorum  multi- 
plica per  fummamdifferentiaru  datarum ; produ-' 
ftumque  folidum  diuide  per  diffcicntiam  extremorum' 
multatam  triplo  differenti*  mediorum;  8c  habebis  qua-* 
dratumfumm*mcdiorumiT> 

♦ 

Mine  Effellio' Ceometrica,' 

Sit  data  differentia  extremarum  ^A , & differentia  mc^* 
diarum  B.  ^ vt  A minus  triplo  B , ad  fux^' 
- Cc- 
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inam  A de  B ; tuqiudracum  B aliud  quadratum  rquod 

ficG. 

Manifcftum  cft  obferuari  integrum  Canonem : jiam 
hinc  fcquitur  folidum  icftangulum  fub  quadrato  C in, 
lineam  A multatam  tripla  B fore  xqualc  Iblido  rcflan* 
gulo  ex  quadrato  B infiunmam  linearum  A Se  B & pro* 
inde  folidum  rcffangulum  fub  quadrato  B In  fumraam 
linearum  A &:  B diuiditur  per  luicara  A multatam  Ul- 
pia B > Se  iic  quadratum  C pro  quotiente  Geometri^ 
eo.  IV' 

Dico  autem  lineam  C fore  fuminam;  .^aediartTlii. 

. Nam  vt  demonftratum  cfl , A multata  triplo  B ad  B eft 
vt  quadratum  differentix  mediarum  ad  redangulum  fub 
mediis  vel  extremis.  Ergo  componendo  quater  > erit 
vt  himma  dif&rcntlarum  ab  extremis  Se  a mediis  ad  dif- 
ferentiam mediarum»  ita  quadratum  fummx mediarum 
ad  rcffargulum  fub  mediis  vel  extremis  ; Se  luraptis 
confequemium  quadruplis , erit  vt  quadratum  fumrax 
mediarum  ( Hoc  cil  vt  quadratum  diifcrcntix  media- 
rum plus  quadruplo  fub  mediis  vel  extremis  rcflangu- 
’ lo  ) ad  quadruplum  reflanguium  fub  mediis  vd  extre- 
mis i fic  A Se  B ad  quadruplam  B.  Ergo  per  conuerfio-. 
nem  rationis,  vt  quadratura  fummx  mediarum  ad  qua- 
dratum diffcrcntix  mediarum ; B ita  A Se  B ad  A multa- 
tam tripla  B.  Et  inuertendo  vt  A multata  triplo  Bad  A 
Se  B j ita  quadratum  B ad  quadratum  fummx  media- 
rum^ Sed  fa£him  e(l  in  praxi  vt  A multata  triplo  B 
ad  A Se  B iJta  quadratum  B ad  quadratum  C.  Ergo 
quadratura  C cft  quadratum  fummx  njcdiarum.  Igiv 
tujt  linea  C erit  funjma  mediarum. . Quod  erat  demon- 
lirandum. 

Corollarium. 

\ 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportiona- 
les , cric  vt  fumma  differentiarum  ab  extremis  St 
. i mediis  ad  differentiam  extremarum  muitasam  tdpla 


• Lilfcr  Secundus,  ■ loj 

mcdiacuni  differentu  i iic  fumma  extremarnm  plus  tri- 
pla fumma  mcdiaium  ad  differ critiam  Ium mxcxtteraa- 
itim  Sc  fumm*  mediarum  ••  fiquidcra  illx  dux  proponi©- 
nes  m prxcedcntibus  propoutiombus  » oftcnfx  funt  x- 
qualcs  rni  5?  eidem , fcllicct  proportioni  quadrati  fumnix 
mediarum  ad  quadratum  diffcrcntix  mediamm^u.  ^ 


PROPOSITIO  X. 

\ 

Hoc  idem  problema  aliter Joluere.  • 


E Sto  data  eadem  differentia  extremorum  z6.  Et 
mediorum  6.  Ponatur  fumma  extremotum  i R. 
Ergo  I R t erit  duplum  maioris  extremi , ic  i R - 
"duplum  minoris  <xtremi.  Et  proinde  extremi  erunt 

,i  k t ii  I Jt- 1 ■ 

^ ^ 


, „ - I Q - 

Horum  prodttf^.s  elt  — 7-  quo 


multiplicato  per  differentiam  extremorum  26  > habebis 
Q jjjfpppppjjj  j-ujjQfun,  Igitur  fi 


}* 


de  hac  differentia  tollas  cubum  differentix  mediorum 

it  Q,-  18,40 

4 


iig  ; refiduum  ” xquabitur  triplo  folidi  quod 

fic  cx  produfto  fub  mediis  vcl  extremis  indifferentiam 
mediorum.  Quare  fi  relumas  prodii£tum  fub  mediis 


^ 1 - 6li 

vcl  extremis  — i — iliumque  multiplices  6j  pro- 


'i; 


'^‘i^mque  triplices  vt  habeantur 


erit  xquatio  inter  ^ Et  quia  illx* 


4 . 4 

<iux  fi:a(Slton«<iumj=4ju4»Jos.&  habent  eundem  denomi- 
wtorem » erunt  cotum  numeratores  Xi»  Q^-  18440  te 
Q^  tai68  inter  fc  xquales.  Ergo  poff  debitam  redu- 
ftion<;m  I Q xquabitur  784.  Etitque  i R , fiue  fumm»^ 
. *IucmoruxB  a 8.  Et  proinde  finguli  funt  k j.  ^.17  ' ' 


Cc  ij 


a 


tot 


4-  fr*f 
hniui. 


xi  ftuti. 


Clauhl 
Hinc  Canon. 


QVadratum  quod  fit  a differentia  extremorum  mul- 
tata duplo  diff*erenti:e  mediorum  » multiplica  per 
fummam  dincrentiarum  datarum  i produfturaque  foli- 
dum  diuidcper  differentiam  extremorum  multatam  tri- 
pla mediorum  differentia  > habebis  quadratum  fum- 
mz  extremorum. 

Hinc  EffeiUo  Geometrica. 

Sit  data  differentia  extremarum  At  8c  differentia  me- 
diarum B.  Fiat  autem  vt  \ minus  triplo  B ad  A Sc  B» 
• ita  quadratum  linex  A multatx  duplo  B ad  aliud  quadra- 

tum quod  fiiC. 

Mamfeftumeftobfcruari  lingulas  Canonis  paites  i fi- 
H.vJtdte.  quidem  hinc  fequicar  folidura  rcftangulum  Tu  b quadra- 
to C in  lineam  A multatam  triplo  Btorexqualefolido 
rc£hnguIo  fub  quadrato  linex  A multatx  duplo  B in 
‘ fummam  A &B.  Et  proinde  folidum  tcftangulura  fub 

quadrato  Imex  A multatx  duplo  B in  fummam  A 
diuiditur  per  lineam  A multatam  triplo  B > fle  fit  quadra^ 
tum  C* 

Dico  autem  lineam  C fore  fummam  extremarum  dc 
quatuor  quxfitls  : nam  cum  probatum  fit  j effe  vt  fumraa 
extremarum  plus  duplo  fiimmx  mediarum  ad  fiimmam^ 
mediarum  . iu  differentiam  extremarum  ad  differen-. 
tiam  mediarum  i erit  diuidendo  bis  * vt  fumma  excrema-^ 
rum  ad  fummam  med»»rum  i ita  differentia  extremaJ 
uim  multata  duplo  dirfcrentix  mediam m ad  diffi;ren« 
ciam  mediarum.  Ergo  permutandtr,  vt  fumma  excre^ 
marum  ad  differentiam  extremarum  multatam  duplo 
diffcrentix mediarum  .ita fummam  diarum  ad  diffei^n- 
tiam  inedurum.  Igituf  carum  quadrat^  erunt  quoque 
proportionalia. 

Atqui  offenfiins  eff  vt  quadratum  fummcmcd^c^. 


1 
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iid  quadratum  differentis  mediarum  B ; Ita  efTe  differen- 
tiam A plus  B ad  differentiam  A multatam  tripla  B. 
Ergo  inueitendo » enr  vt  A multata  triplo  B ad  A & B ; 
ita  quadratum  lines  A multats  duplo  B ad  quadratum 
fumms  extremarum.  Sed  fadlum  efl  in  praxi  vt  A mU 
nus  triplo  B ad  A B t ita  quadratum  lines  A multats 
duplo  B ad  quadratum  C.  Ergo  quadratum  Ccfl  qua* 
dratum  fumms  extremarum  linea  C fumma  extrema- 
rum. Quod  erat  demonflrandum. 

Corollarium, 


% 


fHUitii 


SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportiona-  " < 
les , erit  vt  fumma  extremarum  plus  triplo  fummx 
inediarum  ad  differentiam  fumms  extremarum  & fum- 
m;  medmum  ; iu  quadratum  fumm;  extremarum  ad  . 
quadratum  differentis  extremarum  multats  duplo  dif-  * 
ferentis  mediarum.  Idfcnimdu^  proportiones  oftcnfs 
funt  aquales  vni  Sc  eidem  < mmirum  proportioni  qua- 
drati fumms  mediarum  ad  quadratum  differentis  me- 
diarum. 

PROPOSITIO  XI,  ^ . 

Hoc  idem  j^roblema  aliter,  foluere, 

DAta  eadem  differentia  extremorum  26  diffc-' 

rentia  mediorum  6.  Ponatur  differentia  primi  ^ 
fecundi  1 R,.  Et  quia  in  ferie  quatuor  proportionalium 
continue  > finguls  differcntiac_  funt  etiam  in  continua  ^ 
proportione  •,  & infuper  diBcrcntia  extremarum  fingu- 
Iis  liffcrenths  squatur.  *Si  ex  differentia  extremorum  c#».»; 

tollatur  differentu  mediorum  6 j refiduum  zo  s- 
quabitur  differentiis  primi  a fecundo  , St  tertii  a quarto. 

Igitur  quoniam  [iofiu  cll  i R pro  differentia  primi  Sc  fe- 
cundi I em  ao  - 1 R differentia  tertii  St  quani.  Ergo  ^ 

. C c iij 
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produftus ex io- 1 R in I R > nempe  zo R- 1 Qx^uatur 

quadrato  differenti*  mcdioium  56.  Et  ita  i Q^.rqua- 

Ic  io  R - }6.  Ergo  i R , fiue  differentia  primi  5c  fecundi 
erit  X vel  t8. 

Ponatur  ergo  i R pro  minore  medio.  Ergo  1 Rf6 
erit  maior  mcJius  6c  1 R - a minor  extremus.  Et  proinde 
produftiisfub  x Rf  6ic  1 R - x 1 nempe  i Q 1 4 R - rx  *- 
quacur  i Igitur  4 R xquantur  ix.  Et  ita  i.  R fiue, 
minor  medius  cft  5.  Proindeque  finguli  erunt  1.  3. 

V 

Hinc  Cdnon. 

TNtcruallum  datarum  differentianun  diuidc  in  duos 
Xnumeros  quorum  minor  datus  Iit  medio  loco  propor- 
tionalis: tum  fiat  vt (Efferentia  duorum  collatcraliura ex 
tribus  inuentis  ad  extremos»  ita  minor  datus  ad  alios,  6c 
habebis  medios  figillatim.  ^ 

Hinc  Effe^io  Gewtttrica.  - 

SItiata  diffcr»,ntia  extrcmaruti  A B , ec  A C differen- 
tu  mediarum.  Diuidxuk  C B in  puhfto  D tal^dr 

vt  fit  C D ad  A C ; Ccut 
A C ad  D B : id  autem 
^ y , - . abfoluitur  per  Prop.  2.. 

A ^ c u ' iib.i.  TumfuraptaCE 

'Xquali  C D , fiat  vt  A E 
ad  £ C > ita  A C ad  C F. 
Manifefium  eft  obferuari  lingulas  par- 

tcs.  ■ ■' 

E^olUtem  AF  &:  FC  fore  medias  quxfitas » nans 
Xf.  dcmonftratprn  cft , differenti*  quajuor  linearum  con-, 
liiiuc  proponionalium  funi  in  eadem  cum  illis  propor- 
tione ergo  cum  diff.Tcntia  extremarum  A B xquetur 
fingulis,  tollendo  differentiam  mcdianitn  A G > erit  C B 
gqpaiii  diffcufsuis  ptun9  i fecuo^  U texti*  a 
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IgituccitinCD»  AC.acDB  funt  continue  proportio- 
nales , erunt  dt^fcrcmii  prima:  a fecunda  & terti*  a auar- 
ta  jcqiiales  C D ac  D F.  Sed  FC  cft  xqualis  C D,  eft  au- 
tem vt  A E’ad  E C>  ita  A C ad  C F.  Eijgo  componendo, 
vtA  C ad  E C I ica  A F ad  C F.  Igitur  cum  A F & C F^ 
fine  m eadem  cum  differentiis  ratione,  cumque  habeant 
pro  fiia  differentia  , AC  differentiam mcdianmi, erunt 
A F «c  C F medi*  quaefit*.  Quod  crd^moftftran- 
dum.  • 


P R O P O S I T I p' * X I Ir 
Idem  problema,  aliter  ej^fen-e. 


«fCcas 


DAta  fit  eadem  differentia  extremor^  5c  dlf 
ferentia  mediorum  6.  Ponatur  fumm<jttMdir 
i R.  Et  quoniam  cj;  Cotol.  P)rop.  4.  huius  f V 

tuor  proportionalium  , eft  vt  differentia  mediorum  ad—  ' * 

differentiam  extremam  •,  ita  fuixima  mediorum  ad  - 
fummam  cxtrcnjorum  plus  dupla  mediorum  fumma ; fi  ^ 

fiat  ve  'S  ad  tC  3 n.i  i R ad  ^d,  habebis  ^ pro  fum 
ma  extremorum  plus  duplo^mmx  mediorum.  Eruo* 

^ ~ tollas iR , reflabunt  -p  profiimmacxtremo' 

rum.  Igitur  quadratum  furome  extremorum  plus 
(juadrato  differenti*  mediorum  xquabimr  quadrato  ***' 
lumm*  mediorum  plus  quadrato  differeneu;  extremb- 
•*’SL 

rura:  ac  Ita  -7- 1 «quantur  r Q f 676.  Igitur  i Q 

eff  xquale  i 4 4 1 £c  fit  i R , fiue funima mediorum  i a.  Et 
proinde  finguli  erunt  vt  fupra.  i,  j. 


K.il, 


Hinc  Canon, 


.1»' 


E 


X differentia  cxtfcmorumtoUedupfamhJcdioruin 

differentiamiaocx  rcfidttT  quadrato  tolle  quadraturis 


»r. 


ioi  Noune  Clauht 

differentiae  mediorum  : rtfiduo  vtere  ad  diuidenduni 
plano-planum>  qui  fit  ex  quadrato  differentiae  mediorum 
ininterualluin  quadrati  dtflcrcntix  mediorum  Se  quadra» 
ti  differcntix  extremorum» habcbifque quadratum fiim- 
mz  m. diorum. 


s 


//inc  Effecto  Geometrica. 

It  data  differentia  extremarum  A B , differentia 
mediarum  A C.  Supra  A B fiat  femicirculiis  in  quo 

irilcribatur  AC.  Tunifum» 
pta  A D dupla  ipfms  A C> 
deferibatur  1'upra  D B mi- 
nor fcmicirculus  > in  quo  in- 
ia fcribacur  D E xqualis  A G. 
Connexilquc  B C &;  B £» 
fiat  vt  B £ ad  E D > ita  B C ad 
CF. 

Mamfcftum  eft  obleruari 
-T.  ^ fi^^ulas  Canonis  Algebnci 

r^**^*^  . parttS  J fiquidem  ex  d/flcrcn- 

A B tollitur  duplum  ipfius  AC>  Se  relinquitur  DB‘. 
Ex  cuius  quadrato  tollitur  quadratum  D E hoc  eft  A C, 
Se  rcftat  quadramm  B E.  Quoniam  vero  fit  vt  B E ad 
E D 5 iu  B C ad  C F»  erunt  etiam  earum  quadrata  pro- 
portionalia. Igitur  idem  fit  ac  fi  plano-  planum  fub  qua- 
(^ato  D £ in  quadratum  B C diuidcrctur  per  quadratum 
- V»  B £,  & exhibetur  quadratum  C F. 

Dico  autem  lineam  C F effe  fummam  mediarum , fit 
enim  > fi  fieri  poteft»  funima  mediarum  maior  aut  minor 
CF  & xquaiis  CG.  Ergo  quadratum  C G plus  qua- 
drato, differenti  ^ extremarum  A B xquatur  quadratis  fin- 
^7,prtm$.  gularum.  Eft  autem  quadratum  A B xquale  quadratis 
'Affni  A C c Bi  igitur  quadrata  CG*AC>CB  aqualia 
runc.  qu^ratis  fingularum  } fed  quadrata  fingularum 
aequalia  quadraris  diftcrcntiae  mediarum  B& 

iiioims 


xif /ixti. 


frtf.  «. 
huim. 


Lther  Secundus . 

lumm^  ektrciTurum : igitur  dempto  quadrato  different 
mediimm  n C>  rcir  anent  quadrata  C G & C B equalia  * 

quadrato  liimm^  extremarum  ; fcd  Squ^nmr  quadrato 
G B ergo  G cft  fumma  extremamra.  Igirur  vt  dilfc-*^?  ^'*"*' 
rentia extremarum  A Bad  difterentiam  medtamm  AC.  ctrtiinfl 
ficG B pjusdupla  V.1  Cad  iC»  EtdiuidendobisvtBI>  ♦ 
ad  A C“>  hoc  efl.D  Edta  G B ad  G e. 

Frgo  carum  quadrata  erunt  quoque  proportionalia. 

Et  diuidcndo^,  vt  quadratum  B E ad  quadratum  BEj 
ita  quadratum  B C ad  quadratum  C C’.  Ergo  illorum 
quadratorum  latera  erunt  etiam  proportionalia  jcrirque 
vt  B t al  D E ; ita  B ij  ad  C G.  Sed  ta£tum  eft  iti 
praxivt  B F ad  n E, ita  B C ad  CF.  Igitur eftvt.B  C 
ad  C G , ita  B C ad  C F.  Et  proinde  C G Se  C ^ erunf?* 
xquales  pars  toti  vel  totum  parti.  Quod  eft  abfurdum. 

Ergo  fumma  mediamm  non  poteft  tilc  riiaior  vel  mi- 
,nor  CF.  .Igitur  erit  iili  xqualis.  Quod  erat 
ftundum.' 

^I>pendix. 

ATque  hinc  patet  qua  arte  vius  fit  Francifeus 
taad  1'olutioncmiftius  problematis  in  Propof.  i 
pfcudomcfolabi.  Sit  enim  A differentia  extremarum 

B difti rentia  njediarum. 

. Supra  CD  a-qualcm  dimi- 
dix  A Eat  fcmicii  culus  iti 
. quo  inferibatut  D t.  xqoa-. 
lis  dimidix  B.  Et  conne- 
xa C E producatur,  Tum 
ex-C  D tollatur  CF  dupla 
D E fumaturque  U G x- 
quaHs  D F ( quodfii.ripo 
tcric  , liquidcm  ofVcnfum 
eft  fupra  diffaentlam  extremarum  luperarc  trlp  am 
mediarum  difterentiam  ) tum  du^a  CH  parallela  D Q 
occurrat  poodu^xD  E in pun^o  H»  £t  tandem  centri^  * ** 

vV*'“  ~ Od  :***"*- 


zoS  Nbux  ClituiSf 

^ C intcrualio  C H dcfccibatur  cii  culus  inccgcr  fccans 

. * C D produ£l:am  in  pun£iis  I.  L.  Et  D H piodutiam 

in  pim£lo  M.  Dico  quatuor  lineas  quxfitas  contmuc' 
proportionales j forcLD  > D H »D  M>  D I. 

Dcuionftratio  huius  clara  cft  ex  praxi  noftra  : nara' 
quod  illic  ta£lum  cftfupra  totas  differentias  > hic  fit  fupra 
' ^ dimidia  illarum  i fiquidera  ex  quadrato  diraidix  di^c- 
rentix  extremarum  C D,  tollitur  quadratum  dimiJix  dif- 
ferentia: D E.  Item>  ex  dimidia  Ixtrcmarum  differen- 
tia t tollitur  dupla  dimidia  mediarum  differentia  D £. 

* - Item  ex  relidux  F D hoceft  D G quadrato  tolhtur  qua- 
dratum dimidux  diffcrentii  mediarum  D E & remanet 

' ’ quadratum  CiE.  Item  propter  zquianguleitatcm  trian- 

*•  • ’ guloruin  D E G ac  C E H.  Fit  vt  G E ad  D E » ita  C E 

• ad  EH.  In  quibus  omnibus  nemo  non  videt  obferuari 
difttiftc  fingulas  Canonis  noftri  partes, & fieri  E Hdimi- 

/W^fl/i^dum  mediarum  fummam»  cll  enim  eadem  ratio  totius 
^ ^ totum,  qux  dimidii  ad  dimidium 


£.  ^ Potuit  aliter  quoque  procedi  in  operatione  Algcbrica, 

• ^-^^Po^^ndo  I R pro  fumma  extremorum  numerorurn  , ex 

’j/^  ^ . qua  politione  nouus  Canon,  fle  nouaEftcftio  Geome- 
Y»  trica  orirentur.  Sfdhxc  indicaffe  fatis  erit. 


1 > 


PROPOSITIO  XIII. 

J^ata  fummd  a Jin^ulis  , ex  quatuor 

quantitdtihuf"  continue  proportionalibus  , ^ 
a^re^ato  planorum  ex  prima  in f rcun~ 

dam,ty*  ex  tertia  in  quartam  ^ '*  . 

' ■ inuenire  fn^ulas.,  : 

• « • 

E Sto  datus  numerus  8^  pro  fumma  quadratorum  a fm* 
gulis  , & 34  pro  aggregato  planorum  ex  primo  in 
fecundum  » fic  tertio  in  quartum.  ToHatur  34  & 85 , 
cetaanebit  51.  Et  quia  in  feri»  quatuor  condnu^opor- 


' Liber  Secundus. 

tioiulium  fiimma  quadratorum  a fin gulis  ad  aggregatum 
planorum  ex  primo  in  fecundum  Se  tertio  in  quartum  j cfk 
ve  fumma  omnium  ad  fummam  mediorum , erit  diuidcn* 
do  > ve  51  ad  34  i iea  fumma  extremorum  ad  fummam 
mediorum.  Si  ergo  vtaris  , tamquam  fumma  ex- 
tremorum ic  }4  , tamquam  fumma  mediorum  , Se  per 
fex  priores  Propofitiones  huius , quxras  quatuor  pro- 
portionales, inucnies  illos  clTe  — * — ' — • Pofito 

1 } I » ■ 

ergo  minori  numero  ex  quatuor  quzfitis  — , erit  fc- 


Ergoillp- 


ciindus  ’ — , 5e  tertius  se  quartus 

J » » • 

rum  quadnta  fimul  fumpta  debent  xquari  aggregato 

quadratorum  dato  85.  Quadratum  autem  primi  eft 
— ^ , lecundi  — — ^ tertu  — > Se  quarti  — 
Horum  quadratorum  fumma  eft  Qu*  proiB^ 

d«  debet  elTe  xqualis  85.  Igitur  1 Q eft  zquaic 

tSt 


Se  fit  I R _L.  Et  quia  primus  pofitus  eft  Erit  pti- 

_ 17  j i j 

mus  quzficus  I Se  reliqui  z.  4. 8. 


Hinc  Canon. 

TOlIc  minorem  numerum  datum  de  maiore;  deinde  ' 
tum  refiduo,  tum  minore  vterc  tamqpam  fumma 
extremorum  Se  fumma  mediorum  ad  inucniendum  • 
qoatuor  numeros  continue  proponionales.  Illis  inuen- 
tis , lume  quadrata  caque  in  vnam  fummam  collige , Se 
fac  yt  iftud  aggregatum  quadratoium  ad  fingula  quadra* 
ta  j ita  aggregatum  quadratorum  datum  ad  aliud , Se  ha, 
bebis  fingulorum  numerorum  quadrata,  proindcqucip- 
forum  radices  non  latebunt.  t 


tio  NoufeCUuiSf 

*•  - ' <• 

Hinc  Effe^iio  Geometrica. 

Sit  data  Unca  A B potens  quadrata  quatuor  linearum 
comimic  proportionalium.  Data  quoque  fit  linea 
e potens  lumniam  rc£tangulorum  ex  prima  m fecun- 
dam, & tertia  in  quaitam.  illis  duabus  lumaiur  tertia 
proportionalis  D , cui  arqualcs  ablcindatur  A t.  Tum 
Vtcrcrcliduo  EB  Se  A E,tamquam  fummacxtrcmaium 
& fumraa  mediarum  , ad  inucmendum  quatuor  lineas 
continui:  proportionales , qux  lint  B F maior  extrema, 

F E minor  extrema,  AG  media  maior,  G£  media  mi- 
nor. Deinde  quadrata  illarum  continue  propoitiona- 

liuin  BF,a  G,GE,  EF,  col- 
lige in  vnum,  polTitqueillaqua- 
A ir  tuor  Unca  H.  Pollca  fiat  vt 

^ H ad  fingulas  quatuor } ita  AB, 

ad  quatuor  aiias. 

_ — Manifefium  cft  obferuari 

fingulas  Canonis  Algebuci 
partes , fiquidcra  cum  ires  illx 
i?  f**"-  A B , e , D , fint  continue 

proportionales , erit  quadratum  medix  C a; quale  redian-  . 
gulo  ex  A B in  D , hoc  cft  rcciangulo  B A E.  Qim 
t.ficundi.  fublato  de  quadrato  A B,rclinquitur  rcaangulum  A 

icaangulnra  autem  A B E ad  rcaangulum  B A E cft 
propter  eamdem  altitudinem  vt  B E ad  A E.  R,cliqua 
plana  funt. 

I>ico  autem  quatuor  illas  alias  poftrcmbinuentas  fore 
proportionales  quxfitas.  Nam  in  fcric  qUatuor  continue 
proportionalium  , cum  quadratum  fecundx  xquale-fit 
rcaangulo  fub  prima  in  tertiam,  erit  propter  eamdem 
altitudinem,  vt  rcaangulum  lub  prima  infctundimad 
quadrata  prunz  & fccundx  , iic  (eciinda  ad  primam  8C 
tertiam  (imul : parita'  cum  quadratum  tertix  fit  xqualc 
rcaanguio  ex  fecunda  in  quartam , erit  propter  eamdem 


.i.ftxli. 

t-j.fixii. 

Ij.ftxii. 


Liher Secundus.  2U  > ' 

altituJinem  > vt  rcftangulum  fub  ccrtia  in  quartam. ad 
quadrata  tcrti^  & quari^  i iu  tertia  ad  fcclmdam 
quartam  iimul.  Hrgo  comj)Oncndo  antecedentia  «Cu.ji», 
coafequencia , cft  vt  iumma  rc£tangulorum  cxpnmain 
fecundam , Se  tertia  in  quartam  ad  lummam  quadrato- 
rum a lingulis  i lic  Iumma  mediarum  ad  lummam  om- 
nium. drgo  erit  vt  A E ad  A B , ita  fumma  redlanguli 
e £ F aduiti  cum  rc£tangulo  ex  B F m A G > ad  quadrata 
B F,  A G,  U E>  E Ff  fimulfumpta. 

Sed  alia:  quacuor  inueutx  fune  in  eadem  cum  illis 
proportione  vt  patet  ex  praxi , Se  inlupcr  illoru  quadrau  , 
xquaniur  quadrato  A’  B Se  reftangula  ex  prima  m fc- 
cun.iam  Se  tertia  in  quartam  quadrato  C.  Quia  erit  vt 
fumma  omnium  ad  lummam  mediarum  > ita  quadratum 
A B ad  quadratum  C.  Igitur  data  fumma  quadratorum 
a lingulis  Se  fumma  redangulorum  ex  prima  in  Iccun* 
dam  Se  tertia  in  quartam,  inucntxfuntquatuor propor- 
tionales. Quod  erat  demonftrandum. 

. Corollarium. 


SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proporciona- 
les,  erit  vt  fumma  quadratorum  a lingulis  ad  lum- 
mam planorum  ex  primam  fecundam  Se  tertia  in  quar- 
tam , ita  fumma  omnium  ad  fummam  mediarum  vel 
quadrata  mediarum  ad  planani  fub  mediis  vel  extremis; 
Vel  didcrentia  extremarum  multata  differentia  media- 
rum ad  differentiam  mediarum  *,  vel  Iumma  primz  Se 
tertiz  ad  fecundam  i vel  fumma  fecundz  se  quarta:  ad 
Kertiam:  illx  enim  omnes  proportiones  fune  fupraollcn- 
f*  zquales.  Item  m eadem  ferie  , eft  vt  Iumma  qua- 
dratorum ab  extremis  ad  fummam  planorum  primz  Ifc 
fecundz,  itemque  tertiz  Se  quartz  multatam  plano  fub 
nied.is  vel  extremis , ita  fumma  omnium  ad  fummam- 
mediarum  vel  quadrata» mediarum  ad  planum  lub  me- 
diis vel  extremis  6cc.  vj  fupra.  Namcxprzccd.theor. 
- Ddiij 


1^ 


^12.  ISlo:(x  CUuis, 

cft  vc  fiimnu  quadratorum  i fingulis  ad  lummam  pla- 
norum cx  prima  in  1’ccundam  Sc.  tertia  in  quartam» 
iu  quadrata  mediarum  ad  planum  fub  mediis  vel  ex- 
tremis > ergo  cum  fit  vt  totum,  nempe  fumma  quadrato- 
rum a fingulis,  ad  totum  nempe  fummam  planorum  cx 
prifna  in  fecundam  &:  tertia  in  quaitam  , ita  ablatum» 
nempe  quadrata  mediarum  > ad  ablatum  nempe  pla- 
num fub  mediis  rd  extremis , erit  fic  reliquum  ad  reli- 
quum nempe  quadrata  extremarum  ad  fummam  plano- 
rum prima:  Se  fecund*  .itemque  tertiz  Se  quartx  mul- 
tatam plano  fub  mediis  vel  extremis  vt  totum  ad  totum, 
quod  iam  efi  •dcnfumcfie,vt  fumma  omnium  ad  fum- 
mam mediarum  : igitur  vt  fumma  omnium  ad  fum- 
mam mediarum  , ita  aggregatum  quadratorum  ab  ex- 
tremis ad  aggregatum  planorum  primx  Se  fecundx, 
itemque  tertia:  & quartx  , multatum  plano  fub  mediis 
vel  extremis.  Qimd  adnotaffc  diligenter  , operx  pre- 
tium cnt. 

appendix. 

Hinc  poteft  folui  illud  problema  eadem  omninoar- 
qua  prxcedcns : data  lumma  quadratorum  at>, 
exiremis,  cx  quatuor  quantitatibus  continue  propoitio- 
nalibus.  Se  aggregato  planorum  cx  prima  in  fecundam 
Se  tertia  in  quartam  minus  plano  fub  mediis  vel  extremis, 
inuenirc  fingulas. 

PROPOSITIO  XIV- 

' I 

‘Z>4M  fumma.  t^uatuor  quantitatum  continue  pro-^ 
pcrtionaltum,  & aggregato  quadratorum 
dfngulistdiftinguertfngulas, 

E Sto  datus  numerus  pro  fumma  quatuor  numero^ 

rum  continqc  proportionalium-  ^85  proaggccfa^' 


./ 


V 


Lihzr  Secundus. 

to  quadratorum  a fingulis.  l'oitatur  fumma  mediorum 
I R.  Igitur  fumma  extremorum  erit  15  - 1 R,  Et 
in  ferte  quatuorpropotcioqalium>  fi  ex  quadrato  fummz 
omnium  auferatur  aggregatum  quadratorum  a fingulis, 
te  ex  lelldui  dimidio  tollatur  quadratum  fummx  medio- 
rumi  hoc  vltimum  refiduum  ( quod  eft  fumma  produ- 
• £torum  ex  pumo  in  fecundum  8c  ex  tertio  io  quartuna.^ 
cfi  ad  aggregatum  quadratorum  a fingulis  { vt  fumma 
nediorum  ad  fummam  omnium  ; fit » vt  fi  tollas  qua> 
drata  a fingulis  8$  de  quadrato  fummx  omnium  ai5.  Se 
ex  dimidio  refidui  70,  fubtrahas  i Q^uod  eft  quadra, 
tum  (ummx  mediorum',  hoc  vlclmum  refiduum  70  • i Q 
eft  ad  quadrata  fingulorum  8j,ficuc  fumma  mediorum 
I R ad  fummam  omnium  15*  £rgo  productus  fub  ex- 
tremis lojo-if  Q xquatur  produ£lo  fub  mediis  85  R. 

R 

Et  proinde  i Qcft  xqualc  70  - — • igitur* i R fuic.fum*  • 
ma  mediorum  eft  rf. 

lam  autem  inuenta  fumma  mediorum  6»  tollatur  de 
fumma  omnium  i/  > Se  habebis  fummam  extremorum 
9.  Data  autem  fumma  extremorum  p.  Se  fumma  me- 
diorum 6t  multis  modis  diftinguuntur  finguli  nuraai ex 
fexprioribus  propQfitionibus  huius. 


Hinc  Canon.  ^ " 

A*  / ' ^ 

TOlle  aggregatum  quadtatorum.a  fingulis  de  qua^ 
draco  fummx  omnium  1 & refiduum  lerua.  Tum' 
diuidc  idem  aggregatum  quadratorum  a fingulis  per 
fiimmam  omnium » fle  quotientis  fiime  dimidium  > cuius 
quadratum  adde  dimidio  refidui  fupm  feruati  : huius' 
enim  fammx  radix  quadrata  fupradifto  multata  quotien- 
tis dimidio  exhibet  fummam  mediorum.  Vtideneeex*^ 
tremorum  fumma>  nec  finguli  latebunt,  . 


b 


ZI4 


NoUit  Clauh, 

Hinc  Ejecti»  Geometrica. 


STtdAta  AB  furama  quamor  linearum  continue  pro* 

portionalium, 5c Unca  A C poHit  quadrata  Ungula-j 
nim  qintuor.  Supra  AB  fiat fcmicircnlus in quo inferi- 
batur  A e , & dcmifla  perpendiculari  C D , ncdlatur  * 

C B.  Tum  fupra  bafim 


C B fiattnangulum  CtB 
rcftangiilum  &Jforceles, 
prodiiftoquc  latere  CF, 
donec  £ F fit  zqualis 
A L) , 3c  diuifa  E F bifa- 
riam in  G , centro  G , in- 
terna ilo  G £ , dercribatur 
circulus  , cornezaque 
B G & produ£ka  fecet 


••  > 


circuli  peripheriam  in  pun£lis  H &:  I 

Manifcftum  cll  obfemari  firigulas  Canonis  Al^cbtici 
. 4^.frini  partes  , fiquidem  tollitur  quadratum  A C de  quadrato 
. ' A.B,  te  remanet  quadratura  C B , cum  autem  triangu- 

lum C E B fit  rcftangulum , erit  quadratum  C B 'xqua- 
‘ Ic  quadratis  CE , B E-#  cumque  Iit  ifofcclcs,  erunt  latera 
C E , B E , zqualia , Se  proinde  quadratum  C B erit  dii- 
n.wr/f.  ■■  pium  quadrati  CHaut  BE.  Deinde  cum  CD  fi:  per- 
tftxii.  pcndicularis  Se  angulus  io  femicirculo  A C B redus, 

. triangula  A C B & C A D xquiangula,  & proinde 

proportionalia  funt  illorum  latera.  Igitur  vt  A B ad  AC», 
ira  A C ad  A D.  Ergo  quadratum  A C aquatur  rc^lan- 
, gulo  B A Di  Et  proptcrca  quadratum  A C diuidltur 
» . per  dummam  omnium  A B & fit  A D , *hoc  cft  £ F pro» 

quotientc  Geometrico.  Huius  dimidium  eft  £G  , cu- 
. ius  x^uadratum  additur  cum  dimidio  quadrati  C B , hoc 
fiimi,  cA  cun>  qqadraro  B F. , 8C  fit  quadratum  BO»  cuius  latus- 
. •*,  B,GmuUatumGI,  exhibet  IB. 

• ’ • . pico  autem  lineam  i B fore  fummam  mediarum  ex 
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quatuor  quxfitts.  Sic  enim  fumma  mediarum  > fi 'fieri 
poreft  > nitnor  I B » & squalis  I K > ergo  erit  ve  fumma 
omnium  A B ad  fummam  mediarum  i K > fic  propter 
eamdem  altitudinem  I PT>  reftingulunrfub  A B K I H 
ad  refkangulum  K I H.  Sed  I H squalis  cft  AD  , eft 
autem  reftangulura  B A D squale  quadrato  A C>  quod 
squacur  quadratis  fingularum  Ergo  reftangulum  fiib 
AB  fic  I H > eft squalciggregato quadratorum  a fingu- 
lis  ; igitur  vt  fumma  omnium  A B ad  lummam  media- 
rum 1 K>fic  fumma  quadratorum  'x  fingulis  qus  eft  squa* 
lis  rcftangulo  fub  A B fic  I H , ad  rcftangulum  K I H. 

Sed  eft  vc  fumma  omnium  A B ad  fummam  mediarum 
I K ; ita  fumma  quadratormn  a fingulis  hoc  eft  rcflan- , 
gulum  fub  A B , I H , ad  aggregatum  rcftangulorum  fub 
prima  in  fecundam , fic  tcina  in  quartam.  Igitur  vtre- 
£langulum  fub  A B > I H>  ad  rcf^angulum  K 1 H > fic  le- 
'Jiangulum  fub  A B,  IH,  ad  aggregatum rcftangulo- 
rum  cx  prima  ‘in  fccundarh  fic  tertia  in  quartam.  Et 
proinde  rcftangu’um  K I H xquatur  aggregato  rc- 
flangulorum-  cx  prima  in  fecundam  fic  tertia  in  quai> 
tam. 

Sed  quadratum  fumms omnium  A B squatur  quadra- 
tis  aggicgatt  pnms  fic  fectindx  , & aggregati  tertis  fic  4 /«*»</* 
quarts,  ac  infuper  duplo  rcftanguli  fub  aggregato  pri- 
mr  fic  fccunds  in  aggregatum  tertis  fic  quarts.  Qua-  . 
dratum  autem  «ggr^gati  pruns  fic  fccunds  cft  squale 
quadratis  prims  fic  fccunds  fic  dupTorcftangulifub  pri- 
ma in  fecundam  , ficut  quadratum  aggregati  tertis  fic 
quarts  squale  eft  quadratis  tertis  fic  quarts  fic  duplo 
rcftanguli  fub  cercia  in  quartam; ergo  quadratum  fumms 
omnium  A B squaUir  quadratis  lingularum  plusdupio 
reiftanguloijim  cx  prima  in- fecundam  fic  tertia  in  quar- 
tam plus  duplo  rcftanguli  fub  aggregato  prims  fic  fccun- 
ds in  aggrt  gatura.  tertis  fic  quarts  ; hoc  vero  poftre- 
mum  rcftangulum  eft  arqualt  quadrato  fumms  media- 
rum , quia  cum  irnt  quatuor  proportionales , ciit  yt 
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f.ftcunili. 
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prima  ad  fecundam  i iu  fecunda  ad  tertiam  t£  compo- 
nendo permuundoquc . vt  puma  8c  fecunda  ad  fummam 
mediarum  » ka  Iccunda  ad  tertiam.  Similiterque  pro- 
babitur fore  vt  fecunda  ad  tertiam  ; ita  fumnia  media- 
rum ad  fiimmain  tertia:  Se  quarta:.  Igitur  vt  fumma  pri- 
mq  8c  lecund?  ad  fummam  mediarum  i ita  fumma  me- 
diarum ad  lummam  tcriix  8c  quaitx  > ic  proinde  qua- 
dratum fummx  mediarum  ek  zquale  redangulo  fub 
fumma  primx  Se  fccundz  m fummam  tertix  ee  quar- 
tx. 

Ergo  quadratum  fummx  omnium  AB  aquatur  qua- 
dratis lingularum  plus  duplo  quadrato  fummx  media- 
rum plus  duplo  re<kangulorum  ex  prima  in  fecundam 
Se  tertia  in  quartam.  Ergo  red^angulum  K 1 H plus 
quadrato  fummx  mediarum  l K xquatur  dimidio  reli- 
dui>  quod  relinquitur  pok  lubkradionem  quadratorum 
a fingulis  de  quadrato  lumnix  omnium  > fcd  iam  pro- 
batum ek  dimidium  ilhus  rell.iui  elTe  quadratum  B E. 
Igitur  quadratum  3 E ek  xqualc  rcflangulo  K I H plus 
quadrato  I H > hoc  ek  retkangulo  H K I.  Ek  autem 
linea  B E perpendicularis  ad  extremitatem  diametri 
EF.  Ergo  tangens.  Ergo  quadratum  B E aquatur  rd- 
ftangulo  H B i.  Igitur  rcdangulum  H B I , xqualc 
ek  redangulo  H K I > totum  parti.  Quod  ekabfurdum. 
Et  proinde  fumma  mediarum  non  potek  elTc  minor 
B I. 

Sed  neque  maior  , fit  enim  : fi  fieri  potek  xqualis 
I L.  Ergo  vt  fumma  omnium  A B ad  fummam  media- 
rum I L i ita  propter  eamdem  altitudinem  I H >re^an- 
gulura  fub  AB,  I H adreftangulum  L I H.  Ergo  cum 
iam  fit  probatum  re^tangulum  ^ B,  I H xquari  quadratis 
fingularum , cumque  fit  vt  fumma  omnium  ad  lummam 
m. ‘diarum  j ita  quadrata  fingularum  ad  aggregatum 
re<kingulorum  ex  prima  infecundam,  &tcrtta  in  quar- 
ta n , erit  rcftangulum  LI  H aquale  aggregato  rcftan- 
giuotum  ex  prima  infecundam  fle  tertia  in  quartam.  Et 
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proinde  C conumgatur  cum  quadrato  funamz  mcdiaium, 
fiet  rcftangulum  H L I qqualc  dimidio  cius  quod  rclm- 
quicur  poit  fiiblira^tloncm  quadraioium  3l  lingulis  de 
quadrato  fummz  omnium.  Et  proinde  reflangulum 
H L I .i;^uatur  quadrato  B E.  Quadratum  autem  B £ cft 
iquale  rcdangulo  H B l.  .Ergo  tc£kangulum  H B I 
quatur  rcftangulo  H L I , pars  toti.  Quod  cll  abfurdum. 
‘Igitur  fumma  mediarum  non  potclt  elTe  maior  IB. 

Cum  ergo  fiimma  mediarum  nec  polllt  elTc  minor  nec  ' 
maior  I B , erit  illi  zqualis.  Quod  erat  demonfiran- 
dum. 

Corollarium. 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportiona- 
les» & a quadrato  lummx  omnium  > Tublata  fuerint 
quadiMta  lingularum  i rcltdui  dimidium  multatum  qua- 
drato fummz  mediarum  > ita  fc  habet  ad  aggregatum 
quadratorum  a fingulis , ficut  fumma  mediarum  adfum- 
mam  omnium.  Sequitur  tum  ex  przlcntidifcurfu.tum  ' 

cx  CoroIl.Propol.  13.  huius, 

PROPOSITIO  XV. 


Hocidem  problema  aliter Joluere. 

E Sto  datus  idem  nunrcnis  pro  fumma  numerorum» 

& 8t  pro  aggregato  quadratorum.  Ponatur  fum- 
ma  mediorum  1 R.  Ergo  fumma  extremorum  erit 
15  1 R.  Horum  quadrau  funt  i Q&aaj  f iQ^- 30R, 
quz  fiinul  addita  faciunt  fummam  1x5  f j 0^30  R i 
qua  fi  tollas  aggt.gatum  quadratorum  a lingulis  85, 
reliduum  140  •}•  t Q-  30  R zquabitur  quadruplopro- J>’ 

du£Ii  fub  mediis  vel  extremis.  Igitur  'i— 

erit  produffus  fub  mediis  vel  extreihis.  Et  quia,  vt  di- 
^um  eft  in  Propof.  i.  huius  , cubus  fusnm;  mediorum 


NoUit  CUuUj 

diuirui  per  fummam  extremorum  plus  tripla  mediorum 
fumma  , exhibet  produdum  fub  mediis  vel  extremis 
fi  diuidas  i C per  15  f a R * fiet  produaus  fub  mediis 

vel  extremis  «>^1^  i-^uatio  inter 

UO  t »■  Q - JO  R T'  ^ 

: * trgo  4 C , xquabuntii/ 
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at  00  - 170  R 1 4 e - 50  Q.  Et  poft  debitam .reduftfg' 
aionem  iQ,erit  aquale 70  - Fitque  i R , fiuc  fum- 
ma medioiumi  6.  Singulique  !•  z.  4. 8.  * 

Hinc  idem  oritur  Canon  Se  eadem  Efie£lio  Geometri- 
ca qu^  in  prxcedcntc  Propofitionc. 


*• 


PROPOSITIO  XVI. 


Hoc  idem  problema  alio  modo J'oluere.  ' 


DAto  eadem  numero  15  pro  fumma  numerorum  >&: 
pro  aggregato  quadratorum  > ponatur- 1 R pro 
fumma  mediorum.  Ergo  vt  in  prxccdcnti  eric  funima 
extremorum  15-  i R.  Er  produdus  fub  mediis  vel 

extremis  ‘^°  ^ 1^.  Cuius  duplum  70  f i i y R ^ 


• • 


Lfm,). 
4 , 


£«■.<> 


fi  tollatur  a quadrato  fumrn?  mediorum  i Q , refiabit 
jy  R- 70  pro  aggregato  quadratonlm  a mediis.  Q^-  , 
niam  autem  deraonfiratum  cfi  in  Propof.i.  huius,  ellc 
fummam  mediorum  ad  fummam  omnium  i ficutprodu- 
' dus  fub  mediis  vel  extremis  ad  aggregatura  quadrato- 

. rum^*  medus  , erit  vt  i R ad  15  ; ita  ■■■■ ' ^ — 

adiyR'70-  Ergoproduftusfub  15Q-70R  xquabkur 

* * + t.  n . . .r 


I 


lOJO  t >5  Q*  R-  r-  rt  1 |. 

produtco  fub  medus  • Et  poit  debitam 


jredudionem  . t Q xqualc  erit  70  - _L..  Et  ita  i R, 
fiotfunamaitaedibrumcfi  Singuliijuevtfupr^i.z.4.-^^ 

r 1 » - ^ - 
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Hinc  idem  cxurgit  Canon,  cSiemquc  feffc£tio  Geo- 
metrica.’ - 

« 

PROP  O S ITIQ  XVIJ. 

; 

Hoc  idem  problema  aliterperjiceix. 

E Sto  datus  idem  numerus  15  pro  fumma  numerorum 
& 85  pro  aggregato  quadratorum.  Ponatur  >1  R pro 
funima  extremorum  i igitur  fumma  mediorum  erit 
15  - 1 R.  Ergo  ii  vt  prius  m Propof.14.  liuius,  ex  quadra- 
to fummx  omnium  12$  tollas  quadrata  Gngulomm  85 
Se  ex  refidui  dimidio  70  auferas  quadratum  fummx 
mediorum  riy  f 1 Q-  30R  , reliduum  30  R - 1 Qj- 155 
^ ad  quadrata  fingulorum  85  , erit  vt  fumma  mediorum 
* 15-1  R ad  I R.  Igitur  produQius  fub,  extremrs 

450  R - 15  ijz$  xquatur  produfto  ftib  mediis  t»» 

U75  - 85  R.  Et  proinde  i Q^ft  xqualc^—  - 140.  j £j 

/it  I R , fiue  fumma  extremorum  9.  Qux  fi  tollatur  a * 
fumma  omnium  , habebis  fumn^m  mediorum  6. 
Data  autem  fumma  extremorum  &:  fumma  mediorum, 
multis  modis  diftinguuntur  finguli  ex  fex  prioribus  Pro- 
pof.  huius. 

j Hihc  Canon. 

' , • i * 

EX  quadrato  fummx  omnium , tolle  quadrata  Un- 
gulorum '.  refidui  dimidium  toUc  ex  qUadrato  fuih- 
m^  omnium.  Atque  hoc  rcliftum  adde  cum  quadratis 
fingulorum  , & fummam  ferua.  Tiim  aggregatum  ex 
duplo  quadrato  fummx  omnium  8c  quadratis  fingulo- 
rum diuide  per  fummam  omnium  i quotientis  cape  di-  ^ 
midium  ex  cuius  dimidii  quadrato  tolle  fummam  fupra  ^ 
feruatam  : illius  enim  refidui  radix  quadrata  fupradifto 
quotientis  dctrafta  dimidio  exhibet  fummam  extre- 
morum ;vndci\ec  mediorum  fumma, nec  finguli  latebunt. 

Ec  iij 


3.10 


47-  ffirat. 
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i 

Hinc  Effeclio  Geometrica. 


Sic  data  linea  A B pro  furamaquatuor  linearum  con- 
tinuc  proportionalium , 8c  A C polTic  illarum  carum- 
dcm  quatuor  quadrata.  Supra  AB  fiatfcmicircuius, in 
quo  infcrib.itur  AC>Sc ncftatur  C B dcmittatmqut  C D 
perpendicularis  ad  A B.  Tiim  fupra  C B fiat  triangulum 
rc^tangulum  & ifofcelcs  C E B , & in  pjatdifto  ftmicir- 
culo  inlcribatur  B F aequalis  C E vel  B h. , connexaque 
F A . accipiatur  C G aequalis  F A > ncikatur  A G.  Tum 
ponatur  A H perpendicularis  ad  A B & potens  dimidium 

quadratum  AC>du£faque 
H B i Eat  vt  dimidia  A B 
ad  H B , ita  H B ad  Hl 
Deinde  fupra  H I dcfai- 
batur  fcmicirculus , poE< 
taque  H K perpendiculari 
ad  H I , & aequali  A G » du> 
cacur  K L parallela  ipfi 
Hl  t donec  occurrat  pcri« 
pheria:  in  pundoL>exquo  ducatur  LM  perpcndiculari- 
tcradHl.  ^ 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes ; Equidem  ex  quadrato  fummx omnium  A B , tol- 
luntur quadrata  fingularum  aequalia  quadrato  A C,  S£ 
relinquitur  quadratum  C B , quoniam  vero  triangulum 
C B E eft  rcftangulum  quadratum  C B,  eft  aequale  qqa- 
dratis  C E.  B E>  SC  quia  eft irofccles quadratum  alteru- 
trius lateris*  aequale  erit  dimidio  quadrati  CB.  Cum.crgo 
B F aequalis  fic  B £ vel  C E > refidui  quadrati  C B > di- 
midium I nempe  quadratum  B E tollitur  de  quadrato 
fiimmz  omnium  A B > 8c  relinquitur  quadratum  F A 
hoc  eft  C G : quoniam  ergo  angulus  A C G rc£lus  eft» 
quadratum  C G additur  cum  quadraris  lingularum  x» 
qaiUMis  quadrato  A C » & fic  quadratum  A G.  Qjria- 
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autem  A H potcft  dimidium  quadratum  A C , fitque  vt 
dimidia  A B ad  H B > ita  H B ad  H I dimditur  quadratum 
H B C quod  eft  arquale  dimidio  quadratorum  a (ingulis, 
plus  quadrdto  fummx  omnium ) pci  dimidiam  A B > &:  ^ 
fit  idem  ac  fi  diuiderctur  aggregatum  quadrati  A C & 
dupli  quadrati  A B per  totam  A B i iiquidem  eadem  cft 
ratio  totius  ad  totum  > qua;  dimidii  ad  dimidium  > fit- 
que vtrobiquo  linea  H i pro  quotiente  Geometrico, 
diiiila  autem  HI  bifariam  in  N,  duftaNLcritarqualif 
dimidix  H I : ex  quadrato  autem  N L tollitur  quadratum  ^ 

M L , hoc  efi  K H>  hoc  cfl  A G»  &:  relinquitur  quadratum 
M N , cuius  latus  M N detra^um  ex  dimidia  H I > exhi- 
bet H M. 

Dico  autem  H M fore  Aimmam  extremarum  de  qua- 
tuor  proportionalibus  quxlitis.  Sit  enim  > li  fieri  potefl 
fomma  extremarum  minor  H M fle  xqualis  H O. 
Qimniam  ergo  cll  vt  A R ad  H B i ita  H B ad  H I ; ^ . 

retTangulum  lub  A R fle  H I xquabitur  quadrato  H B 
quadratum  autem  HB  eftxqualc quadratis  AB  , AH. 

Et  quad.iatum  A B xquatur  quadruplo  quadrato  A R 
quadratum  vero  A H > ( quod  cfi  dimidium  quadrati 
A Ci  hoc  cft  rcftanguli  B AD;  clfxqualcrcftangulo 
R A D.  Ergo  quadratum  H B xquatur  rcftangulo  fub 
A R in  duplam  A B plus  A D.  Igitur  icftangulum  fub  • /«*»  <». 
A R in  II  l xquatur  redlangulo  fub  A R in  duplam 
A B plus  A D.  ht  proinde  H I xqualis  cft  duplx  A B 
plus  A D. 

Igitur  cum  H O ponatur  fumma  extremarum  > erit  O I 
compolita  ex  fumma  extremarum  , dupla  mediarum  t 
fumma, fle infuper  linea  A I).  trgo  reftangulum  H U'I 
erit  aquale  quadrato  furamx  extremarum  , duplo  re- 
flangulo  fub  fumma  extremarum  in  fummam  mcdia- 
nim, fle  infuper  retiangulo  fub  fumma  extremarum  in 
A D.  Quadratum  autem  fummx  extremanim  xqua-  ♦/««»<*■• 
tur  quadratis  extremarum  fle  duplo  redanguli  fub  me- 
diis vel  extremis , reilangulum  vero  fub  fumma  .extre- 
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17. [€xti.  marum  in  fummam  mediarum  eft  iqualc  quadratis  fc- 
cundx  8c  quartx  plus  rc£langulis  ex  prima  in  fecundam' 
5c  tertia  in  quartam  > Se  rcftangulum  fub  fumma  ex- 
tremarum in  A D xquatur  quadratis  fingulamm  mul- 
tatis fumma  rcftangulorum  6x  prima  in  fecunciam  Se 
tertia  in  quartam:  quia  rcftanguIumB  A D vriam pro- 
batum cft  > xquatur  quadrato  A C > rcdangulum  vero 
fub  fumma  mediarum  in  A D>  ve  di^um  eft  in  Prop.  14. 
huius  eft  squale  rc£tangulis  ex  prima  m fecundam  Se 
' tertia  in  quartam.  Ergo  reiftangulum  H O I iquatur 
duplis  quadiatis  fingulamm  plus  quadrato  fummxmc- 
^ftcundi,  diarum  plus  rcftanguliscx  prima  infecundam  > Scteita 
in  quartam. 

Atqui  ex  Propof.  14.. huius  quadratum  fummq  om- 
nium A B squatur  quadratis  fingu larum  Se  duplo  qua- 
drato mediarum  fummx.plus  duplo  rcftangulorum ex 
prima  in  fecundam  j & teitia  in  quartam.  Ergo  cum  qua- 
47.frimi.  dratum  A B ^quetur  quadratis  A G C B , cumque 
- quadtatum  C B duplum  fit  quadrati  CE  vel  B E , erit 
quadratum  B E vel  C E vel  B F squale  quadrato  fum- 
*mx  mediarum  plus  reftangulis  ex  prima  in  fecundam, 
Se  tertia  in  quartam.  Igitur  cum  quadratum  A Li  xquelur 
"quadratis  A F & F B , erit  quadratum  A F hoc  eft  G G 
aquale  quadratis  fingularum , plus  quadrato  fummx  me- 
diarum, plus  fumma  reftangulorum  ex  prima  in  fecun- 
dam , Se  tertia  in  quartam.  Ergo  cum  quadratum  A G 
hoc  cft  H K , hoc  cft  L M-,  ^quetur  quadratis  A C & 
s./ixti  C G , erit  quadratum  L M , hoc  cft  > rc£langulura 
H .M  I iqualc  duplo  quadratorum  a fmgulis  , plus 
^7’ftxii.  furamx  mediarum  plus  rcftanguTis  ex  prima 

in  fecundam , Se  tertia  in  quartam.  Ergo  cum  lis  omni- 
bus ^queeur  rcdFangiilum  H O I , erit  rcflangulum 
H M I squale  reftangulo  H O I.  Quod  eft  abfurdum. 
Se  contra  qtfintam  fecundi.  Et  proinde  fumma  extre- 
anar.imnonpotcftcflc minor  H M. 

Sed  neque  maior  , fi  rnim  poftcrctur  ?qualis  HP, 

f»ro^  - 
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probaretur  ,vt  fupra  rcftangulum  H P I s^uari  duplo 
quadracoruRl  i (inguiis  , plus  quadrato  fuisMhX  media- 
rum , plus  reftanguiis  cx  prima  in  fecundam  > ie  tertia- 
in  quartam.  Igitur  rc£langu’.um  H P I zquarctur  ic- 
clangulo  HMI.  'Q^d  cft  abfurdum,  Sr  contra  quin- 
tam Iccundi.  Cum  ergo  fumma  extremaxum  nec 
efle  minor  nec  maior  H M >.eric  iIU  xqualis.  Quod  eiac 
demon  Arandum. 


PROPOSITIO  XVIII. 


Hoc  idem  problema  alio  m odo  perficere. 


DAtis  iifdcm  ij  6c  9^.  Ponatur  i R pro  fumma ex-* 
tremorum.  Ergo  15- 1 R ent  fumma  mediorum^ 
Horum  quadrata  (imul  iundla  faciunt 
cx  qua,  If  tollatur  aggregatum  quadratorum  a Imgulis 
85  , Sc  rcAduum  dmidatur  per  4 , fit  quotiens  )• 

140  I Q - jo  R 

zqualis  produfto  fub  mediis  vcl  extremis. 


Et  quia  , cubus  fumma:  mediomm  diuifus  per  fummam 
extremorum  plus  tripla  mediorum  fumma  exhibet  cutn^  *' 
dem  produftumi  cape  cubum  fumma:  mediorum  I5  - jRj 
qui  cubus  cA  3J75  675R- 1 C f45  Q;_  Eumque  diuidc  - 


■ •Cft' 


per  45- 1 R & habebis  pro  quotiente-*^^— 


■ 4)  • X IS.  ^ 

Proindeque  hic  quotiens  zquabitur  produfto  fubextrei 


mis  Vcl  mediis  fupra)  inuento  Igitur  ' 


6joo  - 1^30  R- 4 e -f  1^0  Q zquabuniur  13500-1760 
R'4Cfi8oQ^  Et  poil  debitam  reduffioncm "i  Q^ic- 

zquale  - - 140.  Ergo  iR  ficp.  i roiodcqUcEiigoU  ‘ 
vt  fupra  inucnicnmr'  1.1.4. 8. 

Hinc  idem  Canon  U £ffc6lio  Goametrici , quae  in  ’ 
Propof.przcedcBti.-  . < 


.1  : mo 


F^ 


i24 


Noua  C/auisi 

■PR  OP  O S 1 TI  O XIX. 

Hoc  idem  problema  aliter  f oluere. 

DAtis  iififem  & 8y.  Ponatur  i R pro  fumma  ex- 
tremorum. Ergo  I/  - 1 R erit  fumma  mcuiorom. 
Igicur  vc  in  prxcedcnt»  inuenictur  proJuftus  mediis 

, . >4ot  tQ*»oR  . , , ^ 

vcl  extremis cuius  dupIum7of  iQ-iyR, 

fi  tollatur  a quadrato  fumma:  mediorum  a 15  f i Q-  30  R. 
Refiduum  lyy-  15  R zquabitur  agi^rcgato  quadratorum 
a mediis.  Ergo  ex  Corol.  Prop.  i.  nuius , erit  yt  aggre- 
gatum quadratorum  a mediis  lyy  « 15  R ad  productum 

fub  mediis  vel  extremis  . jtj  fijmma  om- 

nium ly  ad  fummam  mediorum  ly  - i R.  Igitur  pro- 
duftus  fub  extremis  2315  - 380  R f '5  Q aequabitur 

produfko  fub  mediis  £t  proinde 

lojo  t Q.  * R aequantur  4^yo  - 760  R f 30Q. 

I fi  r R* 

‘ 8C  pofttletitam  reduftionem , i zqualc  ~ 

Et  fit  1 R> fiucfummaextremomm?.  Singuliquevtfu- 
pra.i.  1.4.8. 

Hinc  idem  Canon  8c  eidem  Effectio  Geometrica  qu* 
in  Propofitione  17.  huius. 

••  • PROPOSITIO  XX. 

7)ara  fumma  quatuor  quantitatum  continue  propor- 
tjmaliumtf^a^^gato  quadratorum  ^mediis^ 

diltinguere  fingulas. 

•1  • ■ • 

E Sto  datus  numerus  40  pco  fumma  numerorum 
90  pro  aggregato  quadratorum  a mediis.  Ponatur 


Liber  Secundus,  2.1J 

I R pro  fiimma  mediorum  cius  quadratura  cft  i Q.  a ' 
quo  fi  toUas  aggregatum  quadratorum  a mediis  po.  ■ 
Refiduum  I 90  xquabitur  duplo  produfti  fub  me- 
diis vel  extremisT  Et  proinde  ille  produauscrit 

Sed  cubus  fummx  mediorum  diuifus  perfummamex» 
tremorum  plus  tripla  mediorum  fumma,  exhibet  cum-=" 
dem  produftum  fub  mediis  vel  extremis  , igitur  erit 

iQ-  »0  iC  ° C»r»U4f, 

xquatio  inter  ~ ic  Ergo  a C xquabuntur  *•**'*{: 

4oQ-}^oota  C-180  R.  Et  proinde  1 Q cft  xqualc 
f90.  Et  fit  I R,  fiuefumma mediorum  Ii.  Ergo 
fumma  extremorum  erit  i8.  Et  finguli  1.3.  9.^7.  Per 
alteram  e fex  prioribus  propofitionibus  huius; 


Hinc  Canon. 

SVminam  quadratorum  a mediis  diuide  per  fummam*' 
omnium  : huius  quoticntis  quadrato  adde  quadrata-  ' 
mediorum , & habebis  aggregatum,  cuius  radix  quadra- 
ta fupiadiflo  addita  qiioticnti  exhibet  lummam  medio-  . 
rura.  Vnde  nec  extremorum  fumma  nec  finguli  late- 
bunt. 

I/inc  EffeSho  Geometrica. 


Sit  data  linea  AB  ptofummaquatuor  linearum  con- 
tinue propoitionahum.  Sit  vcib  A C potens  qua- 
drata .mediarum.  Ponantur 
illx  ad  angulos  rc^os.  tum 
duabus  A B,  A C,muenia- 
tur  tertia  proponionalis 
' 'AD.  Et  centro  D,intcr- 
uallo  D C , fiat  femicirculus 
fecans  A B produd^am  in 
punftisEficF. 

Manifolium  eft  obfcfiuri  fingulas  C^onis  AlgebriM^ 
' ' Ff  y 


xaIsTf 


i 


Noua  CLaiSf 

n.ftxti,  parces,  cum  cnlm  tres  illq  AB,  AC,  A D,^mt conti- 
nue proportionales  rcClangulum  B A D arquabitur  qua- 
drato A e.  Igitur  quadratum  A C , quod  ell  iqualc 
quadratis  mcdiaium  , diuiditur  per  fummam  Oinniura 
AB  , fic  fit  linea  A D pro quotiente Geometrico  : cuius 
47. trimi  quadrato  additur  quadratum  A C , Se  fit  quadratum  D G 
cuius  latus  D C,  hoc  cft  P F>  additum  D A , exhibet 
AF. 

Dico  autem  lineam  A F fore  fummam  mediarum  i 
fit  enim , fi  fieri  poteft  , fumma  mediarum  minor  A F Se 
arqualis  AG  , ergo  fumpta  A D pro  communi  altitudi- 
ne ,-erit  reftangulum  B A D ad  reftangirlum  G A D, 
x./«xri.  vt  fumma  omnium  A B ad  fiimmam  mediarum  G A; 

fed  quoniam  ill*  tres  A B , A C » A D , funt  continue 
ij.fexti  proportionales , erit  quadratum  A C xqualc  rcflangulo 
B A D.  Igitur  vt  quadratura  A C ad  reflangulum 
G A D ; ita  fumma  omnium  A B ad  lummam  mediarum 
jc$r$ifr§t.  A-G.  Sed  Yt  fumma  omnium  A B ad  fummam  media- 
ijfmitf.  rum  A G ; ita  quadrata  mediarum  xqualia  quadrato 
A C ad  reftangulum  fub  mediis  vel  extremis  i ergo  vt 
quadratum  A C ad  re6langulum  G A D • ita  quadratum 

. . AC  adrcaangalum  fub  mediis  vel  extremis.  Etproin- 

rcaangulum  G A D xquabitur  re^angulo  fub  me- 
diis vel  extremis. 

Igitur  duplum  rc£tangulum  G A D cum  quadrato 
'4;  faundi, AC  xquali  quadratis  mediarum  , cfl  xqualc  quadrato 
'fumm*  mediarum  A G.  Sed  rcfiangulum  G A D x- 
quatur  quadrato  A D plus  rcftargulo  G D A.  Qua- 
'nj.frimi.  diatum  autem  D C qquale  cft  quadratis  A D > A C , ergo 
quadratum  A G xqualc  erit  quadrato  A D plus  qua- 
drato D C , hoc  cft  D F , plus  duplo  reftangulo  A D G. 
4.flfmMdi.  Sed  idem  quadratum  A G aquatur  quadratis  partium 
A D , D G , plus  duplo  rcftanguli  A D G.  Igitur  dem- 
ptis iis  qux  fiint  communia,  reiiabic  quadratum  DG  x» 
quale  quadrato  D Fpatstoti.  Quodel^abfurdum»  £igo 
iuxuoA  mcdiai  um  non  poterit  effe  minor  A F, 


Lihcr  Secundus. 
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Sed  neque  maior  , fic  enim  . (I  fieri  pocefl  > «qualis 
A H > pari  modo  probarecur  quadratum  D H fore  arquale 
«quadrato  DF.  Totum  paici.  Quodeflabfurdum.  Cum 
i^.uir  fumma  mediarum  ncc  poflat  efle  minor  , nec 
maior  D F » erit  illi  qqualis.  Quod  erat  demon 
(liandum. 


Atis  iifdem  fummis  40  & 90.  Ponatur  i R.  pro 


fumma  mediorum.  £c  quia  in  ferie  quatuor  con* 
cinuc  proportionalium  • fi  fumma  ommum  ducatur  in 
iummam  mediorum  > 3e  ex  produflo  tollatur  aggrega» 
tum  quadratorum  a mediis  remanebit  numerus  , cuius 
duplo  rt.*bdrael;o  de  quadrato  fumma;  omnium  1 relin- 
quitur aggregatum  quadratorum  a fingulis;  fit  vtfidu* 
cas  40  in  1 R.  > Se  ex  produ^io  40  R.  tollas  quadrata 
mediorum  90  > refidui  40  R • 90  duplo  fubflra£lo  de 
1600  quadrato  fumma:  omnium  > exhibentur  quadrata 
fingulorum  1780  - 80  R.  Igitur  ex  Propof.  13.  huius» 
eft  vt  40  ad  iR  j ita  1780-  8oRad4oR-  90-  iQ.  Et 
ita  produftus  fub  extremis  1600  R->, 600-^0  Q^xqua- 
turproduflofub mediis  1780 R - SoQ^trgo  iQxqua» 

1 9^‘  Et  fit  1 R,  fiuc fumma rhediorum  Ii. 
Singulique  1 . 3. 9 . 17. 

Hinc  idem  Canon , 8c  eadem  Effc£tio  Gcomctiica; 
quxin  Propofiiioaepcxcedence. 


PROPOSITIO  XXI. 


Hoc  idem  prolflema  aliter  foluere. 


CtT*’. 
« I. 


Ltm.f. 


Ltm  }. 


itm. 


i^f  Nona  Clanis, 

PROPOSITIO  XXIL 
Idem  prohlema  alio  modo  perficere, 

DEntur  exdcm  fnmmac  40  6c  90.  Ponatur  i R pro 
flmimamcdioi-um.  Et  quia,  vtdiftum  cft,  fumma 
omnium  ad  fummam  mcdioium  cft  vt  quadrata  medio- 
rum ad  produftum  fub  medus  vcl  extremis : fi  fiat  vc 
40  ad  1 R)  fic  9oadaliud,  habebis  productum  fiib  me* 

diis  vel  extremis  Sed  quadratum  fumma:  medio-* 

rum  multatum  quadratis  mediorum  xquale  cfi  duplo 
produfto  fiib  medus  vel  extremis  5 ergo  idem  produftuS' 

crit — . Et  proinde  erit  aequatio  inter ge — - — 

Igitur  I Q xquatur  vt  antea  f 90.  Et  fit  1 R , fiuc 

fumma  mediorum  II.  Smguliquc  i.  3.  9.^7. 

Hinc  idem  Canon  , Sc  eadem  -Erfc^lio  Geometrica 
quqinPropof.  ao. 


PROPOSITIO  XXIII. 
jd Uter  idem  prohlema  f oluere. 


.j 


DAih  iifdcm  numeris  40  Sc  90.  Ponatur  fumma- 
mediorum  i R.  Ergo  i Q^90  erit  duplum  produ- 
£tl  liib  mediis  vcl  extremis,  & .^o  - iR  cft  fumma  ex- 
tremorum ex  cuius  quadrato  i6oof  rQ^SoR  fi  tolla- 
tur I Q^-90  , refiabit  fumma  quadratorum  ab  extremis 
1690  - 80  R.  Et  quoniam  cx  Propof.  13.  huius  , eft  vt 
fumma  omnium  40  ad  fummam  mediorum  1 R,  ficag- 
it.iium.  gregatum  quadratorum  ab  cxucmis  1^90  - 80  R ad 
aggregatum  produdorum  ex  primo  in  iccundam  , SC 
tertio  in  quartam  minus  pcodudo  fub  mediis.  ^ cx 


i 


t. 


Liher  SecunAfis 


^£9 


40  R tollatur  aggregatum  quadratorum  a mediis , plus 
quadrato  fummx  mediorum  plus  prodii£to  fiib  mediis 


vel  extremis , refiduum  erit  80  R - — • / Q xquale 

aggregato  productorum  ex  primo  in  fecundum » Se  ter- 
tio in  quartum  minus  producto  fubmediis  vel  extremis. 

Igitur  40  ad  I R ; cft  vt  1650  - 80  R ad 


Ergo  produftus  fub  extremis  arqualis  Lem^. 


erit  produCto  fub  mediis  1^90  R - 80  Q.  Ergo  i Qx- 

,IoR  f 

Ruatur  EtproindeiR»fiucfurama mediorum 

efl  la. 

Hinc  idem  Canon  & eadem  EffeClio  Geometrica  o- 
rirctur  quxin  Propof.  10. 


,1 


PROPOSITIO  XXJV.-V 
Moc  idem  problema  aliter  folnere. 


Sic  data  fumma  omnium  8c  aggregatum  quadra- 
torum a mediis  zo.  Ponatur  fumma  cxtrcmoium 
iR.  Igitur  fumma  mediorum  15  - 1 R.  Ergo  per  Corol. 
Propof.  (•  huius,  (i  Hat  ve  15  ad  ij  - 1 R;  itazo  ad  aliud, 


• 1 


habebis  ^ ^ pro  produfto  fub  mediis  vel  extremis.  Cir$n*r. 

X.huiitt.  . 


•5 


Sed  quadratura  fummx  mediorum  zzy  f i Q^-  30  R 
multatum  quadratis  mediorum  zo  • exhibet  duplum 
produCtum  fub  mediis  vel  extremis  zoc  t * Q - ?o  R , 

'Q-JO  R . „ |0t»  - xo 

Igitur  CIUS  dimidium  xqualc  eft 


Ergo  poft  debitam  redaCtionem  i Q^quatur  111^.  i^y. 

Ecfiti  R ,{iue  fumma  extremorum  9.  Quzh  tollatur 
15 » rcftabit  6,  pro  fumma  mediorum.  Vnde  finguliin- 
ucnientur.i.z.  4.8. 


\ 


J^^oud  CUuU , 

Hinc  Canon» 


EX  quadiato  fumm*  omnium  tolle  triplam  quadra<^ 
torum  a mediis  fiimmam , K refiduum  ferua.  Tum 
ex  duplo  quadiato  fumma:  ommum  tolle  duplam  qua- 
dratorum a mediis  fummam , rcfiduumque  diuidc  per  • 
lummam  omnium:  deinde  huius  quoticntis  cape  dimi- 
dium ex  cuius  dimidii  quadrato  tolle  rcliduumTupi  afer- 
uatumj  huius  enim  rclifti  radix  quadrata  fupradiao 
dcirafta  dimidio  exhibet  fummam  extremorum»  vnde 
licc  fumma  mediorum  nec  linguU  latebunt. 

Hinc  Effeflio  Geometrica. 

STt  data  linea  A B pro  fumma  omnium  » ic.  linea  C 
poiTic  quadrata  mediarum.  Supra  A B fiai  femicir- 
cifiis  in  quo  infcrib.itur  A D potens  triplum  quadrati 
C , ic  nectatur  D B.  Tum  fumatur  B E potens  duplum 
quadrati  C ,&  infcribaiur  eX  alia  parte  in  eodem  fcmi- 
circulo  demittaturque  E F perpendicularitcr  ad  oiamc- 

trum  A B.  Deinde 
fumatur  H G arqualiS 
compofitx  cx  A F ic 
AB.  EtlupraHGfiat 
fcmicirculus,  poiitaque 
H I perpendiculari  ad 
H G & xquali  D B , 
ducatur  1 K parallela 
ipfi  H G » Se  piodu- 
catur  donec  occurrat 
peripheriq  in  pimfto  K>  ex  quo  demittatur  KLpc^cn- 
dicularis  ad  H G.  ^ 

Mamfcftum.  eft  obferuan  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes  tiiquidcm  ex  quadrato  fummx  omnium  .A  BtoU 
Jitur  quadratum  A D xquale  triplo  quadrati  C»5t  refi- 
dwm  dt  quadratum  B D.  Tum  cx  quadrato  fummae 

~ * “ omnium 
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omnium  AB  toUitar  quadratum  B E»  derelinquitur  qua- 
dratum  A E hoc  cft  rcftangulum  B A F , igitur  re£kan- 
gulum  B AF  plus  quadrata  B A > hoc  eft  rcdangulum 
fub  A B in  compoutam  ex  A-B  & A F , xquatur  duplo 
quadrato  furamx omnium  multato  dupla  quadratoruma 
xncdiis  fumma.  Illud  autem  re^angulum  diuifum  per 
fummara  omnium  A B , qux  cll  cius  aiiitudo  exhibet  pro 
quociente  Gcomctricobalim  A B plus  A F>  hoc  eft  H G» 
du6ia  autem  K M ad  centrum  M cll  xquatis  dimidio 
H G I & ex  quadrato  K M tollitur  quadratum  K L,  hoc 
eft  H I > hoc  D B , remanetque  quadratum  L M « cu- 
ius lacui  L M dctra£lum  ex  dimidio  H G relinquit 
HL. 

Dico  autem  H L forefummam  extremarum : ftt  enina* 

£ fieri  poteft  fumma  extremarum  minor  H L & xquaUs 
H N.  Ergo  cum  H G iit  xqualis  compufitx  ex  A B de 
A F > erit  N G compofica  cxlumma  mediarum  & A F. 

Igitur  rc£kangu!um  H N xquabitur • rcftangulis  cxt-finauUt 
HN  in  fummam  medurum  & H N in  A F.  Atqyi 
rcftangulum  cx  fumma  extremarum  HN  in  fummam 
mediarum  > xquatur  quadratis  mediarum  dcrc£tangulis  * * 

ex  prima  in  fecundam , ac  tertia  in  quartam.  Rcflangu- 
lum  vero  cx  fumma  extremarum  H N in  A F > eft  xqua- 
Ic  quadruplo  rc^langulo  lub  mcoias  vel  extremis,  plus 
rcftangulis  cx  prima  in  fecundam  Oc  tertia  in  quartam, 
plus  quadratis  extremarum  minus  quadratis  medurum: 
liquidera  cx  pr.cccdcnii  Propof.  ao,  cum  fit  vt  fumma 
omnium  ad  lineam  potentem  quadrata  medurum  , ita 
hxc  linea  ad  aliam  teniam  proportionalem  fiimma  me- 
diarum du£ta  in  illam  teniam  proportionalem  facit 
rc^iangulum  xquale  rc£Unguio  fub  mediis  vcl  cxure« 
mis. 

Igitur  cum  Gt  vt  fumma  omnium  A 6 ad  B E potent 
tem  duplum quadratorumamediis,  itaB  E ad  BFifiim- 
ma  mediarum  in  B F,  faciei rcflangulum  xquale  duplo 
rcwtmgulo  fub  mediis  vcl  extremis.  Scdr^dangulum  • 

p g 


Iji  Noutt  CUuts\  ^ 

Hib  fumma  mediarum  in  fummam  omnium  » sequatur 
'4.ficnndi.  duplo  quadratorum  a mediis  plus  dupl^rcftanguloruni 
..  ex  pnma  m fecundam  , 5c  tertia  in  quartam  plus  duplo 
* rcftanguio  fub  mediis  vel  extremis.  Ergo  tollendo 
rcftangulum  fub  fumma  mediarum  in  F Bexrcflangu* 
Ifiemdi.  fumma  mediarum  m A B remanet  reflangulum 

ex  fumma  mediarum  in  A F arqualc  duplo  quadrato- 
rum a medus  plus  fumma  rcflangulorum  ex  prima  in 
fecundam  3c  tertia  in  quartam  i fed  cum  quadratum  A B 
: fiinnJi.  Xquetur  reftangulis  A B F & B A F cumque  rcftangu- 
lum  A B F lic  .cqualc  duplo  quadratorum  a mediis,  erit 
reftangulum  B A F xquale  quadrato  fumrax  omnium 
multato  dupla  quadratorum  a mediis  fumma.  Hoceft 
reaangulum  B A F xquabitur  quadratis  fingularum 
plus  quadruplo  reftangulo  fub  mediis , plus  duplo  rc- 
ftangulorum  ex  prima  in  fecundam « te  tertia  in  quartam. 
Erg^o  fi  ex  rcflangulo  B A F fub  fumma  omnium  in 
AF  .tollatur  reftangulum  fub  fumma  medianim  in 
A F , rcftabit  rcflangulum  fub  fumma  extremarum  in 
.pcrni  ^ p ^ xqualc  quadratis  extremarum  plus  quadruplo 
re  Aangulo  fub  mediis  plus  rc^angulis  ex  prima  in  fe- 
cundam j te  tertia  in  quartam  , qubus  fi  addas  rc£Fan- 
' gulum  ex  fumma  mediarum  in  fummam  extremarum 
( quod  iam  probatum  eft  xquari  quadiatis  mcdiaium 

plus  rcfkangulis  ex  prima  in  fecundam  >8c  tertia  in  quar- 
tam ) fiet  fumma  rcaangulorum  ex  aggregato  extre- 
marum in  A F & ex  aggregato  extremarum  m aggre- 
gatum mediarum  xqualis  quadratis  extremarum  plus 
quadruplo  rcftangulo  fub  mediis  vel  extremis , plus  du- 
plo rcaangulorum  ex  prima  in  fecundam  , &c  tertia  in 
quartam:  hxc  autem  fumma  xquatur  quadrato  fummx 
omnium  mujtato  tripla  quadratoioim  a mediis  fumma, 

' vt  diaum  cft  in  Propof.  14.  huius , ergo  rcaangulum 
HN  G cft  xqualc  quadrato  fummX  omnium  A B mul- 

tato  tripla  quadratorum  i mediis  fumma , fed  quadratum 

'BO  xquatur  quadrato  AB  multato  quadrato  A D 
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quod  cft  arqualc  triplo  quadratorum  a mediis,  igitur  re.  « 
£kangulum  H N G zquatur  quadrato  B D hoccftHI,?A:i., 
hoc  cft  KL,  hoc  cft  reftangulo  K lC.  Quod  cft  ab-  ^ “ 

furdum  > & contra  quintam  fecundi.  Igitur , lurama ex-' 
tremarum  non  poteft  cfte  minor  H L. 

Sed  neque  maior  , quu  fi  poneretur  xqualis  O G , 
eodem  plane  modo  probaretur-  redanguium  H O G {- 
quarircftangulo  H LG.  C um  ergofumma  extremarum 
IKC  poftit  efie  maior  ree  minor  H L<,  erit  ilu  aquali». 
Quod:cratdcmonftrandum.« 

'*  T 

-PROPOSITIO  XXV. 

— ;r-  ' ■ • / problitMa  aliter  f oluere, ‘ • 

DAta  eadem  fumma  omnium  5, ficfuinma quadra- 
.orum  a mediis  ao.  Ponatur  fumma  extremorum 
1 R,  ergo  5-iK  erit  fumma  me Jiorumdx^cuiqs  qua-  ,« 
drato  ai5fiQ-#oRfi tollis aggregaturh quadratorum 
a mediis  ao  , habebis  zoy  f 1 Q^jO  k pfo  di/plo  pro-  p 
dud^ofub  medus  vel  cxcrtrais.  Lt  ita  hic  produftus  erit  ’ ' 

ci-  ^ 

T^T*  diuidendo  cubum  fummx  medio-., 
rum  ry.- iR,. qui  cubus  cft  3375-575  R-  i C t4lQ.» 
per  fummana  extremorum  pius  tripla  mediorum  tumma 
45 1 a R>  fit  Iterum  prddiiiftus  fub  mediis  vcl  extremis.  ^ 

H7J  - ‘75  K - c t 4 Q , . . • 

aftxR  «‘t  quatio»  inter 

lojt'Q-«oR_  M75t‘7rR-  < f4,  Q . 

& ;^7J7k proinde . poft 

debitam  redudionem  i Q xquaBitut  Et  fic 

r R,  fiuc  fumma  extremorum,  y.  Singulique  1 .V4.8. 

Hinc  idem  Canon  & eadem  Effeftio  Geometrica,  quf 
in  ^opofifionc  prxcedcmc. 


Nou^t  CUuis] 

PROPOSITIO  XXVI. 

Hoc  idem  problema  alio  modo f oluere, 

DAtis  iifdem  nutnetis  tj  tczo.  Ponatur  i R pro 
fumma  extremorum  £rgo  fumina  mediorum 
crit  i;- 1 R qux  (i  ducatur  in  fummam  omnium>  fit  pro- 
ductus 2Z5  15  R > ex  quo  fi  tollas  quadratum  fum* 
ma:  mediorum  plus  quadratis  mediorum  nempe 

ZijtiQ^o  R8C20,  reftduum  15  R - 1 Qj  zo  ad  qua- 
drata fingulorum  > erit  vt  fumma  mediorum  15-  rR  ad 
fummam  omnium  15.  Q^ramus  ergo  quadrata  extre- 
morum hoc  modo.  Ex  quadrato  fiimmx  mediorum  tol- 
lantur quadrau  mediorum  , hoc  eft  ex  zzjf  * Qj  30  R 
ilm.  K tollantur  zo  , refiJuum  iOS  1 1 Q.4.50  R xquatur  duplo 
produCti  fub  mediis  vel  extremis,  jfgitur  fi  illud  duplum 
r tollatur  de  quadrato  fummx  extremorum  1 Q^habe- 

bis  iO  R - zoy  pro  quadratis  extremorum.  Quibus  fi 
jiddas  quadrau  mediorum  zo  > fiet  fitmma  quadratonim 
^ fingulis  30  R - i8y.  Ergo  erit  vt  15  R - • Q.*  io  ad 
30  R - 183  » Ita  15  - 1 R ad  ly.  I»tur  produClus  fub  ex- 
tremis  zzj  R - r y Q_-  300  xquabitur  produfto  fub  me- 
diis ^3y  R - 30  O^Z77y.  £t  proinde  i Q cft  xquale 

- i6y.  Fitque  i R » fiue  fiimma  extremorum  y.  Et 
fingulii.  z.4.8. 

Hinc  idem  Canon  8C  cademEfff  ftio  Gconctuca*qu€ 
inPiopotM.  ■ 

vy. 

/;irua^ 

. ’ . ■ n* ^ ' ' ■ 


4- 


e-j. 


. t 


1 


• - 


i 


i 

. ••  ^ 


< 

t ~ 


•'■■  { 


I' 


j, 


Liher  Secundus, 


H/ 


PROPOSITIO  XXVII. 


Data  fumma  quatuor  quantitatum  continue  ^rti^ 
portionalium  , 0*  a^^gato  quadratorum 
ah  extremis  jdiftinguere 
Jingulas, 


E Sto  dau  fumma  numerorum  15.  Et  aggregatum 
quadratorum  65.  Ponatur  i R pro  fumma  medio- 
rum. Ergo  erit  fumma  extremorum  i/  - 1 R.  Cuius 
quadratum  cft  ai5  f r R>  vnde  fi  tollas  aggrega- 
tum quadratorum  ab  extremis  6s.  Reftabic  i6of  1 Q jO  R 
pro  duplo  produfti  lub  mediis  vel  extremis.  Igitur  ille  |; 

. _ . 6 t vi 

produtius  ent 


o K. 


At  v^o  fi  cubus  fummz 


mediorum  diuidatur  per  fummam  extretnorum  plus  tri- 
plo fiimmx  mediorum  habi^bitur  quoque  produftus  fub  ' 

mediis  vcl  extremis  Ex Propof.  t. huius.  Igitur  Cartlpr»f\ 


lio  t 1 Q*  lO  R 


zquabuntur 


iC 


1 1 1 /» 


Hc  proinde  multipli.: 


1.  bum. 


cando  illas  fra^ones  decufiatim  > erunt  z C zqiiales 
X400  - 130  R - QJ^  a C*  Ergo  i Q.  cft  zquale 


t+OO  - 150  R 


45 


. Fitquer  R , fiue fumma  mediorum  6 quam  fi 


toUasdeif>rciiat9,profummaextrcmorum.  Vnde fin- 
galifuntz.z.4. 8«  w 

Hinc  Canon,  -{'  ■ 


\ Ggregaiuin  quadratorum  ab  extremis  diuide  per 

• (ititflC 


triplum  fiimmz  omnium  *.  huius  quotientis  qua« 
dratq  adde  quotiemem  qui  fit  diuidendoprodu.dlum  fo«. 


«UUW  V|UWV|VItvw&U  iit  UiU&UVasw\#  .^a  WtiU.Wt^ili 

lidum  ex  fumma  omiuum  in  differentiam  qUadra^ifpmr^ 
mz  omnium  a quadratis  extremorum  per.  idem  triplum, 

Gg  iij 


1 V.' 


•»7  ftxti. 


l ftxti. 
4.  ftxti. 
n.ftxti. 

47  ifttttt. 


y. ftxti. 


ty. ftxti. 


Noua  Clduis, 

furam*  omnium  : huius  cnira  aggicgati  radix  quacfrita 
multata  ifupradicco  priore  quotiente  , exhibet  fummaia 
mediorum , vnde  nec  extremorum  fumma,ncc  fingii* 
Udatcljunt. 

Hinc  Effeci  0 Geometrica.  * 

Sic  A B fumma  quatuor  lincwum  continue  propof- 
cionalium.  Et  A Cpoflic  quadrata  ab  extremis.  Su- 
pia  A B fiat  rcmicirculus  > in- quo  infcribatur  A.  O » 84 
connexa  ^ B .demittatur  I pcrpendiculariterad  A Bi 
tum  producatur  A B donec  B D Iit  triens  ipfms  A 1 , 84 
centro  O , inter^iallq  P B , fiat  circulus.  Deinde  (umpta 
’ B E media  proportionalis  inter  A B & trientem  ipfius  1 B» 
ponatur  p.crpcndicul  u'iter  ad  A B >.lc  ducatur  E Dfecans 
circulum  m punctis  F 8;  H. 

Minifcltum’cll  obfcruari  fingulas  C anonis  Mgebrid 
partes,  liquide  m cum  triangula  AC  B 8c  ACl  tintac- 
. quiangula  , dtii  Yi  AB  ad  /V  C»  ita  A C ad  Al.  £*go 
rcdangulusQ  B \ I aquatur  quadrato  A C.  iJiuidiiur 
autem  rcctanguluin  B Ai  per  triplam  A B.  wcienuo  yt 
tripla  A B ad  A B ; ira  A I ad  aliud.  Igitur  ficut  A B eft 
triens  triplx  A,  B • ita  quotiens  Geometricus  cll  triens 
A Ijvfi  ergo  fumus  compcridiq,  capiendo  B p trientem 
ipfius  A l.  Similiter  oftendetur  rcctangulum  ABI  5- 
quari  quadrato  CB . quod  cft  dilfcrenti^  quadrati fum- 
rax  omnium  A B 8c  quadrati  A C ,,foli.ium  autem  fub. 
rcctangulo  A Bl  irt  A B diuidituf  per  triplam  AB  .fa- 
ciendo vt  tripla  A B ad  A B , ita  rcctangulum  A B I 
ad  aliud;  ficut  autem  AB  cft  triens  tripla:  AB;  ita  quo- 
tiens Geometricus  ent  triens  rectanguli  ABI;  atqui 
rcctangulum  fub  A B 8c  triente  B I erit  triens  rectan^h 
abi,  quare  itcrdm  vfiiuimis  ” 

mediam  proportit^nalcrn  inter  A B-8c  trcntem  BI.  C 
etilm  quadratum  BB  ^quitt/r  rcctaHgulo  fi  o A B in 
tden^m  B I qui  cft  quotiens  GediQc^ricuj  ex  duufioM 


HS.  ij;r 


Liher  Secundus. 


imperatft}  quadritum  ayiem  B £ additur  quadrato  £D  47 7/ /<<»). 

& fit  quadratum.  D E, 


VI  ftimxna  omnium  A B ad  fiimroam  mcduruni  P K j Ita 
quadratum  A C , hoc  cft  rcftangulum  B A I a‘d  fummam 
rcftan^lorum  ex  prima  in  fecundam  > 8c  tertia  xn  quar-  C«r*^iWr. 
tam  minus  rc£tanguIofub  mediis  vel  extremis.  Sedell 
Vt  A B ad  F K > ita  propter  eamdem  altitudinem  A I . re-  *’  “"** 
£VanguIum  B A I ad  reftangulum  fub  F K.in  A 1 1 igitur, 
vt  rc£tangulum  B A I ad  rc^tangulum  fub  FK  in  Ais*’  * 
ita  reftangulum  B A I ad  fummam  re£tangulorum  ex  >• 
prima  iji  fecundam  , 8c  tertia  in  quartam , minus  reftan- 
gulo  fnb  mediis  vcl  extremis.  Et  proinde  reftangulum 

lub  FK  in  Ala:quaiurfumm2re6tanguIorumcxpnma 

in  fecundam  > 6c  tertia  in  quartam , minus  reftangulo  fub 
mediis  vel  extremis.  Atqui  H F continet  duos  trientes 
ipfius  A I , ergo  triplum  reftanguli  Pi  F K aquatur  duplo  - 
ref^angulifub  F K.  in  AI.  . 

Sed  duplum  re£languli  fub  F K in  A I pius  quadraro 
A C plus  triplo  quadrato  fummx  nftdiarum  arquatur 
quadrato  fumm*  omnium  A B » vt  diftum  fupra.  Et 
eidem  quadrato  A B xquantur  quadrata  A C , C B , hoc 
eft  quadratum  A C & redangulum  ABI.  Ergo  reftan- 
,gulum  ABI  plus  quadrato  A C xquantur  quadrato  , 

A C.  plus  triplo  quadrato,  fummac  menarum  F K , plus 
triplo rcftangulb  HPK,  & detraftovtrinquc communi 
quadrato  A C j reftabit  redangulum  A B T xqualc  tri- 
.plo  quadrato  F K > plus  .triplo  re^Iangulp  K Fld  j hof  ■ - 


\L  cuius  latus  D £ multa- 
tum D F hoc  eft  B D 


^ exhibet  FE.‘ 


^ Dico  autem  lineam 
F E fore  fummam  rae- 
E diarum.  Sic  enim  fi 
H fieri  poteftfomma  me- 
diarum  minor  F E > K 


xqualis  F K } erit  ergo 


t 


f.Jitmii 

iC.  ttrtii. 

ii.urtti. 


t-tm. 


Qtr*h 

i.hmitu 


Noua  Clams,  ^ 

eft reftangulum  ABI  aequatur mplorcftangulo  H RF 
Igitur  rcdlangulum  fub  A B triente  B 1 eft  zquaie 
rc£bangulo  H K.  F > fcd  B E fumpta  eft  media  proportio- 
nalis inter  A B ec  trientem  B I } igitur  quadratura  B E 
aequatur  reft:angulo  fub  A B & triente  B I.  £t  proinde 
quadratum  B b aequatur  rcflangulo  H K F.  Sed  B E 
eft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri.  Ergo 
tangit.  Eigo  quadratum  B E aequale  eft  rcflangnlo 
H b F.  Igitur  reftangulum  H E r zquatur  redangulo 
H K F > totum  parti , quod  eft  abfutdum.  Ergo  luiuma 
mediarum  non  poteft  effe  minor  linea  F F . 

Sed  neque  maior , ft  enim  poneretur  fummam  media* 
tum  efle  zqualem  F L , pari  omnino  difcurfu , pror  aretur 
reftangulum  H E F fore  zqualc  rectangulo  ; L F , par»« 
tem  toti, quod  cftabluidum.  Cum cigofumma media- 
tum neque  pofiit  elfe  minor  neque  maior  F E » erit  ilH 
zqualis.  Q^d  erat  demonftranduin. 

PRO  POSITIO  XXVIIT. 

i 

Idefn  prohUma  alio  modo  pw^ficere, 

DAtis  iifdcm  fummis  ly  , & Ponatur  i R pro 
lumma  mediorum,  erit  ergo  ij  - 1 R lumma  ex- 
tremorum. Huius  quadratum  eft  125  f r Q - 3°  R* 
vnic  fi  tollas  6, . habebis  i«o  t * 3°  ^ 

pio  producti  fub  mediis  vel  extremis.  Et-  ita 

erit  eiufmodi  productus.  Summa  verd 

2uadratorum  i mediis  50  R-  ufo.  Et  quia  vt  demoa- 
xatum  eft  in  Propof.  i,  huius.  Aggregatum  quadrato- 
rum a mediis  ad  productum  fub  mediis,  eft  vt  lumm» 
omnium  ad  fummam  mediorum.}  erit  jo  R i^o  ad 

IV  t ■ ^ ^ ^ Ergo  productus  fub  extre?* 

mU^o  0^-  160  R zqualis  ait  producto  fiib  mediis 


r 


Liber  Sef^ndtts. 


*r40of  IJ  0.-+5O  R 


•ysr 


. Et  proinde  i Q^qlutur 


*4qo  • 130 
* 45 

EcfitiR,xqualis6. 

Hinc  oritur  idem  Canon  ^ eadem  Effectio  Geome- 
trica. 

PROPOSITIO  XXIOt. 


Hoc  idem  problema  aliter f duere. 


D 


Atis  iifdem  Tummis  15  tc  r^^.  Ponatur  i R pro 
fumma  mediomm  > inUcniccutque  vt  prius  produ- 


fiius  fub  mediis  vel  extremis 


'fio  t * vi.  --50  -R, 


— • Et  aggre- 


gatum quadratorum  a mediis  jo  R-iio.  Cui  fi  addas 
6y,  h.ibcbis  lummam  quadratorum  a fingulis  jo  R -95 
& quia  ex  PropoC  14.  huius,  fiinfericquatuorpropor- 
tionalium , ex  produ£to  fub  fumma  omnium in  fummam 
tnediorum  coUaiuc  aggregatum  iquadratorum  a mediis 
Se  quadratum  fummx  mediorum , rchat  numerus  , qui 
ad  aggregatum  quadratorum  a fingulis  , eft  vt  fumma 
mediorum  ad  fummam  omnium » erit  vt  1 60  - 1 5 R - 1 Q 
ad  30  R-9Ji  itaiRadij.  trgo  produdus  fub  extre- 
mis 2400'  223  R • 15  Q,  xquatur  produdo  fub  medus 

30QJ93R.  Et  Ita  1 xqualc  — & fit  i R; 
fiuc fumma  mediorum*  6. 

Hinc  prodit  idem  Canon  Ajgebricus,  actedena  Efit-* 
ilio  Geometrica. 

■ - f . * 

PROPOSITIO  XXX.  ^ l : 

J-dem  problema  alta  ratione  perficere'.' 

D Atis  iifdem  numens  is  Se.  ^5.  Ponatur  i R pro' 
fumma  mediorum , inuenicturque  vt  fupra  produ- 

iub  mediis  vel  extremis  '--.vl,,  Elt 

■ ■ Hh-  ■' 


tirtllsf. 

ktltMI, 


'l 

( 

Ttm  f. 
ffm.  i. 


^ CUuis» 

produ£^orum  cx  pruno  in  fecundum  , & tertio  in  quar- 
tum 160  - 15  -Ab  hoc  fi  collas  proJuftum 

* ,«o  • j Ci 

fub  mediis’  vel  exticmis  > reliabic  p— . Igitur  per 

, i<o  • I Q j 

Propof.  I/.  Jiuius  » erit  ve  — ^ ad  tfy  ; ita  1 R ad  y. 

Ergo  produfkus  fub  extremis  jcqualis  erit 

produilo  fub  mediis  <55  R.  Igitur , poft  debitam  redu» 
ftionem,!  Qjcquatur  ^ — & nt  1 R,  fiuefumma 
mediorum* Singuliquci.a.4*^* 

Hinc  oritur  idem  Canon  ^ eadem  EiFc Aio  Gcome« 
qica,  qu«  in  Propof.  tj. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Hoc  idem  problema  aliter [glttere, 

DAtis  iifdem  fummis  15  &c  65.  ‘Ponatur  i R ^0 
fumma  cxtiemoruRi-  Igitur  15- 1 R'crit  medio- 
rum fumma.  Igitur  Ii  ex  quadrato  fumm*  extremorum 
iQ^tollantiir  quadrata  extremorum  65  rcliduum  iQ^ 
aequabitur  dupio  produAi  lub  medus  vel  cxtr.mis.  Et 
proinde  Ii  hoc  rcliduum  1 Q * tollatur  ex  quadrato 
fummx  mediorum  habebis  ,90  jo  R 

pro  quadratu  mediorum.  Igitur  ent  vt  produAus  lub 

medus  vel  extremis  ‘ ad  quadrata  mediorum 

t90  30 R»  ita  fumma  mediorum  15  - iR  ad  (iimmarn 
omnium  ij  ex  Propof.  i.  huius,  brgo  pioduAas  fub 

extremis  aequalis  produAo  fub  mediis 

45JO  • 740  R 1 3®  Q-  P‘ oinde  poft  debitam  reduAio- 

nem  i Ctejit  zqualc  — ~ - 215.  'Et  fit  1 R Huc  fumma 
ezcremo[on\  Quz  fi  tollatur  a fumma  omnium  15» 
f cftabit  (ijmma  mediorum  Vnde  Cngulrfunt  i.a.4.R , 


r 

“tam  cx  A I & ( 
tricncibus  A B ; 


Liber  Secundus', 


«vAiu^tuiu  quadratum  llimraz 
JL~^  duplo  quadratorum  ab  extremis 
diuidc  per  triplum  fummz  omnium  • quoticntis  inde 

nafi  cape  dimidium,  ex  cuius  quadrato  tolle  quoticntcm 

qjH^fit  diuidcndo  duplum  cubum  fumm*  omnium 

plus  triplo  folido  ftib  quadratis  extremorum  in  fummam 

omnium  , per  triplam  omnium  fummam  : huius  enim 

rclidui  radix  quadrata  fupradiaodetraaa  dimidio  exhi- 
bet lummam  extremorum.  Vnde  nec  mediorum  fum* 
ma,  nec  Unguli  latebunt.  - 


A JL 


Hinc  Effe^Ho  Geometrica^- 

It  AB  fumraa  omniunj  , 8*-AC  potens  quadrata* 
extremarum.  Fiat  fcmicirculus  fuper  A B in  quo 

infcnbatur  AC,  & con- 
nexa e B , demittarur 
e I perpendicularis  ad 
ab.  Tum  fumatur 
DG  media  proportiona- 

intrr  A R & compo- 

& duobus 
eiquo' 

dicularis  D E compo^fita  ex  duplo  a B , &"d^!,bm  tfien! 
tibos  ipfius  A I * diuifaquc  D fc  bifariam  in  F centrn  P 
intauallo  FD  ycl  F E deferibatur  fcmicirculus  &:  du* 
c»t..r  D H p.rallel.  D E . produc«u^„c  donec 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas 'Canonis  Ahehrirt 
putes  i fiquidem  G addatur  fcxtuplum  quadratum  A B 
cum  duplo  teftangulo  B AI  fiet  «aan^ulum  lut  AB^/« 

' ' Hh  jj 


4 


^4^  Clauisy 

j . incutnpoficamex  fcxtupla  A B & dupla  AI,  aequale  fex- 

4.S’  naplo  quadrato  A B plus  duplo  quadrato  A C ; hoc  autem 
ij  ffMti.  icftangiilum  fub  A B in  compolitam  ex  fextupU  A B 
ce  dupla  AI,  diuiditur  per  triplam  A B , faciendo vt tri- 
pla A B ad  A B i ita  compofiia  ex  icxtupla  A B 5e  du- 
pla A I ad  aliud,  licut  ergo  A B eft  mens  eripl^  a B ; ica 
quoticni  Goomctticus  debebit  cfTc  triens  compolitx 
ex  Icxtupla  A B 5:  dup4  A 1 ; ac  proinde  vii  fumus 
pendio  capiendo  ')  E xqualc  dupla:  A B.fic  duobus  trien- 
tibus A I.  Et  quoniam  uftangulum  B A 1 arqiiatuc 
quadratis  extremarum  xqualibus quadrato  A C,rc6Ian- 
t.fuMn  Ii.  A B in  compolitam  ex  dup.a  A B & trip.a  A [ 

erit  xqualc  duplo  quadrato  lummx  omnium  plus  tripJo 
quadratorum  ab  extremis  i igitur  folidum  rcdangukim 
lub  linea  A B 6C  rediangulo  fub  A B in  compolitam  ex 
dupla  A B & tripla  A I xquatur  duplo  cubo  lummx  om- 
nium plus  triplo  folido  fub  quadratis  extremavum  in 
fummam  omnium.  Hoc  autem  folidum  diuiditur  per 
triplam  A B , faciendo  vt  tnpla  AB  ad  A B > ita  e£ian- 
gulum  fub  A B in  compolitam  ex  dupla  A B 5c  tripla 
A I ad  aliud  ; licut  ergo  A B eft  triens  tnplx  A B j ita 
t./ixd.  quotiens  Geometricus  debebit  cfte  triens  icffangifnfhb 
' AB  in  compolitam  ex  dupla  A B Sc  tripla  A I.  Huius 
autem' rcdanguli- triens  eft  reftangulum  fub  A B fic 
tj.ftxti.  triente  bafeos , qui  triens  bafeos  xquatur  duobus  men- 
sibus AB  & tota  AI;  acproindcreclangiilumlub A B 
in  compolitam  ex  duobus  trientibus  AB  & tota  A I, 
erit  quotiens  Geometricus . huic  autem  rc£f  angulo  xqua- 
lur  quadratum  D G qux  fumpta  cli  media  proportiona- 
lis intiS  A B &c  compofitam  ex  duobus jrientibus  AB 
fc  tota  A I.  Vnde  patet  maximo  nos  elTcvfos  compen- 
dio. Du£Ia  igUur  H F cnr  dimidium  prioris  quotii  nti* 
DE.  Et^x quadrato  HF tollitur  quadratum  H^L,  hoc 
eft  DG,  & remanet  quadratum  LF,cuiuslatusLFdc- 
Sf  a^m  ex  H F.  hoc  eft  I > F,  ex  hibet  D L 
• > ^ ^Dreo  a,utcm  D L fore  fumivam  extremarum  , fit 


- «■  im|i  I j,\  :-  j; 

Liher  Secundus,  i^j 

enim  , fi  fieri  poteft  > fumma  extremarum  minor  D L 
Se  iqualis  DM  > ex  Propof.  pixcedtnte,  reftangulunx 
fub  lumma  mediarum  in  duos  trientes  A I xquatur  duo- 
bus trientibus  rcttangulorura  ex  prima  in  fecundam,  & 
tertia  in  quartam  multatis  duplo  triente  re6tanguU  fub 
mediis  vel  extremis  i item  reflangulrum  fub  AB  fum- 
ma otnntum  in  duos,  trientes  a I cft  xqualc  duobUs 
trientibus  quadratorum  ab  extremis;  igitur,  tollendo  de 
reckangulo  fub  fumma  omniuminduoscricntcs  Ai,rc- , 
ftangiilura  fub  lumma  mediarum  in  duos  trientes  A I. 
Rcllabit  reitangulum  fub  lumma  extremarum  in  duos 
trientes  Al  ^qua.c  duplp  trientis  quadratorum  ab  extre- 
mis , plus  duplo  trientis  reftangtili  fub  mediis  , minus 
duplo  trientis  rcftangulorum  ex  prima intccursdam,8e 
tertia  in  quartam.  Rectangulum  autem  ex  fumma  ex- 
tremarum in  fummam  extremarum  plus  dupla  media- 1 
runt»  fumma  xquatur  quadratis  exrre-marum  > plus  du- 
plo rcctangulo  lub  mediis  vel  extremis  ,phis  duplo  qua- 
dratorum a mediis  , plus  duplo  rcdkangulonim  ex  pnma 
in  fecundam  , & terna  in  quartam.  Igitur  fi  rcctangu- 
Jum  fub  fumma  extremarum  DM  in  duos  trientes  Al, 
addatur  cum  rcdangulo  ex  fumma  cxtrem.iriim  D Mm 
fummam  cxnrcmarum  plus  dupla  mediarum  fumma,» 
habebitur  vcClangulum  lub  fumma  cxcrcmarum  incom- 
pofiram  cxXumma  cxcrcmariiin  , dupla  fumma  media- 
rum , Se  duobus  trientibus  A I , xquale  quadrans  extie- 
marum  , plus  duobiis  trientibus  quadratorum  ab' extre- 
mis, plus  duplo  quadratorum  i mediis*,  plus  ofto trien- 
tibus rcckanguli  lub  mediis  vel  extremis , plus  quatuor 
trientibus  rettangulorum  ex  prima  in  fecundam , Se  ter- 
tia in  quartam. 

Ergo  cum  furapea  ftc  D E xqualis  duplx  A B , K duo- 
bus trientibus  A I.  Et  ponatur  DM- fumma  extreou- 
nim,critre£langu!um  D M E fub  fumrna  extremarum 
in  fummam  extremarum  , plus  dupla  mediarum  furn- 
ma,  plus  duobus  trientibus  A I,  aquale  vJtimo aggregato.* 

• H h iij 


fitunii. 


fictmdi. 


[tcunii. 


r.jHMndi. 
I4.  huhs. 


17  ftxti. 

l.fttcti. 

4 ftx-t. 
ly.fixti. 


Lim,  <• 


Q*r$Uxr. 
i.  Imtms. 


NoUd  CUuisl 

Scdrc£tangulumfub ABmcompofitam  cx  AI.&<Ju<> 
bus  trientibus  A B xquatur  rettangulo  B A I , hoc  eft 
quadrato  A C > & duobus  trientibus  quadrati  A B , hoc 
efl  duobus  trientibus  quadratorum  ab  extremis  > plus 
duplo  quadratorum  d mediis  , plus  o(ko  trientibus  rc« 

flanguh  fub  mediis  vel  extremis,  plus quatuor  trientibus 
reftanguloruin  ex  pnma  in  fecundam  ,&  tertia  in  quar- 
tam. I- 1 go  re£bangulum  fub  A B in compofitam  cx  AI* 
& duobu>  mentibus  -\  B , hoc  cfl  quadratum  DGhoc 
ert  L H , aequatur  rcftangulo  DM  E.  Sed  quadratum 
H L dl  xqiulc  rcftanguio  D L E , igitur  rc£fangulum 
D L E xquatur  quadrato  D ME  , quod  efl  ablurdum  £c 
contra  quintam  tecundi.  Et  proinde  fumraa  extremarum 
non  poteit  ( fle  minor  linea  D L. 

^ed  neque  maior , li  enim  poneretur  xqualis  D N, 
eodem  p an-  difcurfu  probaretur  rcdangulum  D N E 
xquari  rcftangu.o  B L E , quod  cft  contra  camd..m  pto- 
politionem  Euc  idis.  Cum  ergo  fumma  extrcmarura> 
nec  poflit  efle  minor,  nec  maior  0 L,  erit  illixqualis* 
Quod  erat  demonflrandum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Hoc  idem  problema  iliter  [oluere 

DAtis  lifdcm  15  K 65.  ponatur  i R pro  fumma  cx2 
tremorum , ex  cuius  quadrato  i Q fl  tollas  quadrata  • 
extremorum  65 » refiduum  1 Qjji  5 cr.t  duplum  produfti 

fub  mediis  tcI  extremis.  Ergo  erit  ille  proda« 

ftus.  Cum  ergo  fumma  omnium  fit  15  , erit  15  - i R. 
fumma  mediorum,  cuius  cubus  337?'*  Ct4<0.:<^7S  R 
diuifus  per  fummam  extremorum  plus  tripla  mediorum 
fumma  4^  - a R , cxhibtt  produftum  fub  mediis  vcl  ex- 
tremis proinde  erit  *qua^  in 


o'  Igitur  muftiplicando  illas 


Lther  Secundus', 

» Q-  <t  urj^ct^jQ'  *■»»«. 

X ^ *J-tR 

duas  fra£tioncs  deculTacim  i erit  quoque  zquatio  intcc 
^75o-  zCt9‘>Qf  ^ 4SQ- ajif  f i3oR.* 

Et  poft  debitam  rcdu£tioncm  i Qjcquabitur  ^ aiy. 

Et  tit  1 R.  liuciurama extremorum  9.  Singulique  t.  t. 

4.  8. 

Hinc  idem  prodii  Canon  > 6c  eadem  ££fc^io  Cco« 
mciaca,  quae  in  Propof.  prxccd.  " 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Idem  prohlemA  aliter  Jgluere, 

• • 

DAtis  *ifdcm  numeris  ry  & Ponatur  i R^pro 
lumma extremorum.  Ergofuonma  nicdioium  eft 
ly-  1 R.  Igitur  Ii  fiai  vt  15  ad  15^  1 R>  ica  65  ad  aliudj 

habebis  pro  fumma  produdorum  ex  primo  ih 

fecundum  j&  tcrtjo  in  quartum > multata  produfto  fub'*****^' 
mediis  vel  extremis  > per  Propof.  ly.fiuius,  Qmidcm 
numerus  alio  modo  lic  inucnictur  , cx  duplo  quadra* 
to  fumm^c  mediorum  4)0  f 1 Q_-  60  R tolle  produi^um 


j vt  ■ 6 


Rcfiduuin 

1 


fub  mediis  vel  exetemis 

tolle  de  produdo  iummx  mediorum  in  fummam  oiB* 
n e L L 1 • »0  - } Q • p • 

nium  aiy-  ii  Iv»  oc  habebis  pro  aggregato 

produftorum  cx  primo  in  fecundum*  & tertio  in  quar- 
tum , minus  piodudo  fub  mediis  vcl  extremis  , quod 

aggregatum  lamfjprainuentuni  cft  Et  proinde 


9oR-}jL"5*5  r • 

— 1 — zquabuntur ^ . Igitur  i Q eft  xqualc 

— t-l-xip  Et  fit  iRjfiucfumnja  extremorum  p.  Sin- 
gulique 1. 1. 4.  8. 


1 


NoU(S  ClattiSf 

Hinc  idem  oritur  Canon  Se  eadem  Effeftio,  qft*  in 

Propof.  jx.huius.  . > 

Corollarium. 


EX  his  omnibus  collige  aliquot  theoremata,  quorum 
priimim  cll.  Si  fuerim  qiiatuor  quantitates  conti- 
nue propoicionalcs  & a quadrato  fummx  omnium  tol- 
lantur quadrata  extremarum  plus  tripio  quadrato  fum- 
mx mediarum  , refidai  dimidmm  cll  ad  quadrata  fin- 
gularum  vt  lumma  mediarum  ad  fumraam  omnium. 
Hoc  habetur  tum  cx  i lopof.  14.  Tum  ex  Propoi.  vj. 
huius.  Secundum : in  eadem  Icrie,  cft  vt  aggregatum 
quadratorum  ab  extremis  ad  quadrata  mediarum  ; iw 
lumma  planorum  ex  prima  in  fecundam  4 tertia  in 
quartam  > multata  plano  fub  mediis  vel  extremis  , ad 
planum  lub  mediis  vel  extremis.  F.oc  habetur  iiim  ex 
Propof.  I.  tum  ex  Propof.  13.  huius  T ertium : in  eadem, 
fciic  , cft  vt  aggregatum  quadratorum  a fmgulis  ad 
quadrata  mediarum  i lic  fumma  planorum  cx  primain 
fecundam  I & tertia  in  quartam  > ad  planum  lub  mediis 
vel  extremis  : hoc  habetur  componendo.  * Denique  vt 
fumma  quadratorum  a lingulis  ad  quadrata  extrema- 
rum ; lic  fumma  planorum  cx  prima  in  fecundam  , & 
tertia  in  quartam  , ad  fcipfam  multatam  plano  fub 
racdiis  vel  extremis.  Hoc  habetur  per  conucrfioncin 
rationis. 


PROPO 


Libtr  Secundus.  t^j 

PROPOSITIO  XXXIV. 


Dau  fummd  omnium  ex  quatuor  quantkdtibus 
continue  proportionalibus , eJr  intcruu Ilo  qua- 
, dratorum  dtffei  entia  ab  extremis  , 
cy‘ differentia d mediii  ^inue- 
' nire  fingulas. 


EStodaufummaottini*uni4a  Et  intcruallum^ua-  ^ 

dratorum  <40.  Ponarar  i R pro  rumma  medio-  - ^ 

'rum.  Ergo  40  - 1 R erit  fumma  extremorum : & quia  . ^ 

In  fcric  quatuor  proportionalium 'differentia  quadrato- 
rum differentiae  ab  ixtrcmis  > tc  different  z a mediis,  ; 

xquatur  mtvrua.lo  quadratorum  fummx  ab  extremis,  C 

k fummz  a mediis  , vi  di6him  cft  in  Proppf.  6.  huius. 

Si  quadrato  fummx  mediorum  r Q.  addatur  inicruallum  > , . . , ^ 

datum  640  tict  fumma  1 Q_-}- <^^o.  ^Equalis  quadrato 

fammz  extremorum  1600  fi  80  R.  giturpoftdc- 

bitam  rcdu^toncm  $60 zquabuntur  80  R.  htfitiR, 

liu.  fumma  mediorum  iz,  quz  fublatacx40,rclinquic 

i8  pro  fumma  extremorum.  Data  autem  fumma  me-  ^ 

dioium  iz.  Et  fumma  extremorum  z8  , diftinguuntur  • ^ 

Enguii  per  primam  PropoEt.  huius.  Eruntqqc  i,  j. 

Hinc  Canon.  a,-  ‘ 


FX  quadraro  fummz  omnium , tolle  differentiam  da-  ^ j 
tam  . leEduuro  diuidc per  duplum  fuminz omnium,  ^ j; 

8c  habebis fummam  mediorum.  1 Vndepee extremorum  < 

fumma , nec  Enguii  latebunt.  . ' 

J/mc  Effe^lio  Geometrica. 

C.It  data  funrfw  omnium  A B.  Et  Iinca  B C pofflf 
W inter  u alium  quadratorum  differenti*  ab  extremis»*  ^ 

" ' 'li  •' 

. - . . - 

. • • ' . 

; 


a 


i 


<• 


Uri^. 
47  frimi. 


U-ftxti. 


4^frimi. 

17  ffxfi. 
l.fltHUdi. 

,4  Jitundt. 


A^f  Noudt  Claithl 

8c  differentiae  a mediis.  Supra  A B fiat  fcmictrculus 
in  quo  inferibatur  B C>  ncftacur  > tum  fiac  vt  dupla 
ABadACjitaACadAD 

Mamtcfluxn  efl  obfecuart  fingulas  Canonis  partes ; 

fiquidem  cum  angelus  in  femi- 
circulo  A e B fitrc6his,  quadra- 
tum B e colUcuc  ex  quadrato 
A B , 0e  remanet  quadratura 
e A i quoniam  autem  A C eft 
inedia  proportionalis  inter  A D 
& dupUm  A B I erit  quadratum 
A e zquale  re£^anguio  fub  du- 
pla AB  in  AD.  Brgo  diuidituc 
, quadrarum  A C per  duplam  A B » Se  fit  linea  A D pro 
quotiente  Geometrico. 

Dico  autem  vero  lineam  AD  fore  fummam  media* 
rum.  Quadratum  enim  A B xqualc  eft  quadratis  A C j 
C B , quadratum  autem  A C aequatur  re6kangulo  fub 
dupla  AB  in  A D>  hoc  eft  duplo  quadrato  A U Seda-v 
pio  red^ngulo  A D B.  Igitur  quadratum  A B zquatur 
quadrato  B C»  duplo  quadrato  AD  , 6c  duplo  rcftan- 
gulo  A D B.  Sed  idem  quadratum  A 3 aequale  eft  qua- 
dratis partium  AD,  D 3 Se  duplo  rcftanrguh  fub  jiar- 
tibus  A D B.  Ergo  quadrata  A D>  D B plus  duplo  rc- 
ftanguli  A D B xqualia  funt  quadrato  B C duplo  qua- 
drato A B , & duplo  rcilanguio  A D B ; demptis  igitur, 
iis.qux  lunt  communia  vuique  parti  xquat.oms, relin- 
quitur quadratum  D B aequale  quadratis  A D 6t  B C.  I-  . 
gitur  quadratum  B D differta  quadrato  D a per  quadra- 
tum B C 

Data,  ergo  fuimni  extremarum  B D » St  fummaflic-' 
diarum  A D,  in  leniantur  qUatuor  continue  proportio- 
nales per  alteram  e lex  priorib.  Propo  . huius.  yEqua- 
buntur  illx  llinu.  furaptx  , fummx  omnium  A B, , 8C 
quadracuiu  furr.mx  t xtremarum  B D diffcrc  a quadra- 
'todunuQX'  medurum  A D per  quadratura  B C » atqui 


Liber  Secundus.  ^ 45 

flUaciracbrum  dlfFc^cix  ab  extrcmis&  differenti*  i ni§. 
diis  eadem  cft  did«cntia  > qu*  quadrati  fuiam*  excre- 

marum  & quadrati  fumm?^j|cdiarunivtfupctiusdi6him 

cft.  Ergo  quadratum  differenti*  extremauun  differet  i ***** 
quadrato  differenti*  mediarum  per  quadratum  B C.  f 
Ergo  inuent*  funt  quatuor  line*  proportionales  quarum 
fumma  xquatur  A B itaut  linea  B C po/llt  intcruallum 
quadratorum  differenti;  ab  extremis « 8c  difterentix  a 
mediis.  Quod  erae  dcmonftrandum. 

jdpfendix. 


POtuit  quoque  abfolui  hoc  problema  paulo  alicer« 
demittendo  ex  pundo  C perpendicularem  C £ > 
diuidendo  A E bifariam  in  D.  Sic  enim  A Dt  Yt  peius 
erit  fumma  mediarum  i fiquidem  cum  triangula  A C B »*• '*«^*  • 
8c  A C E fint  xqutangula  j erunt  proportionalia  eorum 
latera.  Igitur  reftangulum  B A £ ;quatur  quadrato  A C.  i7-  ftxtfi ' 
Rcdangulum  autem  fub  A B <c  dupla  A D > huc  eft  A £• 

;quatur  rcdangulo  fub  A D & dupla  A B.  Ergo  qua«  ' 

dratum  A C xquale  cft  redangulo  fub  AD  in  duplam' 

AB.  Quod ipfumeffcfkum cft m propofitione.  * 

Quod  ft  tuberetur  exhiberi  quatuor  quantitates  con«  * 
tinuc  proportionales  t fed  tantum  quatuor  pioportiona*  ‘ 

Ics  > fiuc  continue  > fiue  dUtrete  (inuenta  vt  prius fiimma 
mediarum  polia  diuidl  pcoilibitb  in  duas  partes  « tum 
fumpu  inter  C4S  media  proportionali  deberet  ad  datam- 
fummam  extremarum  2c  m^^m  ex  tribus  proportio» 
nalibus  tnucniri  qhxliB^  cictrema  figillatim.  Quod  fic 
per  Prupof.  a.  lib.  i.  verbi  gratia  > datis  iifdcm  40  fle 
<40.  Inucntifquc  fumma  mediarum  iz  fle  fumma  ex* 

(re  marum  i8.  PoiTcc  diuidiia  pro  libito  in  4 fl>r  8 : inter 
quos  medius  proportionalis  cft  i^jz.  Qata  crgolumraa 
extremarum  z8 , fle  media»  iu  3Z.  Inueniantui  extrero* 
per  Propof.  indicatam»  fle  habebis  quatuor proportiona*  ' ^ 

Ics  14 164  f 8 I 4 J 14 -^1^4.  liimma  «ft  ' . V 

‘ ‘J  ' 


AfpinJ, 

huitu. 


■ 'f 

‘Noua  Clauisl 

40>  interuallum  quadratorum  di^renti^ab  cxtremiri 

6c  differentiae  a mediis  cfl^40.  Quod  erat  faciendum. 
Simtluer  procedi  d<!l}cc  in  ^ciS^iqne  Ocomctrica. 

PROPOSITIO  XXXV. 


Hocidem  problema  alio  modo  perficere, 

DAtis  iifdcm  40  &c  640.  Ponatur  i R proTumma 
.•xeremorum.  Ergo  40  - 1 R erit  fumma  medio- 
rum. Igicur  per  theorema  fupradifbum  erit  quadratum 
fumm*  excremorum  r Q^qualc  quadrato  fummx  me- 
diorum 1 ^00  f I Q - 80  R plus  differentia  data  6 Ergo 

a.140  aquabuntur  80  R.  Et  /it  iR*  /iuc fummi cxtrcuao' 
rumaS.  Reliqua vt prius. 

'Hmc  'Canon. 

• I 

QVadrato  fummx  omnium  adde  differentiam  da- 
tam: fummam  fadlam dkiide  per  duplum  fummx 
pmmum . U habebis  fummam  extremomm  * vnde  aqc 
mediorum  fumma»  nec  finguli  latebunc. 


Hinc  Effero  Geometrica. 


s 


It  data  fumma  omnium  AB»  Sf  B C poffit interual* 
Ium  quadratorum.  Conncflantur  illx  ad  angulos 

rcfkos  Se  . ducatur  A C. 
Tum  fiat  vt  dupla  A B ad 
A C . ita  A C ad  A D. 

Manifefium  cfi  obfc  rua- 
ei  finguias  Canonis  panes» 
Equidem  quadratum  B Q 
additur  quadrato  A B » 0C  fic 
quadratum  AC.  Quoniam 
|uum  6t  ft  dupU.AB  ad  AC»iuACa^AD>crk 


t 


I:il?er  Secundus, 


quadratum  A C jcqualc  rcftangulo  cx  dupla  A B la 
A D.  Et  proptcrea  quadratum  AC  diuiditur  per  du- 
piam  A B » Sc  iit  linea  A D rpro  quotiente  Geometri- 
co. 

Dico  verb  lineam  A D fore  fummailn  rxtrctiwri«n 
de  quatuor  qurefitis.  Nam  quadratum  A C Aquatur  qua- 
dratis A B ae  B C , quadratum  autem  A B cft  atqualc 
quadratis  partium  AD,  D B 8c  duplo  reftanguli^^*^"’^ 
A D B j ergo  quadratum  A C xqualc  cft  quadratis  B C , 

A D , D B & duplo  rc6tanguli  A D B.  Sed  iani  {irobx- 
tum  clt  idcm  quadratum  A Cxquarircftangulb  ex  du- 
pla' A B in  A n : hoc  Vero  rcclangulum  xquatur  du-  > 
pio  quadrato  A D , 8e  duplo rcftangulo  A D B.  Igitur 
duplum  quadratum  AD  plus  duplo  reftangulo  A D B 
cft  xqualc  quadratis  B C , A D , D B , plus  duplo  reflart* 
gulo  A D B.  Demptis  ergo  iis , qux  funt  communia 
vtrique  parti  xquationis  , rcftabic  quadratum  A D x- 
quale  quadratis  B C 8e  D B.  jbc  proinde  quadra- 
tum A D differt  i quadrato  D B , per  quadratum 
B C.  ' » 

Si  ergo  ad  datam  fummam  extremarum  AD , fum- 

tnam  medurum  D B , inueniantur  quatuor  continue 
proportionales  per  aliquam  c fex  prioribus  propofitioni- 
bus  huius , erunt  ill^  fimul  fumptq  aquales  furam?  AB, 

•«e  infupet  quadraruin  fiiioraxcxtrcinanm^  differta  qua- 
drato fummx  mediarum  ,'pcr  quadratum  B G i fcd  ea* 
dem  eh  differentia  quadratorum  differentix  ab  extremis, 

6c  diffcrcntix  ^mediis,  qux  quadratorum  fummx'ab  ex- 
tremis , 6c  fummx  a mediis.  Ergo  inuentx  funt  quatuor 
linex  proportionales  quarum  fumma  AB,itaticdiffcrcn-  ****** 
tia  quadratoixun  diffcrcntix  ib  extremis  i 8c  diffcrcntix 
a m cdiis  xquetur  quadrato  B C.  Quod  erae  dcmoiiftraji- 
dum.  i ' ' 


* 


4T 


i 


NoiutQUt4i , 

K^ppendix. 


Hic  Adnotandum  cft  poflc  folui  cum  numcricetum 
Gcoractiicc  duo  fcqucntia  problemata.  Priuuun ; 
data  fumma  diderenturum  prim*  a fecunda,  fecundae 
a tertia  , se.  tertia:  a quarta  , Se  intcruallo  quadratorum 
fumrax  ab  extremis  > Se  fummx  a mediis  inuenircqua- 
tuor  quantitates  continue  proportionales.  Siquidem 
fuimna  Uitfacrentiarum  crit.xqualis  differenctx  extre-- 
marum » item  illx  tres  didercntix  erunt  in  continua  8c 
in  eadem  cum  quantitatibus  quxlitis  ratione  t Se  diffe- 
rentia qu  idiaiorum  data  aquabitur  quadrato  fummx  dif- 
ferentiarum datx  minus  quadrato diderenti^ mediarum: 
Se  proinde  (t  ex  quadrato  fummx  diderentiacum  datae  tol- 
latur intcruallum  datum > habebitur  quadratum  differen* 
tix  mediarum. 

Secundum  problema  eH  eiufmodu  data  fumma  dif- 
ferentiarum ab  extremis  Se  a mediis»  Se  intcruallo  qua- 
dratorum fummx  extremarum  Se  fummx  mediarumin- 
uenire  fingulas.  Hoc  onit^  problema  idem  c/l  ac  f|  iube», 
retur  data  fumma  duarum  quantitatum  Se  inteioiallo  qua- 
dratorum ab  ipfis  ortorum  inuenirc  fingulas.  Vnde  in- 

uenientui  diffcrentix  extrcmarnni » Se  mediarum  » Se  ita 

perfeptimam  Se  fpq.  Prppcd.  huius  ^laucnicaturfingulx 
quaiuor  quantitates.  ' 

CorollartHm»  - ^ ^ 

‘ ^ VjUi 

SI  ,^rint  quatupi;  quantitates  continue  proportio&a* 
Ics  »xrit  yi  fumma  omnium  ad  differentiam  fumm^ 
mediarum  Se  fummx  cxucmarum  > ita  quadratum  fum^ 
mx  omnium  ad  differentiam  quadratorum  diffcrentix 
ab  extremis  Se  diffcrentix  a mediis»  vel  ad  differentiam 

Quadratorum  fummx  ab  extremis,  & fummx  a mediis. 
^Cttggfoatio  clau  eff  ex  figura  Propofinonis  pr^cedef^ 


jLiherSfcuntius» 


VJ 


tisrcftcnim  propter  xquiangulcitatem  trbngulorum, 
vcAB  adBC;itaBC  ad  Bb  cigovt  AB  ad  B Eiita 
quadratura  AB  ad  quadratum  B C.  Sed  B E cft  ttifFc- 
rctuia  fiimm*  extremarum  I)  B tse  fummx  mediarum 
D t , hoc  cft  A D , ergo  vtifjmma  omnium  ad  difteren* 
tiam,  Scc.  Quod  erat  demon  lirandum. 

PROPOSITIO  XXXVI.  \ ' 

l ' - ' 

^a(4  fummd  quatuor quantitatum  continue propor^ 
tionalium , ^ interuallo  quadratorum Jummte  ^ 

mediarum  t ^ fumma  maioris  extrem* 
media  maioris  diliin^ue-  , 
re  lingulas, 

E Sto  data  fumma  quatuor  numerorum'  continud' 
proportionalium  8C  interuallum  quadrarohint' 
lo8.  Tonatur  i R pro  (umma  maioris  extremi  & me- 
dii maioris,  fgitur  15- iR  erit  fumma  aliorum  duorum. 

Ergo  illorum  produiftus  15  K - 1 Qjrquabitur  quadrato 
fumnix  mediorum.  Quare  fi  de  t Q tollas  15  R - i Q, 
refiduum  aQ-i5R  erit  xquale  interuallo  quadratorum 

• f R 

dato  io8.  Igitur  i Q^xquatur  54  -j-  ~ & fit  1 R , fiuc 

fumma  duorum  maiorumriz'»  qux  fi  tollatur  de  i^» 
rcftabit  3 pro  fumma  duoitim  rtnnorum.  Si  ver6  1 z du- 
catur in  3 » fiet  3«  a cuius  latus  d eft  fumma  mediorum, 
inde  vero  multis  viis  cognoCcuniurfinguU  t.  x.  4.  8. 

Hinc  Canon,  ^ 

CApe  quadratum  quadrantis  fumiifir  dntnittm  , 
eiusquadrato  adde  dimidium  difterentix  'dafx  : hu- 
ius enim  aggregati  radix  quadrata  quadranti  (Opra  ii^O 
addita  exhibet  iummam  maioris  extremi  de  atcdii  maio- 
ris. * ' 


i. 


'Ltm. 
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L*m.  tS. 
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47  fimi. 


Tnftfs- 

kmmt. 


ii.ttrili. 


Hinc  Effe^io  Geometrica. 

It  data  A B fumma  omnium.  Et  B ( 


inter 


U4^um  quautaiorum  : ummz  a auaous  maioribus , pc 

fummx  a duabus  mediis.  Ca- 
piatui'  B D po^ns  dimidium 
quadrati  B C , ie.  qua- 
drans Imex  A B.  Tum  cen- 
tro h » inctruallo 
ciiLulus  , ac  conno 
producatur  , fcccrquc  peri- 
pheiiam  circuli  in  punftis  F 
&*G. 

Manifeftum  eft  obreruari  lingulas  Canonis  Algcbrici 
parces  , fiquidcm  quadratum  B D quod  cft  dimidium 
quadrati  B C additur  quadrato  B h quadrantis  totius 
A B , iit  quadratura  l5  £ cuius  lacus  additum  D G qua- 

dranti A B exhibet  lineam  D ij' ' 

Dico  autem  tincam  P G fore  fummam  duarum  maio- 
tum  ex  quatuoc  quxdtts:  lic  enim  > £ lien  potcB>fum- 
ma  duarum  maiotum  inxqnalis  G D > & xquaJis  .i>  K> 
fumaturque  B I xqualis  GD.  Igitur  A K erit  lumma- 
duarum  minorum.  £rgo  rcftangulum  A K B aequa- 
bitur quadrato  fuinrn^  mediarum.  Sed  cum  B I fit  x* 

?ualis  G D , H B xquafis.G  E > erit  etiam  I H xqualis 
D.  Ergo  rcftangulum  B 1 H aquatur  rc£langulo' 
GDF,  &quia  B D clt  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri , tanget  circulum , Se  rc6langulum  G D F > hoc 
cfi  B I H aquabitur  quadrato  B l)  , ergo  duplum  re« 
£langu!um  B I H , xqualc  erit  quadrato  B C.  Cure 
igitur  qi^iulratum  fummx  mediaium  pius  quadrat# 
BC  dcKat  xquari  quadraro  fummx  B K»  critduplum' 
re&angulum  B IH  plus  rcdangulo  A K B aquale  qua-* 
draco BK.  - t 

quadratum  B K aequatur  rcftangulis  B K H fle* 

' KBH. 


^'rr-^v 


Liber  Secundus^  ,,.. 

K B H.  Ergo  rcaangulum  B K H plus  rcftangulo 
K B H cft  aequale  duplo  rcftangulo  B1  H plusicdtao- 
gulo  A K B.  Sed  cum  A H fitxqualis  H B erit  reftao* 
gulum  K B H xquahs  duobus  reSangulis  D K H 8C' 

A K B.  Igitur  jroilangulum  A K B plus  duplo  rc£hm- 
gulo  B K H xquabitur  rc^ihgulo  A K B plus  duplo rc- 
ftangulo  B I H.  Ergo  dempto  vtiinquc  communi  le-  *’''**”**  ^ 
ftangulo  A K B , remanebit  duplum  rcftangufam 
B K H xqualc  duplo  rcftangulo  B I H pars  toti  vel  to- 
tum paiti.  Quod  cft  abfui  Jura.  Igitur  cum  fumm*  " 
duarum  maiorum  non  poflit  cfte  maior  , nec  mi- 
nor B I , erit  illi  aequaKs.  Quod  erat  dcmonftran.* 
dum.  . 

lam  autem  his  cognitis  fwteft  multis  viis  pyucniriad  " - ^ 

cognitionem  lingularum:  Ii  enim  fupra  totam  AB  fiat 
fcmicirculus , fc  erigatur  perpendicularis  I L ad  diame-  , 
trum  , erit  I L fumma  mediarum.  Data  vcr6  fumma 
mediarum  I L , & fumma  duarum  minorum  A 1.  vel 
duarum  maiorum  I B » facile  cognofeuntur  ftngula;»  8e 
hoc  non  fcmelprarftitum- 

PROPOSITIO  XXXVlr.  V 

Hoc  idem  problema  aliter  Joluere. 

^tis  iifdcm  numeris  i>  & io8.  Ponatur  i R pro  ’ 
.^kiimma  duorum  minorum . ergo  fumma  duorum  ^ 
maiorum  erit  15  - 1 R.  Igitur  ij  R - 1 Q^vt  fupra  aqua- 
bitur quadrato  fiimm*  racdioi^im.  Et  pioindc  fi 
15  R * i Q^tollatur  de  qu^idrato  fumi^ac.(naiorum  'duorum 
t » Q-  30  R , refi  iuum  215 0^4-  R aequatur 
Interuallo  quadratorum  dato  108.  Ergo  iQ  cft  «quale 

4fR-II7  r r r-  y . ^ 4 

■ 1 • Et  fit  I R > fiuc  fumma  duorum  minorum  ^ • 

qux  fublata  de  ij)  cxhibtt  la  pro  fumma  duarum  maio^ 
rum.  Reliqua  mucentur  yt peius. 

• Kk 
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l^ou^  Clauis] 
Hinc  Canon. 


De  quadrato  furaxnac  omnium  tolle  diffcrcoiiam 
quadratorum  datam.:  i^Adui  dimidium  Tubtrahe 
ex  quadrato  tripli,  quadrantis  fummx  dmnmm  : huius, 
enim  pofterioris  rehdui  radix  quadrata  fupradiais  tribus 
quadrantibus  dctra6ta  i exhibet  fummam  duorum  mi> 
norum.  Vnde  nec  duorum  maiorum  fumma»  nec  nn> 
guli  latebunt. 

Hinc  Effeiiio  Geometrica, 

Slr  data  fumma  omnium  A B > £c6  C poHltinceruah 
ium quadratorum.  Supra  AB  fiat  femi circulus,  in 
quoinfcnbaair  B C , ^ connexa  CB  , fiat  triangulum 
re£bangulum  & ifofceles  A D Cfuprabafim  AC.  Tum 
fumatur  A E quadrans  totius  A B * &:  centro  B , inter- 
uallo  B_E,  fiat  fcraicirculu?  inferior , ducaturque  E F per- 
pendicularis ad  A B , & xqualis  A D vel  D C.  Deinde 
du£ta  F G parallela  A B producatur  , donec  occurrat 
pcripherix  in  pun^o  G , ex  quo  ducatur  G H perpendi- 
cularis ad  AB. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebriqi 

partes  , fiquidem  xx  quadrato 
luinmx  omnium  A B tollitur 
quadratum  B C , 8c  reftat  qua- 
i dratum  A C > cuius  dimidium 
j cft  quadratum  A D , vel  D C, 
^ - ycl  E F vel  G H.  Dufta  au- 

tem G B zqualis  cft  B E , fic 
quii  EA  cft  quaduhs  AB, 
E B zquatur  tribus  quadrantibus  A B;  ex  quadrato  vero 
E B , hoc  cft  GB , tollitur  quadrawm  G H , fic  rcftat  qua- 
dratum H B I CUIUS  Jlatas  H B detrafhim  ex  £ B exhibe;^ 
« H.  ■ • 


'l.fi  I 


Liber  Secundus'.  • xf^ 

Dico  autem  E H fore  fummam  duarum  mlnoiura  ex 
quatuor  quxfiiis  , fit  enim  , fi  fieri  poteft  , UU  fum- 
ma  inarqiialis  fc  H '»  & aequalis  E L » quoniam  rcftan- 


«»««•  » m m ^ p ^«•waaf^AM  AWW^A44* 

gulum  fub  iumma  duarum  minorum  in  fiimmam  dua< 
rum  maiorum  » arquatur  quadrato  fummx  mediarum » 
ergo  re£languluro  lub  fumma  duarum  minorum  in  fum- 
mam omnium  erit  xqualc  quadratis  fummx  mediarum  j /«* 

&c  lummx  duarum  minorum  } igitur  red^angulum  fub 
fumma  duorum  minorum  £L>  in  £B*  xqualcm  tribus 
quadrantibus  A B xquabitur  tribus  quadrantibus  qua> 
drati  fummx  mediarum  Sc  quadrati  fumma  duarum 
minorum,  & proinde  rcftan|^ilum  EL  in  El  duplain 
£ B erit  zquale  fex  qiiadrantibus  quadrati  fummx  me- 
diarum U quadrafii  fummz  duarum  minorum.  Ergo  fi 
ex  rcdangulo  I E L tollas  quadratum  E L reftabit  re- 
flangulum  ELI  zquale  fex  quadrantibus  quadrati fum- 
mz  medicarum  plus  dimidio  quadrati  iummz  duarum  * 
minorum.  Igitur  duplum  quadraturo  ELI  zquabitur 
triplo  quadrato  i ummx  mediarum  pluaquadutblummx  * ’ 

duarum  minorum. 

Atqui  tollendojntcruallum  quadratorum  fummzme- 
diarum  de  quadrato  fummz  duarum  maiorum  i remanet 
quoque  triplum  quadratum  fumm^  mediarum  pJus  qua- 
drato  fummbe  duaium  minorum  ^ igitur  tollendo  qua- 
dratum B C de  quadrato  AB,  rcliUt  quadratum  A C’ 

«quale  duplo  rcQangub. ELI.  bcgo  quadratum  A D 
vcl  C n , hoc  elt  E F j Jroc  eff  G hoccftfe£langu-  « 

Iu  n EHl , ?quaturrcaangulo  ELL  Quod  eft  ab^r-^ 
dum , « contra  quintam  fecundi  elementorum  i*  Et  proim  . 

de  fumma  duarum  minorum  nec  poterit  cflcmaior.ncc 
minor  E H.  igitur  iU»i*?qu^S erit, Qupd  erat  demon- 
ftrandum.'* 
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Nona  Clanis, 

^^ilQPOSITIO  XXXVIII. 

\ V ; 

'Data  fummavmHMm , ^ mternallo  quadratorum 
fumma  mcd'iaj^,)^fftCumma  duarum  mino- 
rumjinuenirequatuor  quantitates 
continue  proportionales.  , 

E Sto  datus  nunacrus  15  pro  fumma  humerorum.  Et 
17.  pro  intcruallo  quadratorum.  Ponatur  i R pro 
fumma  duorum  minorum.  Ergo  fumma  duorum  ma* 
'iorum  cric  15- 1 R.  Et  proinde  multiplicando  15  - 1 R 
in  1 R » habebis  quadratum  fumm;  mediorum  ij  R - 1 
Inde  igitur  fi  tollas  i Q^refiduum  ly  R - 1 Q z- 
quabicur  intcruallo  quadratorum  dato  a/.  £t  ita  « iQ^ 

erit  aquale  Et  fit  i R , fiue  fumma  duorum  mi- 

norum j.  fi  tollatur  de  ly*  reflat  fumma  duoruiji 
maiorum  11.  Et  multiplicando  la  in  3 > habebis  j6  pro 
quadrato  fummx  mediarum.  Ynde  6 erit  fumma  me- 
^/^orum:  Ecfingulii.  I.4.S.  • 

Hinc  Cano». 

.1 

EX  quadrato  quadrantis  fumm;  omnium  tolle  di- 
midium dUTerentix  datx  : refidui  radix  quadrata 
ididio  detrada  quadranti}  exhibebit  fummam  duo- 
rum minorum.  Vnde  nec  duorum-  maiorum  fumm;^» 
..lEiec  fingulUaicbunt. 

4 

Hinc  EffeSfio  Geometficdi 

Sit  data  fumma  omnium  A B » finea  yero  B C poflit 
interuallum  quadratorum  fumm;  a mediis  Sc  fum^ 
.in^  a duabus  minoribus  conflacf.  Sumatur  B D potens 
quadratoini  B C » B £ quadeans-ft^s  A fi  • 

l V “* 


Liber  Secundus, 

tc  ccmro  E,  intcruallo  E B , dcfcrlbatur  fcmicirculut, 

du^aquc  D F parallela  B A 
^ c occurrat  petipheria:  in  pun« 
x>  . fto  F , ex  quo  demitutur 
/li  I N F G perpendicularis  • ad 

.A  ji  Eic  j»  AB.  * 

Manifeftum  cftobferuari 
fiogulas  Canonis  partesr  fi- 
quidem  ex  quadrato  E F , 
hoc  efl  E B quadrantis  totius  A B » tollitur  quadratuna 
F G , hoc  cft  B D » diinidium  quadrati  B C , 8c  reftat  qua- 
dratum E G , cuius  lacus  E G detraaum  eidem  quadranti 
B £>cxhibctG  B.  ' 

. Dico  autem  lineam  G B fore  fummam  duarum  mino- 
rum ex  quatuor  quxlitis.  Sit  enim , fifieri poteft,  eiuf- 
modi  fumma  duarum  minorum  inxquahs  B G , & x- 
qualis  B I.  Ergo  AI»  erit  fumma  duarum  maiorum, 
-igitur  redangulum  A I B xquatur  quadrato  fumm* 
mediarum.  Sed  cum  AH  htxqualisHB,re£t^ngulum  j. 

A I B xquatur  quadrato  I B «e  duplo  rcdiangulo  H I B, 
inde  Igitur  tollendo  quadratum  1 B remanebit  duplum 
reftangulum  H I B xqualc  interuallo  quadlatorum 
fummx  mediarum  &fummx  duarum  minorum.  Ergo  *' 
duplum  rc6^angulum  H 1 B xquatur  quadrato  B C. 

H 1 B eft  xquale  quadrato  B D , hoc 
cft  F G , hoc  cft  rcAangulo  H G B.  Q^d  cft  abfur- 
dum  & contra  quintam  fecundi.  Et  proinde  fumnu’ 
du^um  minorum  non  poteft  elTc  maior  nec  minor 

BG.  Igitur  cruilU.xqualij.  Quod  erae  dcmonftran-  * 
dum. 
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t]9  ^Neua  ClauU] 

40,  interuallum  quadratorum  di^rcnd^ab  extremis» 
ic  differenda:  a mediis  cft^40.  Q^d  erat  faciendum. 
Similiter  procedi  dd>ct  in  ^cdiqnc  Ocomctrica. 

PROPOSITIO  XXXV. 

Hoc  idem  problema  alio  modo  ^efficere, 

DAtis  iifdem  4«  U 640.  Ponatur  1 R proTumma 
extremorum.  Ergo  40  - 1 R erit  fumma  medio- 
rum. Igitur  per  theorema  fupradiCtum  erit  quadratum 
fumm*  extremorum  i Qjcqualc  quadrato  fummx  me- 
diorum 1 ^00 1 1 Q - 80  R plus  differentia  data  6 Ergo 

a.i4o aquabuntur 80 R.  £c  At  iR»  liuciummacxircino' 
nima8.  Reliqua vt prius.  ^ 

'Hmc 'Canon. 

• I 

QVadrato  fummz  omnium  adde  differentiam  da- 
tam: fummam  fadfam dtuide  per  duplum  fummx 
pmnium . &c  habebis  fuminam  extremorum » .vnde  aqc 
mediorum  fumma»  nec  finguli  latebunt. 


Hinc  Effero  Geometrica, 

Sit  data  fumma  omnium  A B » flr  B C poffit  incetual* 
lutn  quadratorum.  Conncftantur  illz  ad  angulos 


«usta^  hc  n dupla  A B ad 


refbos  Se  . ducatur  A C. 
Tum  fiat  vt  dupla  A B ad 
A e , ita  A C ad  A D. 

Manifellum  e A obfreua* 
ei  fingulas  Canonis  panes* 
Equidem  quadratum  B O 
additur  quadrato  A B » 6T  fic 
quadratum  AC.  Quoniam 
AC  ; iu  A C 4d  A O > erk 


.'IF^ 


Hiber  Secundus, 

quadratum  A C jcqualc  rcftangulo  ex  dupla  A B m 
A D.  Et  proptcrca  quadratum  AC  diuiditur  per  du- 
plam A B » 8c  fit  linea  A D pro  quotiente  Geometri- 


co. 


Dico  verb  lineam  AD  fore  fummatn  extrernarum 
dcquatuorquxficls.  Nam  quadrarum  A C Aquatur  qua- 
dratis A B a:  B C , quadratum  autem  A B cft  xqualc 
quadratis  partium  AD,  D B &:  duplo  rettanguli"^^''"*^ 
A D B j ergo  quadratum  A C xqualc  cft  quadratis  3 C , 

A D , D B & duplo  rcaatiguli  A D B.  Sed  iani  proba- 
tum cft' idem  quadratum  A Cxquari  rcilangulb  ex  du- 
pla' A B in  A D ; hoc  Vero  rc^angulum  xquatur  du-  >•/*«*'<<• 
pio  quadrato  A D , 8e  duplo rcftangulo  A D B.  Igitur 
duplum  quadratum  AD  plus  duplo  rcftangulo  A D B 
cft  xqualc  quadratis  B C , A D , D B , plus  duplo  rc£latt- 
gulo  A D B.  Demptis  ergo  iis , qux  funt  communia 
vtrique  parti  xquationis  , rcftabic  quadratum  A D x- 
quale  quadratis  B C 8c  D B.  Et  proinde  quadra- 
tum A D dilFcft  1 quadrato  D B , per  quadratum 
B C. 

Si  ergo  ad  datam  fummam  extremarum  AD,  Stfum- 
mam  mediarum  D B , inueniantur  quatuor  continue 
proportionales  per  aliquam  c fex  prioribus  propofitioni- 
bus  huius , erunt  ill^  firaul  fumpt^  qquales  furam?  AB, 

infuper  quadratum  fummxcxtrcinanmj  differta  qua- 
drato fummx  mediarum  , per  quadratum  C G i fcd  ea- 
dem cft  d'ifFercntia  quadratorum  difFcrcntix  ab  extremis, 

& differcntix  a mediis,  qux  quadratorum  fummx^  ex- 
ticmis  I & fummx  amediiSi  Ergo  inucntxfiint  quatuor 
linex  proportionales  quarum  fumma  A B , itautdiffcrcn- 
tla  quadratorum 'difFcrcntix  ab  extremis,  & differenti* 
a medus  xquetur  quadrato  B C.  Quod  erae  dcmottftran- 
dun».  ;■  ■ 
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f , 

Hic  adnotandum  cft  polle  folui  cum  numcricc cum 
Gcoractiicc  duo  fcqucniia  problemata.  Primum ; 
data  lumma  didetenturum  primx  a lccunda,  fecundae 
a tertu  , &c  tcicix  a quarta  > &c  intcruallo  quadratorum 
fummx  ab  extremis , &c  fummx  a mediis  inuenircqua- 
tuor  quantitates  continue  proportionales.  Siquidem 
fatmna  d i rf..r  er  entia  rum  crit.xqualis  diffcrcntix  extre- 
marum» Item  illx  tres  di&rcncix  erunt  in  continua  8c 
in  caJ.-m  cum  quantitatibus  quxiitis  ratione  » 6c  diffe- 
rentia qu  adraiorum  data  aquabitur  quadrato  fummx  dif- 
ferentiarum datx  minus  quadrato dideremiq  mediarum: 
&proinde  <i  ex  quadrato  fummx  differentiarum  dacz tol- 
latur intcruallum  datum»  habebitur  quadratum d ifferen- 
tix  mediarum. 

Secundum  problema  ed  ciufraodr:  dau  fumma  dif- 
ferentiarum ab  extremis  a mediis»  Se  intcruallo  qua- 
dratorum fummx  extremarum  &fummx mediarum  in- 
uenire  fingulas.  Hoc  oniiigi  problema  idem  cfl  ac  fi  iubc« 
retur  data  lumma  duarum  quantitatum  Scinterualloqua-; 
dracorum  ab  ipfis  onorum  inucnirc  fingulas.  Vnde  in- 
ucnientui  diffcrentixextrcmarani,&  mediatum  » Se  ita 

perfepeimam  Se  fcq.  Prppof.  huius  »iaueaicQturiingulx. 
qitttuor  quantitates.  ' 

Corollarifim,  ’ ^ 

* V.- 

SP.^rint  quatup^.quanticates  continue  proportioni* 
Ics  »erit  yc  fumma  omnium  ad  didierentiam  fummf 
mediarum  Se  fummx  extremarum»  ita  quadratum  fumr 
mx  ommum  ad  differentiam  quadratorum  difFcientix 
ab  exucmis  Se  diderentix  a mediis , vel  ad  differentiam 
^adratocuin  fummx  ab  extremis,  & fummx  a mediis. 

clau  ed  ex  figura  Propofitionis  pr^cedci^ 


7 r - i ' ' ' ^ - 

Liher^ecundus,  t/j 

tis:cft  enim  propter  xquiangulckatcm  triangulorum,  * 
vt  AB  adBC  ;ita  B C ad  Bh  ergovt  AB  ad  B 
quadratum  AB  ad  quadratum  BCJ.  Sed  B£cftdi^c> 
rentia  fummz  extremarum  l>  B et  fummx  mediarum 
D t , hoc  eft  A D , ergo  vt»f jmma  omnium  ad-ditferen* 
Ciam,  Scc.  Q^d  erat  demonllrandum. 


PROPOSITIO  XXXVI. 

i 

fumm4  quattfor quantitatum  continue  propor* 
tionalium , interuallo  quadratorum Jummte 

mediarum  fumma  maioris  extremit 
media  maioris  difUn^ue^ 
re  (infulas. 

■ « 

E Sto  data  fumma  quacuor  numerorum  continud' 
proportionalium  te  interuallum  quadratohim* 

108.  Ponatur  i R pro  (umma  maioris  extremi  & me- 
dii maioris.  Igitur  15- iR  erit  fumma  aliorum  duorum. 

Ergo  illorum  produibus  15  K - 1 Qjrquabitur  quadrato 
fiimuiae  mediorum.  Quare  fi  de  x Q tollas  15  R - i C^, 
refiduum  1Q-15R  erit  aquale  interuallo  quadratoruiri^*"’**' 

dato  108.  Igitur  i C^xquatur  54 1 “ & fit  i R , fiuc 

fumma  duorum  maiorunriz  i qux  fi  tollatur  de  ij, 
rcitabic  3 pro  fumma  duorum  minorum.  Si  ver6  1 z du-' 
catur  in  3 , fiet  5S , cuius  lacus  d dft  fumma  mediorum. 
inde  ver6  multis  viis  cognoGmnturfinguU  1. 1.  4. 8. 

Hinc  Canon,  j 

C Ape  quadratum  quadrantis  (amn^x  onthiom-,  ^ 
ciusquadraco  adde  dimidium  dificrentix  datx;  hu- 
ius enim  aggregati  radix  quadrata  quadranti  (tipra  'ido 
addita  exhibet  luoiinam  maioris  extremidc  medii  maio- 
ris, * ■ ' ■<•'  '' 


iJy.  K f t/  ^ circulus  , fic  connexa  I E 

a'  o.’  ! 7®  producatur  , fccerquc  peri- 

• phciiam  circuU  in  punOkls  F 

&G. 

Manifeftura  cft  obfcruaii  lingulas  Canonis  Aigrbrict 
partes  , fiquidcm  quadratum  B D quod  cft  dimidium 
quadrati  B C additur  quadrato  B h quadrantis  totius 
47.frimi.  A B > & iit  quadratum  D £ cuius  latus  additum  D G qua- 
dranti A B exhibet  lineam  D Or  ’ 

Dico  autem  lineam  P G fore  fummam  duarum  maio- 
rum ex  quatuoc  quaclitis:  iit  enim  > d lien  potcft>fum- 
ma duarum  maiotum  inarqualis  GD  > & aqualis  r>Ki 
fuinatuiquc  B I ar qualis  G 0.  Igitur  A K erit  fumma 
duarum  minorum.  £fgo  rcflangulum  A K acqua- 
bitur  quadrato  fiiinm?  mediarum.  Sed  cum  B I fir  z. 
hmmi.  qualis  G D,  ac  H B zqiuUsG  F,cnt etiam  I H zqualis 
F D.  5rgo  ri  dangulum  B I H arquatur  rcftar.gulo 
u.nrtii.  GDF,  acquia  BD  clt  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri , tanget  circulum . ac  rc^angulum  G D F , hoc 
cfl  B I H cquabitur  quadrato  B D , ergo  duplum  re« 
£tangu'um  B l H > zqualc  erit  quadrato  B C.  Cum 
Igitur  quadratum,  fummz  mediatum  plus  quadrato 
^ ^ BC  debeat  zquari  quadrato liimmx  B K»  critduplum 
rcfbangulum  B IH  plus  redangulo  A K B aquale  qua- 
drato BK-  ^ 

3ed  quadratum  B K xquatur  rcftan gulis  B K H fle 

" " kbh. 


'T  HBMn» «mM'  .-^  ■ . .v 

Liher  Secundus'. 

K B H.  Ergo  rBftangulum  B K H plus  re£bangulo 
K B H cft  xqiulc  duplo  rcftangulo  B I H plus  rcSaa- 
gulo  A K B.  Sed  cum  A H fitzqualisHBcritrcaan» 
gulum  K B H xqualis  duobus  rcflangulis  D K H 6C' 
A K B.  Igitur  .rcdangulum  A K B plus  duplo  rc6hn- 
gulo  B K H xquabitur  rc5a'ngulo  A K B plus  duplo re- 
ftangulo  B I H.  Ergo  dempto  vtrinque  communi  ic- 
ftangulo  A K B , remanebit  duplum  rcaangufum 
B K H xqualc  duplo  rcftangulo  B I H pars  toti  vel  to- 
tum paiti.  Quod  cft  abfuidum.  Igitur  cum  fummt 
duarum  maiorum  non  poflit  cffc  maior  , nec  mi- 
nor B I , erit  illi  xquaKs.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

lam  autem  his  cognitis  |wtcft  multis  viis  pt^eniri  ad 
cognitionem  lingularum:  li  enim  lupra  totam  AB  fiaf 
femicirculus , 6c  erigatur  perpendicularis  I L ad  diame- 
trum > erit  I L fumma  mediarum.  Data  verb  fumma 
mediarum  I L , & fumma  duarum  minorum  AI.  vel 
duarum  maiorum  I B , facile  cognofcuniur  ftngulx, 
hoc  non  fcmelprxftitum. 


PROPOSITIO  xxxvir. 


Hoc  idem  problema  aliter  Joluere, 

Atis  iifdcm  numeris  n 8c  io8.  Ponatur  i R pro  ’ 

Tumma  duorum  minorum . ergo  fumma  duorum 

maiorum  erit  15  - 1 R.  Igitur;  j R - 1 Q^vt  fupra  xqua- 
bitur quadrato  Cimmz  mcdioipm.  Et  pioindc  fi 
R - 1 Q^tolLtur  de  qu^adratp  fumi^fnalorum  duorum  ** 
Q-  50R  .refiiuum  2i5tiQ^4  R xquatur 
Interuallo  quadratwumdato  108.  Ergo  iQ  cft  xqualc 

- . Et  fit  I R , fiuc  fiimma  duorum  minorum  ^ • 

qux  fublata  de  ij»  exhibet  la  pro  fumma  duarum  maio^"' 
tum.  Reliqua wucnienturyt prius. 


Kk 


J^oudt  CUmsl 

t . • 

Hinc  Canon, 


De  quadrato  furamx  omnium  tolle  difFcrcodam 
quadratorum  datam  : rcfidui  dimidium  fubttahc 
ex  quadrato  tripli. quadrantis  rummx  omnium  : huius, 
enim  pollcrioris  rehdoi  radix  quadraufupradiais  tribus 
quadrantibus  dctrafta  , exhibet  fummam  duorum  mi- 
norum. Vnde  nec  duorum  maiorum  fummai  nec  fin- 
guli  latebunt.  x >. 

' Hinc  Effecto  Geometrica. 


E B xquatur  tribus 


Sit  data  fumma  omnium  A B » & B G poffitinterual- 
lum quadratorum.  Supra  AB  fiat  femi circulus,  in  . 
quoinlcribatur  B C > ^ connexa  CB  > fiat  triangulum 
re£^angulum  5c  ifofceles  A D Cfiiprabafim  AC.  Tum 
fumatur  A E quadrans  totius  A B » fic  centro  B » inta- 
uallo  B E,  fiat  fcmicirculus  inferior , ducaturque  E F per- 
pendicularis ad  A B , & tcqualii»  AD  vel  D C.  Deinde 
duda  F G parallela  A B producatur  , donec  occurrat 
pcnphcri*  in  pum^o  G ,ex quo  ducatur  GH  perpendi- 
cularis ad  AB.  . » I i_  • . 

Manifellum  c&  .obferuari  fingulas  Canonis  Algebriei 

partes , fiquidem  ^x  quadrato 
fummx  omnium  A B tollitur 
quadratum  B C , 8c  rcftat  qua- 
dratum A C » cuius  dimidium 
cft  quadratum  A D > vel  D C, 
yclEFvclGH.  Dufta  au- 
tem -G  B.  «qualis  cft  B E » 8c 
quia  EA  cft  quadratis  AB, 
piadrantibus  A B j ex  quadrato  vcr6 
hoc  cft  GB , toUitur  quadratum  G H , .&xcftat  qua- 
dratum H B «CUIUS  latus  H B dctrafkum  ex  E B cxhipcf. 
^ * r’--  ■ 


Lii>er  Secundus'.  * ” 

Dico  autem  E H fore  fummara  duarum  minorum  cx 
quacuor  qusfuis  , fit  enim  , fi  fieri  pbtcft  , OU  fum- 
ina  ina:qualis  t H‘,  & squalis  E L , quoniam  rettan- 
gulum  fub  fumraa  duarum  minorum  m fimimara  dua- 
rum maiorum  , squatur  quadrato  fummi  mediarum, 
ergo  rc^angulMm  lub  fumma  duarum  minorum  in  Tum- 
mam  omnium  ent  squale  quadratis  fumms  mediarum  j /«* 
& lumms  duarum  minorum  j igitur  rediangulum  fub 
fumma  duorum  minorum  E L , in  £ B , squaicm  tribus 
quadrantibus  A B squabitur  tribus  quadrantibus  qua- 
drati fumms  mediarum  & quadrati  fumma  duamm 
minorum,  & proinde  rcftangiiJum  EL  in  El  duplain 
E B erit  squale  fex  qliadraniibus  quadrati  fumms  me- 
diarum &C  quadraii  fumms  duamm  minorum.  Ergo  fi 
ex  reftangulo  I E L tollas  quadratum  E L reftabic  rc- 
flangulura  ELI  squale  fex  quadrantibus  quadrati  fum- 
mi mcdiarura  plus  dirtiidio  quadrati  fumms  duamm^ 
minorum.  Igitur  duplum  quadratum  ELI  squabitur 
triplo  quadrato  lumms  mediarum  plus  quadutb  lumms  ^ • 

duarum  minorum. 

Atqui  tollendojnteruallum  quadratorum  fummsme- 
diarum  de  quadrato  fumms  duarum  maiorum  j remanet 
quoque  triplum  quadratum  fumro^  mediarum  plus  qua-  *'“*'"* 
drato  fummte  duaium  .minorum  igitur  tollendo  qua- 
dratum B e de  quadrato  AB,  rcliat  quadratum  AC' 
Squak  duplo xc£bngub  ELI.  b tgo  quadratum  A D 
vel  e D , hoc  cit  EF  j Jioc  eff  G H , hoccftfeftangu-  « 
lu  n EH l , ?quaturrc£Iangulo  ELI.  Quod  cft  abbr-^^ 
dum , « contra  quintam  fecundiclcmcntorum;*Et  proinw 
de  fumma  duarum  minorum pcc poterit efle nuor, nec 
minor  E H.  Igitur  lUi  squalis  erit. Qupdcrat  demon- 
ttrandura.*- 


0 


•j‘ii 
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f 


.r  f ili»' 


i 
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CM 


Liber  Secundus. 

tc  ceatro  E « interuallo  £ B > dcrcribatur  remicirculus » 

dudaque  D F parallela  B A 
occurrat  pciipherix  in  pun* 
n £fco  F , cx  quo  demittatur 
F G perpendicularis  - ad 
■ji  i=!c  Jt  a b.  ■ ^ 

ManifeBum  cBobferuari 

' ' iingulas  Canorus  partesi 

. quidem  ex  quadrato  £ F , 

hoc  eft  £ B quadrantis  totius  A B i tollitur  quadratura  47- 
F G ) hoc  e(l  B D > dimidium  quadrati  B C > 8c  rcBat  qua> 
dratura  E G > cuius  latus  £ G detrad^um  eidem  quadranti 
fi  £>exhibetG  6. 

Dico  autem  lineam  G B fore  fummam  duarum  mino- 
rum ex  quatuor  quzBtis.  Sic  cnim>  11  fieri poteB^eluf- 
raodi  fumma  duarum  minorum  inzqualis  B G > & z- 
qualis  B I.  Ergo  A I > erit  fumma  duarum  maiorum. 
Igitur  redangulum  A I B xquatur  quadrato  fummz 
mediarum.  Sed  cum  AH  fitzqualisHB.rcdl^ngulum  $. 

A I B zquatur  quadrato  I B K duplo  rcftangulo  H I B, 
inde  Igitur  tollendo  quadratum  1 B remanebit  duplum 
reftangulum  H I fi  zquale  interuallo  quadiacorum 
fummx  mediarum  &fummz  duarum  minorum.  Ergo  * 
duplum  redlangulum  H l B zquatur  quadrato  B C. 
'Ergo  re  ^angulum  H 1 B efi  zquale  quadrato  B D , hoc 
cft  F G j hoc  cft  reAangulo  H G B.  Q^d  eft  abfur-, 
dum  8c  contra  quinum  fecundi.  Et  proinde  fumma 
duarum  minorum  non  potefi  clTc  maior  nec  minor 
B G.  Igitur  cric  illi. zqualis.  Quod  erat  demonfiian-  ~ 
dum. 


/ . » • i. 


. 
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« I 


AfptnJ, 

huim. 


t5®  ^Noua  Clauis] 

40  > &:interuallum  quadratorum  di^renri^ab  extremis, 
ac  differentis  a mediis  cft^40.  Q^d  erat  faciendum. 
Similiter  procedi  debet  in  j^eftiqnc  Ocomctrica. 

PROPOSITIO  XXXV. 

Hocidem  problema  alio  modo  perficere, 

DAtis  iifdcm  40  & 640.  Ponatur  i R pro  fumma 
jxtrcinorum.  Ergo  40  > 1 R erit  fumma  medio- 
rum. Igicur  per  theorema  fupradidlum  erit  quadratum 
fumms  extremorum  i Q^qualc  quadrato  fumms  me- 
diorum 1 ^00  f I Q • 80  R plus  differentia  data  6 40.  Ergo 
ai4o aquabuntur 80 R.  Et  fitiR,  iiuciiimmacxtrcaiO' 
ruma8.  Reliqua  Yt  prius.  ^ 

Hinc  'Canon. 

* \ 

QVaJrato  fummz  omnium  adde  differentiam  da- 
tam: fummamfaftaindiuidepcr  duplum  fumm* 
pmnium , fic  habebis  fummam  cxtrcraoitim , YndcjaQC 
medioram  fumma,  nec  finguli  latebunt. 


Hinc  Effero  Geometrica. 


s 


It  data  fumma  omnium  A B » St  B C poflit  interual* 
Ium  quadratorum.  Conncftantyr  illg:  ad  angulos 

rcflos  Se  .ducatur  A C. 
Tum  6at  vt  dupla  A B ad 
AC.ita  ACadAD. 

Manifehum  ed  obfrrua- 
ci  lingulas  Canonis  partes» 
liqmdcm  quadratum  B O 
additur  quadrato  A B , SC  fic 
quadratum  A C.  Quoniam 

autem  fit  dupla  ab  ad  A C i ita  A ^ 


J^iher  Semndiis. 

quadratum  A C «quale  rcftangulo  cx  dupla  A B la 
A D.  Et  proptcrca  quadratum  AC  diuiditur  per  du- 
plam AB  I & iit  linea  AD  ^pro  quotiente  Geometri- 
co. 

Dico  verb  lineam  AD  fore  fummain  cxtremariMn 
de  quanior  quxfitis.  Nam  quadratum  A C Aquatur  qua- 
dratis  A B B C > quadratum  autem  A B cft  xquale 
quadratis  partium  AD,  D B Se  duplo  rc£tanguU 
A D B } ergo  quadratum  A C «quale  cft  quadratis  B C , 

A D , D B Sedupiorc6tanguli  A D B.  Sed  iani  probi- 
•tum  cft  idem  quadratum  A Carquari  rc^langulbcx du- 
pla A B in  A n : hoc  Vero  rcftanghlum  «quatur  du-  ^ 
pio  quadrato  A D , & duplo rcftangulo  A D B.  Igitur 
duplum  quadratum  AD  plus  duplo  rcdangulo  A D B 
cft  «quale  quadratis  B C , A D , D B , plus  duplo  rc^Ian- 
gulo  A D B.  Demptis  ergo  iis , qu«  fune  communia 
Vtrique  parti  «quationis  , rcftabit  quadratum  A D «- 
quale  quadratis  B C Se  D B.  Et  proinde  quadra- 
tum A D differt  a quadrato  D B , per  quadratum 
B C*  * - 

Si  ergo  addatamTummara  extremarum  Ia  D,  Sefum- 
mam  mediarum  D B , inucniantur  quatuor  continue 
proportionales  per  aliquam  c fex  prioribus  propofitioni- 
bus  huius , erunt  ill^  firaul  fumpt(j  aquales  fumm^  AB, 

infuper  quadratum  fumitrarcxtrcfrianin^  differta  qua- 
drato lutnmx  mediarum  , per  quadratum  B C » fcd  ea- 
dem elt  differentia  quadratorum  differentix  ab  extremis, 

& differentix  i mediis,  quxquadratorumfummx^cx- 
tremis , Se  fummx  a mediis,  Ergoinuentx  funt  quatuor  ^ 
linex  proportionales  quarum  fumma  A B , itaut diffcren- 
tla  quadratorum  differentix  ab  extremis  *Se  differentix 
a medus  xquetur  quadrato  B C.  Quoderat  dcmoftftraa- 
dum.  i * 


•.  t • , ■ I , 

r?i;'  di  .r;. 


♦ 


4' 


^5» 


Noikc  Clauis, 

t^ppendix. 


Hic  adnotandum  cft  poflc  folui  tum  numcrkc  tum 
Gcoractiicc  duo  fcquentia  problcmau.  Primum ; 
data  fumma  didcccntiatum  primx  a fccunda,  fecundae 
a tertu  » «e  tcitix  a quana  > fic  intcruallo  quadratorum 
fummx  ab  extremis»  &c  Tuminx  a mediis  inuenircqua- 
tuor  quantitates  continue  proportionales.  Siquidem 
fuinina  ditf.rcrcniiarum  erit.xqualis  diffecntia:  extre- 
marum» item  illx  tres  differenti*  erunt  in  continua  8c 
in  caJ;:m  cum  quantitatibus  quxiitis  ratione  , Se  diffe- 
rentia quadraiorum  data  ^qualntur  quadrato  fumm*  dif^ 
fcrcniiarum  dat*  minus  quadrato  differenti^  inediarum; 
fle  proinde  Ii  ex  quadrato  fumm*  differentiarum  dat*  tol- 
latur interuallum  datum » habebitur  quadratum  differen- 
ti* mediarum. 

Secundum  problema  cft  ciufraodr:  dau  (umma  dit- 
ferentiarum  ab  extremis  fle  a mediis,  fle  intcruallo qua- 
dratorum fumm*  extremarum  flcfummxmcdiaiumin- 
ucnire  fingulas.  Hoc  onirn  problema  i4cm  cft  ac  iubc«. 
rctur  data  fumma  duarum  quantitatum  fle  intcruallo  qua- 
dratorum ab  iplit  ortorum  inucnirc  lingulas.  Vnde  in- 

ucnientur  difterenti*  extremarom » fle  mediarum  » fle  ita 

perfeptimam  fle  fpq.  Pippob huius, mucnicnturfingul* 
qiutuor  quar^utes.  ' 

Corollarium,  ' , 

• Iju. 

SI.,ftierint  quatup^  quantitates  continui  proportiona- 
les jxrit  ve  fumma  omnium  ad  differentiam  fumm( 

nicdiarum  fle  fumm*  extremarum  «ita  quadratum  fum^ 
m*  omnium  ad  differentiam  quadratorum  dirfcicntix 
ab  extremis  fle  differenti*  a mediis,  vel  ad  differentiam 

Juadratorum  fumm*  ab  extremis , ^ fumm*  a mediis, 
)cnaonfoatio  c^a  ^ ex  figura  Prtyoficionis  pr^ced^ 


Liber  Secundus, 


tjs : cft  enim  propter  xquiangulcitatem  triangulorum , *• 
vt  A B ad  B e 5 ita  B e ad  B b ergo vt  A B ad  B E iita 
quadratum  AB  ad  quadratum  BC.  Sed  BEclldifFc'- 
rentia  furam*  extremarum  I)  B fumnix  mediarum 
D t > hoc  eft  A D , ergo  vtJfjmma  omnium  ad  dificrca* 
tiam,  5CC.  Qwd  erat  dcrhonftrandum. 


PROPOSITIO  XXXVI. 


^a(i€  Jumm4  quatuor  quantitatum  continue propor^ 
tionalium  y^interuallo  quadratorum Jumm^e 
mediarum  fumm^  maioris  extremae 
media  maioris  diflin^uc^ 
re  fn^ulas. 


E Sto  data  fumma  quatuor  numerorum'  contlnud' 
proponionalium  Ac  interuallum  quadrarotuni' 
lo8.  Tonatur  I R pro  fumma  maioris  extremi  Ac  me« 
dii  maioris.  Igitur  15- iR  erit  fumma  aliorum  duorum. 

Ergo  illorum  produflus  15  K - i Qjcquabitur  quadrato 
fumm*  mediorum.  Quare  fi  de  i Q tollas  15  R - i Q, 
refiduum  iQ-i$R  erit  xqualeintcrualloquadraioruni 

»f  R 

dato  io8.  Igitur  I C^xquatur  54 1 “7“  & fit  i R , fiuc 
fumma  duorum,  maiorunriz^  -qux  fi  tollatur  de  ly,  ; 
refiabit  5 pro  fumma  duoiiim  (tiinorum.  Si  ver6  1 z du«' 
catur  in  j > fiet  5% , cuius  latus  0 cft  fumma  mediorum. 
inde  VC16  multis  viis  cognolcunturfinguli  1.1.  4.  8. 

.Hinc  Canon,  , 

CApe  quadratum  quadrantis  fumnix  ontnkim  , 8c 
eiusquadrato  adde  dimidium  difierentix  dafxrhu* 
ius  enim  aggregati  radix  quadrata  quadranti (Opra  'i&o 
addita  exhibet  lummam  maioris  extremidemedu  maio- 
ris.  ‘ ' ' 


%54-  JwoH^tCUms^ 


Hinc  Effectio  Geometrica. 

Sit  daca  A B fumma  omnium.  Et  B C pofllt  inter- 
u41um  quadratorum  ummac  a duabus  maioribus , ^ 

lummar  a duabus  mediis.  Ca- 
piatur B D po^ns  dimidium 
quadrati  B C , fc  B E qua- 
drans lincx  A B.  Tum  cen- 
tro h > inwruallo  E B,  fiat  - 
cirtulus  , ac  connexa  I E 
producatur  , fcccrquc  perU 
phciiam  circuU  in  pun£^is  F 
fic-G. 

Manifeftum  cft  obreruari  (ingulas  Canonis  Algrbrici 
parces  , fiquidcm  quadratum  B D quod  cft  dimidium 
quadrati  B C additur  quadrato  B b quadrantis  catius 
4f.frim$.  A B > 3c  iit  quadratum  l5  £ cuius  latus  additum  D G qua- 
dranti A B exhibet  lineam  D <jr  * 

Dico  autem  lineam  P G fore  fummam  duarum  maio- 
lum  c%  quatuor  quzlitis:  iit  enim  > d heri  potcB>fum- 
ma  duarum  maiotum  inarqiialis  G D > & xquaiis  ^»Ki 
fumatuique  B I aequalis  G D.  Igitur  A K erit  fumma  • 
duarum  minorum.  Brgo  rcftangulum  A K xqua- 
Trtftf.y  bicur  quadrato  fiitnm;  mediarum.  Sed  cum  B l fit  x< 
kmmt.  qiulis  G D , ac  H B xqualis  Ci  F , ent  etiam  I H xqualis 
F D.  Ergo  rc^langulum  B I H xquatur  rcftangulo' 
u urtii.  G D F , ac  quia  B D clt  perpendicularis  ad  cxtremicateoi 
)i  t*rtu.  diametri  > tanget  circulum , ac  re^angulum  G D F > hoc 
cA  B I H aquabitur  quadrato  B 0 , ergo  duplum  re« 
{^angu'um  B l H , xquale  erit  quadrato  B C.  Cum 
igitur  quadratum,  fummx  mediaium  pius  quadrat# 

, ^ B C debeat  xquari  quadrato 'fummx  B K*  erit  duplum' 
xe&anguluna  B IH  plus  rcdangulo  A K B aquale  qua-  ■ 
draco  BK.. 

quadratum  B K atquatur  re^gulis  B K H flC' 

KBH. 

J 


Lther  Secundus'. 


*^SS 


K B H.  Ergo  refkangulum  B K H plus  rcflrangulo 
K B H cft  xqiuic  duplo  rcftangulo  B I H plusrcttao- 
gulo  A K B.  Sed  cum  A H fitxqualis  H B cric  re£lao« 
gulum  K B H xqualis  duobus  rcdangulis  D K H 8C' 

A K B.  Igitur  jrc£langulum  A K B plus  duplo  rcihm- 
gulo  B K H aequabitur  rcdiingulo  A K B plus  duplo rc-  , 

ftangulo  B I H.  Ergo  dempto  vtrinque  communi  le- 
^angulo  A K B , remanebit  duplum  rc^angutum 
B K H aequale  duplo  reftangulo  B 1 H pars  toti  vel  tO' 
tum  paiti.  Quod  cB  abfurdum.  Igitur  cum  fumma 
duarum  maiorum  non  pollit  cfle  maior  > nec  mi* 
nor  B I , erit  illi  xquaKs.  Quod  erat  demonBran*' 
dum. 

lam  autem  his  cognitis  poteB  multis  viis  p^entri ad  ' 
cognitionem  lingularum:  Ii  enim  fupra  totam  AB  fiat 
remicirculus , 6c  erigatur  perpendicularis  I L ad  diame- 
trum i ctlc  I L fumma  mediarum.  Data  vero  fumma 
mcdiaium  l L . & fumma  duarum  minorum  A 1 > vcl 
duarum  maiorum  I B » facile  cognofeuntur  linguix»  8c 
hoc  non  femelprxBitum. 

PROPOSITIO  xxxvir. 


> * 


Hoc  idem  ffolflema  aliter  Joluere. 


^Atis  iifdcm  numeris  i>  & io8.  Ponatur  i R pro  ' 

fumma  duorum  minorum*  ergo  fumma  duorum 

maiorum  erit  15  - 1 R.'  Igitur  ly  R - 1 Q^vt  fupra  xqua- 
bicur  quadrato  fiimmx  racdioipm.  Et  proinde 
ly  R - 1 QtolLtur  de  qu^dratp  fumi^{nalorum  duorum 
iiy  Q"  30^  , refi  iuum  zayf  aQ^4.  R xquatur 
Interuallo  quadratorum  dato  108.  Ergo  iQ  cfl  xquale 

Et  fit  I R , fiuc  fiimma  duorum  minorum  j.  • 
qux  fublata  de  iy>  exhlbi.  t la  pro  fumma  duarum  mait^ 
nm.  Rcliquainucnicnturvt prius. 

Kk 


i 


I^oUie  Clauisl 


Hinc  Canon. 


r 


De  qiudcata  furanix  omnium  tolle  diffcrcnilam 
quadratorum  datam  : rcfldul  dimidium  Tubtrahe 
cx  quadrato  tripli  quadrantis  fummae  omnium:  huius, 
chim  podcrioris  rdidui  radix  quadrata  fupradiClis  tribus 
quadrantibus  dctra£ta  • exhibet  fummam  duorum  mi- 
norum. Vndencc  duorum  maiorum  fumma>  nec  fin- 
guli  latebunt.  ^ 


Sic  data  fumma  omnium  A B > &:6  C poflltihterual' 
Ium  quadratorum.  Supra  AB  fiat  Te  mi  circulus,  ia 
quoinfcnbatur  B C , ic  connexa  C B , fiat  triangulum 
reftangulum  & ifofceles  A D Cfupra  bafim  AC.  Tum 
fumatur  A E quadrans  totius  A B » Sc  centro  B , inter- 
uallo  B,E»  fiat  femicirculu^  inferior , ducaturque  E F per- 
pendicularis ad  A B , «c  aqualis  A D vel  D C.  Deinde 
dufla  F G parallela  A B producatur  , donec  occurrat 
pcripherix  in  pumSto  G,cx  quo  ducatur  GH  perpendi- 
cularis ad  AB. 

Manifefium  cA  obferuari  lingulas  Canonis  Algcbriqi 


E B xquatur  tribus  quadrantibus  A B ; cx  quadraro  vcr6 
EB^hocefl  GB, tollitur  quadrawm  G H »& rcllat qua- 
dratum H B » CUIUS  latas  H B detrafbim  ex  £ B cxlubel 
% H.  ' ■ 


Hinc  Effe^io  Geometrica, 


dratum  A C > cuiUs  dimidium 
J cft  quadratum  A D , vel  D C, 
/ vel  E F vel  G H.  Dufta  au- 
tem G B zqualis  efi  B E i fic 
quia  £A  cB  quaduhs  AB, 


' Liher  Secundusl  • '' * 

Dico  autem  E H fore  fummam  duarum  minorum  cx 
quatuor  quacfiiis  , fic  enim  , fi  fieri  poteft  , ilU  fum- 
ina  inzqualis  E H '*  & xqualis  E L , quoniam  rciian- 
gulutn  fub  fumma  duarum  muiorum  in  fimimam  dua- 
rum maiorum  , arquacur  quadrato  fummi  mediarum » 
ergo  rc£tangulum  fub  fumma  duarum  minorum  in  fum- 
mam omnium  enc  arqualc  quadratis  fummx  mediarum  i /«* 

& (umm*  duarum  minorum  i igitur  rcSangulum  fub 
fumma  duorum  minorum  E L , in  EB , xqualcm  tribus 
quadrantibus  A B aequabitur  tribus  quadrantibus  qua- 
drati fummx  mediarum  & quadrati  fumma  duarum 
minorum,  & proinde  rcaangiilum  EL  in  El  duplain 
E B erit  xquale  fex  qUadrantibus  quadrati  fummx  me- 
diarum &c  quadra|i  iummx  duarum  minorum.  Ergo  fi  > 
ex  reffanguid  I E L tallas  quadratum  E L refiabit  re- 
flangulura  ELI  iqualc  fex  quadrantibus  quadrati  fum- 
mx medurum  plus  dimidio  quadrati  (ummx  duarum* 
minorum.  Igitur  duplum  quadratura  ELI  xquabitux 
triplo  quadrato  lummx  mediarum  plus  quadcatblummx  * * 

duarum  minorum. 

Atqui  toliendojnteruallum  quadratorum  fummx  me- 
diarum de  quadrato  fummx  duarum  maiorum  j remanet 
quoque  triplum  quadratum  fumm^  mediarum  pJus  qua- 
draco  fummabe  duarum  minorum  ^ igitur  tollendo  qua- 
dratum B C de  quadrato  AB,  rcliat  quadratum  AC 
xquilc  duplo  rcOangub  ELI.  l-tgo  quadratum  A D 
Vel  C D » hoc  cft  EFjdioc  cfi  G Hi  hoc cftheftangu- *•/**/«* 
lu  n EH 1 . ?quaturrcaangulo  ELL  Quod  eft  abSi---^ 

, dum,  «contra  quintam  fecundi  elementorum**  Et  proinw  . 

de  fumma  duarum  minorum  nec  poterit  efle  maior,  nec 

minor  E H.  Igitur  qualis  erit,  1 Qi^erat  demon- 

firandum.*-  ‘ . 4 


. • • I . 0 .i'-*' 

I - ; Mi- 
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Liber  Secundtfs, 


tc  centro  E « ioteruallo  £ B > dcrcribatut  remicirculus , 

du£laque  D F parallela  B A 
^ occurrac  pecipheria:  in  pun« 


hoc  eft  E B quadrantis  totius  A B , tollitur  quadratum 
F G , hoc  c(l  B D > dimidium  quadrati  B C j 8c  reflat  qua> 
dratum  E G > cuius  latus  £ G detra^um  eidem  quadranti 
££, exhibet  G B. 

Dico  autem  lineam  G B fore  fummam  duarum  mino- 
rum ex  quatuor  quzEtis.  Sic  cnimi  EBcripoteflieiuC* 
modi  fumma  duarum  minorum  inzquahs  B G > & x- 
qualis  B I.  Ergo  A I » erit  fumma  duarum  maiorum. 

Igitur  redangulum  A I B aequatur  quadrato  fumm* 
mediarum.  Sed  cum  AH  fitzqualisHB.rcdlltngulum  f. 

A I B zquatur  quadrato  I B K duplo  reftangulo  H I B, 
inde  Igitur  tollendo  quadratum  1 B remanebit  duplum 
refbangulum  H I B zquale  interuallo  quadlatorum 
fummz  mediarum  fiefummx  duarum  minorum.  Ergo  * 
duplum  reflangulum  H 1 B zquatur  quadrato  B C. 

‘ Ergo  red^angulum  H 1 B e(l  squale  quadrato  B D , hoc 
cft  F G 1 hoc  cft  red;angulo  H G B.  Quod  eft  abfur-,  , 
dum  6c  contra  quintam  fecundi.  Et  proinde  fumma 
duarum  minorum  non  poteft  elTe  maior  nec  minor 
B G.  Igitur  eric  illi. squalis.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 


AB.  • 


Gto  F , ex  quo  demittatur 
F G perpendicularis  • ad 


ManifeAum  eflobfcruari 
lingulas  Canonis  partesr  li- 
quidem  ex  quadrato  E F j 


A 


. / 
v.i  , 


Ii  >ii 


• I 


t go  Moua  Claulsf 

PROPOSITIO  XXXIX. 


TU 

' "i 


Idem  problema  alio  modo  perficere. 


t$m.  iJ. 
Ltm,  i. 


DAtis  iifdcm  numeris  15  6c  vy.  Ponauir  furama;^ 
duorum  maiorum  1 R-,  ergo  fumma  duorum  mi- 
norum erit  15  - I R.  Igitur  vt  prius , quadratum  furaina; 
medioium  cft  15  R-i  Q^x  quo  li  tollatur  quadratum' 
fummx  duorum  minorum  quod  eft  -2  f i Q^jo  Rj 
refiduu  11  45  R - 2 125  xquaturinttruallo  quadra- 
torum dato  27.  Et  ita  TQ^eft  xquale  Et 

fit  I R flue  Tumma  duorum  maiorum  1 1.  Qux  fi  tollatur 
ex  ift  reilat  3 pro  iu.nma  duorum  minorum.  Hoivm 
produ£Ius  zquatur  quadrato  lummz  mcdiOium  6.  • 
Reliqua  vt  prius. 


Hinc  Canon, 


Qyadratofijmmx  omnium  adde  differentiam  qua- 

. .....  . 


dratorum datam  • fiimm?  confe^x  dimidium  tol- 
le dc  quadrato  tripli  quadrantis fummx omnium  Huius 
enim  refidui  radix  quadrata  > fiipradi£Iis  addita  tiibus 
quadrantibus , exhibebit  fiipamam  duorum  maiorum. 
Vnde  ncc  duorum  minorum  fumma  » nec  finguli  larc- 


buQC. 


% 

Hinc  Effellio  Geometrica, 


Sit  data  fumma  omnium  AB,  BC  poffitintcruif- 

Ium  quadratoniin.  Coniungantur  ad  angulos  ic 
ttos,  & ne^kaiur  A C.  T um  fumatur  A D quadrans  A B» 
U centro  B , interuallo  B D , fiat  femicirtulus , eredaque 
D b pcrprndiculantcr  ad  A B , potente  dimidium 

2uadrati  A C . ducatur  £ F parallela  A B , producaturque 
oaecocoutratpcnphecix  in  puofto  F ,ex  qu«  ducatur 


■1 


0 


Ltbtr  SecunduH  liCl 

perpendicularis  F G ad  diametrum. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes , fiquidem  quadrato  AB  additur  quadratum  B C,  4^  Tri»#. 
& fit  quadratum  A C»  cuius  dimidium  cil  quadratum 
DE>  boccll  F G,  quod  tollitur  ex  quadrato  BF  ; hoc 
eft  B .D  rqualis  tribus  quadrantibus  ipfius  A U , (fum- 
ptus  enim  eft  A D quadrans  ) & remanet  quadratum 
G B , cuius  latus  G B , additum  ftipradi£bis  tribus  qua- 
dcantibuscxhibctGH.  ^ 

Dico  autem  G H fore  fummam  duarum  maiorum  ex  / / 
quatuor  quxfitis , fit  enim  > fi  fieri  poteft , fumma  duarum 
«aiorumin^qualisGH»  ficqqualis HI.  Ergoquoniam 

D H > dupla  D B , arquatur 
. “ fex  quadrantibus  ipfius 

A B ) 2c  HI  xqualis  eft 
fummx  duarum  maiorum»- 
erit  D I xqualis  fumm^ 
duarum  minorum  , plus 
dimidio  ipfius  AB.  Et 
proinde  rcdangulu  H I D»  * 
xquibitur  reiftangulp  fub 
>.  fumma  duarum  maiorum» ' 

in  fummam  duarum  minorum»  (hoc  eft  quadrato  fum- 
mx mediarum  , ) plus  rcftangulo  ex  fumma  duarum  ^ . 
maiorum  in  dimidium  ipfius  A B.  Ergo  duplum  rc-j  ^ ^ 
ftanguli  HID  eft  xquale  duplo  reiftangiilo  exfummar. 
duarum  maiorum  in  fummam  duarum  minorum » plus  * * 
rcftangulo  fub  fumma  duarum  maioium  in  A B , rc- 
ftangulum  autem  fub  fumma  duarum  maiorum  in  A B 
fummam  omniunixquatur  quadrato  fub  fumma  duarum 
maiorum  plus  refbangulo  fub  fumma  duamm  maiorum 
in  fummam  duarum  minorum.  Ergo  rcftangulum  du- 
plum H I D eft  xqualc quadrato fummxduarum  maio- 
rum » plus  triplo  quadrato  fummx  duarum. 

Cum  igitur  quadratum  fummx  mediarum  fit  Xquale 
ceftangulo  fub  fumma  duarum  maiorum  in  fummam 


j . fttUMii. 


• ^ 
% 


liiber  Secundi. 

* ' ^ 

PROPOSITIO 

'Dau  funrmdt  duarum  minorum  ex  quatuor  quanti^ 
tat  ibus  continue  proportionalibus  interuallo  . 

quadratorum  Jumma  a duabus  mediis^^^ 

Jumma  a duabus  maioribus  _ 

muenire^n^ulas,  i*' 

EScodaufummanunerocumi.  Ec  interuallum  <]ua-' 
dratorum  8 f ^ 8o.  Ponacur  fumina  duorum  ma- 
icmim  1 R.  multiplicata  per  fummara  duorum  mi- 

norum z > dabit  z R pro  (juadrato.  fummz  mediorum. 
Iginir  fi  z R tollas  de  i Q.i  refiduum  i Q^z  R zquabitut 
interuallo  quadratotumdato  8 f Jjt  8o.  Ergo  i Qjwit  q- 
qoalc  8 -f  8o  -}-  2 R.  Ex  hoc  igitur  numero  compolica 

eruenda  cft  radix  quadraca<pro  more.  Dimidium  nume- 
ri radicum  cft  i*  cuius  quadratum  i addi  debet  numero 
abfoluco  8 f ^ 8o,  2c  fit  fumma  ^ 8o.  Cuius  radix 

quadrata  efl  ^ 5 f ^ ^ addatur  cum  dimidio 

numeri  radicum  i>  efficitur  3 pro  valorcvniusrada- 
dicis  > hoc eft  pro fumn>a  duorum  maiorum.  Igiturmul- 
tipUeando  5-t-  3 per  z,  fit  1^  zo  , pro  quadrato  fum- 
mz mediorum.quare cius  radix qiiadrau  1^  5 f 1 erit  fum-’ 
ma  mediorum.  Reliqua  inueniuntur  vt  prius  : fuotque 
finguliv  3*1^5  I 1^5-z  I z Ctfatisfaciuntquz- 

ftionu 

Hinc  Canon, 

QV^adrato  quod  fit  a dimidio  fummz  numerofOih 
adde  difficrcntiam  quadratorum  datam : huius  enim 
lummz  radix  quadrata  luptadi£lo  addiu  dimrdiocxhi- 
bet  fummam  duorum  maiorum.  Vnde  nec  mediorum 
fumma,  nec  finguli  latebunt. 


Noim  CUuisl 
Hinc  Effe^lio  Geometrica. 


Sic  diurucmna  duarum  minorum  AB,  ficBC  poBh 
inceruallum  quadratorum,  (^oniungantur  ad  angu- 
los rcd^os , Sc  diuifa  A B bifariamin  D > centro  D , inter- 
uallo  A D 1 vel  D B , circulus,  connexat^ue  C D fecet 
eius  peripheriam  in  pun£Iis  E Ar  F. 

Manitcilum  eil  obreruan  fingulas  Canonis  parces , 
Bquidem  quadrato  D B addicur  quadratum  B C , & fic 


Dico  aucem  lineam  C F fore  fummam  duarum  maio 


p g E xqualc  differenti^  quadratomra  fumm* 

’ a duabus  maior  bus  &c  furam*  a duabus  mediis.  Ergo 
rc^tang  i lura  F G E scquabitur  quadr  ito  B C.  Sed  linea 
B C pcrpi-niicularis  cil  ai  cxtrcmiutem  diametri , 
k<.  ttftij.  ergo  tangit  cli'cu!um  , ergo  quadraium  B C *qualc  eft 
rcClangulo  F C E.  Et  promde  rcftangulum  F C -E  *- 
«juatui  reclangulo  F G E , pars  tori , ycl-  totum  parti., 
Quod  eft  abfur  lura.  Ig*tur  fumina  duarum  maiotum 
non  poteft  effc  maior  nsc  minor  F C.  Ergo  ctic  illi  *- 
quaLs.  Q^d  erat  dem onftrandum. 


CF. 


- incdurumrcum  igitur  quadra- 
tum F G zquale  iu  reftangulis 


rum  ex  quatuor  quzlicis  : fic 
enim  , 'fi  fien  potefi  , fumma 
duarum  "maiorum  inzqualis 
F C zqualis  F G.  Ergo 
reflangulum  G F E , lub 
fumma  duarum  maiorum  in 
fummam  duarum  minoti-m 
zquabirur  quadrato  fummx 


G h F ac  F Cf  E , erit  reftan 


Liber  Secunins,-  •< 

PROPOSITIO  XH. 


Hoc  idem  problema  uliterjoluere. 


DAtis  iiTdem  ^ Sc  8 f ^ 8o.  Ponatur  fiimma  om- 
nium 1 R-  Ergo^  R • £ encfunima  duorum  maio- 
rum. Ergo  E ducatur  i R - a in  a.  Fiet  quadratum 
fumm;  mrdioium  a R - 4 quo fublato  de  quadrato  lum- 
mz  duoium  maiorum  i R - £ > quod  quadratum  e(l 
iQf4-4R,  rciiduum  cft  1 8 - <5  R & proinde 

erit  zquatio  inter  i Qf8-f  R &c  interiiallum  datum 
8 1 tu  80  & ita  I Qerit  cqualc  & 8ot  ^ R.  Et  fit  1 R,  fiuc 
fijm  ma  omnium , r 5 f y vnde  fi  tollas  fummam  duorum 
minorum  datam  £.  rcfiabit  ijt  5 -j-  j profumma  duorum 
maiorum.  Reliqua  inucnientur  vt  in  Propof.  przcedv 


EX  diffcrcrflia  data  tolle  duplum  quadratum  fumni* 
datz:  refiduum  adde  quadrato  quod  fit  a triplo  di- 
midio fiimmz  datz : huius  enim  aggregati  radix  quadra- 
ta eidem  triplo  dimidio  addita  , exhibet  fummam  om- 
nium. Vnde  nec  fumma  duorum  maiorum , nec  fiaguli 
latebunt.  ** 


It  data  fumma  linearum  AB  8c  differentia  quadrai 
O torum  zquetur  quadrato  A C.  Supra  A C fiat  femi- 
circulus  in  quo  infcnbatur  A D 'potens  duplum  quadran- 
tum A B & ncd^atur.D  G.  Tdm  producatur  A D donec 
D H fit  tripla  A B & fupra  D E fiat  circulus  integer  cuius 
centrum  F.  Et  ncftatur  producaturque  C F fecans  circu- 

li  peripheriam  in  pun&is  G &:  H. 


Eruntque  finguli  ^ 5 -1 1 a | t *• 
Hinc  Canon, 


HincEffeBio  Geometrica. 


A 

* 


■ f. 


‘ ' 1 * 


• r 
» 


x.f$emJi, 

l.fttHMds 


I4, 1n$iut. 


'*  •-  » 
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ii.  irrfii. 


NoudCUuis] 

Mapifeftum  eft  obfcnuti  finguUs  Canonis  partes 

fiquidem  ex  quadrato 
A C tollitur  quadraiuA 
A D quod  cit  duplum 
quadrati  A B » & rcilat 
quadratuin  D C » ti^ 
qUia  D £ tripla  e A AB* 
erit  D.F  zqualis  uibus 
dimidiis  ipfius  A B > qua« 
drato  autem  D F additur 
quadratum  D C » & fit 
quadratum  F C > cuius  latus  F C additura  H F , hoc  cA 
PF,  exhibet  HC. 

Dico  autem  lineam  H C fore  furamam  quatuor  U* 
nearum  continue  proportionalium  quzlitarum.  Sit 
enim»  fi  fieri  potcAyfumma  omnium iniqualis  HC»8c 
zqualis  H I » ergo  cum  quadratum  H I zquctui  vcftaa- 
gulis  I H G Sc  H I G»  cumque  reft angulum  lub  l G fum- 
ma  omnium  in  II G triplam  fummz  duarum  minorum 
xqualc  fit  triplo  quadrato  fummz  duarum  minorum 
plus  triplo  quadrato  fummz  mediarum.»  erit  rc4langu- 
lura  HIG  zquale  quadrato  fummz  duarum  maiorum 
multato  quadrato  fummz  mediarum  minus  duplo  qua- 
drato fummz  duarum  minorum.  Sed  quadramm  A C 
zquatur  quadrato  fumm?  duarum  maiorum  minus  qua- 
idiato  fummz  mediarum » iHud  quadratum  .*VC  mul- 
tatur duplo  quadrato  fummz  duarum  minorum  » 
nemque  quadrato  AD»  quod  cA  duplum  quadrati 

AB.  ^ 

^ Igitur  quadratum  D C eA  zquale  quadrato  furam^ 

^ duarum  ma«orum  » minus  quadrato  fummz  mediarum* 
'minus  quadrato  duplo  fummz  duarum  minorum.  Ergo 
quadratum  D C c A aquale  rct^angulo  I G.  Sed  linea 
D C perpendicularis  cA  ad  extremitatem  diametri » & 
proinde  tangens.  Et  iu  quadratum  D C zquatur  rcftan- 
gulo  H C G.  Igitur  reftanguhim  H C G eA  zqu^le^fi 
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Liber  Secundus. 

Aingulo  HIG  pars  toti,  vel  totum  parti.  Quodellab- 
furdum.  Et  proinde  fumma  omnium  non  poteft  efl!e 
maior  nec  minor  H C.  Ergo  erit  illi  xqualis.  Quod  erat 
demondrandum. 

.PROPOS  ITIO  XLII. 


JData  Jumma  duarum  maiorum  ex  c^uatuorc^uanti- 
tatibus  continue  proportionalibus,  C^intcrual- 
lo  quadratorum  fumma  d duabus  mU 
nortbus,ty  fumma  mediarum 
tnuenire  Jingulas. 

E Sto  numerus  5 f 3 pro  fumma  duorum  maiorum. 

Et  a t V ao  pro  interuallo  quadratorum.  Ponatur 
a R.  pro  fumma  duorum  minorum.  Igitur  (i  fumma  duo- 
rum maiorum  v 5 t 3 ducatur  in  i R , fiet  quadratum 
fummz  mediorum  Q^t  3 R.  Et  proinde  fi  ex 
y Q^t  3 R tollatur  I Q.  Refiduum  V jQt3R-iQ^ 
erit  zquale interuallo  dato  a f ao.  Ergo  poit  debitam 
redudionem  i Q.  iquabitur  v 5 QJ"  ? R - a - ao.  bx 
quo  numero  fic.cernitur  radix  quadrata , dimidium  nu- 

mai  radicum  eft  v t -L(  numeri  enim  aJfcaicha- 
radere  coffico  tenent  hic  locum  radicis)  cius  quadratum 
quo  fiiollas  numerum  abfolucum  pro-' 

•pter  figna  - rcfiduum  erit  ^cuius  radix  quadrata 

quz  dctra&a  dimidio  numeri  radicum 
^ exhibet  a pro  valore  rnius  radicis  , hoc  cft 

4 » 

pra fumma  duorum  minorum.*  Quare  fi  ducas  a.  in 
femmam  duorum  maiorum  v 5 f ^ > efficies  « ao  f 
pro  quadrato  fumma:  mediorum.  Jgitureius  radix  qua-i'  ~ 

L1  iii 


i,CS  Noua  CUkit, 

drata  «i  5 1 ^ Tumroa  mediorum.  Ac  propterea  im? 

gulifunt5-¥  5 1 V/ - 1 1 2 J V 5I I, 


Hinc  Canon, 


EX  quadrato  dimidij  fummz  numerorum  tolle  da* 

. - ■ 


, um  differentiam  quadratorum  : refidui  radix  qua- 
drata fupradido  detra^a  dimidio  , exhibebit  lummarn 
duorum  minorum.  Ac  proinde  nec  mediorum  fumma» 
nec  finguU  latebunt. 


Hme  Effecto  Cccmctrica, 


Sit  data  A B fumma  duarum  maiorum*  & linea  A C 
ponie  differentiam  quadratorum  fumm 


X a duabus 
minoribus  Se  fummx 
mediarum.  Supra  AB* 
fiat  fcmicirculus,  Se  lun,- 
fta  A C pcipcnoiiculari- 
ter  ad  A B , ducatur  C D 
parallela  A B , occurrens 
pertpherix  in  pun£lo  D* 
ex  quo  drmittaiur  D E 
perp;ndiailaiis  ad  dia- 
metrum  A B, 


♦7 


Manifeftum  cft  obfemari  fingulas  t.  anonis  piopofiri 
partes  ; fiquidcm  dufta  D F adccnuum  F,crit  xqualis 
dimidio  A B » ex  quadrato  D F tollitur  quadratum 
D £ * hoc  eff  C A * & relinquitur  quadratum  £ F*cuius 
latus  E P detrafitum  A F cxh.bct  A E. 

Dico  autem  A £ fore  fummam  duarum  minorum  * 
fit  enim  . fi  fien  poteft  , fumma  duarum  minorum  ma> 
qualis  A E & .rqualis  A G.  Igitur  rcftangulum  B A G 
fub  fumma  duarum  maiorum  m fummam  duarum  mt> 
noruni  » xquabituc  quadrato  fummz  mediarum  : ted 
aeftangulum  £ A G a:quale  efl  quadrato  A G de  re^ 


( 


Liber  Secundus] 
ilangulo  B G A.  Ergo  rcaangulum  B G A arquatur 
quadraco  AC,  hoc  cll  DE,  hoccftrc£UnguIoB£  A; 
quod  dl  abfurdum,  &c  contra  quintam  Crcundu  Et  proin- 
dc  lumma  duarum  minorum  non  po'tcA  cflc  maior  nec; 
minor  A E.  Igitur  erit  ili)  arqualis.  Quod  erat  dexnon- 
firandum. 

, PROPOSITIO  XLIII, 

Hoc  idem problema  aliter  foluere. 

DAtis  iirdem iiumeris  wjf?  ic ponatur i R 
pro  fumma  omnium-  Ergo  i R - lyi  5 - erit 
lumma  duorum  minorum  qux  multiplicata  per  fummam 
duorum  maiorum  « J 1 3 • quadratum  fumm^  me  . Ctm.it. 
diorum  m 5 Q 1 3 R * >4  * v 180.  Ex  quo  E collas  qua*  "* 
dratum  fummx  duoriim  minorum  i R - v 5 - 3.  Quod 
quadratum  cft  1 Qti4*  wt8o- vzoQ- 6 R , refiduum 
^4jQ^  9 R-*  18  - ^710  - iQ  xquabitur  intcruallodato 
2tl^t  zo.  Etpoftdcbitamrcduftionem, I Qxqualeeric 
^ 45  Qt  9 R'30-imi8o.  Ex  quo  fic  eruit. ;r  radix  qua» 

drau.  Dimidium  numen  radicum  cft  i>i.  ^ ~ cx  cumis 

quadrato  — ^ ^ ~ fi  tollatur  numerus  abfolutus,  refi. 

duum  eft-^  * ■—  cuius  radix  quadrata  cft  ^ -7  qux 

detrada  dimidio  numeri  radicum  v-  — i 1.  relinquit 

*5 1 5 pro  fumma  omnium.  Vnde  fi  tollas  fiimraam  , 
duorum  maiorum  m y t 3 * habebis  z pro  fumma  duo- 
rum rainoram.  Smguliquue  erunt 
^ytf. 

Hinc  Canon, 

DVplum  quadratum  fummx  duorum  maiomm  • 
iunge  cum  differentia  data : Aimmam  confcdUn  ^ 


ufunnit. 


2,rj  o Noua  CUuis, 

tolle  ex  quidrato,  quod  fit  a tiibus  dimidiis  fummaeduo'- 
rum  maionim  : rchdui  huius  radix  quadrau  fupradiftis 
tribus  dimidiis  dctrafta  exhibet  fummam  omnium. 
Vnde  nec  duorum  minorum  fumtna  * nec  finguli  U» 
ccbunL 

//tnc  EffccTio  Geometrica. 

Sit  data  A B fumma  duarum  maiorum  > Se  D C poflit 
quadratum  fummac  mediarum  multatum  quadrato 
fummz  duarum  minorum.  Sumatur  AC  potens  du« 
phim  quadratum  AB  , tum  A C & CD  coniungantur 
ad  angulos  reftos » ncftaturquc  A D.  Producatur  dein- 
de B A donec  A E fit  dimidium  A B.  Et  centro  E,  inter- 

uallo  EB  defciibatur  fcmicirculus,  cuius  diame^jr^, 
ad  quam  erigatur  pcrpcndicularitcr  F G xqualisA^» 
duaaquc  G H parallela  diametro  occurrat  peripherix 
in  pun£to  H , ex  quo  demittatur  H I perpendicularis  ipfi 

F B. 

Manifeftum  «a  obreruari  fingulas  Canonis  Algebrici' 

partes } fiquidem  quadratum 
A e xquatur  duplo  quadrato 
A B & propter  angulum  tc- 
aum  A e D > quadratum 
A e additur  quadrato  C D « 
fitque  quadratum  A D > hoc 
efi  FG , hoc  cft  I H^quod  quadratum  tollitur  ex  qua- 
drato E H fafto  fupra  tres  femiffes  ipfius  A H,5c  relinqui- 

tur  quadratum  l E,  cuius  latus  lE  dctraaum  ex  F E ex- 
hibet FI.  . 

Pico  autem  lineam  F I fore  fummam  omnium.  Sit 

enim  ^ fi  fieri  potefi  , fumma  omnium  inxqualis  F I 
xqualU  FK  igitur  reaangulum  B F K fub  triplafiimma 
duarum  maiorum  F B in  fummam  omnium  F K xqua- 
bitur  triplo  quadrato  fummx  duarum  maiorum  & triplo 
jK^jngulo  ex  lumma  duarum  maiorum  in  fummam  dua* 
nm  nunorum-  Si  ergo  ex  rcfliangulo  B F K lollatur 

qua- 


* r 


Liher  Secundus. 
quaducumTumniq  omndum  F K quod  xquale  cft  quadia-  ♦7*«'»^. 
co  furomx  duarum  maiorum  > duplo  rcftanguU  fub  Tum- 
ma  duarum  maiorum  in  fummam  duarum  minorum , 

Sc  quadrato  fummx  duarum  minorum  relinquetur  re-.  /,• 
ftangulum  F I B xquale  duplo  quadrato  fummx  dua- 
rum maiorum  , & rcaingulo  fub  fumma  duarum  ma- 
iorum m fummam  duarum  minorum  (quo^  rcftangulum 
qquatur  quadrato  fummx  mediarum  ) minus  quadrato  • . - ; 
ftmm?  duarum  minorum.  Illis  autem  omnibus  eftx- 
qualc  quadratum  A D > hoc  cft  F G > hoc  elt  I H > hoc 
eft  reitangulum  F I B.  Igitur  rcftangulum  F I B xqua-  * 
tur  rcftangulo  FK  B.  Quod  cft  abfurdum  , & contra 
quintam  fecundi.  Ergofumma  omnium  non  poteftelFc 
inxqualis  F I > ac  proinde  erit  illi  xqualis.  Q^d  ccac  , 
dcmonftrandum. 


•1 

i 


.■r-' 


PROPOSITIO  XLIV. 


'Dat4  fumms  prima  tertia  ex  quatuor  quantitati- 

bits  continue  proportionalibus , cum  plano  fub  * 

• fumma  duarum  priorum  in  diferen- 
tiam  duarum  pomeriorum , 
inuenire  fngutas. 


I ■->* 


E Sto  data  prim^  fumma  minoris  extremx  ic  medix 

maioris  10 5c planum ^8.  Ponatur x R prodifteren-  , 
tta  minoris  extremx  8c  medi^^maioris  , ergo  lumma 
illarum  dufta  in  carum  differentiam  efficiet  10  K , pro  ttm.s. 
differentia  quadratorum  minoris  extremx  8c  medix  ma- 
ioris. Et  quia  inferie  quatuor  proportionalium  duplum 
plani  dati  multatum  quadrato  differenti*  pofit.c,  ex- 
hibet 96 ~ I Q^qualc  produfto  ex  fumma  data  in  poli- 
tam diffCTcntiam  , erunt  10  R xquales  96-1  C^.  Ergo 
poft  debitam  reduftioncm » i Q^xquabitur  96  - 10  R £c 
fit  I R , fiuc  differentia  minoris  extremx  ac  maioris  rac- 

M m 
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i 


lim.  t. 


Ztn.f. 


Zm.i. 


X7t  Noua  CUuis, 

^ix  6.  Quae  addita  8ctiecra6tafumma: dat*  cxhtbct du- 
plum maioris  nacdii  i6  Sc  duplum  minorircxtiimi  4. 
Quare  maior  medius  erit  8,  &:  minor  cxtrj,nius-z.  Sin- 
gulique^.4.8.i6. 

tilo  deinde  oata  fiimma  maioris  extremi  Sc  medii  mi- 
noris IO  & planum  12.  Ponatur  1 R pro  ditfcremia  maio- 
ris extremi  8c  medii  minoris.  Igitur  fumma  data  10  mul- 
tiplicata in  differentiam  pofitam  1 R , exhibet  10  R pro 
dirferentia  quadratorum  maioris  extremi  & medii  mi- 
noris. Et  quia  111  ferie  quatuor  proponionalium  duplum 
plani  dati  24  plus  quadrato  JifFercntix  polita:  i Q,  exhi- 
bet 14  t t Q aequale  produao  ex  fumma  dataii?  diffe- 
rentiam pofitam,  erunt  10  R «quales  z 4.  f 1 Et  proin- 
de I Q^quatur  10  R - 14.  Fitque  i R,  fiuc  differentia 
maioris  extremi  Sc  medii  minoris  6.  Qux  addica  SC 
dctra£la  fummae  datx  exhibet  duplum  ip^itiris  extremi 
i6  Sc  duplum  minoris  medii  4.  Quare  maior  extremus 
cht  8.  Et  minor  medius  z.  Singuliquc  ordinati  erunt 

8.4.Z.I. 

Hinc  Canon. 


QVadrato  dimidiae  fummae  minoris  extremi  & me- 
dii maioris  adde  duplum  planum  datum  : huius 
eniin  aggregati  radix  quadrata  multata  dimidio  fummx 
fupradi£k*  exhibet  differentiam  minoris  exa  cmiat  me- 
dii maioris,  Vnde  finguli  non  latebimt.  Similiter  ex 
quadrato  dimidix  fummx  medii  minoris  & maioris  ex- 
tremi, tolle  duplum  planum  datum:  refidui  radix  qua- 
drata fupradi£lz  fummz  dimidio  addita  exhibet  diffe- 
rentiam medii  minoris  fie  maioris  extremi-  Vnde  finguli 
. non  latebunt. 


Hinc  Effedio  Geometrica.  ^ 

Sic  A B fumma  minoris  excremz  & maioris  medue 
fle  B F linea  potens  re^anguluna  fiib  fiunma  duaruxn 


e 
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priorum  in  difForcntiam  duarum  poftcriotiim  quocum- 
que ordine  iumancur.  Fiat 
circulus  fuper  A B , ponatur- 
que  B F perpendicularis  ipfi 
A B I &;  producatur  B F donec 
B C poflit  duplum  quadratum* 
B F.  Ducaturque  C E per 
centrum  circuli  fadi  fecans 
peripheriam  in  punftis  E 
4ScG. 

- ^ ManifcBum  cll  obferuari 

lunulas  prioris  Canonis  partes  ; Fquidem  quadrato  di- 
midi*  fummx  datx  B D , additur  quadratum  B C du- 
plum quadrati  B F , & fit  quadratum  C D : cuius  latus 
CD  multatum  D G,  cxhibctGC. 

Dico  autem  lineam  G C fore  difierentiam  duarum 
mearum  quarum  A B cB  fijmma.  Nam  pofitoquod  AB 
«t  fumma  extremarum  de  tribus  lineis  proportionalibus, 
& quadramm  B F fit  differentia  quadratorum  maioris  & 
incdix,  erit  G C differentia  cxtremoium,  vt  diximus  in 
iibfo  primo  : atqui  in  ferie  quatuor  proportionalium 
cum  differenti?  funt  in  continua  & eadem  cum  quanti- 

differcntiaprimx&fccundx 

ad  differentiam  mediarum  i ita  fccundx  ad  tertiam , fcd  ' 
vt  lecunda  ad  tertiam ; ita  fumma  mediarum  ad  fumraam'  ' 
tertii  &qu,rtx;  igitur  vt  differentia  primx  & fecundi 
ad  diftcrcntiam  mediarum  i fic  fumma  mediarum  ad 
ummam  tertii  & quarti.  Ac  proinde  reSangulum  fub 
extremis  eft  iquale  redangulo  fub  mediis:  hoc  eftre- 
ttanguluni  fub  fomma  tertii  & quarti  in  differentiam  ' 
prirai  & fe^ndi , iquatur  reOangulo  fub  fumma  me- 
diarum in  differentiam  mediarum. 

Sed  rcflangulum  fub  fumma  mediarum  in  differen- 
tiam  mediarum»  eft  iquale  diffcrcntii  quadratorum  i 
mediis.  Igitur  rciftangulum  liib  fumma  duarum  prio- 
rum in  differentiam  duarum poftcriorum  (hoc  eft  qua-  ‘ 

M m ij 
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dracumB  F)  eft  xqualc  difFcrcntix  quadratorum  i me- 
diis. Ergo  cum  cx  qdatuor  Imcis  qiixfitis  tres  minores 
fmt  continue  proportionales  , cumque  fumma  extre- 
frtuf.  i marum  de  illis  tribus  Iit  A B > Se  quadratum  B t xquetur 
differentix  quadratorum  a media  &c  maiore  extrema, 
erit  G e ditrerentia  earum  linearum  > quarum  A B eft 
fumma,  Qimd  erat  demonftrandum. 

Similiter,  fit  A 3 fumma  maioris  extremx  Se  medix 
minoris  , Se  B C poflit  reiiangulum  idem  quod  fupra. 
Coniungantur  illx  linex  ad  angulos  reftos , Se  fiat  femi- 
circulus  lupra  A B , tum  producatur  B C donec  B Dfit 
potefiate  dupla  ipfius  B C » Se  ducatur  D E parallela 
B A occurrens  periphciix  in  pun£to  E » ex  quo  de- 
mittatur E F pcrpcndiculantcr  ad  diametrum  A B. 

Manifclhim  cft  obferuari 
JD  fingulas  pofterioris  Canonis 
partes  ; fiquidem  quadratum 
E F hoc  eft  B D duplum 
quadrati  B C tollitur  cx 
quadrato  femidiametri  E G 
( lumpto  G centro  fcmicircu- 

--  li ) se  remanet  quadratum  < j F » cu‘“*  ^ ^ additum 

A G , exhibet  A F.  ^ r i-ec  v 

Dico  autem  lineam  A F fore  diftercntiam  carum  li- 

‘ ncarum  quarum  A B cft  fumma.  Nam  polito  quod  A B 

fit  fumma  extremarum  de  tribus  lineis  proportionalibus, 
8c  quadratum  B C xquetur  dilFcrentix  quadratorum 
medix  se  minoris  , erit  A F differentia  extremarum  vt 
rr0fi[.i7.  diftum  cft  in  libro  primo.  Sed  ini cricquatuor  continue 
proportionalium , rcftangulum  fub  fumma  duarum  prio- 
rum in  diff  rcntiara  duarum  pofterior^,  ( hoc  cft  ex 
hypothcfi  quadratum  B C ) Muatur  dilfcrcntix  quadra- 
torum a mediis . igitur  cum  A B fit  fumma  maions  extre- 
mx  Se  medix  minoris,  erit  A F dilfctcntia  maioris  cx- 
tremx  Se  medix  minoris.  Quod  erat.oftcndcndum. 

lam  autem  data  fumma  duarumlinearumSc  carum  dif- 

* 


ftdttA 

dimtx/t. 
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ferentia  dantur  ipf?  line? . Ac  proinde  rcliqU?  non  erunt 
lenotx. 

Corollarium. 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proponlona- 
Ics  planum  liib  fumma  pmn?  & Iccund?  in  ulfiercn- 
tiam  terna:  & quartx  xquabitiir  ditferemix  quadratorum 
a mediis.  Item  in  eadem  lene  > planum  fubfumma  om- 
nium in  fummam  differentiarum  primx  & fccund?, 
icemque  tertix  & quartx  eftxqualc  aggregato  differen- 
tiarum quadratorum  ab  extremis  > Se.  quadratorum  a 
mediis.  Hoc  poticrius  theorema  fequitur  ex  priore. 

PROPOSITIO  XLV. 


Data  fumma  quadratorum  ab  extn  mis  j Ct*  fumma 
quadratorum  d mediis , inuenire. quatuor  ' 
quantitates  continue  pro- 
portionales. 


tSto  datus  numerus  65  pro  aggregato  quadratorum 
ab  extremis  > Se  20  pro  quadratis  mediorum.  Colli- 
gantur hi  duo  numen  in  vnam  fummam»  vt  habeantur 
quadrata  lingularum  8,.  Tum  ponatur  iR  pro  fumma 
quadratorum  primi  Se  fecundi.  Igitur. quadrata  tertii  «e 
quarti  erunt  85  - 1 R.  Et  quia  in  lecie  quatuor  continue 
propoitionaUum  » fumma  quadratorum  a mediis  zo  > 
eft  medio  loco  proportionalis  inter  quadrata  primi  Se  fe- 
cudi  i R,  Se  quadrau  tertii  Se  quarti  8^  - 1 Rimultiplicado 
extremos  inter  fe  iR»  & 85-iR  , habebitur  produ£his 
8$  R . I Qxqualis  quadrato  medii  400.  £t  ita  pod  de- 
bitam rcdu£^ioncm  1 Q erit  ?qualc  85 R - 400.  Vnde 
I R,  fiue  fumma  quadratorum  primi  &: fecundi cll 5 vel 
80.  trgo  colledis5  Se  zo  fiet  quadratum  fummx  primi 
> 8c  tertii  zj  > cuius  radix  $ erit  fumma  primi  Se  tertii.  Si- 

M m iij 


4?  tfifif- 


n.ftKti, 


x-ji  Notia  Cltiuh, 

jnilitcr  collc£kis  lo  U 8o  , fiet  quadratum  fummac  fecun- 
di ac  quarti  loo  » cuius  radiX  lo  erit  fumma  fecundi  8c 
quarti.  Proindjiquc  finguli  non  latebunt  cruntque  i.a. 

8. 

Hinc  Cknon. 


IVnge  quadrata  extremorum  cum  qoadratatis  medio-  ^ 
rum : fumroam  inde  natam  diuidein  duas  partes  , in- 
ter quas  aggregatum  quadratorum  a mediis  fit  medio  lo- 
co proportionale  > habebifque  quadrata  primi  fte  fecun- 
di, itemque  tertii  3c  quarti  figillatim.  VndefinguUnon 
latebunt. 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 

Sit  data  linea  A B potens  quadrata  extremarum , & 

A e potens  quadrau  mediarum.  Coniungantur  ill? 
linex  ad  angulos  reftos , 8d  dufta  CB , mueniantur  per 
ea  qux  diCti  funt  in  libro  primo,  tres  linex  ptopo-.tiona- 
Ics  data  A C pro  media , K B C potente  quadrata  ab  ex- ’ 

tremis,  fintqucillq  tres  D,  AC,  E. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  partes , 

fiquidem  quadratum  A B 
additur  quadrato  A C » 
fit  quadratum  B C , tum 
quoniam  data  media  A C t 
oc  data  B C potente  qua- 
drata extremarum  , inue-  ' 
niuntur  extremx  D8c  £> 

_ quadratum  B C diuidicur 
in  duo  quadrata  D 5e  E,  in- 
ter qux  quadraturi»  AC 
eft  medio  loco  proportionale , quoniam  trium  linearum 
proportionalium  quadrata  funt  quoque  proportiona* 

Dico  autem  quadratum  D xquari  quadratis  primx  & 
lecunox  qu^fitarumi  quadratum  Vero  £ quuuiratis  tcrU^ 


7^’ 

K‘ 
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8c  quarte.  Nam  in  ferie  quatuorproportion.ilttim  con- 
tinue, cft  vt  quadratum  prim?  ad  quadrauim  fccundaJ, 
ita  quadratum  Iccunda:  ad  quadratum  terti?,  Etcoin- 
ponendo  permutandoque  vt  quadrata  duarum  priorum  ' 
ad  quadrata  mcdiarumi  ita  quadratum  fecunda:  ad  qua- 
dratum tertix.  Similiter  ex  alia  parte  probabitur  fore  ve 
quadiatum  fecunda:  ad  quadratum  terti?  , ita  quadrata 
mcdiarntn  ad  quadrata  tertix  Se  quartx.  Igitur  vt  qua-  - 
drata  duarum  priorum  ad  quadrau  mediarum  i ita  qua* 
deata  mediarum  ad  quadrata  duarum  poHenorum.  Sed 
Vt  quadratum  D ad  quadratum  AC  (quod  ?quatur  qua- 
dratis medianim)  ita  quadratum  AC  ad  quadratum  E. 
Et  ahunde  quadrata  D Se  E fimul  furapta  xqualia  fiint 
quadrato B e (hoc eft  quadratis  fingularum)  ergo  qua- 
dratum D eft  xqualc  quadraris  priiijxac  fecundx.ipja- 
dratum  vero  E quadratis  teni?&quart?.  Quod  erat  de- 
monftrandum.  . r r 

lam  aiiccm  iis  inuentis , facile reperies  Ungulas , quia' 
quadratum  D ad  quadrarum  A C,habct  rationem  dupli- 
catam primx  ad  fecundam  qu?fitarum.  Et  ita  fi  inter  D 
Se  A Cinucnias  mediam  proportionalem  A F.  Dufta- 
qucCFfiatvtCFad  AFiita  CA  ad  G><ric G vna ex 
mediis  quxfitis.  Similiter  fi  fiat  vt  C F ad  A C»  ita  A C 
ad  H , erit  H altera  media  quxfitarum»  Ocmonftratto 
facilis  eft. 

PROPOSITIO  xhyi  'i 

Data  diferentia  quadratorum  ah  extremis,(ardif. 
ferentia  quadratorum  a mediis , inuenirc  qua-  ' 
tuor  quantitates  continue 
• proportionales, 

E Sto  data  differentia  quadratorum  ab  extremis  j/j.’ 

Et  diffcrwia  quadrantum' a ine<Ss  la*  PonMitf 


Ltm.  X. 


,Noua  CUttiSf 

I R pro  differentia  quadratorum  primi  H Teamdi. 

i*  MitMAwa 


Er 


Lrm  I' 


Ctl».  <. 


quia  ii  fuerint  quacuor  numeri  continuo  crcfccntcs  aut 
dccrefccntcs  , differentia  extremorum  aequatur  tribus 
differentiis  intermediis  j erit  differentia  data  ^5  aequalis 
differentiis  quadratorum  primi  Se  fecundi,  quadratorum 
fecundi  Se  tertii , quadratorum  tertii  Se  quarti.  Ergo  fi 
epc<^}  tollas  differentiam  quadratorum  a mediis  la.rcfi- 
duurn  51  aequabitur  differentiis  quadratorum  priqji  Se  fe- 
cundi , itemque  quadratorum  tertii  Se  quarti.  Quoniam 
Igitur  pofita  cft  i R pro  differentia  quadratorum  primi  Se 
lecundi,  tollendo  ipfama  ji,  refiduum  ji-iReritdif- 

fcccntia  quadratoruni  tertii*  Sc^  quarti.  Et  quia  in  ferie 
quatuor  continue  proportionalium  diffetentix  funt  etiam 
in  continua  Se  eadem  cum  numeris  proportione  j erit  vt 
1 R ad  11  ,ita  iz  ad  51  - 1 R>  ergo  produftus  fubextremis 
51 R - 1 Q xquatur  produfto  fub  mediis , hoc  cfi  quadra- 
to 144*  Igitur  poff debitam  rcdudlionem , 1 Q_erit  xqua- 
Ic  51  R - i44fi  Fuquc  I R > fiuc  differentia  quadratorum 
primi  Se  fecimd»  5 vel  4?> 

Data  autem  differentia  quadratorum  primi  Se  fecundi 
de  tribps  prQp^rtionalibus  3.  Et  differentia  quadraro- 
ruip. Cccundi-.'^ >5cftii  ft.  Facile  inucniuntur finguli  i.z,- 

/1  '■  l ' _ 

- - - Mtne  Canon. 

Tolle  minorem  differentiam  datam  de  maiore,  rc- 
fiduutAJjlic  diuide  In  duos  numeros , inter  quos 
minor  differentia  data  fit  medio  loco  proportionalis » K 
habebis,  differentiam  quadratorum  primi  Se  fecundi , 
i:cmqac  quadratorum  tertii  Se  quani.  Vnde  finguli  non 
latebunt; 

Hinc  Effecto  Geometrica. 

It  data  linea  A B pptens  differentiam  quadratorum 
ab  excernis,  ^ A C potens  differentiam  quadratq- 
a ijicdii^.  ^§upra  A<SffatftmUuculusin  quo  inferi- 

batur 


s 


-I 
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Batur  A C , & nc£laiur  C B.  Tumi  per  ca  qu*  funt 
in  libro  primo  > data  media  A C cx  tribus  continu^pro- 
portionaiibus  8c  B C potente  quadrata  ab  cxtremi$,in- 
ucniantur  extremx  D 8i  E. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  partes  r ' 
Equidem  ex  quadrato  A B tollitur  qoadratlim  A C > &“ 
rcftat quadratum  B C.  Quia  vero  data  media  A C>  &• 

B C potente  quadrata  extremarum  de  tribus  lineis  pro- 
portionalibus , inueniuntur  extremx  D & E > quadra- 
tum B‘C  diuiditur  in  duo  quadrata  D & E , inter, 
qux  quadratum  A C cft  medio  loco  proportio-^ai./fjrf». 
nalc. 

Dico  autem  quadratum  D efte  differentiam  quadra- 
torum primx  Se  fccundx  eX-  quxfitis  , Emiliterquequa-^  ^ 
dratimi  E cflc  differentiam  quadratorum  tcitix  Se  quartx. 

Nim  in  ftric  quacuor  proportionalium  r eft  vt  quadra-'  ^ \ 
tum  maioris  extremx  ad  quadratum  medix  maioMs ; ita 
quadratum  medix  maioritad  quadratum  minoris  medixj 
ergo  diuidc.ndo,vt  differentia  quadratorum  maioris  me- • • t- 
dix  Se  maioris  extremx  ad  quadratum  maioris  medici 

ita  differentia  quadrato* 
rum  ii  mediis  ad  qua- 
dratum minoris  medix. 

Et  permuundo  . vt  dif- 
ferentia quadratouim 
medix  maioris  Se  maio- 
ris extremx  ad  diffe- 
rentiam quadrarorunt 
, " . . i inediis  ; ita  qua- 

dratum maions  mcdla^'ad  quadratum  medix  mino-^ 
tis.  I . , • 

Simiiiterque  probabitur  effe  differentiam 'quadrator*' 
rum  a naediis  ad  «liffereniiam  quadratorum  minoris  me-  " ■* 
dix  Se  minoris  excrerax  vt  quadratum  medix  maioris » 
ad-  quadratum  minoris  medix  ; igitur  vi  differentia  qua-  • 
dratorum  maioris  extremx  Se  maioris  medi^  ad  diffe*  ^ 

Nn 


t 


■ Noua  CUuis^ 

.tenciam  quadratorum  a mediis » ita  dilTerentia  quadra- 
torum i mediis  ad  ditferentum  quadratorum  medi?  mi- 
noris & minoris  extremx  Sed  quadratum  A C tollitur 
ex  quadrato  A B i ergo  refiduum  qiiadratum  B C cfl:  * 
jcqualc  differentiis  quadratorum  prim?  & fccund?  item- 
que  quadratorum  tertix  & quartx^  1 gitur  cum  ex  con- 
Sruaione  quadrata  D & E>  xquentur  quadrato  B C i & 
aliunde  quadratum  A G/fit  medio  loco  proportionale 
inter  quadrata  D « E ; critquadratura  D diflfeccntia  qua- 
dratorum primx  ic  fccundx , Se  quadratura  E differen- 
tia quadratorum  tcitix  Se  quartx.  f^uod  crardcmonftran. 

dum.  er  ■ j 

lam  vero  datalinca  D potente  differentiam  quadra- 
torum primx  & fccundx.  Se  AC  potente  differentiam 
quadratorum  fccundx  Se  tertix  ex  tribus  quantitatibus 
proportionalibus, , inucniuntur  fingulx  vt  in  Propof. 
preced. 

PROPOSITIO  XLVII. 

« 

Dato  aggregato  quadratorum  d quatuor  quantita^^ 
tihus  continue  proportionalibus , ^ plano ptb 
fumma  trium  minorum  m fummam  wi- 
■ noris  media  maioris  extre- 

ma^inuenirefinguUs. 

E Sto  aggregatum  quadratorum  a fingiilis  8j.  Pla- 
num velo  70.  Ponatur  i R pro  fumraa  omnium. 

■ quia  in  ferie  quatum: continue ptoportionaiium, qua- 
drata fingulatum  lunfta  duplo  plani  ex  tribus  ininoribus, 
in  fummam  minoris  medii  Se.  maiorif  extremi,  efficiunt 
aggregatum  xquale  quadrato  funimx  omnium  i dupli- 
cando 70  habebis  140  , quo  addito  ad  8^.  fiet  11/ 

Sualis  quadrato .fummx  omnium  iQ-  Igiior  i R,  fiuc 
imtna  ^5*  aucernliunuxaa  omivumi 


,) 

V 
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aggregato  quadratorum  a (inguKs  S5  , intieniun** 
uir  finguli  per  Propof.  14.  Huius  cnmtquc  i,a.4.8. 


D 


mum. 


Hinc  Canon, 

Vplum  plani  dati  adde  cum  aggregato  quadrato- 
rum a iingulis , 8c  habebis  quadratum  fumma;  om- 
Vnde  Anguli  non  latebunt. 


Hinc  Effe6Ho  Geometrica, 


l 


47.  ftimh 


Sit  data  linea  A B potens  quadrata  lingularum  > ^ 

C D potens  rc^angulum  fub  fumma  crium  minorum 
in  fummam  medix  minoris  Se  maio- 
^ ris  exercrax.  Sumatur  D E xquali* 
ipA  C D • ponatur  ipA  pcrpcndicu- 
laritec.  Tum  iun£he  E C ducatur 
£ F ad  angulos  rc(los  xqualis  ipfi  A B- 
&ncdatur  F^. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas 
Canonis  partes ; Aquidem  quadratum 
C E duplum  cft  quadrati  C D , K 
additur  quadrato  E F , hoc  cft  A B , 
htquequadratum  F C* 

Dico  autem  lineam  r C fore  fummam  omnium. 

Nam  re£langulum  fub  tnbus  minoribus  in  fummam  mc* 
dkc  minoris  & maioris  extrem^»  aquatur iftisfexrefl'an- 
gulis  ex  minore  extrema  in  mediam  minorem»  cxma* 
iore  extrema  in  mediam  maiorem  » ex  prima  in  tertiam, 
cx  in  fecunda  in  quartam  > ex  mediis , ex  extremis ; qua-  4 jumH,  ’ 
tuor  autem  pofteriora  fime  aqualia  quadrato  fummx  me*  *^ /**!»• 
diarum  : Adum  vcr6  cft  fxpius  ftipra  quadratum  fum- 
mx  omnium  xquari  quadraris  lingularum  p Ius < duplo 
quadrato  fumm^  mediatum » pIus;dup!o  rc£^anguli  ex 
pnim  in  fecundam , & tertia  in  quartam.  Igitur  0 uplum 
quadratum  C D plus  quadrato  A B eftx^alc  quadrato 


: 


47  fflmt. 


xft  ^Noti^CUUist 

fumtn?  pmaiutn  ,.fcdqiudiatum  C E cftduplum  qua- 
drati CD;  quadratum  vcrp  E F aequatur  quadrato  A-B. 
Et  quadratum  F C aequale  cft  quadratis  C E , E F , ergo 
quadratum  F C aquabitur  quadrato  fumm^  omnium  • SC 
prpptcrea  Irnea  F Cj  cftfumma  omnium.  Quod  cratde- 

monftranduqa.  r..- ■ .*  ► 

“•  . i 

Corollarium, 


Hinc  collige  duo  theoremata,  quorum  primum  cft; 

Si  fuerint  quotcumque  quantitates  continue  pro- 
portionales numero  pari  , quadratum  fumma:  omnium 
xquabiuir  quadratis  lingularum  plus  -duplo  plano  ex 
fumma  omnium , dempu  maiore  extrema,  in  fummam 
earum  qux  funt  in  locis  paribus,  int^oandonumcracio- 
•nem  a minore  extrema.  Secundum:  ii  fuerint quacuor 
quantitates  continue  proportionales,  cft  vi  fumma  me- 
diarum ad  fummam  omnium  i ita  planum  ex  tribus  mi- 
noribus in  fummam  medix  minoris  &c  maioris  extremx 
multatum  quadrato  fummx  mediarum  ad  quadrata  ftn- 
gularum.  Hoc  vltimum  theorema  habetur  tum  ex  Co- 
rollario Propof.  14.  huius  , tuna  ex  prima  parte  prxfcn- 
.tis  CoroUarij. 


PR.OPOSITIO  XLVIII. 


■Data  ratione  quadratorum  ah  extremis  ad  quadrata 
mediarum , inuenire  quatuor  quantitates 
continue  ^ropertionales. 


CtrtlUi'. 

frtf,  i. 

Unitu. 


E Sto  ^data  ratio  15  ad  4.  Ponatur  fumma  mediorum 
I R & fumatur  pofteriot  terminus  rationis  4 pro 
na  omnium.  Igitur  fumma  extremorum  erit 
4 - I R.  Et  quoniam  m ferie  quacuor  continue  propor- 
tionalium cubus  fumrn^  qiediorum  diuifiis  per  fummam 
^tremorum  plus  triplo  fumra^  mediorum  exhibet,  pro; 


< 


i 


i 
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' du£him  fub  mcJjis  vd  extreinis  ,'  cric‘^~  ciufmtxU  *. 
produdhis  fub  mediis  vel  cxcrcmis.  Ergo  fi  cius  duplum 
tollatur  de  quadrato  fumraa:  mediorum  i Q rc- 
Jmquetur  ;jggrcgatum  quadratorum  a mediis 

4 t 1 R 

Similiter  fi  illud  idem  duplum  produfti  tollatur  de  qua- 
drato fummx  extremorum  quod  cft  1 5 1 1 R re-  t,m.  t 

linquitur  fumma  quadratorum  ab  extremis 

(fimpliciter  propter  cum- 

dem  denominatorem  ) numeratores  earum  fraftionum 
habebunt  inter  fc  rationem  initio  datam  quadratonim  ab 
' extremis  ad  quadrata  mediorum.  Et  proinde  erit  ve  •' 
^4'I^Q  id  4 Q,»  ^d  4.  Ergo  produ^lus  fub 'ex- 
tremis 2.^6  - 4^  Q xqualis  erit  prodnfto  fub  mediis  , 

c«w.r. 

jiQ^Etita  I Q^^quabitur^— • Fietque  i R fiuc  fumma 
mediorum  — hoc  cft  — • Quam  fi  tollas  de  fumma 

10  j ^ 

omnium  4 > refiabit  fumma  extremorum  Data 

5 . 

autem  fumma  extremorum  fumma  mediorum  i- 

facile  diftmguuntur  finguli  per  alteram .oiex  prioribus 

propofitionibus  huius'.  Eruntque Vel 

quia  omnes  illae  fra£kiones  habent  camdem  denomina - 
rorem , fumendo  cotum  numeratores  , habebis  qua- 
tuor  numeros  fatis&cicntcs  quaeftiont  Propofit*  4.  8, 
iC.  5i. 

Hinc  Canon. 

IVngc  planum  fub  terminis  proportionis  datx  cum 
triplo  quadrato  pofterioris  termini  : per  hanc  fum- 
mam  diuide  quadrato-quadratum  ciufdcm  termini  po> 
Ilcnoris  : habcbifquc  quadratum  fummar  mediorum^ 

Nn  iy 


8.  ftxti. 

4 

n.ftK-i. 
47.  frtmi. 


8,/r»fl> 

t0,/<x7/. 


tu  ctnfir. 


1J4  Noud  CUuts, 

podedore  termino  ritionis  cxiftcnte  fumma  omniumt 

Vn4c /inguli  non  latebunt. 

HincEffeBio  Geometrica^ 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  toum  A C fiat  fc- 
micirculus,  &erc£la  B O perpcndiculantcr  > fuma* 
tur  B b potens  triplum  quadrati  B C & ne£bitur  E Di 
Tum  duabus  illis  £D  2c  B C > inneniatur  tertu  propor- 
tionalis C F. 

Manifeflum  efl  obferuari  fingulas  Canonis  Algcbrici 
partes  : flquidem  planum  Aib  terminis  proportionis  cfl 
redangulum  A B C>  hoc  efl  quadratum B<D.  Quadra- 
tura  autem  illud  B D additur  quadrato  B £ > quod  efl 
cripium  quadrati  B C»  & fit  quadratum  £ O.  Qraniam 
vero  ires  illac  £ D • B..C  ^ C F funt  continue  proportio- 
nales , erit  vt  quadratum  D E ad  quadratum  6 C > ita  qua- 
dratum B C ad  quadratum  CF.  Igitur  perinde  efl  ac  fi 
quadrato  quadratum  B C diuideretur  per  quadratum 
£ D , vtrobique  cnira  fieret  quadratum  C F pro  quotien- 
cc  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  CE  fore  Tummam  mediarum 
poflcriorc  termino  rationis  B C cxiflcntc  fumma  om- 
nium. ^am  tres  illac  line*  AB>  BD»  BC>  funteon- 

. tinuc  proportionales.  Ergo 
vt  prima  A B ad  tertiam.  . 
B C > ita  quadratum  fe- 
cundx  ad.  quadratum  ter- 
tkcB  C-  £t  componendo 
tcv , vt  A B plus  tr  ipla  B Cj . 
itaquadratum  DE  (quod 
cll  a-quale  quadrato  BD. 
plus  triplo  quadrato  B C)  ad  quadratum  B C j fcd  quia . 
vt  A B ad  B G j Ita  quadrata  cxtrcmanim  & quadrata 
mediarum  cx  hypotlicfi;critvt  AB  plus  tripla  BC  ad 
■ B Ci  ita  quadrata  extremarum  plus  triplo  quadratorun) 


1 * ^ 

D 

- 1 

A E 1 

& F C 
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a mediis  ad  quadrata  mediarum.  .Atqui  vc  quadrata  ab 
extremis  ad  quadrata  mcdjarum>itafummarc6lang;uIo-  ^*'*‘^'**‘ 
rum  ex  prima  in  fecundam  Sc  tcitla  in  quartam  mulcata 
rcflangulo  fub  mediis  vel  extremis  ad  re^angulum  fub 
mediis  vel  extremis;  ergo  erit  vt  A B ad  B C i itji  fumma 
reftangulouim  ex  prima  in  fecundam  & tertia  in  quar- 
tam multata  reftangulofub  mediis  vel  extremis  ad  illud 
idem  reftangulum  lub  medtis  vel  extremis:  8c  compo- 
nendo ter  , vt  A B pjus  tripla  B C ad  B C ; fic  fumma 
rcSangulorum  ex  priina  in  fecundam  & ex  tcitia  in  quar- 
'tam  plus  duplo  reflangulo  fub  mediis  vel  extremis, ad 
rcftangulumfubmediis  vel  extremis,  itemque  ( (umen- 
do eorum  terminorum  dupla)  (ic  duplum  rcdangulorum 
cx  prima  in  fecundam  Sc  tertia  in  quai  tam  plus  quadru- 
plo redangulo  fub  mediis  vel  extremis  ad  duplum  rc- 
fkangulum  fub  mediis  vel  extremis. 

Ergo  vc  quadratura  D E ad  quadratum  B C ; Ec  om-  i* 
nes  antecedentes  ad  oranes  confequdates.  Sed  omnes 
antecedentes , nempe  quadrata  extremarum  plus  tnplo 
quadratorum  a inediis  plus  duplo  redlangulorum  ex 
prima  in  fecundam  & tertia  in  quartam  plus  quadruplo 
rcftanguli  fub  mediis  vel  extremis  faciunt  quadratum  '/• 

r ^ • r * huim» 

tumnix  ommum  : omnes  aucem  conlcquenccs, nempe 
quadrau  inediarum  plus  duplo  redangulo  fub  mediis 
Vel  extremis , zquantuc  quadrato  fiunmz  mediarum,  ^ fuundk 
Ergo  erit  vt  quadratum  B E ad  quadratum  fummz  om^ 
nium  BCiita.quadracumdunmzomnium  BCad  qua- 
dratum fummz  mediamm.  Ergo  vt  linea  D E ad  lineam  i 
B C 1 ita  linea  B C ad  fummam  mediarum.  Sed  fadum 
c(l  vt  D E ad  B C » itaB  C ad  C F.  Igitur  vc  BC  ad  Cf; 
ica  B C ad  fummam  mediarum.  Proindcqtte  C F eft 
fumma  mediarum.  Qtmderatdemonitranduin. 

Daca  aucem  fumma  mediarum  C F fumma  om- 
nium B C , erit  B F fumma  extremarum.  Vndeper al- 
teram c fex  prioribus  Propoficionibus  huius,  dillingucn- 
turiingulz. 


I^anaCU:  is  ', 

^ . 

T'  Corollarium. 

— — rzi-.-  ^ 

SI  fuecint  quatuor  quantitates  continue  proportlona^ 
lc$  ,ehtvt  quadratum  fummar  omnium  ad  quadratum 
fummae  mediarum  } fic  quadrata  extremarum  plus  triplo-  • 
quadratorum  a mediis  ad  quadrata  mediarum;  £t  di- 
uidendo  tcr,vt  quadrata  extremarum  ad  quadrata  me-* 
durum  , ita  quadratum  fummq  cxtrcmanim  plus  duplo* 
plano  fummae  mediarum  in  dificrentiam  fummar  media-* 
runi  8c  fummx  extremarum  ad  quadratum  fummxme-* 
diaiuim 

j^ppendix. 


EX  -his  patet  quomodo  data  ratione  quadratorum  ^ ‘ 
fingulis  ad  quadrata  extremarum  vel  mediarum  »in- 
uemri  poUiht  quatuor  quantitates  continue  proportiona- 
les i nam  diuidendo»  erit  etiam  data  ratio  quz  hic  datur.^ 
Patet  deinde  quomodo  data  quacumque  fumma  vel  dif- 
ferentia quatuor  quantitatum  continue  proportionahum>> 
£c  ratione  quadratorum  ab  extremis  ad  quadrata  media-, 
rura  , polhnt  inueniri  fingui*  .*  naro  fiat  vt  fumma  vcl 
differentia  homologa  cx  quatuor  inuentisad  lingulas ; 
inuentas  i fic  fumma  vel  differentia  dau  ad  alias,  fic  ha- 
bebitur propofitum.  Patettertio potuiffe problema folni 
per  Propofiuonem  4 j huius,  vtendo  duobus  terminisra» 
tionis  datz , perinde  ac  fi  fbrentfumma  quadratorum  ab 
extremis,  fic  fumma  quadratorum  i mediis.  Patet  de- 
nique alio  modo  folui potuiffe  problema , ponendo  i K 
pro  fiimma  mediorum , fic  fumcado  priorem  cerminum> 
nuoiiis  pro  fumou  otnmum. 


ClM. 


f'  • . 

PROPo: 
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Data  ratione  quadratorum  d mediis  ad  planum  juh 
fumma  omnium  in' fummam  mediarum^ 
muenire  quatuor  quantitates  con»  - 
tinue  proportionales. 


E 


Sto  data  ratio  a ad  9.  Ponatur  i R pro  fumma  me> 
diarum  > ic  fumatur  prior  terminus  rationis  a pro 


fumma  omnium.  Et  quia  in  fcric  mutuor  proportiona- 
Eum>  cubus  fumm;  mediorum  diuiius  per  i^mmamex*  ' '*** 
tremorum  plus  tripla  mediorum  fumma,  exhibet  produ- 
^m  fub  mediis  vel  extremis  > erit  eiufmodi  produ^lus 

cuius  duplum  cft  j^r^^quod  fi  auferatur  i qua- 
drato fummx  mediorum  , refiduum  43-  aequabitur  Ltm.  j. 

quadratis  mediorum.  Quoniam  ergo  planum  fubfiim- 
ma  omnium  a in  fummam  mediorum  i R,  efi  a R,  erit 

ad  a R , in  ratione  data  a ad  9.  Et  itaproduilus 

fub  extremis  -ii Su  Aqualis  erit  produfto  fub  mediis  4 R.  t<». 

1 't'  X K 

Et  poft  debitam  red'a>^iionem  loQxquabuntur  8R.  I- 
gitur  1 R Cuc  fumma  mediorum  eft  — fingulique  ordi- 


nati  erunt.  *J1 

. ijf  *J  ‘J  ‘5 

• 'N. 
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!*•  1^* 

EX  produco  fub  terrriinis  folle  duplum  quadratUm 

prioris  termini:  8c  per  hoc  refiduum  diuide  cubum 
ciufdem  termini  prioris  > habcbilque  in  quotiente 
fummam  mediorum  , priore  rationis  termmo  exiftente 

fumma  omnium.  Vndc  fmguli  non  latebunt. 

Oo 


It.  1^  ^ 


¥■ 


x.ftxti. 

CtrtiUr, 

I fTCf. 
kmiMi. 
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ifinc  Effefiio  Gedmctric4» 

SIcdau ratio  AB  adBC.  Ex B C tollatur  BD  ;qua-  * 
lis  duplx  A B.  T um  fiat  vt  D C ad  B A i ita'  B A ad 
BE. 

ManifcAutn  cA  obferuari  lingulas  Canonis  partes. 

Equidem  cum  re- 
^angulum  A B C & 
quadratum  A B ha- 
beant camdem  alti- 
tudinem 4 ' tollendo 
B D duplam  A B ex 
B C i tollitur  quoque 
ex  teftangulo  ABC  duplum  quadratum  A B & remanet 
reftangulum  fub  D C & A B.  Eft  autem  vt  reftangu- 
lum  fub  D C ac  A B ad  quadratum  A B j ita  D C ad  A B *. 
Ergo  faciendo  vt  D C ad  A Bv  ita  A B ad  B E.  Diuiditur 
cubus  A B per  rcftangulum  fub  D C in  A B > ac  fit  Unca 
B E pro  quotiente  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  B E fore  fumtnam  mediarurn 
priore  termino  rationis  A B cxtftcntc  fumraa  omnium- 
Nam  vt  fumma  omnium  ad  fummam  mediarum  i ita 
rcftangulum  fub  fumraa  omnium  in  fummam  media- 
rum ad  quadratum  fiimma»  mediarum  > fcd  vt  fiiroma 
omnium  ad  fummam  mediarum  i ita  quadrata  media- 
rum ad  rcAangulum  fub  mediis  vel  extremis  : ergo  vt 
]tg£tarigulum  fab  fumma  omnium  in  fummam  media- 
rum adquadranim  fumme  mcdiaiaim  i fic  quadrata  mc- 
'diarurn  ad  rcftangulum  fub  mediis  vel  extremis.  Et 
permutando  , vt  rcflangulum  fub  fumma  omnium  in 
fummam  mediarum  ad  quadrata  mediarum  > ita  quadra- 
tum fummx  mediarum  ad  rcftangulum  fub  mediis  vc! 
extiemis. 

Ergo  diiiidcndo  bis,  crityt  rcAangulum  fub  fumma 
omnium  in  fummam  mediarum  multanim  duplo  qua- 


'V  ' 


Liber  Secundus.  2$^ 

Jratorum  i inediis  ad  quadrau  mediarum  t ita  quadrata 
mediarum  ad  rcftangulum  Tub  mediis  vel  extremis.  Eft 
Vero,  vt  quadrata  mediarum  ad  rcftangulum  fub  mediis 
vel  extremis  j fic  fumma  omnium  ad  fiimmammcdia- 
rum ; Se  vt  rcittangulum  liib  fumma  omnium  in  fummam 
mediarum  ad  quadrata  mediarum  > ita  D C ad  B A , & vt 
D e ad  B A;iuB  A ad  B Ej  ergo  vt  quadrata  mediarum 
ad  rcaangulum  fub  mediis  vel  cxtremisi  lu  fumma  om- 
nium AB  ad  B E.  Igitur  B £ eft  fumma  mediarum. 
Q^d  cratdcmonftrandum. 

t.y^ppehdix. 

Hinc  patet  primo  multis  aliis  modis potuifle  procedi 
in  operatione  Algebrica.  Patet  deinde  quomodo 
_ Liacumque  fumma  vel  differentia  quatuor  continui 
proportionalium  8c  pra:di<^a  planorum  ratione,  pofCnt 
inueniri  ftngul*.  Denique  patet  etiam  quomodo  inue> 
niantur  fingulx  data  ratione  quadratorum  a mediis  ad 
quadratum  fummx  omnium  minus  quadratis  flngula- 
tum , minus  plano  fub  tribus  minoribus  in  fummam  ma- 
ioris extremz  Se  minoris  medix.  Nam  componendo 
erit  etiam  data  ratio  qux  hic  datur. 

PROPOSITIO  L. 

'Data  ratione  planorum  ex  prima  in  fecundam  , ^ 
tertia  in  quartam , ad  planum  fub  medtis 
"»tl  extremis^  inuenire  quatuor  ' L 

quantitates  continue  M-ii 

proportionales, 

E S to  data  ratio  17  ad  4.  Ponatur  z R pro  fumma  me- 
diorum » & fumatur  4 pofterior  .terminus  rationis 
pro  fii  mma  ommum.  £rgo  4 - 1 R erit  fumma  extremo* 

Oo  ij 


1^0 


Nohx  Clauis] 


1 c ^ 

rum.  Igitur  /:f7R  produftus  fub  mediis  vel  extre* 

inis.  Ergo  fi  eius  duplum  fubtrahas  de  quadrato  fum- 

mac  mediorum  habebis  quadrata  medioruxh' 

Similiter  fi  duplum  produfti  fub  mediis  vel  extremis 

tollas  ex  quadrato  fumm;  extremorum»  habebis  ^ ^ 

„ pro  .quadratis  extremorum.  Quare  fi  iungas  quadrata 
extremorum  cum  quadratis  mediorum» fiet  aggregatum 

CcriiUr.  quadratorum  a fingulis  quia  inferie quatuor 

continue  proportionalium  » cft  vt  fiimma  omnium  ad 
fiimmam  mediorum  > ita  aggregato  quadratorum  a fin- 
gulis ad  fummam  produftorum  exprimo  infecundum» 
fictertio in  quartum»  fi  fiat  vtfumma omnium  4 ad  fura- 
mam  mediorum  i R i ita  aggregatum  quadratorum  i 

fingulis  ad  aliud  habebis  ^ fiue 

oro  fumma  produftorum  ex  primo  infecundum  8c  tectio 
in  quartum.  Et  proinde  erit  -—fTr  produaum 


C»r»/. 

1.  huius. 


Ltm.i 


.}■ 


L*m.6. 


fub  mediis  vel  extremis  ‘7  d 


Igitur  produftus  fub  extremis  erit  xqualis  prp- 


17  e 


dufto  fub  mediis  Ergf>  cum  dui  illx  fradio- 

nesfint aequales, «e  habeant  eumdem  dcriommatorem, 
erunt  numeratores  inter  fe  «quales : & ita  64  R - 
xquabunmr  17  C.  Et  per  hypobibafmum»  & debitam 
rcdu£tioncmj  erit  aequatio  inter  64  St  15  Igitur  i 

fiue  fumma  mediorum  eft  ^ Qu^  tollatur  dg 


fumma  omnium  4.  relinquetur  — pf°  fumma  extre 


morum. 


Dau  autem  fumma  extremorum  — ^ » Se 


fumma  mediorum  diftinguentur  finguli  pec  alic- 
is 


( 


i 


j 


^ . 
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rafin  cx  prioribus  fex  Propofitionibus.Jhuius , crumque 

4 . « , 

Hinc  Canon. 


*f  ‘j  15  »5 


CVbuin  pofleriorls  termini  rationis  daC2>  diuidc  per 
fummam  priores  ,&  dupli  pofterioris  , habcbifque 
quadratum  fummz  mediorum  , poileriore  termino  ra« 
tionis  exiftente  fumma  omnium.  Vnde  nec  fumma  ex- 
tremorum, nec  finguli  latebunt. 


Hinc  Effe^ho  Geometrica. 


Sit  data  ratio  A B ab  B C.  Sumatur  C D atqualis 
B C.  Tum  fiat  vt  A D ad  C D , ita  quadratum  C D 
ad  quadratum  D£. 

Manifefium  cft  obferuari  fingulas  Canonis  partes  , 

fiquidem  hoc  polito  ,cu- 


B c 


bus  G D erit  xqualis 
folido  rc£bangulo  fub 
quadrato  D t in  lineam 
A D.  Proindeque  cu- 
bus C D , hoc  eft  B C 
diuiditur  per  A D fum- 


•V 


i4 


' ? 


4;: 


mam  prioris  termini  Se  dupix  B C > & fit  quadratum  D £ 
pro  quotiente  Geometrico.  . 

Dico  amem  lineam  D £ fore  fummam  mediarumi- 
pofieriore  termifio  rationis  exifiente  fumma  omnium. 
Cum  cmm  fit  vt  fumma  quadratorum  ab  cxireniis  ad 
quadrata  mediarum,  ita  aggregatum  reAangulouimcx 
prima  in  fecundam  & tertia  in  quarum  multatum  rc£tan- 
^lo  lub  mediis  vel  extremis  ad  illud  idem  rc£langu- 
lum  fub  mediis  vel  extremis , erit  componendo  ter  vt 
fumma  quadratorum  ab  extremis.  Plus  triplo  quadra- 
torum a mediis  ad  quadrata  mediarum  itx aggregatum 
reftangulorum  cx  prima  in  fecundam  & tenia  in  quartam 

. Oo  iij 


'■■r< 


CtrtlUr, 


i 


rt  fuhti 

»4 

huiut. 
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plus  duplo  ie£)tangulo  fub  mediis  vel  extremis  ad  re- 
ftangulum  fub  mediis  vd  extremis , 6c  duplicando  v- 
trumque  terminum  pofrerioiis  proportionis  ; erit  vt 
quadrata  extremarum  plus  triplo  quadratorum  a me- 
diis ad  quadrata  mediarum  • ita  duplum  rcdangulo- 
rum  ex  prima  in  fecundam  &c  tertia  in  quartam  plus 
quadruplo  reflangulo  fub  mediis  vel  extremis  ad  du- 
plum rc6kangulum  fub  mediis  vel  extretpis.  £t proinde 
componendo  antecedentia  ex  vna parce»  St  confequch- 
tia  ex  altera  > erit  vt  quadrata  extremarum  > plus  triplo 
quadratorum  a mediis»  plus  duplo  re£tangulorum  ex  pri- 
ma in  fecundam  > Sc  tertia  in  quartam  » plus  quadruplo 
reftangulo  fub  mediis  vel  extremis  , hoc  cft  » vt  qua- 
dratum fummx  omnium  ad  quadrata  mediarum  plus 
duplo  reftangulo  fub  mediis  vel  extremis  , hoc  cft 
ad  quadratum  fiimmac  mediarum  j itareftangula  fub  pri- 
ma in  fecundam  Sc  tertia  in  quartam  plus  duplo  rcftan-  * 
gulo  fub  mediis  vel  extremis  ad  ie£l;angulum fub  mediis 
vcl  extremis. 

Sed  vt  re£kangula  fub  prima  in  fecundam  & teitiain 
quartam  ad  reftangulum  fub  mediis  vel  extremis  » ita 
A B ad  B C , ergo  componendo  bis , ent  vt  A D ad  C D i 
ita  reftangula  cx  prima  in  fecundam  » tc  tertiain quar- 
tam plus  duplo  rcftangulo  fub  mediis  vel  extremis  ad 
leflangulum  fub  mediis  vel  extremis.  Et  proinde  vt  AD 
ad  C D , fic  quadratum  fummx  omnium  C D ad  quadra- 
tum fummx  mediarum.  Atqui  fa£kum  ell  vt  A £)  ad 
C D j ita  quadratum  C D adquadratumD  E.  Ergo  eft 
vt  quadratum  C D ad  quadratum  (urnmx  mediarum; 

Qc  quadratum  CD  ad  quadratum  D E.  Igitur  quadra- 
tum D E eft  quadratum  fummx  mediarum,  bt  pro- 
pterea  linea  D E eft  fumma  mediaxum.  Quod  erat  de« 
monftrandum. 


Liber  Secuniusl 


Corollarium.  . 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportiona* 
Ies»erit  vc  quadratum  fummz  omnium  ad  quadra- 
tum fummz  mediarum  i ita  aggregatum  planorum  ex 
prima  in  fecundam  5c  tertia  in  quartam  plus  duplo  pla- 
no fub  mediis  vel  extremis  ad  planum  fub  mediis  vel 
extremis. 

j^ppendix. 


Hinc  patet  quomodo  data  quacumque  fiimma  vel 
differentia  ex  quatuor  quantitatibus  continui  pror 
portionalibus  cum  prxdifla  planorum  ratione  , poflinc 
inucniri  fingulx  > ff  enim  fiat  vt  fumma  vel  differentia 
homologa  ex  quatuor  inuentis  adfingulasinuentas;  ita 
fumma  vel  differentia  data  ad  fingulas*  habebitur  pro* 
pofitum.  Patet  deinde  quomodo  aliter  potuerit  folui 
problema,  ponendo  i R pro  fumma  mediorum  & fu- 
mendo  priorem  terminum  rationis  pro  fumma  om* 
mura  > icc. 


PROPOSITIO  LI. 

Data  Jumma  extremarum  , ^ a^^re^ato  cuboru^ 
u mediis  ex  quatuor  quantitatibus  continue 
proportionalibus  inuenire 
Jtngulas. 

E Sto  daus  numerus  -9  pro  fumma  extremorum  » ic 
71  pro  aggregato  cuborum 'a  mediis.  Ponatur 
1 R pto  vno  extremo , erit  ergoaltcr  extremus 9 - 1 R, 
Igitur  produaus  fub  extremis  cft  9 R - 1 Q.  Et  quia  in 
♦ferie  quatuor  continue  proportionalium  » aggregatum 


Noud  Clauis, 

cuborum  a mediis  zquanic  folido  fub  pcoduflio  medio- 
rum  vel  extremorum  iu  fummam  extremorum  > mul< 
tiplicando  produ£kum  extremorum  p R - i Q^cr  9 , 
iict  xquatio  inter  ptoduftum  81  R.  - 9 Q & 
tum  cuborum  i mediis  datum  Igitur  poft  debitam 

reduftionem&diuifionemiQ.eritxqualc^  R.-8,  Ecfit 
1 R fiuc  alter  extremus  i vel  8. 

Vlterius  duos  medios  fic  inuenies*  pone  medium  ma- 
iorem I R > igitur  diuidendo  cius  quadratum  r Qj)et  ma- 
iorem extremum  -8  > habebis  -j-  pro  minore  medio. 
Ergo  huius  minoris  medii  quadratum  xquatur  pro- 

dudo  Tub  minore  extremo  1 in  maiorem  medium  i R, 
qui  prodo £tu$  eft  i.  R.  Et  proinde  64  R xquantur 
1 Q 0.-  Et  ‘ C xqualis  eft  ^4.  Igitur  r R liuc  maior  me- 
dius cft  4-  Et  finguli  erunt  1.1.4. 8. 
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Dluidc  aggregatum  cuborum  a mediis  per  fummam 
extremorum : quotientem  tolle  ex  quadraro  dimi- 
dix  fumm*  extremorum:  huius  enim  rchdui  radix  qua- 
drata fupradiao  addita  ac  dctra£ka  dimidio  exhibebit 
extremos. 

Hinc_BffcClio  Geometrica. 

'It  A B fumma extremarum» 

: G potens  cubos  a mediis: 

Fiat  vt  ab  ad  G » ita  quadra- 
tum G ad  quadratum  B C > po- 
naturque  linea  B C perpendr- 
tularis  ad  A B » ac  fupra  A B 
"*  f g , fiat  feraicirculus  , . ducaturque 

, . C,P  parallela  B A » donec  oc- 
currat periphetix  in  puii^  D»  ex  quo  demittatur  D E 

per- 


Slt. 
ac» 
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peipendiculariccr  ad  A B. 

Manifeftura  eft  obfemari  fingulas  Canonis  pavees , 
nam  hoc pofitOjfolidum  rcftangulum  fub  quadratoB  C 
in  lineam  A B , xquabirur  cubo‘G.  Ergp  cubus  G diui- 
ditur  per  lineam  A B Se  fit  quadratum  B C , hoc  eft  D E, 
duftaquo  D F ad  ccqtrum  F , quadratum  D £ tollitur 
ex  quadrato  F D ( qua:  eft  fcmiilis  A B)  & remanet  qua- 
dratiira  F E , cuius  latus  F E additum  & detra£lum  femUfi  * 
AB  exhibet  A E 8c  E B. 


Dico  autem  A E & E B fore  extremas  quatfitas : cum 
enim  in  (eric  quatuor  lineamm  prpportionalium  j Iit  *•  /**''• 
propter  camdena  altitudinem , vt  quadratum  media:  mi- 
noiis  ad  reftangulum  fub  mediis  i ita  media  minor  ad 
maiorem  mediam,  toc  eft  ita  minor  extrema  ad  mino- 
rem mediam  r erit  cubus  mediae  minoris  aequalis  folido 
rc£Ungulo  lub  plano  ex  mediis  in  minorem  extremam:  ^ **'' 

limilkcrqucdemonftrabitur  cubum  medix  maioris  xqua- 
ri  folido  rcftangulo  fub  plano  ex  mediisin  maiorem  ex- 
tremam. Igitur  fumma  cuborinn  1 mediis  eft  xqualis 

folido  fub  mtnoreextrcmainrecUngulum  fub  medus  vej  0 

extremis , plus  folido  fub  maiore  extrema  in  idem  re- 
itangulum  fub  mediis  rei  extremis  j hoc  eft  folido  fub' 
fumma  extremarum  in  redangulum  fub  mediis  vel  ex- 
tremis. 

Sed  cubUs  G , eft  fumma  cuborum  a mediis,  is  cubus  ' 

G lam  eft  ofteofus  xqualis  folido  reaahgulofub  quadrato 
B C hoc  eft  D E in  A B , ergo  cum  linea  A B fit  fumma 
extremarum  , erit  (olidum  fub  A B in  quadratum  B C, 
oc  eft  DE  zquale folido fiib  AB  in  rcftangulum  fub 
mediis  vc(  extremis.  Et  proinde  rcaanguium  fiib  mc- 
diis  vel  extremis  xquabitur  quadrato  B C hoc  eft  D E,  , r • 
hoc  eft  rcibangulo  A E B.  Igitur  cum  A B fit  fumma 
extremarum  , erunt  A E & E 6 extrem*.  Quod  erat 
demonftrandum. 

Hic  iam  inter  extremas  A E & E B inuenras , reperien- 
dx  forent  dux  medix  proportionales,  fcdhocopas  mnl- 
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torum  facculomtn.  Vide  praxim  Viet*  in  Supplemento 
Geometrix  Propof.  5.  Cuiaddipotc/linucntum  effein- 
Urumcnium  quo  noua  ratione  dcrcribicucconchois:  bc'* 
nVficio  autem  conchoidis  inueniuntur  dux  medix  pro- 
portionales , vt  odendit  Clauius  in  Geomet.  pra£t.  1.  6. 
Prop.  15.  Vtrum  hxc  noua  deferiptio  conchoidis  fit 
Geometrica)  necne  difccptare  non  vacat  ad  alia  prope- 
ranti. 

^ u4ppendix. 

Hlnc  folni  potcftidud problema : data  fumma  cubo- 
rum a mediis  j 8c  plano  fub  lii  ediis  vel  extremis  «in- 
ucnirc  quatuor  quantitates  continue  proportionales : £- 
nimucio  diuifa  fiinama  cuborum  a mediis  per  planum 
fiib  mediis  vel  extremis  > habebitur  fumma  extrema- 
rum. 

Corollarium. 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continui  proportionales 
cubus  fummx  mediarum  aquabitur  triplo  folido  fub 
fumma  mediarum  in  planum  fub  mediis  vel  extremis 
plus  folido  fub  fumma  extrcmanim  in  planum  fub  me- 
diis vel  extremis-  Hoc  habetur  ex  Corollar.  Propof.  n 
huius.  Et  confequenter  cum  hic  fic  probatum  cubos  me- 
diarum xquales  efle  folido  fub  fumma  extremarum  in 
planym  fub  mediis  vel  extremis  > erit  cubus  fummx  me- 
diarum aqualis  cubis  mediarum  Se  triplo  folido  fub  fum- 
ma mediaium  in  rcAangulum  fub  mediis  vel  extremis. 
Inde  fcqultur  cubum  fummx  duarum  quarumcumque 
quantitatum  aquati  cubis  partium  ex  triplo  folidi  ex  pla- 
no fub  partibus  in  fummam  carum : quia  duabus  quibuf- 
cumque  quantitatibus  potcfl  vtrinque  imicniri  tertia  pro- 
portionalis. 
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-J™  PROPOSITIO  Lll.  ’ 

D4ta  differentu  extremarum  de  quatuorquantiutu 
bus  continue  proportionalibus , O*  interuitllo  \ 

cuborum  d mediis  yinuenire 
Jtn^uias. 

\ 

E Sto  datus  numerus  7 pro  differentia  extremorum, 
pro interuallo  cuborum-  Ponatur  i R pro  mi- 
nore extremo ; ergo  maior  extremus  cft  1 R f 7.  Igitur 
produftus  fub  extremis  cft  r QJ'7R-  Et  quia  in  ferie 
quatuor  continue  proportionalium  , intcruallum  cubo- 
rum a mediis  zquatur  iblldo  fub  producto  mediorum 
Vel  exucmorum  in  differentiam  extremorum  multipli, 
cando  produlto  fub  extremU  i Qf  7R  per7 , habebis 
7 Qj"  49  R pro  interuallo  cuborum  a mediis.  Et  proin- 
de eft  arquatio  inter  7 Q.t„49  R-  S^-  Et  poft  debitam 

reduiSlionerti  & diuifionem,  1 Qxquabitur  8 - 7 R.  Fit- 
quci  R,fiue  minor  cxtremusi.  Similiter pofita  i R pro 
maiore  extremo,  inucnics  i Q^quale  8f7R  &:  fit  iR 
Cue  maior  extremus  8.  Vnde  medii  vt  fupra  cogne- 
fcentur  ponendo  i R pro  maiore  medio  aiius 'quadra- 
tum i Qdiuifum  per  maiorem  extremum  8,  exhibet  — 

8 

.pro  minore  medio  , cuius  quadratum  1-^3 aiquattir 

produfto  fub  1 R in  minorem  extremum  r.  Nempe 
X R vnde  i xqualc  64  R.  Fitquc  r R , 4 & finguli 

i.z.  4. 8.  . ' 

Hinc  Canon,  ' ' 

Dluidc  interuallum  cuborum  a mediis  per  differea- 
tiam  extremorum : quoticntcm  adde  quadrato  di- 
midia: extremorum  differentix;  huius  cnimfumm^  ra- 
dix quadfjxc^  aucta  multara  /fiipradiito  dimidio, 
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cxhibcbic  extremos, 


0 Ponatur  autem  Unca  B C perpen- 
dicularis ad  A B » „fupra  quam 
* deferibatur  circulus  cuius  centrum 
D , connexaque  & produda  G D 
fecet  pcriphcriam  jn  pundis  E 
«c  F. 

' ^ I Manifedum  ell  obferuari  lingu- 

las Canonis  Algcbrici  panes  , fi- 
quidem,  hoc  pofito  cubus  G erit  xqualis  folidorcdan- 
gulo  fub  quadrato  B C in  lineam  AB,  Et  ita  cubus  G 
diuiditur  per  lineam  A B.  Et  ita  cubus  G diuiditur  per 
lineam  A B , & fit  quadratum  B C pro  quotiente  Geo- 
trico.  Q^dratum  autem  B C additur  quadrato 
BD>Scfic  quadratum  DC  , cuius  latus  DC  au- 
dum  8c  multatum  dimidia  AB»  exhibet  F C &i 
E C. 

Dico  verh  F C «c  E C fore  extremas  quxfitas.  Nam 
cum  ex  duabus,  quibufeumque  quantitatibus  inxquali- 
bus  ( fiue  linearibus , fiue  planis  i liue  folidis ) maior  con- 
tineat minorem  , & differentiam  ambarum  , fequitur 
quod  in  ferie  quatuor  propoitiopalium  , fumma  extre- 
marum continet  minorem  extremam  bis , 8£  differentiam 
extremarum  femel.  Ergo  pariter  fumma  cuborum  a 
mediis  continet  bis  cubum  minoris  medix , 8c  femel  dif- 
ferentiam cubonim  a mediis  xqualem  cubo  G.  Sed  o« 
ffenfum  cft  in  Propof.  prxccd.  Summam  cuboniro  a 
mediis  xquari  folido  fub  redangulo  mediarum  vel  ex- 
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eremarum  > continet  bw  cubum  mindris  mediae  ; Se  fc- 
mcl  cubum  G > qui  cfl:  acqualii  intcniallo  cuborum  i 
mediis.  Igitur  cum  fumma  extremarum  contineat  bis 
minorem  extremam  & fcmcl  differentum  extiemaftim» 
erit  folidum  fub  rcftangulo  mediatum  vel  extremarum 
in  furamam  extremarum  xqualc  duplo  foliduiub  re£tan- 
gulo  mediarum  vel  extremarum  in  minorem  extremam, 
plus  folido  ^ eodem  rc^tangulo  in  diiferentum  extre- 
marum A BJP 


Atqui  iam  demonftratum  eftin  Propof.pr^ced.  So- 
lidum fub  rcftangulo  mediarum  vel  extremarum  In  mi- 
norem extremam  trquaii  cubo  minoris  medix  , igitur 
duplum  illius  iolidi  cqualc  erit  duplo  cubo  minoris  me- 
dix. £t  proinde  fi  cx  fumma  cuborum  H mediis  tollatur 
duplum  folidum  fub  rc<ftangulomcdiarumvcl  extrema- 
rum in  minorem  extremam  remanebit  cubus  G , qui  iam 
eH  probatus  xqualis.folido  reftangulofubquadrato  B C 
in  lineam  A B.  Sed  mox  odenfum  cfl  cx  cadem  fub- 
Ara£lionc  remanfurum  folidum  fub  redlangulo  media- 
rum vcl  extremamm  in  lineam camdera  AB.  Ergofo- 
liduni  rcftangulum  fub  quadrato  B Cmlincam  A B,  5- 
quabitur  folido  fub  rcftangulo  mediarum  vel  extrema- 
rum in  AB.  Igitur  quadratum  C cfl  xqualc rc^angu- 
lo  fub  mediis  vel  extremis.  Ei'go  per  Fropofit.  r.  1.  i, 
extremx  enmt  FC  St  £C.  C^d  erat  demonflran- 
dum. 

Hic  iam  inter  extremas  F C & E C,  inucniendx  erunt 
medix  ficut  in  Piopof.  ptxccd."^ 


appendix.  * 

» 

Hinc  patet  quomodo  folui  ifhid  problema:  da> 

ta  differentia  cuborum  a medhs  cx  quatuof  quanti- 
tatibus continue  proportionalibus  & plano  fufc  mediis  vcl 
extremis  inuenire  extremas.  Enimuerb,  differentia  cu- 
borum i mediis  diuifa  per  planum  fub  mediis  vel  extre-^ 
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mis  cxhibec  dififcccntuin  cxtrciparum. 

' Corollarium. 


Lm.  )4. 


SI fucriat  quacuoc  quanciuces  continue  proporciona- 
ics,  intciqallum  cuboium  a mediis  aquabitur  cubo 
differenciz  mediatum  plus  triplo  folido  fub  differentia 
mediarum  in  plan\im  fub  medus  vel  eremis.  Hoc 
theorema  fcquitur  ex  ils  qux  hic  dcmoniHKa  funt  > &c  ex 
Corollario  Propof.  7.  libri  huius.  Inde  fcquitur  yniucr-t 
Taliter  differentiam  cuborum  a duabus  quibufeumque 
quantitatibus  xquari  cubo  dilferentix  illarum  &C  triplo 
folido  fub  plano  ex  illis  in  differentiam  earum. 

I 

PROPOSITIO  LllL 

Datafummacubwum  ab  extremis  fumm a cubo- 

rum a mediis  ex  quatuor  quantitatibus  con- 
tinue proportionalibus  ,inuenlre 
finguUs, 

E Sto  datus  numerus  513  pro  furama  cuborum  ab  ex- 
tremis, 8C7iptofumraa  cuborum  a mediis.  Pona- 
tur fumma  extremorum  i R cuius  cubus  cfl:  ,i  C.  Et  quia 
in  ferie  quatuor  continui  proportionalium  > fumma  cu- 
borum ab  extremis  plus  triplo  cuborum  a mediis  aqualis 
cft  cubo  fummx  extremorum,  fi  triplices  7Z  , & pro- 
dudum  ^l6  iungas  cum  fumma  cuborum  ab  cxttcmls 
5: 3,  habebis  aquationem  inter  jC  fle  7aj>.  Ergo  iR  fiuc 
fumma  extremorum  cft  9.  Ponatur  ergo  in  operatio- 
ne noua  iR  pro  vnocxircmoi  igitur  alter  extremus  erit 
9*1  R.  Horum cubifunt X C.  Et7a9-a4,  R- 1 Cti7 
qui  additi  faciunt  fummam  749  - 14}  R t ^7  Q *qua- 
lem  datae  fummz  cuborum  ab  extremis  513.  Ergo  1 Q 
«quabitur  9 R - 8.  Et  ita  iR  fiuc  alter  extremorum  cft 
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I rcl  8.  Singuliquc  vt  fupra  erum  u z.  4. 8.  Potuit  hoc 
idem  rcpcriri  per  Propof.  51.  huius , fi  quidem  datur  fum- 
ma  cuborum  a mediis  7Z.  £c  inucntaefifiimma  extre- 
morum^. Igitur  finguh  non  latebunt. 

Hinc  Cdnon,  “ . ' 

IVnge  fumraam  cuborum  ab  extremis  cum  triplocu- 
borum  a m^cdiis ; huius  enim  fiimmq  radix  cubica  cft 
aggregatum  extremorum. 

Hinc  E^efiio  Geometrica. 

E Sto  data  linea  A potens  fummam  cuborum  ab  ex- 
tremis , Se  B potens  fummam  cuborum  a mediis. 

Ipfis  B K A inucniatur  vtrinque  tertia  proportionalis  C F 

Se  D.  Tum  inter  A & B fu- 
P • Q roatur  media  proportionalis 
E.  Deinde  producatur  C F 
donec  F G fit  tripla  iplius  D. 

Ft  tandem  per  Propol.  38. 1.  8. 

G comet,  prad.  Clauii , repe-  • 
riatur  cubus  C H arqualis  fo- 
lido  fub  quadrato  £ in  lineam 
CG. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  partes , fi- 
quidem  cum  tres  ili*  linea:  B > A , C F > fint  continue  pro- 
portionales > erit  cubus  A arqualis  folido  B > A > C F.  Si. 
militer  Se  propter  eamdem  rationem  cubus  B xquabitur  vnJte, 
folido  rcdangulo  A B > D > duo  autem  illa  folida  habent 
rcdangtilum  ABjhoccft  quadratum  E, pro  bafc  com- 
muni,  ergo  quoniam  F G tripla  efi  ipfius  D , folidum 
rcdangulum  fub  quadrato  E in  lineam  CG  arqualo  efi 
fummx  cuborum  ab  extremis  , plus  triplo  cuborum  a 
mediis.  Quia  vero  cubus  C H aquatur  folido  fub  qua- 
drato E in  lineam  C G , erit  Unca  C H radix  cubica  illius 
Iblidi.  ► . 
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Dico  autem  lineam  CH foro (uitimam  extremarum. 
Nam  cubus  fummx  extr^arura  arquatur  cubis  extre- 
marum > plus  triplo  folido  fub  plano  extremarum  vel 
mciiarum>infumraam  extremarum.  Sed  planum  fub^ 
inediis  vel  extremis  in  fummani  extremarum  aequatur 
iuh.ti^s.  cubis  mediarum  ; ergo  triplum  cuborum  a mediis  a:- 
quatur  triplo  folido  fub  plano  extremarum  infummam 
extremarum.  Ergo  triplum  cuborum  a mediis  cum  eu* 
bis  extremarum  iquatur  cubo  fummx  extremarum. 
Atqui  cubus  C H xquatur  folido  ex  quadrato  E in  li- 
neam CG>  quod  folidum  iam  probatum eft xquale ag- 
gregato cuborum  ab  extremis  plus  triplo  cuborum  i 
mediis.  Igitar  linea  C H eft  fumma extremarum.  Qjmd 
erat  demonftrandum. 

Data  autem  fumma  extremarum  C H & linea  B po- 
tente cubos  mediarum  inucniuntur  cxtrcmximo&fin- 
’ gulq , Yt  fupra  per  methodum  Victxam. 

Corollarium. 

* flicrincquatuor  quantitates  continub  proportionales 
j^cubusfummxextrcmanimxquabiturcubisextrcma*  . 
rum , plus  triplo  cuborum  a mediis. 

PROPOSITIO  LIV.^ 

Data  differentia  euhorum  a mediis  differentia- 
cuborum  ab  extremis,  inuenire  (juatuor 
quan/ttates  continue  pro- 
portionales. 


Fr0fi>f.  }i 
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ESto  datus  numerus/^  pro  differentia  cuborum  a 
mediis  > 8e  jii  pro  differentia  cuborum  ab  extremis, 
ponatur  i R pro  differentia  extremorum  f 3c  quia 
inferie  quatuor  continue  proportionalium!  cuous 

diffc- 
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difFcrentix  )cxtremoruift  plus  ttiplo  cuborum  a mediis  itm> 
diife-rencia  xquacuc  difTcremiz  cuborum  ab  extremis} 
fi  triplices  5^ , &:  produfium  168  addas  cum  1 C > habe* 
bisxquationem  inter  i Ct  Hego  xq»a- 

bitur  345.  Igitur  i R. , fiue  differentia  extremorum  eft 
7.  Ponatur  ergo  nunc  i R pro  minore  extremo, igitur 
alter  extremus  erit  i R f 7.  Horum  cubi  funt  i C & . 

I C fi*  0^345 1 *47^-  Horum  cuborum  diffci  en- 

tia eff  II  Q t i43  t H7  R*  Ht  ita  eft  xquatio  inter 
2jQt343t  cuborum  ab  extremis  dif- 

ferentiam 511.  Igitur  1 Q xquatur  8 - 7 R>  fitque  i R, 
fiue  minor  extremus  i;  Similiter  ponendo  i R pro  ma- 
iore cxtfcmt)  rt^jfuifTct  xqualc S f 7 R > i R fcirct  8.' 

Potuit  l>oc  idem  reperiri  per  Propof.  51 . huius , fiquidem 
data  differentia  extremorum  7,  Se  differentia  cuboruA^ 
mediis  ^6,  inueniunturfinguli. 

Hinc  Cartcff. 

Te  lle  triplam  cuborum  a mediis  differentiam  de  dif- 
ferentia euboium  ab  extremis,  & habebis  cubum 
dilfercnt.x  extremorum , proinJequeradix  cubica  huius*’  . 
erit  diffcrcntiacxtrcmorum. 

' hdinc  E^eHio  Geometrica, 

E Sto  dataiinca  A potens  differentiam  cuborum  ab 
extremis , Se  linea  B potens  differentiam  cuborum 
a mediis.  Duabus  A Se  B vtrinque  fumatur  tertia  pro- 
portionalis e G Se  D.  Tum  inter  A B inucoiatur  me- 
dia proportionalis  E.  Deinde  ex  C G tollatur  F G tri- 
pla ipfius  D.  Et  tandem  p-r  l‘ropof.38-1.8..Gcomctr. 
praft.  Clauii,  reperiatur  cubus  C H xqualis  folido  fub 
quadrato  b in  lineam  C F. 

Manifcflum  eff  obferuan  fingulas  Canonis  partes  { 
ff  quidcm  cui^  tres  ilix  B > A,  C G , fine  continue  pio-' 
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C - 

A- 

£- 

3- 

jj- 


is  vnd4t.  portionales  » erit  cubus  A ao^ualis  folido  tc£);angulo 

5 , A > C G , fimiUcct  pro- 
pter eamdem  rationcmi  cubus 
tf  T g ii  Xkjuabitur  folido  A > B « D> 

duo  autem  illa  folida  habent 

pro  bafe  communi  rcftangu- 
lum  AB  , hoc  eft  quadratum 
E , igitur  quoniam  F G tripla 
cft  ipfius  D folidum  fub  qua- 
drato E in  lineam  C F xqua* 
bitur  diiFcrcncix  cuborum  ab 
extremis  multata:  tripla  cuborum  a mediis  differentia. 
Quia  vero  cubus  C H «equalis  efl  folido  (ub  quadrato 
£ in  lineam  C F > erit  linea  C H radix  cubica  illius  fo- 
liii. 

Dico  autem  lineam  C H fore  differentiam  extrema- 
rum ex  quatuor  quxfitis:  nam  tntcruallum  cuborum  ab 
extremis  aequatur  cubo  differentjz  extremarum  plus  tri- 
plo folido  fub  plano  mediarum  vcl  extremarum  in  dif- 
ferentiam extremarum  : fed  iam  fupra  oftcnfum  efl  foli- 
dura  ex  plano  mediarum  vel  extremarum  in  differentiam 
{».  hu/Ht.  extremarum  xquari  differentiae  cuborum  a mediis. 
Ergo  interuallum  cuborum  ab  extremis  xquatur  cubo 
differentix  extremarum  plus  tripla  cuborum  a mediis 
differentia.  Atqui  mox  oftcnfum  cA  fohdum  fub  qua., 
drato  E in  lineam  C G xquari  differentix  cuborum  ab 
extremis,  ic  folidum  fub  quadrato  E in  F G xquaiitri- 
pix  cuborum  a mediis  differentix : ergo  cum  iftud  pofte- 
. rius  fbUdum  tollatur  a priori  &c  remaneat  folidum  fub 
quadrato  E in  lineam  C F , erit  illud  refiduum  xquale 
eubo  differentix  extremarum  , fed  ex  conftnidlione, 

^ illud  idem  refiduum  xqtiatur  cubo  C H.  Ergo  cu- 
bus C H eft  cubus  differentix  extremarum.  Proinde- 
que  C H differentia  extremarum.  Quod  erat  demon- 
mandum. 

aucem  -data  differentia  extremarum  C H > & li- 


CjuUat. 
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nea  B potente  difiTerentiam  cuborum  a mediis  inueniuxi* 
tur  cxtremq  per  Propof.  51.  huius.  Imo  t/c  Hngulx  vc  fu. 
pra  explicatum  cft  ibidem. ' 

Corollarium, 

SI  fuerint  quatuor  quantitates  continui  proportiona- 
les i differentia  cuborum  ab  extremis  zquabitur 
cubo  differentiz  extremarum  plus  tripla  cuborum  » 
mediis  differentia. 

PROPOSITIO  LV. 

Data  Jumma  mediarum  & folido  ex  plano  fubme» 
diis  vel  extremis  in  differentiam  fumma  extre- 
marum  ^ f tmma  mediarum , inuenire 


E Sto  data  fumma  mediorum  6 8c  folidum  Z4.  Po« 
natur  j R pro  differentia  mediorum  > & quia  in  ferie 
quatuor  continue  proportionalium  * folidum  fub  qua- 
drato differentiz  mediorum  in  fummam  mediorum  q- 
quaiur  folido  ex  plano  fub  medus  vel  extremis  in  dif- 
ferentiam fummz  extremoram  & fummz  mediorum. 
Multiplicando  1 Q per  ( > habebis  zquationem  inter 
^ i4*  Et  proinde  i C^zquatur  4.  Et  i R fiue 

differentia  mediorum  eft  a.  Data  autem  fumma  me- 
diorum 5 3c  differentia  mediorum  i facile  difcernun- 
tur  medii.  Enimuero  fuqama  plus  differentia  facit  du- 
plum maioris  medii  : minus  vero  differentia  facit 
duplum  minoris  medii.  Igimr  iinaili  prunt.  i.  2 
4.  8.  ■ 


quatuor  quantitates  continue 
- proportionales. 
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Hinc  Canon. 


Solidum  datum  diuide  per  fummam  datam  numtf-* 
rorum>  & habebis  quadratum  differentiae  mediorum. 
Vnde  ftnguli  non  latebunt. 


HincEjfe^io  Geometrica. 


E Sto  dau  linea  A pro  Tumma  mediarum  » H> 
nca  vero  B pofTit  folidum  ex  re£^angalo  fub 
mediis  vel  extremis  in  differentiam  funimx  mediarun» 
ic  fummz  extremarum.  Fiat  vt  linea  A ad  lineam 
B ; ita  quadratum  B ad  aliud  quadratum  , quod 
fit  e. 

Manifeftum  eft  obreruari  integrum  Canonem  : hoc 
enim  polito  folidum  fub  quadrato  C in  lineam  A xqua- 
bltur  cubo  B.  Et  proinde  cubus  B diuidiiur  per  A fit 
quadratum  C. 

Dico  autem  lineam  C fore  differentiam  mediatum 
ex  quefitis.  Nam  vt  fupra  dcmonilratum  fuit  , eft  vt 
fumma  mediarum  »d  differentiam  fummx  extremarum 
6C  fumrnx  mediarum  ; ita  redangulum  fub  mediis  vel 
extremis  ad  quadratum  differentiq  mediarum:  ergo  fo- 
lidum fub  extremis  rquatur  cubo  B qui  eft  folidum  fub 
mediis ; fcd  mox  oftendimus  eumdem  cubum  B x- 
fluarifolido  fub  quadrato  C in  lineam  A»  ergo  folidum 
fub  quadrato  C in  lineam  A xquatar  (olido  ex  qua- 
drato differentix  mediarum  in  lineam  A..  Igitur  qua- 
dratum C aquatur  quadrato  differenti^  inediarum,  rro- 
indequo  linea  C eft  differentia  mediarum.  Quod  erat  de- 
monftranduffl. 


. vt  - 


'7 


• **  • 

Liber  Secundus, 

' ^PP^fidix. 
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Hinc  patet  po(Tc  folui  fcqucntla  problemata:  dato 
eodem  folido  8c  difTcrentia  mediarum  inucnirc 
^uaoior  quancicates  continue  proportionales ; item  dato 
folido  fub  fbmma  mediarum  in  quadratum  differentix 
mediarum  K differentia  (umtnx  extremarum  &fumra* 
mediarum.  Item  dato  eodem  folido  Sc  plano  fub  me- 
diis ycl  extremis. 


y, 


V 


N O V ^ 


CLAVIS 

A D 

GEOMETRIAM. 

I 

LIBER  TERTIVS. 

IN  PLVRIMA  PROPONrNTrR 
Problemata  haSlenus  non poluta , refoluunturque 
tum  Algebrice  ^ tum  Canonice , tum  (geometrice ^ 
in  ferte  quinque  quantitatum  continue  proportio- 
nalium. 


PROPOSITIO  1. 

7>ata  fjumma  earum  quantitatum  qua  fut}t  %n  locis 
imparibus , eJr  fumma  tarum  qua  in  pari- 
bus j dillinguere  fn^ulas  quinque 
continue  proportionAes.^ 

ESto  datus  numems  ai  pro  fumma  eorum  qui  fune 
in  locis  imparibus,  8c  lo  proAimmaconimquiin 
paribus.  Ponatur  i R pro  medio,  & quoniam  in 
ferie  quinque  proportionalium  quadracum  me  dii  addi>  nm. 


Noua  Clanis  y 
mm  produfto  cx  fumma  eorum  qui  funtih  locis  impari- 


um.6.  ^ in  medium  > facit  quadratUm  fummx  eorum  qui 

funt  in  locis  paribus ; ducendo  it  in  iR.  Fient  ai  R ) 
CUI  addendo  i Q..  erit  arquatio  inter  21R  t ^ Q > 

Igitur  I Q^ctit  aquale  loo  - at  R.  Et  proinde  i R fiuc 
medius  eft  4.  Quem  fi  tollas  a ai  ,rcfidullmqu»I7di- 
^'*^  uidas  in  duos  quorum  m'.dius  proportionalis  lit  4.  ha- 
bebis  1 Se  »6  pro  LXticims.  Ergo  ducendo  medium  in 


liquidem  quadrata  lecunui  oc  quam  orqiiamur  ciuimooi 
produftis.  Vnde  finguliquinquccrunt.  1.  a.  4. 8.ii. 


C'Ape  dimidium  fumm?  eorum  qui  furttin  locis  im- 
/paribus, 6c  ^us  dimidii  quadratum  iunge  quadra- 
to alterius  fumm^  datq:  huius  enim  aggregati  radix  qua- 
drata , fupradi^to  multata  dimidio , exhibebit  medium. 
Vnde  linguli  non  latebunt. 


E Sto  data  linea  A B pro  fumma  earum  quz  funt  in  lo^ 
cis  imparibus,  hoc  eft  pro  fumma  primz,  tcriix,  te. 
quintx.  Data  quoque  fit  A C pro  fumma  fccundx  te 


Hinc  Canon. 


Hinc  E^eclio  Geometrica. 


quartx.  Coniungantur  ill{ 
ad  angulos  rcCIos:  Sediui- 
fa  A B bitariam  m D i cen- 
tro D , intcruallo  D A,  fiat 
circulus , Se  connexa  C D 


||^  fecet  circulum  in  punftis 


E&F. 


Manifeftum  eft  obferua- 
ri  fingulas  Canonis  Algc- 
brici  partes  < fiquidem  qua* 


DC, 


J 


Liher  Tertius. 


D C • cuius  Utui  D C roulucum  D E quae  cft  remilfis 
ipfius  A B,rclinquicC  £.  ' 

Dico  autem  lineam  C E foce  mediam  ex  quinque  qu^ 
ficis.  Sit  enim  > fi  fieri  potefi  > media  maior  vel  minor 
EC»&c  xquahs  £ G » ergo  rcdtangulum  F G £ xquabU 
tur  quadrato  medix  £ G Sc  rc&angulo  G E ^ > fub 
media  in  luminam  primx  » ccrcix»  8c  quintx;  bbc  au> 
tem  re£^angulum  fub  media  in  prxdi6bam  fummam 
cft  xquale  reftangulo  fub  media  in  primam»  quadrato 
medix  t&rcdanguloiub  media  in  quintam;  ic£tangula ''  ‘ 

Vero  fub  media  in  primam  & quintam  fimcxqualia  qua- 
dratis fecundx  &c  quartx  Igitur  re^langulum  F G E \y.f,Ksi; 
xquacur  quadratis  fecundx  & quartx  pius  duplo  medix 
quadrato  > hoc  cfi  plus  duplo  re£bangulo  fub  fecunda 
& quarta.  Et  proinde  rc^angulum  F GE»  erit  xquale 
quadrato  fummx  fecundx  & quartx  , hoc  cft  quadrato 
A C.  Sed  linea*  A C cfi  perpendicularis  ad  extremita- 
tem diametri  , ic  proinde  tangens.  Igitur  rc£kangulum  i<  tfnij: 
FCE  xquabitur  eidem  quadrato  A C.  Ergorctlangu- 
Ium  FCE  erit  xquale  re£bangiilo  F G E , pars  toti  > vcl 
totum  parti,  quod  cft  abfurdum.  Et  proinde  media  non 
potent  efle  maior  nec  minor  C E*  Ergo  erit  illi  aqualis, 
od  erat  demonftranduiii. 


am  autem  fi  per  Propof.  i.  lib.  i.  diuidas  A C in 
duas  quarum  C E fit  media  proportionalis , habebiS  fe- 
cundam tc  quartam  figillatim.  Vnde  duabus  viis  inuc* 
niri  poliunt  extremx  , vel  tollendo  C E ex  A B,  & reli- 
quam diuidendo  in  duas  quarum  CE  fit  modio  loco  pro- 
portionalis , vel  tribus  iam  inuencis  fumendo  hinc  inda 
quarum  proportionalem. 


SI  fuerint  quinque  quantitates  continue  proportiona- 
cs.lumma  extremarum  plus  dupla  media  , fumma 


Corollarium. 


fecundx  Sc  quartx,  Sc  media  erunt  in  continua  propof^ 


Kc 


Noua  CUuis^ 

•cione:  8£  proinde  erit » vc  rummacxcremarumplusduplx 
jncdu  ad  mediam  i fic  quadiatum  Tumnix  earum  quz 
ilinc  in  locis  paribus  ad  quadrarum  medix.  Nam  FG» 
C A » C £ » fune  concinue  proportionales.  . 


14. 


'PROPOSITIO  II. 

Hoc  idem  problema,  alirtr  foluere, 

E Sto  datus  numerus  8 pro  fumma  eorum  qui  (untin 
locis  imparibus.  Lc  ao  pro  fumma  fecundi  & quar- 
ti. Ponacun  K pro  fumma  extremorum.  Igitur  medius 
erit  8 - 1 K * cuius  quadratum  64 ;f  i Q - It.  * fi  addas 

produ^lo  ex  8 in  8 - I R , qui  produ^us  cd  64-  8 R. 
habebis  fummam  iz8  f 1 Q-  24  X » xqualcm  quadrato 
fummx  fecundi  8c  quarti  quod  eft  ao.  Ergo  1 Qcrit  x~ 
quale  14  R • 108.  Hc  fit  i R > fiue fumtha extremorum  6. 
qua  fublatacx  fumma  data  8.  refiduus  leR  medius.  Et 
proinde  finguli  inucnientur  ordinati 

Hinc  Canon, 

EX  duplo  quadrato  fummz  eorum  qui  funt  in  locis 
imparibus  > tolle  quadratum  fumm;  fecundi  ic  quar> 
ci.  Refiduum  aufer  a quadrato  quod  fit  ex  fumma  trium 
dimidioruna  lummx  maioris  datx  ; huius  enim  rcGdui 
-radix  quadrata  detra£fca  tribus  fupradi^is  dimidiis  > eX'- 
hibet  fummam  extremorum.  Vnde  nec  medius » nec 
finguli  latebunt. 

Hinc  Effe£lio  Geometrica^ 

Sic  data  A B pro  fumma  earum  qu;  fiint  in  locis  impa- 
ribus ec  C D pro  fumma  fccundx  & quarte.  Pro- 
ducatur AB  donec  B.B  fit  xqualis  dimidio  iplius  AB  > 


Liber  Tertiks. 


tum  centro  E * Interuallo  £ A > dcfchbatur  femicircuiuSi 
fampuque  B C qquali  B A > erigatur  C F perpendiculari-  . 
ter  ad  A B , !SC  in  fafto  fcmicirculo  fupra  C F infctiba* 


*dfemidiamctrum  A'E?' 

ManifeAum  cil  obferuarl  fingulas  Canonis  Algtbrici 
parces  > Equidem  cum  B £ £c  dimidium  A*B  > erit  tota 
diameter  A M tripla  A B : igitur  cum  B C Iit  aqualis  A B 
erk  etiam  CM  ipfi  AB  ^qualis,  Sc  proinde  re^langu- 
lum  ACM,  hoc  cft  quadratum  C F xquabitur  duplo  • 
quadrato  AB^  Ex  quadrato  autem  C F tollitur  qtfadra-  ti.ftxtl, 
tum  C D > & remanet  quadratum  F D,  hoc  A G , hoc  477ri«rf  ^ 
e(l  HI,  quod  quadratum  H I tollitur  ex  quadrato  lincz 
HE  zqualis  tribus  dimidiis  A B , 8c  remanet  quadra- 
tum I £ , cuius  latus  I £ dccra^um  iifdcm  tribus  dimidiis, 
exhibet  A I. 

Dico  autem  A I fore  funim.im  extremarum  de  quin* 
que  quarfitis.  Sit  enim  , fi  Hcii  poteft , fumma  extrema- 
rum maior  vel  minor  Al  , arqiialis  AL.  Ergo  LB 
erit  media  , proinde  redlangulum  A L B arquabitur  ufiannU) 
quadratis  fccundz  & quartjt.  Igitur  cum  B M lit  dupla 
A B,  erit  icdangu  Ium  A L M squale  triplo  quadratorum 
fccundz  &:  quartz  plus  duplo  quadrato  extremarum. 

Ergo  fi  rcftangulo  A L M addideris  quadratum  C D 
quod  cft  zqualc  quadratis  fecundz  & quartx;  plus  du-  4 
p!o  medix  quadrato,  habebis Fummam  aqualem  duplo',  - 
quadrato  fummx  earum  qux  funtin  locis  imparibus , hoc  *' 
eft  xqualem  quadrato  CF,  fed  quadratum  CF  xqua-  A-fitnnik 
tur  quadratis  F D & C D.  Igiturreftangulutn  AL  M 
quadratum. C D xqualc  cft  quadiatis  F D ac  C D.  Etita 


r 


^ in  punfto  H , ex  quo  demit- 
tatur H I pcrpcndicularitct 


turCD  , ncftaturquc  DF* 
cui  aqualis  ponatur  A G per- 
pcnuiculu'is  ad  B A , & du- 
catur G H parallela  A E, 
donec  occurrat  peripheriz 


Rr  ij 


i 


. V • 


JI4  Nok*  \^Uuts, 

dempto  vcrimque  quadi atu  C D » reflat  re^angulum 
A L M xqiialc  quadrato  F D > hoc  eft  A G , hoc  cll  H I. 
4 /»VfV  rcftangu  Io  A 1 M.  Quod  cft  abfurdum , & con- 

tra  <^..iurain  fecundi  Elementorum.  Ergofummaextre- 
* t.i  aon  poccllclFemaior,  ncc  minor  A 1.  Etpioin- 
■i^ccriuiii  ^qualis.  Q^dcratdcmonflrandum. 

Cor»lUrium. 

, t ■ 

ST  fvetint  quinque  quantitates  continue  preportiont- 
I 5,  t'^ij;>d:utdjM  iumma:  cxiruraium,  dup  i:m  qua* 
diamm  U tiiin-'.-  c.^iu.t  qua:  luni  ia  iocislmpaubu^  mul- 
tatum quadrato  fumma:  Iccunda;  & quarta;»  & quadra- 
tum quod  ht  a compolica  ex  dupla  lunima  c^m  qux 
Tunt  in  locis  imparibus  Se  media  , fune  inbontmua pio- 
portionc.  Siquidem  linea:  AI»  1 H»  1 M%nt  continue 
proportionales  , ergo  & iUacum  quadrata  erunt  cu^ni 
f 0.  /hti,  continue  proportionalia. 

PROPOSITIO  III. 

Ddta  fumma  extremarum  ex  c^uinque  quantiiaubut' 
continue  proportionalibus  ^ fumma 
reliquarum  , dijhn^uere 
^ (infulas, 

E Sto  datus  numerus  17  pro  fumma  extremorum.  Et 
i4^pro  fumma  reliquorum.  Foiuiur.  medius  om- 
nium I R.  Er^o  14- iK  erit  lUniin?  f-Mmoi  quaiti. 
e^Tft  r quadratum  cft  196 1 1 Qj  R-  - ‘ medius, 

{.fctj/!'  fumma  fecundi  & quarti»  itemque  fumma  e-vutmoiuin 
plus  duplo  medio  , funt  in  continua  piopu.tionc  » erit 
^ quadratum  lummaf  fecundi  8c  quarti  u;n  iuuentum 
l9«t»Q  xs  R .equalc  produdoiub  mediuin  fummam 
plus  duplo  medio.  £t  proinde  muiciplican- 


Uher  Tertius,  * jjj 

do  I R per  17  t 1 R » habebis  iquatlonem  inter 
l7Rt*0!i^  I.3K.  Igitur  poft  debiumre- 

duaionem  , i Q.xquabitur  196  • 45,  R.  Et  fit  i R fiuc 
medius  4 rcl14.11  diitiagucy^stur  ve  in  duabus  Propof. 
prarced.  Erun^uci.i. / 

Hinc  Cantn.  ~i — ■ 


SVramam  extremorum  datam  iunge  cum  duplo  alte- 
rius fumma:  datz;  bulu»  lonfiati  cape  dtmt Jtum  > Se 
huius  dimidii  quadrato  adde  4uadratum  poiiLiions  Tum- 
nx  datx:  iHius  cmm  aggregati  radix  quadrata  lupradi- 
fto  multata  dimidio  i xiubu  medium  de  quinque  pro- 
potcionalibus  qiixlitis.  Vade  hnguli  non  latebunt. 

• * • 

^'Hitte  Effe^ho  Geometrica, 

E Sto  data  fumma  extremarum  AB.  EtAimmareli- 
quarum  A C.  Coniungantur  ili;  in  diredum  Se 
fumatur  C D aqualis  A C i diuifaquc  tota  D B bifa- 
riam in  £ , centro  E > intcruallo  £ B , vel  £ D fiat 
circulus : tum  ducatur  D f xqiialis  D Cr  , 8r  perpen- 
chculaiis  ipli  D B connexaque  F £ fccct  circulum  in  G 
&H. 

Manifeftum  eft  obferuari  lingulas  Canonis  partes  > 
Cquidem  fumma  extremarum  A B iungitur  duplo  alte- 
rius fiimmq  8c  fit  D B : & quadrato  D E qu^  eft  dimi- 
dia D B . additur  quadratum  DF,  hoc  eft  C A,  & fit  frimi. 
ju^iatum  F E , cuius  latus  F E multatum  G E rchnquit 

Dico  autem  lineam  F G fore  mediam  ex  qu^ficis.  ^ 

Sit  enim . li  fieri  poteft » media  maior  vel  ininoi  F G , 3c  ^ 
xqualis  G I.  Qiioniam  ergo  in  feric  quinqu:  proportio*  ' j 
nalitim  lumina  extr. marum  plus  dupla  media  1 ad  fiira- 
tnam  fr cundx  Se  quartx  ^ eft  vt  fumma  f.  eunda:  Si  quar-  C#r»i/4r. 
txad  oivUiam  » erit  componendo > vt  luroma  omnium 

Rriij 


iT.ftxti. 

U tirtii. 
> ( ttrhi. 


516  NouaCUtfis, 

plus  mcdii  ad  fummam  fecundx  ic  quartx;  ita(uinma> 

crium  mediarum  ad  me- 
diam. Et  permutando»  vt 
fumma  omnium  plus  me* 
dia  ad  lummam  cruim  in< 
termediarum  , fic  fumma 
fecunda:  6c  quartx  ad  me- 
diam. • Et  componendo- 
vt  fumma  extremarum 
plus  dupla  fumma  fccun- 
dz.&  quartx  » plus  tripla 
media  ad  fummam  trium  intermediarum  hoceflvtHl* 
ad  l)  F » fic  fumma  trium  inter  mediarum  D F ad  me*i 
diam  G I.  Ergo  quadratum  D F zquabiturre£tangulo 
H 1 G.  Sed  F D petpendiculans  efl  ad  extremitatem 
diametri»  Kc  proinde  tangens.  Ergo  quadratum  F D z- 
quatur  rcdangulo  H F u.  Igitur  rcftangulum  H F G 
efl  zquale  rc^angulo  HlG»  pars  toti,  vel  totum  parti» 
quod  efl  abfurdum.  Et  peoinde  media  non  poterit  cfle 
maior  vel  minor  F G.  Ergo  ilii  erit  zqualis.  Quod  erat  . 
demdnflranJum.  ' 

laiii  autem  rcliquz  ic  fingulzdifceracntur  rtinduaf 

bus  proportionibus  procedentibus. 


CofolUrium.  . ' 

. - • . i 

SI  fuerint  quinque  quantitates  continue  propor-^ 
tionales  » fumma  extremarum  plus  dupla  fumma- 
fecundz  8c  quartz  plus  tripla  media  efl  ad  fum* 
mam  trium  intermediarum  * ficut  fumma  trium 'in- 
termediarum ad  mediam.  Vnde  quadratum  fummz 
trium  intermediarum  ad  quadratum  mediz  ; erit  vt 
fumma  extremarum  plus  dupla  fumma  fecundz  & quar- 
t* , plus  tripla  media  ad  mediam.  Itena  > in  eadem  ferie 
quadracum  fummz  trium  intermediarum  zqiiabitiir 
plano  cx  media  in  fummam  extremarum  »*plus  ^dupU. 


LtberTertius', 

(umm^recund^i  8c  quartit  plus  tnpU  medta.  Icenufb. 
^licbra  fub  media  in  quadratum  fummx  triuAi  intcrme? 
diarum  xqualc  cft  folido  fub  quadrato  medix  in  fum-  - 
mam  extremarum  plus  dupla  fumma  fecundx  & quar- 
Cx  plus  tripla  media.  Hxc  omnia  fcqauntur  ex  co 
quod  -H  Fi  F D,  F <3  fint  in  continua  proportione. 

PROPOSITIO  IV. 

Hocidem  problema  alio  modo  perficere. 

E Sto  datus  numerus  6 pro  fumma  extremoinm.  Et 
^ ao  pro  fumma  reliquorum.  ■ Ponatur  r R pro 
fumma  fecundi  & quarti.  Ergo  medius  erit  a f ^ lo  • i R» 
cuius  duplum  4 f V 8o  - i R additum  6 * facit 
xof  ^t8o-aR  quimultiplicatusin medium a^fa^ao-i  R 
exhibet  pcoduftum  ao-14  R - ^3x0 3910 
t ^ 1^00  xqualcm  quadrato  fummx  fecundi^  quarti 
i Ergo  poft  debitam  redu£lionem  1 Qjcquabitur 
14  Kf  ^ 310  Qj,.6o-i5£  59  ao.  Inde  fic  extrahitur  ra- 
dix : dimidium  numeri  radicum  eft  y \ ^ 80  ex  cuius 
quadrato  119  f ^ I1680  debet  tolli  numerus  abfolutus 
. & rchnquituc,  6p  f ^ 3910  , cuius  radix  quadrata  cft 
7 1 Bi  ao  qux  detrada  dimidio  numeri  radicum  7 1 80, 
exhibet  ^ 20  pro  valore  1 R.  Igitur  fi  ao  tollatur  de 
fiimma  trium  intermediorum  i f v ao , reftabit  a pro  me- 
dio. Ec  ha  fi  inuoftigentur  reliqui  yt  prius , erunt  finguli 
3-V5I V5-I  laj  Vjtr 

Hinc  Canon, 

DVpIum  quadratum  fummx  trium  intermediorum 
adde  cum  plano  ex  duabus  fummis  datis : hoc  ag- 
gregatura to  lc  cx  quadrato,  quod  fit  a dupla  trium  inter- 
mediarum fumma , lunda  dimidi.r  extremarum  fummx: 
huius  enim  icfidui  radix  quadrata  detra Aa  duplz  trium 


t.  ftxti. 

17  fmti. 
47‘ffimi 


Noua  Clauh, 

intermediorum  fummx  iunft*  cum  dimidio  extremtl 
cum » exhibet fummara  fecundi 4c  quarti.  Ynde  fmguU 
non  latebunt. 

Hinc  EffeSUo  Geometrica* 

Sit  data  linea  A B pro  fumma  «ti  tmarum  BC 
pro  fumma  reliquarum.  Supra  A C liat  fcmicircu- 
lus,  3e  ereSa  B*D  perpendiculari , fumatur  BEpotene 
^ duplam  quadratum 

!•  e ncftaturfiuc  ED. 

'T'  ^ 

Tum  caputur  rO*- 
qualis  duplo  C B , AC 
dimidio  A B > Se  ren- 
troGyintcruallo  GF 
deferibatur  fcmicic* 
culus  I ponaturque 
M FH  pcrpcndicukiris 
ad  extiemitatem  dia- 
tnetri , se  squalis  E D , duftaauc  H I parallela  F G » pro- 
ducatur  donec  occurrat  peripherix  in  pun^o  1 , ex  quo 

demittatur  ad  angulos  rc£kos  l L.  ..... 

Manifcllum  cll  obfernari  iingulas  Canonis  Algcbria 
partes  ; fiquidcm  rcfikangulum  C B A fub  fummis  da- 
tis, hoc  cft  quadratum  B D additur  quadrato  E B quod 
cft  duplum  quadrati  C B , Se  fit  quadratum  E D , hoc  cit 
F H . hoc  cft  l L quod  quadratum  I L tollitur  ex  qua- 
drato lincx  I G xqualis  duplo  C B plus  dimidio  A B , « 
rclinouitur  quadratum  L G » cuius  latus  L G detraiium 
FG»  exhibet  FL. 

Dico  autem  F L fore  fummamfecundx  8c  quartx.  Sit 
enim»  li  fieri  poteft  > fumma  fccunix  6c  quartx  maior 
aut  minor  FL»2e  xqualis  F N.  Igitur  cum  G M fit  aqualis 
G F , 'erit  tota  F M quadrupix  C B plus  tota  A B > 
xqualis.  Cutn  ergo  ponatur  E N fumma  fecundx  8C 
quartx , erit  N M xqualis  quadrupix  medix  « plus 
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LibtrTertius.  '' 

tripU  furama  fccundx  ic  quarta:  F N , plus  fumma  ex- 
trcmaium  A B.  Ec proinde  rciiangiilum  F N M xqua-  . 
bitur  quadruplo  rcftangulo  cx  lumma  fecunda:  Sc  , 
quaicx  in  mediam  > plus  triplo  quadrato  F N plus  rc£lan* 
gulo  cx  lumina  fccunJx  aequare*  infummamxxtrcma-  ""  ' 
rum. 

Quadratum  autem  FN  xquale  eft  quadraris fccund* 
aequare;  plus  duplo  rcAangulo  fub  fecunda  & quarta, 
hoc  cft  plus  duplo  medi*  quadrato  : igitur  rcftangulum  */**"*^^. 
FN  M ;quatur  duplo  quadrato  FN  duplo  quadrato  me- 
di*  , quadruplo  rc^angulo  lub  media  in  lummam  fc* 
cundz  2£  quare* , quadratis  (ecund*  & quaitz  ,plusre-* 
^languloex  fumma  Iccund;  Se  quart;  in  ftimmam  ex- 
tremarum. Sed  illis  omnibus  liiuui  luiitptisaiquaturqua' 
dratuin  £ D :ch  cnim  xqualc  duplo  quadrato  C B fle 
quadrato  B D.;  Sumpta  autem  C O aquali  F N iciiabic 
OB  media  cum  CB  iit  fumma  "IflUin  irttcrmcdiarum; 
ergo  quadratum  C B qquabitur  quadratis  partium  C O, 

O B fle  duplo  rc&anguliC  O B;  ergo  duplum  quadratum^ 

C B ;quatur  duplo  quadrato  C,  < , hoc  eft  F N , duplo 
quadrato  mediz, fle  quadruplo  rcflangulo  fub  media  in 
fu.nmam  fccund*  & quart*.  Quauratum  vtio  B D, 
hoc  cil  rcftangulum  C 3 A eft  xqualc  rcftangiilo  cx 
media  O B in  B A ac  rcdangulo  cx  CO  lioccftFNin 
fummam  extremarum  B Reflangulum  auCcm  cx 
media  O B in  iuu-mam  extremarum  B A > xqualc 
quadratis  fccund*  Se  quart*.  te  proinde  quadratum 
E D , hoc  eft  F H , hoc  eft  L 1 , hoc  eft  rcftarigulum 
F L M equatur  rccVangulo  F N M.  Quod  dt  ab- 
Jurdum  , & contra  quintam  fecundi.  £rgo  (^umma 
fccund;  Se  quart;  non  poteft  ciTc  maior  nec  minov 
F L.  Igitur  ciit  ilii' ;quaiis.  Quod  erae  demonUran-» 
dmn.  ' •“* 
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SI  fuerint  quinque  quantiuces  continui  proportiona- 
les, quadratum  fummx  fccundx  tc  quartz . duplum 
quadratum  fummz  trium  intermediarum  plus  rc£fangu- 
lo  ex  fumnaa  trium  intermediarum  in  fummam  extre- 
marum» icccnquc  quadratum  compolii^  ex  famma  ex- 
tremorum S>c  tripla  fumma  fecundz  ic  quartz  ic  qua- 
drupla media  > erunt  in  continua  proportione.  Nam  fune 
iftz  tres  linez  F L > L I , L M » continue  proportionales. 
Ergo  8c  carum  quadrata  erunt  quoque  concinui  propor« 
cionalia. 

PROPOSITIO  V. 

meiu  ex  quinque  quantitatihus  continue prtl 
portionalibus , ^ fumma  reliquarum 
quatuor  , diHinguere 
JinguUs, 

E Sto  datus  numerus  p pro  medio  » Sc  iiz  profum-  ;* 
ma  reliquorum.  Ponatur  autem  i R pro  fumma 
fecundi  SC  quarti.  Ergo  fumma  extremorum  cric 
na  - I R.  Ergo  per  idem  theorema  » quo  vh  fumus 

in  operatione  Algcbrica  Fropof.  3.  huius  exhibet 
fummam  extremorum  plus  duplo  racdio  > quate  h du- 

. r . n t * Q"  ’ **■ 

pium  medii  nempe  18  inde  fuftulens,  rciiduum  ■'  ' 

erit  fumma  extremorum.  Sed  h^c  eadem  fumm?  ex- 
tremorum iam  fupra  inuenta  cft  lU-i  R-  Ergo  erit 

quatio  inter  iiz  - 1 R dc  Igitur  poft  debitam  re- 

ductionem > I Qcrt  zquale  1170  - p R.  Et  fit  i R , fiue 
fumma  fecundi  8c  quarti  jo.  Singulique  poRca  CX  fupr*- 
*•  3*?.  *7*  81. 
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Lther  Tertius", 
Hinc  Canon. 
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NCncupIufft  quadrati  quod  fit  i dimidio  medii  da- 
ti, iunge  cum  produftoex  duobus  datis  numeris» 
fummac  huius  radix  quadrata  fupradifto  multata  duni* 
dio  exhibebit  fummam  eorum  qui  funt  in  locis  naribus 
Vnde  fingulinon  latebunt. 

Hinc  Effedio  Geometrica. 

Sit  data  media  AZ  Se  fiimma  reliquarum  B C.  Con- 
iungancur  ill*  in  dircaum , & fafto  fupra  toum  A C 
lemicirculo,  erigatur  BDper- 

Scndicularis  ipli  A C.  Tum 
luila  A B bitariam  in  E , fif. 
matur  B F tnpla  ipfius  A E vel 
£ B , nc£^a(urque  D F fle  ex 
ea  tollatur  F G arqualis  A E vel 
EB. 

Manifefium  eft  obferuari  lin- 
gulas Canonis  Algcbrici  partes  , liquidem  quadracum  n 
B F eft  noncuplum  quadrati  £ B,  quia  linea  B F eft  tripla  4 
linex  B n.  Quadratum  autem  B h additur  quadrato 
B D fit  quadratum  F D,  cuius  latus  F D multatum  F G 
qux  ell  dimidium  A B,  exhibet  D G. 

Dico  vero  lineam  1 > G fore  fummam  fecund^  Aequar- 
im ex  quinque  proportionalibus  quxlitis.  Sit  mim  , fi 
fitn  poteft , elufmodi  fumma  maior  vel  minor  C,  D fle 
xquahs  G H.  trgo  quadratum  H H quod  xquatur* 
quadratis  FG,  G I ’ fle  duplo  reaanguli  h G H , erit  c- 
liam  xqualc  quadrato  £ B p'u$  quaurato  aggr  gati  fc- 
cundx  fle  quanx  , p us  rcdangulo  fub  media  tn  fiim** 
mam  fccundx  ae  quartx  : atqui  quadratum  aggregati  17 
fccundx  fle  quartx , xqualc  eft  quadratis  ftcundx  fle 

quattxplusduplomcdixquadrato  ; duplum  autem  me*^ 

se  y 


/ 


/ 


< ftMti. 
r.frimi. 
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Iwoua  C /<*«//, 

di?  quidratum  ?quatur  oftuplo  quadrato' B E.  -Ergo 
quadutuin  FH  arquabitut  nonaipio  quadrati  BE,  plus 
quadratis  fccundx  6c  quarta:,  plus  rcftangulocx mcdu 
in  Icaindam  &c  quartam. 

Sed  cum  B e xqualis  fit  primx  , fecunda:  , quiri.x 
Ifaunii.  te  quint?  , rc^langulum  ABC  xqualc  erit  quadratis  fc- 
i-j.ftKti.  cund?  Se  quarte  p.us  rcdangulo  ex  media  in  fecundans 
Se  quartam : quadratum  vero  B F cft  noncuplum  quadra- 
I fixti  ^ rcdangulura  A B C ?quatur  quadrato  B D. 

Ergo  quadratum  F H erit  xqualc  quadrans  B F & B D. 
n-fixii.  Sed  illa  duo  quadrata  B F «e  B D xquantur  quadrato 
F D ; igitur  quadratum  F D cll  xqualc  quadrato  F H , 
pars  toti , vel  totum  parti.  QuodcftabfurJum.  Et  pro- 
inde fumma  fccund?  fec  quartx  non  poteftefle  maior  vel 
minor  .G  D-  fcrgo  erit  ilii  ?qualis.  Q^d  aat  demon; 
ftrandum. 

PROPOSITIO  VI. 

Hoc  idem  problema,  alto  modo  f oluere, 

Sit  datus  numerus  2 pro  medio,  «ioprofum- 
marcliquorum.  Ponatur i R pro  fumma  extremo- 
rum, Igitur  6,^  V 20  - I R erit  fumma  fecundi  5c  quarti. 
Cuius  quadratum  55  - la  R - at  8o  QJ^.i 
multatum  duplo  quadrato  mc.lil  8 , exhibet  48  - la 
R-w  SeQj  I r88»  pro  quadratis  fecundi  Sequar- 
ttm.  14,  ti.  Si  vero  fiimm^  extremorum  i R multiplicetur  per 
medium , habes  quoque  quadrata  fecundi  & quarti  a R. 
Igitur  z R aquabuntur  48  - Ii  R- V 80  Q 1 1 i*  80. 

debitam  rcduftioncm  « erit  i Q ?qualc 
14  R t Hi  S®  Q 48  - K iS8o.  Ex  quo  fic  erues  ladiccm 
quadratam.  Dimidium  numeri  radicum  eft  7!  e iO  ex 
....  .CUIUS  quadrato  tolle  numerum  abfolurgin» 

Se  rclmquiintur  zi  ■{•  v-  So  , cuius  r^adix  quadrata  V zo t r 
**  radicum  y.f  v zo  ^xhibcc 

4 * 


e 


' Liher  Tertius.  " 

pro  yalore  vnius  radicis, hoc cft pro fntnmaextrcnio- 
f IUI).  Igitur  tollendo  6 cx  Tumma  data  , habebis  ^ zo 
prorumniarecundi&:  quarti.  St  itafinguiicrant  }•  1^5  j 

Hinc  Canon. ^ 

! 

Tolle  duplum  quadrarufn  medii  ex  quadrato  fum- 
mx  reliquorum  datc:rchduum  detrahe  quadrato 
quod  fit  ex  dimidio  medii  iun£to  cum  fummareliquo* 
rom : idius  cnun  rchdui  radix  quadrata  dctra£la  aggre- 
gato fummq  dat^  plus  dimidio  medii,  exhibet  fummam 
extremorum.  Vnde  nec  fumma  Cecundi  Sc  quartij  ircc 
linguli  latebunt 


^Hinc  Effeilio  Geometrica. 


Sit  data  media  A B Sc  fumma  reliquarum  B C.  Supra 
B C Hac  fcmicirculus  in  quo  inferibatur  linea  B D 
potens  duplum  quadratum  A B , 2Cnc£^atur  D C.  Tun\ 
diuifa  .\  B bifariam  in  £ , centro  C , intcruallo  C £ , 
deferibatur  maior  icmicirculus,  cuius  diameter  EF  , ad 

cultis  extremitatem  perpen- 
diculariter  erigatur  b G 
,'xqualis  C P , & du£la  G H 
parallela  F E occurrat  peri- 
pherix  in  pundro  H . ex  quo 
demittatur  H 1 perpendicu- 
laris ad  FC. 

Manifeftum  eft  obferuari  Engulas  Canonis  panci: 
Equidem  cx  quadrato  bC  tollitur  quadratum  BD  quod 
eft  duplum  quadrati  A B , & r^ftat  quadratum  D C. 
Tum  cx  quadrato  H G,hoccftEC*tollitur  quadratunl 
I H , hoc  eft  F G , hoc  e*t  C D , & relinquitur  quadra- 
tum C I , cuius  latus  C I detractum  C F , hoc  cH:  E C 


exhibet  I F. 


Sf  Viji 


9. fetum  Ji. 
xy.ftxu. 

iy.ftrit, 
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i.ftxii. 

m.fiuli. 

vj./tuii. 


Notia  QUms, 

Dico  autem  Kncam  I F fore  fummam  extremarum 
Je  quinque  quxAtis.  Sic  enim  , A Acri  potcA>  fumma 
extremarum  maior  vel  minor  FI,&xquahsFL.  Igitur 
cum  £ Czquctur  fummx  extremarum  > Aimmz  fecund; 
& quaitz  , Se  dimidio  mediz  , erit  £ F zqualis  duplz 
fumm;  extremarum  duplo  aggregati  fccundzScquanz 
& infuper  coci  medix:  cum  ergo  FL  Ac  fumma  extre- 
marum, erit  LH  xqualis  fccundx  extremarum , duplo 
fccundz  Se  quartx.  Se  toti  mediz : Se  proinde 
iciiangulum  FLE  xquabitur  quadrato  fumm^  extre- 
marum , duplo  rc£langulo  fub  fumma  excrcmaium  in 
Aimmam  fccundx  « quartx.  Se  rcftangulofub  medix  in 
Airamam  extremarum  j quod  poAremum  re6^angulum 
zqualc  cA  quadratis  fccundz  Se  quartx. 

Si  autem  quadratis  fccund?  Se  quartf  addas  duplum 
rcftangulum  lub  fecunda  & quaru.Auc  quod  idem  cft, 
duplum  medif  A B quadratum,  habebis  quadratum  a g- 
gt -gati  fccundx  Se  quartx  : icitur  rcftangulum  F L fi 
pius  duplo  mediq  A B quadrato  xquabitur  quadratis 
aggregati  extremarum , aggregati  fccundq  Scquart^,  SC 
duplo  rcftangulo  fub  fumma  cxcremarum  in  fummam 
fccundx  Se  quartx  , qux  omnia  Amul  fumpra , Ibnt  z- 
qualia  quadrato  B C ,.boc  cA,  quadrans  B D , D C » igi- 
tur tollendo  virmque  commune  quadratum  B D ; re* 
Aabit  rc£languluro  FLE  zqualc  quadrato  D C , hoc 
cA  F G , hoc  cA  I H , hoc  eA  redangulo  F I B , quod 
eAabfurdum , Se  contra  quintam  fecundi  Elementorum. 
Ergo  fumma  extremarum  nonpotcAcAc  maior  nec  mv* 
nor  F I.  Et  proinde  erit  ipA  xqualis.  Quod  erat  dc- 
monArandum. 

QorolUrium. 


SI  fuerint  quinque  quantiutes  continui proporiiona-i 
Ics , qiiadranim  fummx  extremarum  , quadratunr 
c^^*^cniarum  Se  fccundx  Se  quartx  multatum 
ditplo  medi  quadrato  , item  que  quadratuni  coropoAtap 


LioerTcrims',  ' 

« fumma  catum  qu?  funt  in  locis  imparibus  & dupla 
^mrni  fecund?  & quari,  cnmtin  continua  proponiow  c • 

Nan,  tr«  nlx  l.n«  F I , I H , & I E runc  cLLi  p™:  “ 
SS“  Fopor- 

PROPOSITIO  VII.  ‘ . 

%'  ■* 

D4U  fumma  quinque  quantitatum  continue  pro-  - 

Portionalium  a^regato  quadratorum^  ‘ 

a fngulis , distinguere 
JinguUs, 

« 

F f !?■  ‘‘““1  3 ' pro  fumma  quinque  proportio-' 

^nw!!r’^"“”'"o^‘‘‘'’?“dgrcg«o  quadratorum  - 
InrJc^  \ Ponacur  i R pro  fumma  eorum  qui  fune  in 

lium  ^““"'^‘"‘"^''^“'^‘luinqucproportiona- 

rn  . quadratum  fumma:  omnium. multatura  quadratis 
fin^lorum  rchnquit  numerum  xqualem  produfto  ex 
mma  omnium  in  duplam  fummam  eorum  qui  funt 
nemr  ^»»^«tum  lummx  omnium  ?i. 

'o^caggregaturoquadratorum 
IT  n «qualccritproduaocx 

3imzR.  Promdcquecnt*quatiointa/.oa.“rR 

Lb.  * ^ » quam  fi 

fbnt  in  L V l * * ® * «^Of^um  qui 


Hinc  Canon, 


• &. 


Tolle  aggregatum  quadratorum  a fingulis  dc  qua- 
drato lummx  omnium:  refiduum  diuidc  per  fum- 
mam omnium  & habebis  duplum  aggregatura  fecundi 

«cquartirvclrcfiduumdiuidcpcrdup^^^^^^ 


.J 


t 


47*  Primt. 

}i,  ttrtii. 
S.ftxti. 

4.  ftxti. 

17.  fimi. 


CtT0ll.fr 

fyf-io. 

V».  1. 


51«  NoU(t  CldmSf 

mam » &:  habebis  aggtegatum  facundi  Se  quarti,  Vnde 

'iinguli  non  latebunt. 

Hinc  Ejfccilo^comstriciti 

E Sto  data  Iinc.a  A B pro  fumma  quinque  linearum 
continue  proportiotrahum  > data  quoque  ht  Imca 
A e potens  quadrata  fingularum.  Supra  ipl.inn  A B 6at  - 
fcmicuculus  in  quo  infciibaiur  A C » &.  connexa  C,  £ 
demutatur  C D perpcndicularitcr  ad  diamCCtuna 
A B. 

Manifcftutn  cft  obfcruari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes : iiquidem  ex  quadrato  A B collomur  quadrata  X 
lingulis  xqualia  quadrato  AC,  Se  remanet  quantlratum 
C B.  Q^niain  vero  angulus  A C B in  femicircuic 
re£kus  cH  , dcrailfa  perpendicularis  C D fac<c  triangu- 
lum C B D xquianguUun  triang^ilo  ABC»  ergo  vt 
A B ad  B Ci  ita  B C ad  B D.  I gitur  rcftangulum  A 6 D 
xquatur  quadrato  B C.  Et  proinde  quadratum  BC 
diuiditur  pec  Uncam  AB  & iit  i in  ea  D B pro  quotient^ 
Geometrico. 

Dico  vero  lineam  DB  fore  duplam  earum  linearum  • 

quz  iunc  in  locis  paribus. 
Cum  enim  fumma  A B z- 
qualis  iit  fummx  earum  . 
qux  funi  in  locis  imparibus 
Se  aggregati  fccundx  Se 
quartXicric  quadratum  A B 
xqualc  quadratis  fummx  earum  qux  fune  in  locis  Impa-  ' 
ribus  , Se  aggregati  fccund^  Se  quart^  Se  infuper  duplo 
i'c£tangulo  iub  fumma  carum  qux  fune  in  locis  impa- 
ribus in  aggregatum  fccundx  Se  quartx.  Quadratum 
autem  fumm;  carum  quq.funt  m locis  imparibus xqua- 
le  cft  quadratis  prim^  .tcrtix  Se  quintz  , plus  duplo  rc- 
ftanguU  ex  media  in  finnmam  cardm  qux  funtin  locis 
inapatibus.  Et  quadratum  aggregati  Ictundx  se  qUarcae 

' _ xquatur 


LiberTeniusl 

'xquatur  quadratis  fccund*  & quart*  plus  duplo  rcaan- 4 /»**»/« 
^li  fub  fecunda  ficquana  :re£kangulum  vero  cx  inedia 
tn  fumniam  earum  qux  fune  m locis  imparibus  cft  zqua- 
le  quadrato  mediz  plus  quadratis  fccund*  U quaitat.  t.r,ttndi' 
Ergo  quadratum  A B zquatur  quadratis  fingularum  ’ 
plus  duplo  re£fcangulo  ex  fumma  earum  quxfuntinIo-‘7/»*^'( 
cis  impanbus  in  fummam  fccundx  & qua rtx  plus  duplo 
quadrato  aggregati  fecundx  Sc  quartx.  Et  promde  qua. 

dratum  AB  xquale  erit  quadratis  lingularum  plus  duplo 
re^tangulo  cx  fumma  omnium  in  fummam  fecundx  ae  “ 
quartx. 

Sed  idem  quadratum  A B xquatiir  quadratis  A C & 

CB.  Igitur  cum  quadratum  A C fit  xquale  quadrati* 
fingularum , erit  quadratum  C B xquale  duplo  rc6kangu  j 
lo  cx  /umma  omnium  A B m fummam  fccundx'cc  quar^ 
tx.  Sed  quadratum  C B xquatur  rc£tangulo  A B D > Vt 
iam  probatura  eft.  Ergo  cum  A B fit  fumma  omnium» 
erit  B D dupla  fumma  earum » qux  funi  in  locis  paribus. 

Q^d  erat  demonfirandum. 

uaque  dimidium  B D xquatur  aggregato  fecundx 
& quartx.  Er  proinde  » AD  plus  dimidio  B D xqua. 
bitur  fummx  carum  qux  funt  in  locis  imparibus,  igitur* 
per  Propof.i.  vel  a.  huius»  fingulx  non  laxebunt. 

CcrolUrium,-  • 

SI  fuerint  qUinque , iino  quotcumque  quantitates 
continue  propoitionales  numero  impari  j &c  cxqud> 
drato  fummx  omnium  tollantur  quadrau  fingularum ' 
refidui  dimidium  xquebitur  plano  iub  fumma  omniune 
in  fummam  earum  mx  fiint  in  locis  prlBus.  Item » in 
«adem  fcriew._ip(taiata  fingularum  xqualia  funt  plano  • 
cx  fumma  omnium  in  differentiam  carum  qux  funt  in  lo- 
cis imparibus  , Sc  carum  qux  in  paribus.  Itero  »in  eadem 
ferie  » quadrarum  fumma*  omnium  ad  quadrata  fingula* 

mnas  erit  vi  fumma  omnium  ad  differentiam  eanun  qux 

- _ 


A 


t.ftxti. 


f 
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I^oUit  Clauisl 

(unt  ia  locis  imparibus >&  urum  quzia paribus.  Hxc 
omnia  fcquuncur  cx  co  ^\xod  tria  illa  triangula  ABC» 
D C 1^  . A D C fune  zquiangula, ergo  eorum  latera 
proportionalia  funt.  Ergo  icftangulum  A B D cft  z- 
qualc  quadrato  B C > 5c  rcfkangulum  S A D zquale 
quaslrato  A C » cllquc  vt  prima  A B ad  tertiam  pro- 
portionalem A Di  ita  quadratura  priraz  AB  ad  quadra- 
tum fecuadz  AC.  * ’ " 

PROPOSITIO  VIIL 

Hoc  idem  prohlemaalio  modo f oluere. 

DAtis  iifdcm  31.  & 341.  Ponatur  i R pro  /urama 
eorum  qui  funt  in  loc.s  imparibus,  frgo  31  • R 
erit  fumma  fecundi  de  quarti,  igitur  propter  idem  theo- 
rema quo  vii  (umus  in  Propoiltionc  przccdcnte » E ex 
quadrato  31  quod  cil  ^61  tollas  3.1.  rcliduura  6zo  z- 
quatur  produ6Io  i9zz-  R.  Ergo  130Z  funt  zqualia 
6i  R.  Et  proinde  fit  i R » fiue  fumma  eorum  quzfunc 
in  locis  imparibus  ai.  Igitur  tollendo  z 1 cx  fumma  om- 
nium /I.  refiduum  10  cit  fumma  fecundi  8c  quarti.  £c 
ita  per  Propofitiones  przccdcntcs  finguU  erunt  i..z.  4. 
S,i6. 

Hinc  CnnoH. 

QVadratum  fummz  omnium  adde  quadratis  Hn- 
gulorumtfummam  confei^am  diuide  per  duplam 
. omnium  fummara,  fit  habebis  fummam  earum  quz  fimt 
^nc  in  locis  imparibus.  Vndcfioguli  non  latebunt. 

Hinc  E ffeiho  Geometrica. 

lumma  omnium  A B.  Data  quoque  fit  liifcai 
V».?  ^I'«*«Squadxariifing-.iUriim-,.Crtniun!.'.antur.il- 

angulos  rcaos,  «cncaatur  C B.  Tiimfiac  vtdu- 

^ . - - 


r 


- LihfrT^ertius,' 
pU  A B ad  B C > ita  B C aJ  6 D. 

MantfcBum  cA  obrciuiniingulasCanonisparteSifi. 

quidem  quadratum  fum* 
ti\z  omnium  A B addi- 
tur quadrato  A C xqua- 
li  quadratis  fingularum» 

Sc  lii  quadratum  B C. 
Quoniam  autem  ek  yt^y.friml. 
dupla  A B ad  B C i ita 
B C ad  B D , quadratuni 
B C aquabitur  rc6langulo  duplo  A B D;  & fic  quadratum 
B C diuiditur  p r duplam  A B>  Sc  fit  linea  B l;  pro  quo» 
tiente  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  B D fore  fummam  earum  qua; 
funt  in  locis  imparibus.  Nam  rcftangulum  ex  dupla 
A £ in  6 D xquatur  reflangulo  cx  dupla  B L>  in  A B* 

£rgo  te£^angu'um  cx  AB  m duplam  £ l3  cA  aquale  qua- 
drato B C > hoc  cA  quadra  is  A B > A C : cum  igitur  ex 
Corol.  Prop.  pr^ccd.  Quadratum  A C xquetur  reftan-  ’ 
gulo  fub  liimma  omn  um  A B in  dificrentiam  ea- 
rum qux  funt  m lucis  imparibus  j Sc  earum  qux  in 
paribus , eric  dupla  B D xqualu  A B plus  dia  diricien-  i fiturOi: 
tia. 

Sed  fumma  duarum  quarumque  linearum  plus  illa- 
tum difierentia  xquatur  duplo  maioris  , vt  olirp  diftum 
eA.crgo  cum  fumma  carum  qu.r  funt  in  locis  impari- 
bus* maior  fit  fumma  lecundx  Sc  quartx  i erit  dupla  B D ** 
xqualis  dup!x  iummx  caium  qux  funt  in  loc.s  im- 
paribus i Sc  proptcrca  ipfa  B D erit  fumma  carum  qux  ' 
lunt  in  locis  imparibus.  Quod  erat  demonAran- * 
dura.  - 

CorolUrinm. 

SI  fuerint  quinque.imb  quotcumque,  quantitates  con-’ 
tinuc  proponionaUs  numero  uTip.rri  , quadratum  ' 
fummx  omnium  pius  quadratis  fingulaiinn  cnc  aquale 

Tc  ij 


i 
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duplo  reftingulo  Tub  furama  omnium  in  fummim  eik« 
rum  ^u*  funt  in  locis  imparibus. 

PROPOSITIO  IX. 

Jd^m  problema  atiter  f oluere! 

/ 

Sit  data  numerus  8 f ao  pro  fumma  omnium.  Et 
44  pro  quadratis  tingulorum.  Ponatur  i R pro  dif« 
ferentia  eorum  qui  funt  m locis  imparibus  > fic  eorum  qui 
in  paribus  , ergo  multiplicando  Tummam  omnium 
8 f V io  per  I R > h.rbcbis  produ£kum  8 ni  f v 20  Q, . *- 
qualem  aggregato  quadratorum  a fingulis44.  £t  pro* 
inde  fafta  diuilionc  erit  i R xqualis  8 - R 20  , ergo  (i 
(i  8-^10  tollas  ex  fumma  omnium  8 f m2a»reiiduum 
V 80  erit  duplum  fummx  fecundi  ic  quarti.  Igitur  fum« 
ma  fecundi  8c  qiurti  cft  v 20.  Et  ita  per  Propofttiones 
prxccdcntcs  > erunt  finguU  3«V5|V5-i\a|i^5-^ 

fiinc  Canon» 

AGgregatum  quadratorum  a fingulis  diuidc  per 
fuinmam  omnium  • Ae  habebis  didercntlam  fum- 
rax  fecundi  £c  quarti  a fumma  eorum  qui  funt  iu  locis 
^paribus. 

.//inc  EffeSUo  Gtometrica, 

SVmmx  omnium.  Sc  lincq  potenti  quadrata  finguU-] 
rum,  inuentatur  tertia  proportionalis. 

Mamfcftum  elk  obfcruariTntegrum  Canonem  » hoc 
enim  polito,  fumma  omnium  cum  tertia  proportionali 
iiuienta,  facis  reffangulum  xqualc  quadratis  fingularumf 
& ita  quadrata  lingularum  diuiduntur  per  fummam  004'*. 
i|ium » 8cht  certu  proportionalis , pro  quotieate  Geome» 
jrico.  ^ r ' ^ 


LiherTertiuh 


Dico  lutem  certum  illam  proportionalem  fore  diffe. 

rcntiam  aggregati  fccundx  & quartx,  & fummx  carum 
quz  fune  in  locis  imparibus.  DemonAracio  patet  cx 
QocoilPiQpoi.y. 

PROPOSITIO  X. 

•Data  fumma  earum  quantitatum  qua  funt  in  locis 
imparibus  , ag^gato  quadratorum  a quin^ 
que  proportionalibus ,inuenire 
fmgulas. 

E Sto  datus  numerus  pro  fumma  eorum  qui  funt 
in  locis  imparibus.  £t  7381  pro  aggregato  qua- 
dratorum a fingulis.  Ponatur  1 R pro  differentia  eorum 
^ cui  liinc  in  locis  paribus  > eorum  qui  in  imparibus. 

£rgo  91  - 1 R erit  fumma  fecundi  ac  quarti  1 quz  fi  adda- 
tur 91,  Aene  i8a-iRpro(umma omnium.  Igitur  mul* 
tipiicando  i8a  - i R per  x R habebis  181  R - i Q pro 
quadratis  fingulorum  & ita  erit  zquatio  inter  7381  Ochmliu.  ^ 
iSzR-iQ^  Ergo  I Q^zquabituriSa  R -7j8x.  Ec  fit 
1 R > fiue  diAcremia  eorum  qui  funt  in  loci$  impari- 
bus , 6e  eorum  qui  in  paribus.  61.  Singulique  i.  3.  o. 

37.  8r. 

Aliter  ponatur  i R pro  fumma  omnium  igitur  iR-^i 
eft  liimma  fecundi  8c  quarti  > quam  fi  tollas  a 91  r fic 
i8z  - 1 R pro  differentia  eorum  qui  funt  in  locis  impari* 


bus , & eorum  qui  in  paribus.  Ergo  multiplicando  x R 

- 1 R » fiet  aggregatum  quadratorum  a fingulis  C*r*iUr. 
- I Q.  Erit  igitur  zquatio  inccr  7581  tc 


per i8a 
i8z  R 

i8zR-iQ^  Vnde  I C^cft  zqualc  i8i  R - 73'i.  Et 
fitiR  fiue  fiifflma  omnium  ui.  Singuliquavtfiiprai.j. 
0.27.81.  ■■  ' " 
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/VouaClauis, 
Hinc  Canuru 


i 

7. 

humi. 


EX  quadrato  fumraz  coium  qui  funt  in  imparibus 
locis  tolle  quadrata  lingulorum  : huius  enim  refi- 
dui  radix  qnailrata  dctiafta  & addita  fupradiftx  fum«  ■ 
mac  exhibet  difiTcrcntiam  eorum  qui  funt  in  Jocis  im- 
paribus 6c  eorum  qui  in  paribus  per  dctra£iionem  > SC 
fummam  omnium  per  additionem.  Ynde  Unguli  non  ■ 
latebunt. 

Hinc  Effectio  Ceomctticd, 

Sit  data  fumma  earum  linearum  quz  font  in  locis  • 
imparibus  AB.  Ht  A C poflit  quadrata  Ungularum» 
Centro  B , interuallo  B A > Uac  femicircuJus  cuius  dia- 

ircter  A D > & coniun^is 
AB  6C  A C adangulosreftos, 
ducatur  C E parallela  A B 8c* 
producatur  donec  occurrat 
peripherix  in  pun£to  £ , ex 
quo  demittatur  £F  perpendi- 
cularis ad  AB. 

Manifeftum  cft  obicruari  Unpilas  Canonis  panes  j 
Uquidrm  ex  quadrato  E B > hocclt  A B>  tollitur  quadra- 
tum £F,  hoc  eft  AC,  & reftat  quadratum  FB, cuius  * 
latus  F B detcadlum  fic  additum  AB,  exhibet  A F 8e 
FD.  ^ ^ 

Dico  autem  primo  A F fore  differendam  earum  qux 
fune  in  locis  imparibus  , ic  rarum  qux  in  paribus.  Sic 
enim  , h 6cri  poccil  , illa  diBcrcntu  maior  vel  minor 
A F Ic  xqualis  A G,  ergo  G D erit  fumma  omnium , Ce 
proinde  rc^angulum  A G D xquabitur  quadratis  lin- 
gularum , hoc  cA  quadrato  A C,  hoc  cft  quadrato  £ F» 
^ceft  rcd^angulo  A FD.  Quod  eft  abfur dum  > cone 
tra  quintam  fccimdi.  £rgo  illa  differentia  de  qua  agitur, 
non  pquft  maior  n^c  minor  A F.  Ergo  enc  illi  x- 


'V 


LiberTertlus, 

•qualis.  Quod  erat  dcmonUrandum. 

Dico  deinde  FD  fore  funamam  omnium.  Sequitur  ex 
prxcedcnte  dcmonftracione. 

PR9POSITIO  XI. 

Hocidem  problema  alio  modo  perficere. 

•••»  .k 

Sit  datus  numerus  8 pro  fumma  eorum  qui  fune  in 
locis  imparibus.  Et  44  pro  aggregato  quadratorum 
a lingulis.  Ponatur  i R pro  fumma  fecundi  & quarti. 

Ergo  8 f 1 R cft  fumma  omnium  K 8 - 1 R cft  differentia 
eorum  qui  funt  in  locis  imparibus,  Se  eorum  qui  in  pari> 
bus.  Et  proinde  fi  ducas  8 -f  i R in  8 - 1 R , fiet  aggre- 
, gatum  quadratorum  a fingqlis.  Fit  autem  64  i 
Ergo  64-1  aquantur  44.  Vnde  iQ^ aquale zo.  Se  ^ " 
fit  1 R , fiuc  (umma  fecundi  Se  quarti  hl  jo.  Igitur  per  • 
Propof.i  .Se  2. huius.  Unguli  erum.  ^^«Kj|V5-/l2liii5ti 

h t y ;• 

hf/nc  Canon. 

SVmmam  qifadratorum  a fingulis  tofte  de  quadrato  ■» 
fummx  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Et  habe- 
bis  quadratum  fumm^  fecundi  Se  quarti.  Vnde  nec  illa 
fumma , nec  finguli  latebunt.  

Hinc  EJfeSlio  Geometrica^ 

DAiis  iifdem  qo*  data  funt  in  figura  Propof.  pt^ced* 
fiant  omnia,  ficut  illic  imperatur  fieri. 

^ Manifcftum'cftobfcruariintcgrumCanoncm»Sefieri 

Dico  autem  lineam  F B clTc  fummam  fecund*  Se 
quartx:  nam  vt  illic,  probatum  fuit,  AF  eft  differentia 
e«um  qux  funt  in  locis  imparibus  Sc  catum  qu^  iopari« 


Ctr0]lir. 

Miw. 


Or«/}4r. 

7. 


J34  NdUit  CUuls] 

bus , ergo  cum  A B fit  fumraa  caiiim  quae  fum  in  loci* 
imparibus , erit  FB  fumma  fecundae  & quartae.  Qiio<J 
erat  dcmonftiandum. 

1 

CorolUrium; 

SI  fuerint  quinqUe  quantitates  continue  proportiona- 
les > imo  quotcumque  numero  impari , quadratura 
fummx  earum  qu;  (unt  in  locis  imparibus  xquacur  qua- 
dratis fingularum  , plus  quadrato  ^mm*  earum  , qu* 
fune  in  paribus  locis. 

PROPOSITIO  XII. 

Datd  fumma  earum  quantitatum  qud  funt  in  loca 
faribus  , cir  dg^egato  quadratorum  d Jtngulis, 
inuenire  quinque  continue 
proportionales , 

E Sto  datus  numeras  30  pro  fumma  fecundi  de  quatcL' 
Et73t  r pro^gregato  quadratorum  i fingulis.  Po- 
natur 1 R pro  did^enna  eorum  qui  funt  in  locis  paribus*  ■ 
de  eorum  qui  in  imparibus.  £rgo  60  f 1 R erit  fiimmA 
ommum.  Igitur,  fi  ducas^ot  iRiniR.fiet^oRtiQ, 
pro  aggregato  quadratoium  a fingulis.  £t  proinde  erit 
zquatio  inter  60 R f r Qdc  7381.  Ergo  iC^ellzquale 
7381  • ^oR.  £t  fit  R , fiue  digerentia  eorum quifunt 
in  locis  paribus , de  eorum  qui  in  imparibus.  ^1.  Sin- 
g>-i lique  erunt  i.  j. 9.  ly.  81. 

Aliter  , poiutur  1 R pro  fumma  omnium;  ergo  (t 
iR>  ducatur  in  xR  , fictprodudusiQ-^oRxqua- 
^gg‘ cgato  quadratorum  a fingulis  yjSi,  Igitur  i 
«qcatur  7jS  i f io  R.  Et  fit  1 R , fiuc  fumma  omnium ' 
aai.  Et  finguli  1.3.9.17.  gi. 

*^umwo  ^ io.pro  firmana  fecundi  ^ 6c 

quarti. 


LiherTcrtius\ 

<juarti.  Et  44  pro  aggregato  quadratorum  a fit>gulis. 
.Ponatur  iR  pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  impari* 
bus.  Ergo  ao  t I R cnc  fumma  omnium 
I R - 1^£  ao  differentia  eorum  qui  funt  in  locis 
& cofum  quiin  paribus.  Proindeque ducendo  >)£  aof  i R 
ini  R-kio>  fiet  productus i Q^ao  *qualis aggrc^^iilb 
quadratorum  a fingulis  44.  Igitur  r Q eft  64! 
fiue  fumma  eorum  qui  fune  in  locis  imparibus  8. 
lique  erunt  3.  ^5  1 j 2 j f 1 

Hinc  Canon, 

QVadratum  fumm*  fecundi  & quarti  adde  quadratis 
iingulorum,&  fiet  numerus  cuius  radix  quadrata 
muiiaca&auaa  aggregato  fecundi  & quarti  exhibet  dif- 
ferentiam eorum  qui  funt  in  locis  paribus,  Se  eorum  qui 
imparibus  per  detrad^ionem  » Ac  tlimmam  omnium  per 
additionem. 

ret 

QVadratum'  fumma:  fecundi  &quani  adde  cum  ag- 
gregato quadratorum  a fingulis , Se  habebis  qua- 
dratum furam*  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus. 

Hinc  EffeHh  Geometrica, 

It  dataHinca  A B pro 
fccund*  Se  quart?.  Linea  . „ « 
« poflit  quadrata  fingularum. 
V^mju^gantHr.  illa?  ad  angulos 
^ centpaB  intcruallo  B.A> 
£a£lo  circulo j connexa  C Bfecet 
peripheriam  in  punftis  D E. 

Manifeftum  efiobferuari  inte- 
grum Canonem. 

Dico  aateio  B Q effe  fummam 
«Atum  qn«  funi  ia  locis  imparibus , Ac  E C fummam  om- 

' ' - vu  — " 


Ilium*  DC  difTecentiam  earum  quae  fune  Ia  lociaim^ 

paribus  K earum  quz  in  paribus.  Q^dratum  enim  AB 
iungium  cam  quadraris  fingularum  zqualibus  quadraro 
AC  > facir  quadrarum  furam;  earum  qux  funt  in  locis 
frimt.  imparibus  vt  di^um  cd  in  Corol.  prxccd.  Eadem  vero  ; 
quadrara  A B r A C>  xquantur  quadraro  B C.  Ergo  qua> 
dratum  B C zquarur  quadrato  fummz  carum  qux  lunC 
in  locis  imparibus.  R.cliqua  clara  funt.  - 

PROPOSITIO  XIII. 

T)a,tA  Jumma  earum  (quantitatum  qu^e  /unt  in  locis 
imparibus  y c!T  quadratorum Jecund<e 


E Sto  datus  numerus  ii  pro  fumma  eovum  qui  funt 
in  locis  imparibus,  & 68  pro  aggregato  quadrato- 
rum fecundi  Sc  quarti.  Ponatur  medius  i K . Ergo  fum- 
oia  extremorum  erit  21*1  R , quz  multiplicata  pcr  xR 
exhibebit  produdum  ai  R - r C^;quale  dato  quadrato- 
rum aggregato  68.  Igitur  I Qjcquabitur  21  R- iJ8.‘  Et 
fit  I R , liue  medius  4-  Et  proinde  multis  viis  cognof- 
centur  finguli , eruntque  1.  a.  4*  lifdcm inuarutU 

poteUponii  Rprofiimmaexcremorum.  k > • 

Hinc  Canon, 


0*  quarta , muenire  quinque 
proportionales. 


f 'Hi*; 


I 

i 


i 


CApe  diiUidium  fummie  eorum  qui  funt  jn  locis  im- 
paribus: ab  huius  dimidii  quadrato  tollc~quadraC4 
eorum  qui  funt  in  paribus  locis  : huius  enim  refidui  ra-  ^ 
dix  quadrata  fupradi£to  detra£ka  addita  dimidio  ex- 
hibebit medium , fumnaxn  extren^UQ^* 

guU  non  latebunt.  " ' ^ > 


' ' ■ ^ 

• 
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Lihcr  Ternus, 
Hinc  Effedio  Ceometricd. 


1)7 


E Sto  linea  A B fumma  eorum  quxfunt  in  locis  impa- 
ribus, & AC  potens  quadrata  earum  qux  in  pari- 
bus. Coniungancur  illx  ad  angulos  re£fcos , & fafto  lli- 
per  A B fcinicirculo  cuius  centrum  F,  ducatur  C DparaU 
Icla  A B , ec  occurrat  peripherix  in  punfto  D , cx  quo 
demittatur  D E perpcndiculariter  ad  A B. 

Manlfellum  eft  obferuari  Ungulas  Canonis  A Igebrlci 
partes,  Fquidem  duf^a  E F,  quadratum  D £,  hoc^eE  A C, 
tollitur  ex  quadrato  D F,  fle  remanet  quadratum  E F , cu-  47.  frimi* 
ius  latus  E F detra£lum  fle  additum  dimidio  ipfius  A B, 
exhibet  A E fle  E B. 

Dico  autem  A £ elTe  mediam  fle  E 6 fummam  extre- 
marum. Sic  enim  , E heri 
poccE,  media  maior  vel  mi- 
nor A £ , fle  xqualis  A G. 

Igitur  G B erit  fumma  extre- 
marum , quia  A B ponitur 
cflc  fumma  carum  qux  fune 
in  locis  imparibus.  Ergo 
roaangulum  AGB  xquabitur  quadratis  fccund? 
quanx:  media  enim  cum  quinta  facit  rcftangulum  x-  ly.fiMti' 
quale  quadrato  quart^,  Ecut  media  cum  prima  facit  re- 
dangulum  xquale  quadrato  fecundx.  Igitur  re^an- 
gulum  AGB  aquatur  quadrato  A C , hoceED  £,  hoc  •■/*«?• 
cft  rcftangulo  aE  B.  Quod  cft  abfurdum  fle  contra 
quintam  fecundi.  Ergo  media  non  poteEeiTc  maior  vel  ' 
minor  A £.  Igitur  erit  illi  xqualis.  Quod  erat  demon- 


firandum. 


CorelUrikm, 


SI  fuerint  quinque  quantitates  continue  proportiona- 
les » quadratum  fummx  earum  qux  funt  in  locis  impa- 
ribus , aggregatum  quadratorum  a iribus  intermediis , ^ 


Noua  Clauirl 

ouadVatum  medis , cnmt  in  continua  proportione : nam 
lines  A B > A D , A E , fum  continue  proportionales. 
Ergo  8c  earum  quadrata.  Item , m eadem  ferie , quadra- 
tum fuinmx  carum  qux  funt  in  locis  imparibus  , qua- 
drata lingularum  plus  medix  quadrato  » & quadratum 
fummx  extremarum  erunt  in  continua  proportione  ; 
namlinex  A B . D B , B E,  funt  continue  proportiona- 
les > ergo  carum  quadrata.  Item  : in  eadem  ferie  i 
quadratum  fummx  extremarum  > quadrata  fecundx  Ce 
tettix,  5c  quadratum  medix  funt  in  continua  proportio- 
ne : nam  hnex  B E,  E D , E A,  funt  continue  proportiona- 
les , ergo  ac  earum  quadrata.  Item ; in  eadem  ferie  j cft 
vt  liimma  extremarunTad  mediam  > ita  quadrata  fc-’ 
cundx  ac  quarta:  ad  quadratum  medix.  Item : in  eadem 
ferie  folidum  fub  quadratis  fecundx  ac  quartx  in  mediam/ 
aquatur  fohdo  fub  quadrato  medix  in  fummara  extre- 
marum. Qu^  omnia  adnotaffe  operq  pretium  erit. 


t^p^endix. 

ORdo  poftularct , vt  hic  folucremus  illud  problema.’ 
datafumma  carum  quantitatum  qux  lunt  in  locis 
paribus , ac  aggregato  quadratorum  ab  iis  qux  funt  in 
imparibus  * inucnirc  lingulas  quinque  proportionales, 
fed  commodius  foluctur  infra  poft  Propof. 

pR(;jposiTio  XIV.  ^ 

Dat4  fumma  extremarum  de  quinque  e^uantiutibus 
continue  proportionalibus  , tlT  ag^^ato  qua- 
dratorum  d tribus  intermediis , 

' ' inuenirefngulas. 


E 


Sto  datus  numerus  17  pro  fumma  extremorum.  Et 

^ reliquis,  ^tmanu: 


LihcrTmiusl 

I R pro  medio.  Ergo  cius  quadratum  i Qiunftura 
produSo  ex  fumma  cxtremoium  in  medium  ne 
17  R aquabitur  quadratis  trium  intermediorum.  Et 
inde  erit  aquatio  inter  i Q^ir  R & 84.  Igitori  ( 
xqualc  84-17 R.  Et  fit  iR,fiucmcdius4.  Sincul 
l.a.4.8.16. 

M i . ••  . n . 

Hinc  Canon.  • i.  :-)■ 


CApe  dimidium  fummx  extremorum , &c  chis  dimi- 
dii quadrato  adde  aggregatum  quadratoinm  i tri- 
bas intermediis:  huius  enim  fummx  radix  quadrata  fii- 
pradifto  multata  dimidio  > exhibebit  medium.  Vnde 
finguli  non  latebunt. 

» ' 
Hinc  Effe^io  Geometrica. 

]rr  Sto  data  linea  AB  pro  fumma  extremarum  > &:  AC 


XLpoffit quadrata  trium  intermediarum.  Coniungan- 
tur  illx  ad  angulos  redos , ic  fafto  circulo  fupra  A B, 
ducatur  C D per  centrum , fccans  pcriphciiaxn  in  punftis 

EacF. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algcbrici’ 

partes  i fiquidem  quadra- 

' quadratum  A C , & fit 
f \ quadratum CD  j cuius la- 

^ tus  e D multatum  DE, 
A-'-  ' ■ jJ;'  !■  roimquitCE. 

V j Dico  autem  C E fote 

mediam  ex  quxfitis.  Sic 
enim,  fi  fieri  potcA, media 
maior  vel  minor  C E ac 
xqualis  £ G.  Ergo  re&angulum  F G E , quod  arquatur 
quadrato  medix  E G &:  rcftangulo  fub  media  E G in/ 
wmmam  extremarum  EF  , erit  xquaio  quadratis  trium*' 


V u iij 

T-' 


Noua  Clauis] 

intcrracdiaruw.  Igitur  rcaangulum  F G E aquatur 
quadraro  AC.  Sed  AC  cft  perpendicularis  ad  cxttcroi- 
tatem  diametri , ergo  tangens.  Et  proinde  quadratum 
A e cft  aquale  rcftangulo  F e E.  I gitur  rcftangulum  ‘ 
j:  e E xquabitur  rcAangulo  F G E pars  toti , ycl  torum 
parti.  Qiiod  cft  abfurdum.  Ergo  media  nec  potcftcfTc 
maior  nec  nimor  C E.  Igitur  erit  illi  aqualis.  C^d 
erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XV. 

I 

V<tta  fumma  extremarum,  & d^egato  qua^ 
drat orum  a fngulh,inuenire  quinque 

quantitates  continue ^ro-  , ■ ' ’ 

portionales. 

E Sto  datus  numerus  8 1 pro  furama  extremorum  »8o 
7581  pro  aggregato  quadratorum  a fingulis.  Pona- 
tur autem  I R pro  medio.  Ergo  R erunt  fumrea 
quadratorum  fecundi  & quarti.  Jw  quia  quadratum  fum- 
mx  extremorum  aquatur  quadratis  extremorum  plus 
duplo  medii  quadrato . fi  ex  67x4  quod  cft  quadratum 
fummx  extremorum  81  > tollatur  1 Q.  refiduum 
6ytA  ' Q erit  xqualc  quadratis  primi, tertii  fle  quinti. 
Quare  fi  addas  ^774 - a Q^um  8i  R,  habebis  aggre- 
gatum quadratorum  a fingulis.  I rgo  ( ji  + 1 8a  R - i 
aquantur  7381.  Et  proinde  / Qclt  aquale  8a  R - 657. 
Et  fit  1 R • fiuc  medias  9.  Smguliquc  fune  i.  j, 

17.  81. 

Hinc  Canon. 

SVadratum  fiammx  extremorum  tolle  de  quadratis' 
fingulorum  : refiduum  ircrum  tolle  de  quadrato' 
ix  cxtremoium  fummx  : huius  enim  pofterioris  ■ 
radix  quadrata  diimdi^  c»icmorum  fumm? 


f4in.  14< 


Liher  Tertius, 


541 


crafta  exhibebit  medium  dc  quinque  quxfitii.  Vgde 
iinguli  non  latebunt. 


Hinc  Effe^Ho  Geometrica. 


Sit  data  linea  A B poten»  quadrata  fingularum  , Sc 
AC  fit fumma extremarum.  Supra iplam  A B fiat 
fcmicirculus  in  quo  inferibatur  A C , 8c  connexa  C B. 
producatur.donecCDfitatqiialis  CB.  Tum fafto alio 
fcmicirculo  fuper  AC,  ducatur  DE  parallela ip fi C A, 
donec  occurrat  peripheri*  in  punfto  E , ex  quo  demit- 
tatur E F perpendicularis  ad  A.C.  * ^ 

Manifeftum  eft  obreruari  fingulas  Canonis  partes  , 


Dico  autem  lineam  C F fore  mediam  ex  quinque 
quefitis.  Sit  enim,  fi  fieri  poteft  , illa medu  maior  aut 
miqorCF,acxquali$C R Igitur fcaanguluni  A C H 
lub  media  m lumraam  extremarum  squabitur  quadratis  fitti. 
fccund?  Se  quart?.  Ergo  tcaangulura  A H C erit  xqualc  ’ 
quadratis  fecundx  ac  quartx  mulutis  quadrato  medix, 
noc  ell  rcaangulo  iiib  extremis  : cum  ergo  quadratum 
fumnix  extremarum  AC,?quctur  qi^dratfi  extremarum  i.fitHnii. 
pliis  duplo  re^anguli  fiib  cxtrcm'is , fequitiir  quad/atum 
AC,  plus  rcaanguTo  A H C xquari  quadratis  fingi^rum 
xqualibus  quadrato  A B : £cd  eidem  quadrato  A^B  x- 
quantur  quadrata  AC.  CB.ergo  quadrata  AC,  CB, 
xqualiafunc  quadrato  A C plus  reflangulo  A H C , Se 
dempto  communi  A C , YCj^qUe , remanebit 


fic^uidem  quadratum  A C tolli- 


cuius  latus  G F dctraflum  ex  dimidio  A C , exhibet 
FC 


t yix/i. 
\-7.futti. 


Ltm.  14. 


Ltm.  |. 
htm.t. 


Nouit  CUuiSf  ^ 

rcftingulum  A H C ^qualccjuidratoCB»  hoccft  C.D> 
hoc  cft  EF,hoc  cftrcaiingulo  AFC.  Qu^cftabfur- 
dum » Sc  contra  quintam  fecundi.  Ergo  media  non  poteft 
cfTc  maior  nec  minor  FC.  Ergo  erit  illi  arqualis.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 

' **  f . i ■ . . 

PROPOSITIO  XVI. 


Hoc  idem problemx  aliter  foluere. 


E Sto  datus  numerus  6 pro  fumma  extremorum,  8^44 
pro  aggregato  quadratorum  a fingulis.  Ppnatur 
I R pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Ergo 
cum  6 fit  fumma  extremorum , erit  i R - € medius.  Igi- 
tur multiplicando  medium  i R - per  fummam  extre- 
morum 6»  habebis  6 R- 36  jjro  quidratis  fecundi  & quar- 
ti Quadratum  autem  fumm^  extremarum  ^6  multatum 
quadrato  medii  i Q t i6.izK  aquale  quadraus 
primi  tertii  8e  quinti.  _ IgituF  Ii  ex  3?  tollas 
I Qtj6  - la  R ficrefiduurn  iaR-  r Qaddas  cum  quadra- 

tisiecundi  & quirti  dR-^iS.  ficifummaiSR-  ■ Q- 
xqualisagercgito  quidmorum  i (inguhs  d«o  44.  Et 

proinde  I 1«  R'  *?; 

Lum  quifont  in  lods  inipKibus  f.  Ex  quo  fi  tollw 
fumnuin  extremorum  6 , habebis  ipromedio.  Singu- 

lofquei-vsus-.lxlint-vlvtfj'  '' 


Hinc  Canon, 


• t. 


/^Vaafatd  fummx  extr^toorUm  quaiJrata 

m.  w fiugu.onim , ifumtham  inde  riatam  toUc  ex  qua* 
drato,  quod  fit  a tribus  dimidiis  fuirima:  extremq- 

nim;  laurus  enim  rcfidui’ra(Ux  quadrata  tribus  illis  dinai- 

diis  detrada  exhibebit  ftimmam  coruih  qiii  funt  glocis 
impariDUSt  Vnde  nec  m^iusnc^lfcgulilatebuw 


Hinc 


LibcrTcrtius'.  ^43 

» • , 

Hinc  Effedio  Geometrica. 

Sic  data  fumma  cxccemaruai  A B » Sc  A C potens  qua« 
drata  fingalarum.  Cormenantuc  illa;  ad  angulos  re> 

flos  6c  ne£latuc  C B , produ<r 
cacur  A C donec  A D lic  x> 
qualis  CB.  TumfumatucB  E 
zqualis  dimidio  A B > centro 
E > inceruallo  E A > defcnbatuc 
fcmicicculus  > 6c  ducatur  D F 
puallela  A £ donec  occurrat 
peripherif  in  pun£^o  F » ex  quo  demittatur  F G perpendis 
culariceradA  E. 

Manifedum  eft  obCemari  lingulas  Canonis  Algcbrici 
partes»  liquklem  quadratum  AC  squale  quadratis lia- 
gularum  additur  quadrato  fu mmx  extremarum  A B > fit- 
que  quadratum  C B , hoc  cH  A D » hocellG  F quod  qua*- 
dratura  GF  tollitur  ex  quadrato  PE»  5c  relinquitur  qua- 
dratum G £»  cuiuslaius  G £ dcira£lum  ex  A £ jexhibet 
A Gt 

Dico  autem  A G fore  fummam  catum  qui  fun^Jn 
locis  imparibus  BG  mediam.*' Sit  enim  > h Heriporell» 
media  maior  vcl  minor  B G»  squalis  B H.  Ergocum 
A E Ut  xqualis  tribus  dimidiis  A B > erit  tota  A M tripla 
A B , & B M -dupla  A B , H M squalis  dupls  A B 
mukass  media  BH.  Ec^proindcteftsngulum  AH  M» 
quod  cft  squale  rcQ:angulis  cx-AB.in  H M ^ 8H‘\^  ' 
squabitur  re£):angulo  ex  A B in  duplam  A B multatam 
media  B H reflangulo  ex  media  B H in  duplam 
A B mulucam  B H.  Primum  autem  illorunv  duorum 
rc6^angulorum  ell  squale  duplo  quadrato  A B minus 
reflangulo  ex  media  in  fummam  extremarum  > fe- 
cundum vero  squatur  duplo  rc^angulo  fub  me- 
dia in  fummam  extremarum  minus  quadrato  rae- 
dis. 

Xx 


k 


i.ftcutiiU. 

\7.f0xti. 

l.ftxti. 

I fttunii. 


47  frumi. 
4.ftcMn4i, 
ty.ftXfi. 


NoUiC  CtauiSj 

in  I > fiac  minor  femicircnlus  fupra  B I erigatur  BE 
aequalis  A D vcl  C D pcipcndicularitcr  ad  C B , ducatut- 
que  E F parallela  B I occurrens  minori  periphenx  in 
pun£bo  F , ex  quo  demittatur  F G perpendicularis  ad  dia* 
metrum  B I. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulasCanonis  Algcbrici 

partes , llquidcm  ex  quadrat» 
A 6 tollitur  quadratum  B C « 
Se  redat  quadratum  A C > cu- 
ius dimidium  e(l  quadratum 
C D Ycl  A D , hoc  cft  B E, 
hoc  cft  F G.  Du£la  autem 
F H ad  centrum  minoris  peripheriz  H » tollitur  qua- 
dratum F G ex  quadrato  F H quadrantisB  C>&:  reftac 
quadratum  H G > cuius  latus  H G detra£^um  eidem  qua- 
dranti HB>  exhibet  GB.  • 

Dico  autem  lineam  G B fore  mediam  ex  quinque 
quzficis.  Sit  enim » fi  fieri  poteft , media  m^ior  vel  mi- 
nor B G £cxqualis  B L Ergo  refkangulum  C B L fiib 
fumma  extremarum  in  medum  xquatur  quadratis  fc* 
cund;  Se  quartz.  Igitur  cum  fi  1 fit  dimidium  B C erit 
rcftangulum  I B L xqualc  dimidio  quadratorum  fe- 
cundx  Se  quartz.  Sed  rcftangulum  I B L zquatur  re- 
ftangulo  ILB  plus  quadrato  roedixB  L.  igiturreffan- 
gulum  ILB  aquale  erit  dimidio  quadrato^m  feCundz 
& quartz  multato  medi?  quadrato. " 

lam  vero  quoniam  ex  quadrato  A B aquali  quadratis 
prim^  , fecund^ . quartq  Se  quint^  tollitur  quadratum 
fummq  cxtrcmanim  B C,  quod  zquatur  quadratis  extre- 
marum plus  duplo  medix  quadraro , refiduum  quadra- 
tum A C xquabitur  quadratis  fccundx  Se  quartx  mul- 
tatis duplo  medie  quadrato,  trgo  quadratum  AD  vcl 
C Di  quod  cft  fcminisquadrati  AC  t^qualc  erit  dimidio 
quadratorum  fccundx  Se  quartx  mulcato  medi^  quadra- 
to. Igitur  rcdangulum  I L B xquatur  quadrato  A D vel 
* noc  cftB  E»  hoceft  F G>  hoc  cft  rcftangulo  I G^, 


LibtrT' ertiusl 

Quod  eft  ab(urdum  , & contra  quintam  facundi.  Et 
proinde  media  non  poterit  effe  maior  vel  minor  B G. 
£rgo  erit  illi  zqaalis.  Quod  erat  demonilrandum. 

j4ppendix,  - 

T 

Inc  folui  poteft  illud  problema  ; data  differentia  • 
fccund?  tsc  quartzcx  quinque  quantitatibus  conti- 
nue proportionalibus , Se  aggregato  quadratorum  a fin- 
gulis  dempto  medix  quadrato  , inuenire  fingulas.  Si- 
quidem quadratum  differentix  datx  detraftum  aggre- 
gato  dato  relinquit  quadratum  fummx  extremorum  j ve 
di^um  eft  in  libro  fecundo  vniuerfalitcr  de  quatuor  ‘ ‘ 
continue  aut  difcrcte  proportionalibus.  Similiter  ex 
quinque  quantitatibus  contue  proportionalibus  data 
fumma  extremarum  > Se  diffluentia  fecundx  se  quartx 
poffunt  inueniri  fingulxi  nam  illis  datis,  dantur  quoque 
quadrata  lingularum  dempto  medix  quadrato. 

PROPOSITIO  XVIII. 

fumma  extremarum  , ^ ^(tadra- 

rorum  J ecundte  0‘  quarta , inuenire  qmiu 
que  quantitates  continue 

m. 

E Sto  datus  numerus  6_pro  fumma  extremorum  Se 
upro  aggregato  quajratorum.  Ponatur  i R pro 
medio.  Et  quia  > in  feric quinque  proportionalium  pro- 
duAusfub  medio  infummam  extremorum  xquaturqua*  ^ 
dratis  fecundi  Se  quarti , multiplicando  5 in  i R , fient  6 R 
aquales  aggregato  quadratorum  dato  la.  Igitur  i R, 
fiue  medius  eft  a.  Oato  autem  medio  a »&fummaex- 
tremorum  6 , diftinguuntur  extremi Et 
proinde  finguli  ordinati  erunt  3t^5j>»‘5ti|a!»iy-i|/-ai5. 

X X iij 


propor;ionales. 


ii  6 lauti, 

nium » & DC  difiTecentiam  earum  quseCunt  Ia  locis  im^ 
paribus  6c  earum  quz  in  paribus.  Q^dracum  enim  A B 
iunftum  cum  quadraris  lingularum  xqualibus  quadrato 
AC  > facit  quadratum  fumm;  earum  qux  lunt  in  locis 
^f.frimi.  imparibus  vt  di^um  eil  in  Corol.  prxccd.  Eadem  vero 
quadrata  A B , A C,  xquantur . quadrato  B C.  Ergo  qua» 
dratum  B C xquatur  quadrato  fummx  carum  quxiunr 
in  locis  imparibus.  R.cliqua  clara  funt. 

PROPOSITIO  XIII. 


*Vata  Jumma  earum  quantitatum  qua  funt  in  locis 
imparibus,  cir  a^rcgato  quadratorum fecunda 
0*  quarta,  muenire  quinque 

proportionales.  j 

E Sto  datus  numerus  ii  pro  fumma  eovum  qui  funt 
in  locis  imparibus»  8c  68  pro  aggregato  quadrato- 
rum fecundi  Sc  quarti.  Ponatur  mcdms  i K . Ergo  fum- 
ma  extremorum  erit  ai>i  R * qux  multiplicata  per  xR 
exhibebit  produ  dum  ai  R-it^  aquale  dato  quadrato- 
rum aggregato  ^8.  Igitur  i Q^^quabitur  21  R*  iS.  £c 
fit  I R , liuc  medius  4-  Et  proinde  multis  viis  cognof- 
centur  finguli»  eruntque  i.  a.  4.  8. 16.  lifdcminuarutis 
potett  poni  r K.  pro  lumma  extremorum. 

Hinc  Canon, 

Gjipe  dimidium  fummae  eorum  qui  funt  in  locis  im« 
i>iribuS : ab  huius  dimidii  quadrato  tolle^quadrata 
eorum  qui  funt  in  paribus  locis  : huius  enim  rclidui  ra- 
dix quadrata  fupradido  detrada  Sc  addita  dimidio  ex- 
hibebit medium  > Sc  fumxnam  cxtrcn^rum.  Vndp  fio- 
guli  non  latebunt,  ' 


• r;p 


. Is-: 


* • - • ►<»1  •* 


c} 


i 


Lxhtr  Tertius, 
Hinc  Effe^io  Geometrica. 
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E Sto  line»  A B fummacorumquxfuntin  locis imp»- 
ribiis  1 A C potens  quadrati  carum  quz  in  pari* 
kus.  Coniungantuc  illx  ad  angulos  rectos , Se  fafto  fu- 
per  A B fcnaicirculo  cuius  centrum  F,  ducaoir  C DparaU 
Icla  A B , ac  occurrat  peripherix  in  punfto  D , ex  quo 
demittatur  DE  pcrpcndiculariter  ad  A B. 

Manifeftum  eft  obferuari  lingulas  Canonis  Algebrici 
partesi  liquidem  dufta  E F,  quadratum  D £i  hoc  ell  A C> 
tollitur  ex  quadrato  D F,  8c  remanet  quadratum  E F > eu-  47  frimii 
ius  latus  E F detra£lum  8c  additum  dimidio  iplius  A 
exhibet  A E & EB. 

Dico  autem  AB  elTe mediam  ac EBrummam extre- 
marum. Sic  enim  > li  hert 
poteft  > inedia  maior  vel  mi- 
nor A E , ac  xquaiis  A G. 

Igitur  G B eriefumma  extre- 
marum > quia  A B ponitur 
elTe  furama  carum  qux  fune 
in  locis  impauibus.  Ergo 
re^languium  A G B xquabitur  quadratis  fecund;  ac 
quanx:  media  enim  cum  quinta  facit  rcdfangulum  x- 
cualc  quadrato  quart^»  Ecuc  inedia  cum  prima  facit  re- 
aangulum  xquale  quadrato  fecundx.  Igitur  re^an- 
gulum  A G B aquatur  quadrato  A C , hoccftD  E,  hoc 
cft  rettangulo  A E B.  Quod  cft  abfurdum  ac  contra 
quintam  fecundi.  Ergo  media  non  potell  clTc  maior  vel 
minor  A £.  Igitur  erit  illi  xquaiis.  Quod  erat  demon- 
fcandum.  . ^ 

CorotUrium. 

SI  fuerint  quinque  quantitates  continue  proportiona- 
les > quadratum  furamx  earum  qux  funt  in  locis  impa- 
ribus , aggregaturo  quadratorum  a tribus  intermediis , tc 


ufitiunSi^  ■ 
ij.finii. 


i, 

17./«/»; 
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fluadratum  medix , erunt  in  continua  proportione ; nam 
linex  A B » A D » A E > funt  continue  proportionales. 
Ergo  Se  carum  quadrata.  Item , in  eadem  ferie  i quadra- 
tum fummx  carum  qux  funt  in  locis  imparibus  > qua- 
drata lingularum  plus  medix  quadrato  » 8c  quadratum 
fummx  extremarum  erunt  in  continua  proportione  : 
nam  linex  A B , D B , B E,  funt  continue  proportiona- 
les > ergo  Se  carum  quadrata.  Item  : in  eadem  ferici 
quadratum  fummx  extremarum  , quadrata  fccundx  Se 
tetux,  se  quadratum  medix  funt  in  continua  proportio- 
ne : nam  linex  B E,  E D,  E Ai  funt  continue  proportiona- 
les , ergo  Se  earum  quadrata.  Item : in  eadem  ferie , cft 
vt  fumina  extremarunn  ad  mediam  i ita  quadrata  fe-’ 
cundx  Se  quartx  ad  quadratum  medix.  Item : in  eadem 
ferie  folidum  fub  quadratis  fccundx  Se  quartx  in  mediam, 
xquatur  folido  fub  quadrato  medix  in  fummam  extre- 
marum. Qu^  omnia  adnutafleoperq  pretium  erit. 

t^ppendix. 

ORdo  poftularct , vt  hic  folucrcraus  iftud  problema.’ 
datafumma  carum  quantitatum  qux  funt  in  locis 
paribus , se  aggregato  quadratorum  ab  iis  qux  funt  in 
imparibus , inucnirc  fingulas  quinque  proportionales, 
fcd  commodius  foluetur  infra  poft  Proppf. 

' . - I .j  '■  li. 

• - PROPOSITIO  XIV.  'i 

Datd  fumma  extremarum  de  quinque  quantitatibus 
cShtinue  proportionalibus  , & agnato  qua- 
dratorum  a tribus  intermediis, 

_ y ' inuenirefngulas. 

- 4. 

ESto  datus  numerus  17  pro  fumma  extremorum.  Et 
pro  aggregato' quadratorum  a reliquis.  Ppnatuc 


LiberTertiuf» 

I R pro  medio.  Ergo  cius  quadratum  i Q_iiindura  cum 
produfto  cx  fumma  excrcmoium  in  medium  nenipe 
17  R aquabitur  quadratis  rrium  intermediorum.  Et  pio^  ‘4^ 
inde  erit  aquatio  inter  i Q^ir  R & 84.  Igitor  i 
aequale  84-17 R.  Et  6c  iR>fiuemcdius4.  Singuli^#’ 
a.4.8.16. 

. . U '•  - . * il  ' 

Hinc  Canon.  ? n,.  j!  : 


CApe  dimidium  fummx  extremorum  ,&  ehis  dimi- 
dii quadrato  adde  aggregatum  quadratoium  i tri- 
bas intermediis:  huius  enim  fummz  radix  quadrata  fu- 
pradifto  multata  dimidio  , exhibebit  medium.  Vnde 
finguii  non  latebunt. 


Hinc  Effe^io  Geometrica. 


ESto  data  linea  AB  profumma  extremarum  > & AC 
poflit quadrata  trium  intermediarum.  Coniungan- 
tur  illx  ad  angulos  redos , Se  faflo  circulo  fupra  A B> 
ducatur  C D per  centrum , fecans  peripheriam  in  punftis 
EScF. 


Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 

partes  j fiquidem  quadra- 
to dimidiae  A B additur 
quadratum  A C , Se  fit 
quadratum  C D i cuius  la- 
tus e D multarum  D E , 
roimquitCE. 

Dico  autem  C E fote 
mediam  ex  quzfitis.  Sit 
enim,  fi  fieri  poteR , media 
maior  vel  minor  C E se 
•Tqualis  E G.  Ergo  rc6tangulum  F G E > quod  xquatur 
quadrato  mcdiz  E G Se  rcftangulo  fub  media  E G 
mmmam  extremarum  EF  , erit  xqualoquadratistriura**^  . 


Vu  ijj 


^ ( Uliii. 
ji.ftrlti. 


t4m'.  i4i 
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intcrracdurum.  Igitur  rcaangulum  F G E aquatur 
quadrato  A C.  Sed  A C cft  perpendicularis  ad  extremi- 
tacem  diametri , ergo  tangens.  Et  proinde  quadratum 
A C cft  aquale  rcftangulo  F C E.  Jgicurre£^angulum 
F C E xquabitur  rc^angulo  F G E pars  toti,  yd  totum 
parti.  Qiiod  cft  abfurdum.  Ergo  media  nec  pote  ft  e flo 
maior  nec  minor  C E.  Igitur  erit  illi  cqualii.  Quod 
cratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XV. 

Data  fumma  extremarum  ^ ^ 

dratorum  a /intulit,  inuenire  quinque 
quantitates  c§ntihue pro- 
portionales, 

\ 

E Sto  datus  numerua  8 1 pro  fumma  extremorum  >Sc 
7581  pro  aggregato  quadratorum  a fingulis.  Pona- 
tur autem  1 R pro  medio.  Ergo  JJa  R erunt  fumma 
quadratorum  fecundi  & quarti.  Et  quia  quadratum  fum- 
tax  extremorum  aquatur  quadrans  extremonim  plus 
duplo  medii  quadrato. ii  ex  ^7x4  quod  cft  quadratum 
fiimmx  extremorum  8z  , tollatur  i Q rcfiduum 
6yt4  I Q ent  xqualc  quadratis  primi, tettii  & quinti. 
Quare  fl  addas  #.774-1  Q^um  8x  R,  habebis  aggre- 
«tum  quadratorum  a fingulis.  I rgo  # 7z  + 1 8a  R - x 
fquantur  7}8i*  ^t  proinde  i Q^ft  aquale  8a  R - 657. 
Et  fit  I R » medias  Singuliquc  fune  i.  j, 

17.  8i' 

Hinc  Canon, 

••  1 . • . * ' , 

SVadratum  fiammx  extremorum  Colle  de  quadratis 
fingulorum  : refiduum  iterum  colle  de  quadrato' 
ix  extremorum  fummx  : huius  enim  pofterioris 
radvx  quadrau  dii^^  extremorum  fumme  ^«3 


<x 


I' 


Liher  Tertius, 


541 


cra6^a  exhibebit  medium  dc  quinque  quaefitls.  Vijdc 
finguli  non  latebunt. 

Hinc  Ej^efHo  Geometrica.  . 

Sit  data  linea  A B potens  quadrata  lingularum  > ic 
AC  fitfummaextremaruna.  Supraiplam  A B fiat 
fcmicirculus  in  quo  inferibatur  A C , & connexa  C B. 
producatur , donec  C D fit  atqualis  C B.  Tum  fafto  alio 
fcmicirculo  fuper  AC  > ducatur  D E parallela ip fi  C A, 
donec  occurrat  peripheria:  in  pundko  £ , ex  quo  demit* 
tatur  E F perpendicularis  ad  A. C.  ' ^ 

Manifeftum  eft  obreruari  fingulas  Canonis  partes  , 
fii^uidcm  quadratum  A C tolli- 
tur ex  quadrato  A B , & remanet 
quadratum  C B , hoc  eft  C D , hoQ 
eft  £ F . quod  tollitur  ex  quadra- 
to E G ( lumpto  videlicet  puhfto 
G pro  centro  fecundi  fcraicirculi) 
ic  relinquitur  quadratum'  CF. , 
cuius  latus  G F dctraflum  ex  dimidio  A C » exhibet 
F C 

Dico  autem  lineam  C F fore  mediam  ex  quinque 
quefitis.  Sit  enim»  fi  fieri  poteft  » illa  medi;»  maior  aut 
minor  C F , aczquahs  C FL.  Igitur  redangiiluni  A C H 
fub  media  ih  fummam  extremarum  Aquabitur  quadratis  «V  p*ii. 
fccund?  Se  quart?.  Ergo  rcOangulum  A H C erit  xquale » 
quadratis  fecundx  6c  quartx,  mulutis  quadrato  media:, 
noc  eft  rc£langulo  fub  extremis  : cum  ergo  quadratum 
fummx  extremarum  AC.^quetur  quadratu  cxtremwum  i.f.tmii. 
pliis  duplo  rcftanguh  fub.cxtrcnais,fcquiturqua(^ 

AC,  plus  rcftanguTo  A H C xquari  quadratis  hng^rum 
xqualibus  quadrato  A B : 'ied  eidem  quadrato  A’^  z- 
quantur  quadrata  A C,  C B , crgo  quadrata  A C,  CB, 
zqualia  funt  quadrato  A C plus  rcftangulo  A H C , Se' 
dempto  communi  quadrato  A C i verinqUe , rcmancbiC 


tfixti. 

A.ftuti 


t*m.  14. 


l4m.  |. 
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rcftingulum  A H C ^quilcquidutoCB.hoccft  C D> 
hoc  crt  E F , hoc  cft  rcftiingulo  A F C.  Quod  cft  abfur- 
dum « Sc  contra  quintam  fecundi.  Ergo  media  non  poccll 
efle  maior  nec  minor  F C.  Ergo  erit  illi  arqualis.  Q^d 
erae  dcmonllrandum. 

i ■ ■ ' 

PROPOSITIO  XVI.  • 

••  Hoc  idem problem A aliter  foluere.  ‘ ' 

I . t c ' . 

E Sto  datusnumerus  6 pro  fumma  extremorum,  8C44 
pro  aggregato  quadratonim  a fingulis.  Ponatur 
1 R pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Ergo 
cum  6 fit  fumma  extremorum  , erit  i R - ^ medius.  Igi- 
tuc  multiplicando  medium  i R*  per  fiimmam  extre- 
morum 6 , habebis  ^ R - 36  pro  quadratis  fecundi  U quar- 
ti. Quadratum  autem  futhm^  extremarum  multatum 
quadrato  medii  i Q^f  36  - la  R eft  qqualc  quadratis 
primi  , tertii  ac  qiiinti.  IgiiuF  Ii  ex  3 5 toUas 
I - IX  R 8c  reCduum  i'x  R • i Q addas  cum  quadra- 
tis fecundi  &:  quarti  6R-3<f,  fietfummaiSR- j Q- 
zqualis  aggregato  quadratorum  a lingulis  dato  44.  Et 
proinde  i Q^^quatjur  ilJ  R* Et  hc  1 R,  fiuc fumma 
eorum  qui  funt  in  Jocis  imparibus  Ex  quo  fi  tollas, 
lummam  extremorum  ^'i  habcbis^xpromedio.  Singu- 

lofque  3 - I S"‘ I * I ^5^*  Vl 
Hinc  Canon. 

■!  '-l  ' 

0'  Vadfato'  fummV  extrpmdriim  adde  quadrata 
Ungulorum,  lummiam  inde  natam  colle  ex  qua  • 
draco,  quod  Et  a tribus  dimidiis  furninx  excr  emo* 
rum:  luibus  cnii9  refidui  rad^  quiidrata  tribus  illis  dimi^ 
diis  decra^a  exhibebit  flimmam  edruih  qui  fune  (n  locis 
^parious.  Vnde  nec  ra^ius  nccfinguli  lat^^^ 

^ ^ - Winc 


V 


LibcrTertius, 


S4i 


^ i» 


Hinc  Effe^io  Geometrica.  ■ 

Sic  dau  fumraa  cxcccmarua  A B , A C potens  qua- 
drata finguUrun*  Conuetuntur  illx  ad  angulos  ce- 

6los  ic  ne£^acur  C B « produ- 
catur A C donec  A D fk  z- 
qualisCB.  TumfumaturBE 
zqualis  dimidio  A B » centro 
E ) interuallu  E A > defcribatur 
femicirculus  , ic  ducatur  D F 
parallela  A £ donec  occurrat 
peripherif  in  pun£lo  F > ex  quo  demicutur  F G perpendi- 
culariccrad  A E. 

Manifellum  ed  obferuari  lingulas  Canonis  Algebrici 
partes , flquidem  quadratum  A C zqiiale  quadratis  lia- 
gularum  additur  quadrato  fummz  extremacum  A B > Ec- 
que  quadratum  C B , hoc  cIl  A O » hoc.eft  G F quod  qua*- 
dratura  GF  tollitur  ex  quadrato  F E>  8c  relinquitur  qua- 
dratu mG  £,  cuius  latus  G E detra£lum  ex  A Ejtxhibet 
A G.  ... 

Dico  autem  A*  G fore  ftminiani  catum  qusfe  'fuaMu 
locis  imparibus  5c  BG  mediam.  Sitenim>ii  Aeripbtelt» 
media  maior  vel  minor  B G > Sf  zqualts  B H.  Ergo  cum 
A E fit  zqualis  tribus  dimidiis  A B > erit  tota  A M triphi 
AB  , B M dupla  A B , & H M zqualis  duplz  A B 
mukatz  media  BH.  Erproindcrcftsnguliim  AHM» 
quod  cft  zquale  reaanguhs  cx-A  B.in  xiM  «c  8 H \*I 
zquabitur  refiangulo  ex  A B in  duplam  A B multatam 
media  B H 5C  rc£kangulo  ex  media  B H in  duplam 
A B mulucam  B H.  Primum  autem  illorum  duorum 
reftangulorum  cB  zquale  duplo  quadrato  A B minus 
ce6langulo  ex  media  in  fummam  extremarum  > fe- 
cundum vero  xquatur  duplo  rcdangulo  fub  me- 
dia in  fummam  extremarum  minus  quadrato  roc- 
diz. 

Xx 


i.feeu9»l. 


k 


NouaC.UttiSy 

Igitur  fi  illa  <^uo  rcftangula  in  vnam  fiimmam  poU 
ligas,  habebis  ti cta.igiilu.n  t ualc  A ' M cijdari  t^ua- 
' draco  A 3 plus  quadi  aco  A B , minus  quadi  aco  mcdi;c>. 

plus  rcdrangulo  cx  media  in  luuimam  ex  remarum : at- 
^.ftennii.  quadiatum  \ B cll  a:qu.»k  qua  iracis  cxtrcmainnn 
duplo  quadrato  medix  icdan^julum  vero  fub  me- 
dia in  luin  nam  excrcuiarum  xquacur  quadratis  'ccundx 
1.  fitttnii  8c  quarc^  i ergo  quadratum  A B , minus  quadrato  mcJiX» 
17. fiMit.  pjus  rcdanguio  lub  media  in  fummam  extremarum  cll 
' zqualc  quadratis  Ungularum  quinque  proportionaliumf 
hoc  eft  q lidrato  \ . Igitur  rtftiangulum  A H M x- 

quabitur  quadratis  AB  3e  AC » hoc  clt  quadrato  L B» 
hoc  cft  A J . hocclk  F G , hoc  clt  rc£kanguio  A Cj  M- 
, Q lod  eli  abfuruum  8C  contra  quintam  fecundi.  £t  pro^ 
inde  media  non  potclt  eiTemaiornecminor  B G.  i rgou 
erit  illi  x.juali$.  Igitur  cum  A B fitfummailbttremarum, 
erit  A G tUmma  carum  qux  fiint  in  locis  impatibiu^. 
Quod  aat  demonUrandum. 

CorolUrimnK 

S’  1 fuerint  quinque  quantiutes  continue  proportiortt* 
Ics.qqadtatumquodfitafiimma  carum  qu?c  funt  in 
locis  imparibus  , quadrata  finguUrum  plus  quadrato 
fumm?  extremarum , itemque  quadratum  quod  fit  a dtt- 
pio  fumosx  extremarum  multato  media,  eiunt  incon* 
tinua  proportione.  Nam  tres  Unex  A G,  G F,G  Ma 
fune  coaunac  ptoporu^l»  trgo  & cawm  ^uads^ 

fe  • 


- -/■ 


LiherTcrtitiS» 


;i  PROPOSITIO  xVll.-‘  , . 

fumma  extremdrum,  aggregato  quadrato* 
TUm  a Jin^ulis  dempta  media  tnuenire  quin- 


E Sto  Jitus  numerus  17  pro  HimmA  extremorum,' 
Et  31;  pro  aggregato  qiladiatorum  primi,  fecundi» 
quarti , & quintL  Ponatur  medius  1 R.  Ergo  fumma 
extremorum  17  dufta  in  iRfacit  17  R pro  quadratis  fe- 
cundi ic  quarti.  Ergo  etiam  quadratum  Eimm;  extre- 
morum 189  multatum  a Qfexhibet  quadrata  extremo- 
rum. Quare  17  R 1 1^9  - a Q arquantur  aggregato 
quadratorum  dato  jzy.  Et  proinde  i <^eft  xqualc 

' Etfii  iR*  fiucmedius4.  Erumquclingulii.*. 

8. 1^. 


*gg^cgato  quadratorum  tolle  quadratum  fumm* 

extremorum  re^duique  ferua  dimidium  : tum  cape 

Suadranicm  fumm^  wremarum  dat*  , U ab  cius  qua- 
rato  tolle feruatum  dimidium ; iftius  enim  rcli£ti  radix 
quadrata  fupradiOo  detrafta  quadi  anti  ^hibcbit  m«s 
iumdcquxfitis.  Vndcfioguli non  latebunt. 


FSto  data  linea  A B pot.ns  quadrata  primx,fecundx» 
quart*  , ic  quint*  i & B G fumma  extremaram. 
Supra  A B riar  tcmicrculus  ifl  quo  inferibatut  BC.  & 
rn  aatuc  C A fupra  quam  vc  balim  frat  triangulum  ifof- 
^Ics  ic  rcitaugulum  A CJ^.  Xumdiuila  B C bifariam' 

V/*  * 


Hinc  Canon, 


Hinc  Ej^eSiio  Geometrica, 


Xx  ij 


I . ftfuwdi. 
ij.fixti. 

X.fiXtl. 

} frcunJi. 


primi. 
A.ftcundi, 
«7. /■«//, 


Noudt  Clauh, 

in  r , fiat  minor  fcmicircnlus  fupra  B 1 erigatur  BE 
orqualis  A D vel  C D pcipcndicularitcr  ad  C B , ducatur- 
que  E F parallela  B I occurrens  minori  pcriphcri*  in 
puncto  F , ex  quo  demittatur  F G perpendicularis  ad  dia* 
metrum  B I. 

Manifefium  cft  obferuari  fingulas Canonis  A Igebrici 

partes  > fiquidem  ex  quadrat» 
A B tollitur  quadratum  B C » 
Bc  redat  quadratum  AC»  cu- 
iu5  dimidium  e(l  quadratum 
C D Tcl  A D , hoc  cft  B E, 
hoc  eft  F G.  Du£la  autem 
F H ad  centrum  minoris  petipheriz  H > tollitur  qua* 
draium  F G ex  quadrato  F H quadrantis  B C > & rcftat 
quadratum  H G , cuius  latus  H G detra^um  eidem  qua* 
dranti  H B>  exhibet  G B. 

Dico  autem  lineam  G B fore  mediam  ex  quinque 
quzfitis.  S it  enim  > fi  fieri  poteft , media  m^ior  vel  mi- 
nor B G Scxqualls  B L Ergo  re^tangulum  C B L fiib 
fumma  extremarum  in  mediam  xquatur  quadratis  fc* 
cund^  Se  quartx.  Igitur  cum  B I fit  dimidium  B C erit 
rc^angulum  I B L xquale  dimidio  quadratorum  fie- 
cundx  Se  quartx.  Sed  rcflangulum  I B L zquatur  re* 
ftangulo  I LB  plus  quadrato  medix  B L.  Igiturrcaan- 
gulum  I L B qquale  erit  dimidio  quadratofum  fetunda: 

& quartx  multato  medi?  quadrato. 

Um  vero  quoniam  ex  quadrato  A B aquali  quadratis 
prim^  , fecund^,  quart^  Se  quint^  tollitur  quadratum 
fummq  extremarum  B C,  quod  xquatur  quadratis  extre- 
marum plus  duplo  medix  quadraro , refiduum  quadra- 
tum A C xquabitur  quadratis  fccundx  Se  quartx  mul- 
tatis duplo  medie  quadrato,  trgo  quadratum  AD  vel 
C D , quod  cft  fcmiflis  quadrati  A C , qqual  c erit  dimidio 
quadratorum  fccundx  Se  quartx  multato  medi;  quadra- 
to. Igitur  re&angulum  I L B xquatur  quadrato  A D vel 
» hoc  cft  B E . noc  cft  F G , hoc  cft  rcftangiilo  I G3, 


LthcrTertius'. 

Quod  cA  abfiirduin  > U contra  quintam  Tocundi.  Ec 
proinde  media  non  poterit  effe  maior  vel  minor  B G. 
Ergo  erit  illi  z qualis.  Quod  erat  dcmonilrandum. 

yippendix.  • \ 

Hinc  folui  poteft  illud  problema  : data  differentia  • 
fecund^  Sc  quartzcx  quinque  quantitatibus  conti- 
nue proportionalibus , &c  aggregato  quadratorum  a Cn- 
gulis  dempto  medix  quadrato  , inuenire  fingulas.  Si- 
quidem quadratum  differentix  datx  detraflium  aggre- 
gato  dato  relinquit  quadratum  fummx  extremorum  jvt 
di£lum  eft  in  libro  fecundo  vniucrfalitcr  de  quatuor  ' ‘ 
continue  aut  difcrcte  proponionalibus.  Similiter  ex 
quinque  quantitatibus  conduc  proportionalibus  data 
fumroa  extremarum  > 4c  di^Tcntia  fccundx  ac  quartx 
poflunc  inueniri  fingulx;  nam  illis  datis,  daritur quoque 
quadrata  Ungularum  dempto  medix  quadrato. 

PROPOSITIO  XVI II. 

fumma  extremarum  , ^ quadra- 

forum  J ecundee  cir  quarta , inuenire  qum-. 
que  quantitates  continue 
\ . ■ proportionales, 

E Sto  datus  numerus  6 pro  fumma  extremorum  tc 
upro  aggregato  quajratorum.  Ponatur  i R pro 
medio.  Ec  quia  i in  fcricqffinque  proportionalium  pro- 
du£tus  fub  medio  in  fummam  extremorum  arquatur  qua-  ^ 
dratis  fecundi  ac  quarti,  multiplicando  6 in  iR,  fient  6 R 
aquales  aggregato  quadratorum  dato  la.  Igitur  i R, 
fiue  medius  eft  t.  Dato  autem  medio  a ,acmmma  ex- 
tremorum i , diftinguuntur  extremi Et 
proinde  finguli  ordinati  crunt3  fa£5l^i5ti|a'ai  j-i  |i-  » 5. 

X X ii; 


17 /«//j 


H» 


CUutf] 

Hinc  Canon. 


AGgregatum  quadratorum  diuidc  per  Tummatu^ 
cxtrc  morum , ac  habebis  medium  ex  quxfttis.  Vn- 
de  finguli  non  latebunt. 

• 1 

Hinc  EffeSlio  Geometrica.  - 

STt  data  linea  A B pro  fumma  extremorum , 8t  A D ' 
potens  quadrata  ^cundx  6c  quarex.  Siipra  totam  ’ 

A B hac  fcmicirculus  in  quo 
infcribatuE  A D , demitci' 
cur  D £ perpendicularis  ad 
Jumctium. 

^ Manifedum  eft  obferuart 
D fingulas  Canonis  panes, 
quidrm  triangula  illa  A DB,  & ADETuncxquungu* 
la.  ergo  latera  illorum  proportionalia  erunc.  Igitur  ce- 
£bangulum  B A E xquabitur  quadrato  A D.  £c  ita 
quadratum  . A D diuiditur  per  lineam  A B 0e  fic 
A £. 

t>ico  autem  A E fore  mediam.  Nam  ex  Corollar», 
Propof.  13.  huius , fumma  extremarum  A B , linea  A D 
potens  quadrata  fccundx  Sc  quartx  , itemque  media  1 - 
lunt  conemue  proportionales , icd  A B,  AD , 8e  A E funC 
etiam  oHenfx  continue  proporcionales.^gitur  A £ cft 
(nedu.  Quod  erat  ^mon^andum* 


V. 


' LihtrTcnms, 
PROPOSITIO  XIX. 
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Data fumma  quadratorum  a Jtngulis , plano  fub 

. ptmma  omnium  in  j^ummam  jecunda  & y 
, quarta,  inuenire  quinque  quanti^  ‘ 

tates  continde  pro£or^ 

tiona.es,  • 

EScot  (latus  numerus  44  pro  fumma  quadratorum  a 
ling  'iis,&(^  ao8f  zo pio  plano  lub  iiimtna  om« 
niuin  in  lummam  fecundi  ic  quarti  Ponatur  1 R pro 
'^umma  ooinium  > ergu  cius  quadrarum  cr  ti  Q.  £tpro« 
inde  Ci  duples  planum  datum  & /zSofzo  Scpiodufiiim  Cfr»L 
V^tzot^o  iungas  cum  quadrans  nnga.orum  44  • ha-  7» 
bebisiuinmamiy:)!  .0  -f  84a:qujtem  * Igitur  ii  eruas 
radicem  quadratam  ex  v 511  j t Fict  1 R Jiuclum- 

ma  omnium  8 f zo.  lam  autem  data  fumma  omnium 
8 f*^zo>  & ^ggi‘cg?to  quadratorum  a lii>gnIiS44  muU 
rii  modis  dilhnguiimut  finguli  ex  Propoi.  7 huiiistScfe-  ?-*’*'^'- 
Ruentibus, cruntqucj - 5 1 5 i.  i>t  ^1' 

Hinc  Canon. 

Q"Vidrata  fingulorum  iunge  cum  duplo  plano  fub  ' 
lummaommuminfuromam  fecundi  & quarti;  & 
■habebis  quadratum  fummx  ournium.  Vnde  iioguli 
fion  latebunt. 

Hinc  Effeiiio  Geometrica. 

r 

E Sto  data  linea  A B potens  re£ban^lum  fub  fum na 
omnium  in  fummam  fecundx  £ quaitz.  Data 
quoque  iit  Jinca  A C potens  quadrata  Ongularum  quin» 

■^uc  proponiooaliuin.  Ponatur  3 i>  xqualisfieperpci^ 


4 


CtrtlUr. 

hmmj. 


^ jo  Iwcfite  CUmSf 

dicularis  AB>  ^ ad  connexam  D A erigatuc  A C per- 

pcndiciilaritei , iurtgacurqnc  C D. 

Manifcftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  partes,  fi. 
quidem  quadratum  A D duplum  efi  quadrau  A B , Sead- 

ditum  quadrato  A C , facit 
quadratum  C D. 

Dico  autem  lineam'  C D 
fore  fumroam  omniudi..  De> 
monfiratio  clara  cjt  ex  Corol. 
Propof.  7.  huius  , vbi^often- 
-fum  eft  quadrata  fingulamm 
plus  duplo  plano  fub  fumma  omnium  in  fummam  earuru 
qux  funt  in  locis  paribus  zqturi  quadrato  fumm;  om* 
nium.  lam  autem  data  fumma  omnium  C D , 8c  linea 
A C potente  quadrata fingu larum, dircerminturfinguiz 
ex  Prop.  7.  huius , Sc  fcquentibus. 


VKqg 


OS  IT  10  XX. 


Data  fumma  quadratorum  d Jingulis  ^ 0^ ^lano  fuh 
fumma  omnium  'm fummam  earum  qua  funt 
in  locis  imparibus  inuenire  quinque 
quantitates  continue  pro- 
portionales. 


E Sto  datus  numerus  44  pro  aggregato  quadratarum 
a fmgulis , 8c  ^4  f laVo  pro  plano  fub  fumma 
omnium  in  fummam  eorum  qui  limtm  locis  imparibus. 
Ponatur  i R pro  fumma  omnium Ergo  eius  quadratum 
cftiQ.  Et  proinde  fi  duples  planum  datum  tf4|viz5io. 
Et  ex  produflo  xi8f  Vjrzo  tollas  quadrata fingulorum 
44 , refiduum  84 1 zquabitur  quadrato  fummx 
omnium  1 Igitur  fi  ex  hoc  binomio  8 + f 5110  eruas 
t^dicem  quadratam , habebis  8 t ^ 2.0  pro  Valore  vnius 

radicis.  Data  autem  fumma  om^l^m  8 t "i*  xo  3c  44 

■ ' 


i 


j 


9 * 
*/ 


Liber  Ternus. 


5/1 


pro  aggregato  quadratorum  a fmgulis  inucniuntur  fingu 
li  per  Propof.7.  nuius  fcquentes. 


Hinc  Cdnon, 


OVadrata  Angulorum  tolle  ex  duplo  plano  dato",  Se 
habebis  quadratum  fuminx  omnium.  Vnde  lia- 
li  non  latebunt.  • 


, l/tnc  Effe(li9  Ceometricu. 


s 


Ic  data  linea  A B petens  quadrataiingulaium  li- 
nea A e potens  rcftangulum  fub  fumma  omnium 
' m fummam  carum  quxfunt 

® in  locis  imparibus.  Produ- 

catur A e»  donec  A D pof-^, 
fic  duplum  quadratum  A C. 
TOra  Afpra  A D hatfcmicir- 
c ^ culus  in  qud  tnferibatur  A B* 
ic  ncftarur  B D. 


Manitcilum  ell  obferuari  iingiilas Canonispartes,  A- 
quidera  ex  quadrato  A D quod  cft  xqualc  duplo  quadra- 
to AC,  tollitur  quadratum  A B , & rcftai  quadratum 
B D.  -1  47 

Dico  autem  lineanti’  B D fore  fummam  omnium. 
Dcmonftratio  clara  cll  ex  Corollario  Propof.  huius , vbi  e 

diaum  cft  quadrae»  fingularum  plus  quadrato*  fumm*  - 
omniura  , xquan  duplo  plano  fub  fumma  omnium  in 
fiimmam  earum  ou^  funt  in  locis  imparibus.  Reliqua^  r 
pernctuntui  vt  m Propof.  prxccd.  * ' , * " 


A'  I ' 5" 
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l.fiimnii. 


Nouit  Clanis, 
PROPOSITIO  XXL 


Datd  fumma  quadratorum  d fmgulis , apiano fub 

Jumma fecunda  , 

qua  junt  in  locis  imparibus ^ O*  f^rum  qua 
in  paribus , inuenin  quinque  quanti- 
tates continue  proportionales. 


E Sto  datus  numerus  44  pro  aggregato  quadratorum 
& K ia8o  - lo  pro  plano.  Ponatur  i R pro  diffc* 
tia  carum  qux  fune  in  locis  imparibus»  6c  earum quxm 
paribus » ergo  eius  quadratum  i Q iungium  duplo  plani 
datiimiSo  au f/ficictfummam ni f 1^0-40 fi Q xqua- 
Icm  aggregato  quadratorum  ^ fingulis  44.  tt  proinde 
I Q xquabiiur  2 ^120  - 84.  Et  fit  i R , fiue  differentia 
quzlita  , 8 • K ao  ptr  quam  fi  diuidas  planum  datum 
jji  1180  ao  » . fiet  quotiens  v ao  pro  fumma  fecundi 
& quarti  i CUI  fi  addas  differentiam  inuenum  8 - ao* 
fiet  pro  fumma  eorum  quifunt  in  locis  imparibus. 
rur  per  i-  ropof  * . « huius , finguli  cnmt.  3 - v 5 [ V 5 - 1 

UUjt*ljtvP 

Hinc  Canotr.  ^ 

EXquadratU  Angulorum  tolle  duplum  plani  dati » 
habebis  quadratum  differenti*  eorum  qui  funt  ia 
locis  imparibus  ic  eorum  qui  in  paribus:  quare  fi  per  hu* 
tus  refidui  radicem  quadratam  diuidaS  planum  datum* 
orietur  in  quotiente  fumma  fecundi  & quarti.  Vnde 
fingulinon  latebunt. 

Hinc  EffeSiio  Geometrica, 

STt  da^ltnea  A B potens  quadrau  fingularum  8e  A C 
pe>tcn$  Ecftangulupi  6ib  iumina  fccundz  tc  quart^ 


1 


LiberTcrtius,. 


M differentum  affignatam.  Supra  A B fiat  Ccinicircuius 
in  quo  infcribacur  A D potens  dupiuin  quadratUQi  A Ci 
6cnc6titut  DB.  * . 

Manifcffum  eff  obferuari  integrum  Canonem  > fi. 
quidem  8e  quadratum  A D zquale  duplo  quadrato  AC 
tollitur  ez  quadrato  A B * & rcftat  quadratum 
DB.  • 

Dico  autem  lineam  D B fore  differentiam  earum  qiix 
funt  in  locis  imparibus,  6c  earum  qux  in  paribus.  De- 
monllratio  dara  eff  ex  Corollario  Propof.  7.  huius , in 

quo  offenfum  efl  quadrata 
ungularum , hoc  eilquadra> 
tum  A B xquari  rc6langulo 
fub  fumma  omnium  in  dif- 
ferentiam earum  qux  fune 
in  locis  imparibus , 6c  earum 
qux  in  paribus.  Illud  au-|^^'^*^* 
cem  reftangulum  xquatur  quadrato  illius  differentix  8c 
duplo  quadrato  AC.  Igitur  cum  quadratum  A D x«  ' 
quetur  duplo  quadrato  A C , erit  quadratum  A B xqiiale 
quadrato  A D plus  quadrato  differentix  afiignatx , fcd 
quadratum  A B xquatur  quadratis  AD.  D B , igitur  47.  /nW. 
quadratum  D B eff  quadratum  differentix  earum  qux 
fimt  in  locis  imparibus  Sc  earum  qux  in  paribus.  Q^d  ' 

erat  demonfirandum. 

Si  ergo  fiat  vt  D*B  ad  A C > ira  A C ad  aliam  lineam, 
erit  illa  iumma  fccundx  8c  quartx,  vt  per  fe  patet.  Quare 
0Dgulx  non  latebunt. 


t^p^endfx. 

X his  poceff  folui  iftud  problema.  Dato  aggregato 
^quadratorum^  fingulis, 6c plano  fub  fumma  catum 
ju»  funt  in  locis  imparibus  in  differentiam  earum  qux 
iimt  in  locis  imparibus  fic  earum  qux  in  paribus , mue- 
nire  fingulas.  Bnixnuerb , fi  Ulud  planum  tollatur  ex 
■ Yyij 


E 

fu 


i 


jy4  Alotf^Clauts, 

«ggregito  quadatorum  a finguUs  > remanebit  planum - 
^umoia  recundz  & quatuc  in  differentiam  earum 
hu?»r'  qujc  funt  in  locis  paribus  , & camm  qux  fune  in  locix 
l.fttunii.  unpaiibus.  Vnde  per  ca  qux  hic  ordinata  funt,  abldl- 
uetiir  problema. 

PROPOSITIO  XXII. 

DatOr  fumma  edrum  funt  in  locis  imparibus  , ^ 

a^re^ato  differentiarum  quadratorum  ab  fxtre-  * ' 
mis,(2r  q>*^dratorum fecunda  quarta,  T 

tnuenire  quinqu»  quantitates  con- 
tinue proportionales. 


Sit  data  fumma  conim  qux  funt  in  heis  imparibus 
it.  Et  aggregatum  differentiarum  31J.  Ponatur 
autem  pro  medio  i R.  £t  quia  in  (erie  quinque  ptopor« 
tionalium>  aggregatum  illud  differentiarum  xquatur 
produ£Io  fub  fumma  cotum  qui  ffint  in  locis  imparibus 
in  differentiam  extremorum  i diuidendo  31$  pec  u. 
Orietur  differentia  extremorum  15.  qualublatade.»!  rc- 

duplum  minoris  plus  medio.  Ergo  — — ^ 
erit  minor  qusfitorum  cui  Ci  addas  1/  fiet  maior  ^^***^‘ 

i 1 

Hunc  autem  maiorem  alio  modo  inucRies  diuidendo 

quadracummediiiR>quod  eft  i Q^per  minorem — 

Sic  enim  prodibit  quotiens  — xqualis  fV.L-  ergo 

poft  debitam  reduRionem  . i Qjcquabitur  71-14  R, 
6c fit iRjfiue medius, 4.  Singuliquei.a.4.8.i(. 

Nine  Canon. 

4- 

Dlulde  aggregatum  differentiarum  per  fummam 
numerorum : quocientem  lunftum  fumms  nume* 


LxhcrTcYtiuu 

romtn  multiplica  per  trientem  fuminz  Aumerorum 
mulutx  eodem  quoiiente  : produfium  adde  quadrato» 
quod  fit  ex  duobus  trientibus  fumnix  numerorum  : 
illius  enim  aggregati  radix  quadrata  duobus  trientibus 
fimimx  numerorum  multata  exhibebit  medium.  Vnde 
finguli  non  latebunt.  ^ 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 


Sit  data  fumma  linearum  quzfunt  in  locis  imparibus 
AB>  £c  BC  polllt  differentias  quadratorum  ab  ex- 
tremis > Se  quadratorum  (ecundx  quartx.  $upra  A B 
fiat  femicirculos  in  quo  inferibatur  B C > & demittatur 
e D perpendicularis  ad  A B.  Tum  fumpta  B £ xquali 
£ D>  fiat  alter  femicirculus  fupra  A£,  8e  capiatur  AF 
triens ipfius  A D>  ere^aque  F G perpendiculaiitcr  yrqut 
ad  maiorem  peripheriam  ne£latur  A G.  Deinde  fiim*- 
pta  H I xquali  duobus  trientibus  A B » centro  H > & in- 
tcruallo  H 1 » deferibatur  circulus  imeger»  cuius  diameter 
fit  I L ad  quam  pcrpendiculariter  erigatur  I M » xqualis 
A G.  Et  connexa  M H producatur»fecctquc  peripheriam 
circuli  in  pun61is No.  ^ 

Manifefium  cfi  obferuari  fingulas  Canonis  partes  i fi*  , . 
quidem  tres linex  AB»BC*BD» fimt continue propor- ^ 
tionalcs*  Igitur  re£langulum  A B D zquatur  quadra- 
. to  B C.  Et  proinde  quadratum  B C xqualc  differentiis 
quadratorum  ab  extremis  , Se  quadratorum  a mediis , 
diuiditur  per  lineam  AB  , Se  fit  Unca  B D , hoc  cft  B E. 
Quoniam  vero  A F cft  triens  A D , rcftangulum  E A F, 
hoc  cft  quadratum  A G . hoc  cft  I M comprehenditor,* 
fub  compofita  ex  AB  Se  D fi  in  trientem  A B multatx  ' 
D B : hoc  autem  quadratum  I M additur  quadrato  1 H» 
quz  cft  xqualis  duobus  trientibus  A B > Se  fit  quadratum 
H M , cuius  latus  H M multatum  HN  , hoc  eft  h I , 
exhibet  N M. 

Dico  autem  N M fore  mediam  ex  quxfitis.  Primo 

Yyiy 


3S^ 

enim  cum  quadrau  fecundae  8c  quartae  xquenturreftan 
gulo  ex  media  in  fummam  extremarum  > fequituc  re- 
aangulum  ex  media  in  differentiam  extremarum  xquari 
ditferentiae  quadratorum  fecundx  Se  quartx  : aliunde 
t.fiiHrdi.  probatum  eit  olim  rcftangulum  fub  furami  extre- 
marum in  differentiam  extremarum  effe  xquale  dilFc- 
rentix  quadratorum  ab  extremis  i ergo  re£^angulum  fub  ‘ 
fumma  carum  qux  funt  in  locis  imparibus  8c  differentia 
extremarum  zquatur  differentiis  quadratorum  ab  extre- 
mis ic  quadraton 
nim  fecundx  8c 
quartx  * hoc  eft 
Quadrato  B C. 
oed  quadratum 
B C eft  xquaie 
redaogulo  A B D 
6c  e(l  AB  fumma 
carum  qux  funt. 
inlocis  imparibus. 
Igitur  B B > erit 
. diderentia  extie:< 

marum.  Ergo  cum  BE  fit  xqualis  BD  > erit  tota  AE. 
xqualis  medix  plus  dupla  maiori  extrema  » & A D 
erit  xqualis  medix  plus  dupla  minori  extrema  » ic 
A F ctit  triens  medix  iunftx  cum  dupla  noiinori  ex- 

Sit  ergo  nunc,  fi  fieri  potclt,  raedu  maior  vel  minot- 
N M & xqualis  N P.  Igiwr  cum  tres  linex  exiftentes  in 
locis  imparibus  fint  condnue  proportionales  , erit  vt 
minor  ad  mediam » fic  media  ad  maiorem*  Ergortmi- 
»■_  nor  ad  mediam  i fic  dupla  media  ad  duplam  maiorem. 

Ergo  componendo  antecedentia , 4c  confcqucntia  vc  mi- 
nor plus  dupla  media  ad  mediam  plus  dupla  maiore  i 
fic  minor  ad  mediam.  Et  duplando  antecedentia  vt 
dupla  minoi  plus  quadrupla  media  ad  mediam  plus  du- 
pla maiore,  fic  dupla  xnmot  ad  fflcdtam  5c componens 


i 


LibtrTertms\  JIS 

A6 , vt  dupla  fumma  extremarum  plu*  quiatupla  media 
ad  mediam  plus  dupla  maiore  »fic  dupla  minor  plus  me-, 
dia  ad  mediam.  Er^o  fumenjio  trientes  antecedentium 

vt  triens  dupi?  minoris  iunftx  cum  media,  hoc  eft  A F 
ad  mediam  N P i fic  triens  dupix  fummx  extremarum 
• plus  quiatupla  media  ad  mediam  plus  dupla  maiore  hoc 
eft  A E. 

Sed  dupla  fumma  extremarum  plus  quintupla  media 
xquatur  dupix  A.B  plus  tripla  N P . dupix  autem  A B 
plus  tripja  media  N P triens  eft  O P,  quia  H I fumpta 
.eftxqualis  duobus  trientibus  A B j ergo  ent  vt  A F ad 
N P 1 Ita  o P ad  A E.  Ergo  rc^langulumfub  extremis  it.fimh 
E A F xquatur  reftangulo  fub  mediis  O P N.  Sed  rc- 
ftangulum  E A F eft  xquale  quadrato  A G,  hoc  eft  I M, 
ergo  rcftanplum  O P N xquatur  quadraro  I M.  Sed  k tm!f. 
linea  IM  clt  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri. 

Et  proinde  tangens.  Igitur  rcftangulum  O M N xquale 
eft  quadrato  1 M.  Ec  ita  rcftangulum  O M N xquabi- 
tur  rcftangulo  O P N , pars  toti , vel  totum  parti , quod 
eft  abfurdum.  Ergo  media  non  poteft  efle  maior  vel 
minor  N M.  Et  proinde  erit  illis  xqualis.  Q^d  erae 
dcmonftrandum. 

j^ppendix. 

Hinc  collige  quomodo  data  fumma  trium  quantita- 
tum continui  proportionalium  A B & differentia 
extremarum  B D,  poflint  inueniri  fingulx.  Inuenta  enim 
media  N M fadlc  dignofcentur  extrem*  per  t,  vel 
Propof.l.i.  ' - - 

•fc  ■ . I ' ' 
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Nou4t  Clauif^ 

9 V 

PROPOSITIO  xxiir. 


ttm,  i4. 


l/M.  f. 


Datu  furnnfo,  earum  quantitatum  qua  Junt  in  locis 
imparibus  , ratione  quam  habet interuallum 
quadratorum  fecunda  quarta  ad  inter- 
uallum  quadratorum  ab  extremis j in- 
uenire  quinque  continut 

proportionales,  ^ , 

ESco  dar*  fumma  65.  Et  raijo  4 ad  17."  Ponatur  au- 
tem medius  cx  quinque  numeris  qu^fitis  i R.  Ergo 
Turama  extremorum  erit  -.1  R.  £t  quia  in  ferie quin- 
que proportionalium  , eR  vt  inceruallum  quadracoiUni 
fecundi  ec  quarti  ad  rnteruallum  quadratorum  ab  extte> 
mis  i Hc  medius  ad  furamam  extremorum  erit  i R ad 
• 1 R in  ratione  data4  ad  17.  Ergo  produti^us  fub  ex- 
tremis 17  R > erit  xqualiS  produdto  fub  mediis  zja  - 4 R^ 
Igitur  1 R fiue  med;us  erit  la.  & linguU  3.  6.  la. 

4S. 

Hinc  Canon, 

ERodudum  fub  priore  duorum  terminorum  prd^ 
portionis  in  fummamcomm  qui  func'in  locis  impa- 
diuideper  fummam  terminorum  habebis  mt* 
dium  cx  quzlitis.  Vnde  finguli  non  latebunt. 

HincEffii^ioGeometricai  > 

Sit  data  linea  A pro  fumma  earum  quz fimt in locIs> 
impar  ibus.  Data  quoque  fit  ratio  lincz  b ad  C.  Fiat 
autem  vc  B plus  C ad  B.s  ita  A ad  aliam  lineam  qux 
Iit  D. 

Manifcftum  cft  obferuari  integrum  Canonem  • nana 
rcftangulum  fub  cxtl[^is  B plus  C in  D , 


i. 


Liber  Tertias.  ^ j ^ 

qtublcut  rciftangulo  fub  mediis  B in  A.  Ergo  reUangu* 
lumcx  B in  A,  diuidiiurpcr  compofitam  cx  B fic  C.  Et  fit 
D pro  quotiente  Geometrico. 

Dico  vcio  lineam  D fore  mediam  quxfitis.  Nam 

cum  in  ferie  quinque  proportionalium  » quadratum 
quartx  fit  zquale  re^angulo  fub  media  in  quintam  i Ac 
quadratum  (ccundx  reftangulo  fub  media  m pnmam ; 
tollendo  minus  red^angulunt  ex  maiore,  remanebit  rC' 
£l;angulum  fub  media  in  difibrentiam  extremarum  pro 
diiferent^  quadratorum  (^cundx  8c  quinc.Ti  Xliun(Tcver6 
quoniam  differentia  quadratomim  a duabns  quibufcumr' 
que  quantitatibus  cfitorum  xquatur  redan^lo  fub  ' 
fumma  illarum  in  earumdem  difFerentIam,cati:e€taii« 
gulum  fiib  fumma  extremarum  in  diifcrentiam  extr^i* 
marum  zquale  inreruallo  quadratorum  ab  extremis.  ' 

Sed  vc  reftangulum  fub  fumma  extremarum  in  diBeren- 
tiam  carum  , ad  reflangulum  fub  media  indifferentiam 
extremarum;  ita  fumma  extremarum  ad  miuliam , pro* 
pecr  eamdem  altitudinem.  Igitur  componendo , vt  prius  ' 
reftangulum  plus  poflcriori  ad  pofterius ; ita  fumma  ea*  ' 

rum  quz  fune  in  locis  imparibus  A ad  inediam.  Sed 
vc  C ad  B{  ita  differentia  quadratorum  ab  extremis ‘ad 
differentiam  quadratorum  Kcund;  Ac  quartar.  Igitur  vt  ' 

C plus  B ad  6 ; Ita  A ad  D.  ’ Ergo  D ell  media  ex  quin-^ 

2ue  proportionalibus quzfitls.  Qjmd  erat  demonftraa*"' 
um. 

Corollarium. 


SI  fuerint  quinque  quantitate»  continue proportIbnftZ'' 
Ics,  erit  vt  fumma  extremarum 'ad  mediamific  diffe-^  " 
rcncia  quadratorum  abexuemisaddi£Ferenthn|^adra^* 
tofeumHcandz-Cequame.  ^ - 


'.V  » 
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Nwa  Clauisl 

i#Y  propositio  XXJjV. 


VifmtU 


D^ta  fumma  extremarum  ratione  quadratorum  - 
a tribus  prioribus  ad  quadrata  trium  jjofle^ 
riorum  j inuenire  quinque  quan- 
titates  continue  pro-- 
portionales, 

. . > 

EStodAurummis.  Ec  ratio  i ad  t€.  Ponatur  pri> 
mus  ex  quiDk^ue  i R>  ergo  quintus  eric  51  > i R.  Ec 
quoniam  ih  Teric  quinque  proportionalium , eft  vt  primus 
ad  quintum  • fic  quadrata  trium  priorum  ad  quadrata 
trium  poUcriorumi  erit  1 R ad  ;i>  i R in  ratione  daraz 
ad  16.  Igitur  produ£Ius  fub  extremis  Rzqualiseric 
produfto  lub  mediis  51-1  R.  EtitatR. , fiue  primus  eft  3, 
Singulique  ordinatifunt.  3. 6,  /z.  zq.  48. 

Hinc  Canon, 

PRoduffcum  fub  priori  termino  rationis  dat*  in  fum- 
mam  extremorum.diuide  per  fummam  terminorum 
rationis , & habt bis  primum  cx  quinque quxGtis,  Vnde 
finguli  non  latebunt, 

Hmc  Effecto  Qeometrica. 

Slil^ata  linea  A pro  fumma  extremarum.  Et  ratio  B 
ad  C.  Fiat  autem  vt  B plus  C ,ad  B.  ita  A ?d  aliam 

lineam  quz  Ut  D.  . * - 

Mmifclbim  eft  obferuari  integrum  Canonem  • u- 
quidem  > hoc  modo  rciiangulum  lub  extremis  B plus 
C tn  D zquabitur  rediangulo  fub  mediis  B m A.  Ergo 
rcftanguium  fub  B in  A dmiditur^er  Bplus  Ci 
pro  quotiente  Ocomctrico. 


Lihtr  Tertius. 

Dico  autem  Irneam  D foce  primam  cx  quacfitis.  Nim  > ! 
cum  in  ferie  quinque  proportionalium  • prima,  tertia  6c 
quinta  fint  continue  proportionales  , p^ima  ad  quintam 
habebit  rationem  duj,Uicatam  eius  quatnKabet  prima  ad 
tertiam  : ergo  quadratum  primae  ad  quadratum  tercixi  ‘ 

erit  vt  prima  ad  quintam.  Sed  vt  quadi atum  primae  ad  **'^**^- 
quadratum  cerciae  i ita  eft  quadrarum  fecundae  ad. qua- 
dratum quarte  1 8c  quadram  terue  ad  quadratum 
quinte  ergo  rc  quadratum  fecunde  ad  quadratum 
quartae. 

Similiter  vt  quadratum  tertie  ad  quadratum  quinte; 

Ita  prima  ad  quintam.  Ergo  componendo  antecedentia 
ex  vna  parte  , ic  confequentia  cx  alia  , erit  vt  ptima  ad 
qumtam  j iu  quadrata  prime,  Jecunde  Sc  tertie , ad  qua- 
drata tertie , quart^  8c  quintq.  Et  componendo , vt  qua- 
drata omnium  plus  quadrato  medie  ad  quadrata  trium 

eiotum , hoc  cli  vt  B plus  C ad  B i ita  A ad  aliam  lineam 
, ergo  D cll  prima  ex  quzfitis.  Quod  erae  demon- 
ftrandum. 

CvretUrium. 

SI  fticrint  quinque  quantitates  continue  proportiona- 
les , erit  vc  prima  ad  quintam,  fic  quadrata  trium  prio- 
rum ad  quadrata  trium  pofteriorum. 

PROPOSITIO  XXV, 

D<iM  ratione  quadratorum  ab  extrejnU  ad  quadrata 
earum  qua  funt  in  locis  paribus , inuemre 
quinque  quantitates  continue  , .j 
proportionales. 

E Sto  d^a  ratio  7 ad  /.  Potiatur  i R prbfummacT- 
tremorum.  Et  fumatur  3 pofterior  terminus  ratio- 
rus^eprq  nwdiqpxqu^^  £rgo  quoniam  quadra- 

Zz  ii  ^ 


NoudCUuls] 

cum  fumma;  excremorum  xquale  eft  quadratis  excre- 
' um.t  ' morum  plus  duplo  medii  quadrato  eric  i Q- 18  fumma 
quadratorum  ab  extremis  i deinde  fi  multiplicaueris 
. ^mmam  excremorum  i R.  pec  medium  5.  fiet  produdlus 
Cf».  »4-  j xqualis  aggregato  quadratorum  fecundi  & quaiti. 
Et  proinde  i Q- 18  ad  5 K efi  in  data  ratione  7 ad  3.  !• 
gitur  produftus  fub  extremis  3QM4  *qualii  erit  pro- 
5?*:  *•  duAo  fub  mediis  21 R.  Ergo  poft^cbitam  redu^lionero 

I Q xquabitur  t8  f /R.  Et  fit  i R.  fiue fumma  extre- 
morum 9.  Data  autem  fumma  extremorum  9*  remedio 
difiinguuntur  finguli  quinque  > vt  fupra  fqpius  dictum 

eft. . Vnde finguli ordinati  erunt  ^ 1 j ^ 

V llLt  JL I 

♦ I.  * 4 

HineCdnon, 

CApe  dimidium  prioris  termini  proportionis  datae* 
8c  cius  quadrato  adde  duplum  quadratum  poficrio* 
ris  termini : huius  enim  fummz  radix  quadrata  fupradifto 
addita  «timidin , exhibebit  fummam  extremorum  , po- 

fteriori  termino  rationis  exiftente  medio  de  quinque  qua- 
lius. Vnde  finguli  non  latebunt* 

Hinc  Effefiio  Gedmetricd. 

Sit  dau  tatio  A B ad  B C.  Erigatur  pcrpendiculari- 
ter  ad  AB  , linea  B D potens  duplum  quadratum 
B C.  Tum  fupra  AB  fiat  circulus,  cuius  centrum  E, 
peftaturque  fic  produftatur  linea  D E fecans  pcriphcriam 

in  F & G-  . » I , • . 

Manifefium  eft  obferuari fingulat  Canonis  Algcbnci 
partes , fiquidc/n  quadrato  £ B additur  quadratum  B D» 
6c  fit  quadi  atum  £ D > cuius  latus  £ D additum  dimidie 
.ipfius  A B , exhibet  D F. 

Dico  autem  hneam  F forefinnoaxin  csnKmaxum « 


LiberTertius. 

. f oftcrioti  termino  rationis  B C exiftente media  de  quin- 
que quxfitU.  Sit  enim  > fi  fieri  poteft  , futnraa  extre- 
marummiior  vel  minor  D F & arqualis  F H.  Quoniam 
igitur  A B eft  aqualis  F G 3 erit  ve  A B ad  B C jua  pro- , 

. pter  camdem  altitudinem  rcdangulum  H F G ad  re-  ^ * 
Aangulum  fub  H F in  B C ScdrcdangulumTubfum- 
ma  extremarum  HF  in  mediam  B C»?quatur  quadratis  '• 
fecund?  K quarta:.  Erg<»fumma  extremarum  exifiente  '* 
HF,  erit  rcftangulura  H F G jqqualc  quadratis  extre- 
marum. Sed  quadratum  FHxtmaturreftangulis  HF  G 
F H G.  Ergo  roSkangulum  F H G eft  xqualc  duplo 

quadrati  medijc  B C.  Cura 
ergo  quadratum  B D fit  du- 
plum quadrati  B C , erit  rc- 
dlangulum  F H G.  aquale  qua- 
drato. B D.  Sed  linea  B D eft 
perpendicularis  ad  extremi- 
tatem diametri.  Ergo  tangit. 

^ quadratmn  B D xqua- 

tur  reflangulo  F D G.  Et  proinde  re^aogulum  F D G 
eft  (quale re £l;angulo  FH  G.  Pars  toti,  vel  totum  partw 
quod  ^ abfurdum.  (^arefiimma  extremarum  nec  po- 
tent euc  maior  nec  minor  F D.  Ergo  erit  illixqualis, 

,Q^dcratdemonftrandum.  ^ 

t^ppenJix, 

POmu  poqi  i R pro  fiimma  extremarum  & fumi 
pnor  terminus  tfcionis  pro  medio.  Vndepenefi- 

inilis  Canon  eadem  conftru&o  clioKur. 


• i-iirtii. 
H.ttTUi, 
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564  I^oUit  Clanis, 

PROPOSITIO  XXVf. 

I ^ 

H oc  idem  problema  alio  modo  f oluere  '. 

DAu  eadem  ratione  7 ad  3.  Ponatur  i R pro  medio? 

Et  fumatur  poAcrior  terminus  rationis  3 pr»  fum« 
ma  extrcmoium.  Ergo  9-  a Qjquabttur  quadratis  ex- 
tremorum.  £t  3 R quadratis  fecundi  tc  quarti,  Hc  pro-  ' 
inde  9 . 2,  Q^ad  3 R erunt  in  ratione  data  7 ad  3. 
Igitur  proJu£his  fub  extremis  6 Q xquabitur  pro.< 
du£lo  fub mcdqs  zi  R.  Ergo  poft  debitam  reduftionem 

iQciitxquale  “-7—  EtfitiR,fiue  medius  i.  Quare 
fingulifunt2.-^J_l^^_L'JL|  »|  9‘JLtJ_l_ 

»44*  444  4- 

Hine  Canon. 

CApe  quadrantem  prioris  termini  rationis  dat;  t eius 
quadrantis  quadrato  adde  dimidium  poftenoris 
Cermini  quadratum  : huius  «nim  fumm;  radix  quadrata 
fapradifto  multata  quadrante  exhibebit  medium  , po- 
fteriore  termino  rationis  exiftente  fumma  extremorum. 
Ynie  finguli  non  latebunt. 

HincEffeSlio  Geometrica. 

Sit  datu  ratio  A B ad  6 C.  Cjpiatar  B D quadrans 
ipdus  A B;  centro  D . interuallo  D B fiat  circulus. 
Tum  erigatur  perpendicularitcr  linea  B £ potens  dimi- 
dium quadratum  B C»Bc  connexa  £ D fecet  peripheriaro 
in  pun£lis  F.  G. 

Manifefium  eft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
panes  . fiqiudcm  quadratum  D B additur  quadrato 
c £ , quod  e(l  xqualc  dimidio  quadrato  B C . & fic 
quadra^  ED  , cuius  ia^  £D  ni^amm  FD , qu^ 


LiherTertius, 

cft  quadiins  A 6 * exhibet  F E. 

Dico  autem  lineam  F E fore  mecltam  ex  qudcGcis , fum- 
ma  extremarum  cxiflcnte  B C*  Sic  enim«  H fieri  poteft, 

media  maior  vel  minor 
FE  , & xqualij  FH. 

Ergo  rcfliangulum  fub 
> funima  extremarum 
fi  e in  mediam  F H i 
® squale  erit  quadra- 
tis  fecundx  U quarcz*. 
eft  autem  vt  B C ad  B A i ica  quadrata  fecundx  & quarta 
ad  quadrata  extremarum  > & eH  Tt  rcfbangulum  ex  B C 
in  r H » ad  reftangulum  ex  A B in  F il  ica  propter  eam-  >•  ftMti. 
dem  alutudinem  linea  fi  C ad  lineam  AB.  Igitur  cfi  vt 
re^langulum  ex  fi  C in  F H ad  quadrata  extremarum ; 
ita  reftangulnm  ex  fi  C in  F H ad  ref^angalum  ex 
A B in  F H.  Et  proinde  re£^angulum  ex  A B in  F H ’ **"^*‘ 
squale  efl  quadratis  extremarum.  Quoniam  ver5  D B 
cft  quadrans  A B > erit  F G dimidia  A B 8c  ica  duplum 
reflangulum  H F G xquabitur  reftangulo  ex  A B in 
F H.  Ergo  duplum  reibingulum  H F G eft  xqualc 
quadratis  extremamm.  Igitur  fi  duplo  illi  redtangulo 
addideris  duplum  quadratum  medi;  FH  > fiet  duplum 
red^angulum  GHF  ;quale  quadrato  fummx  extrema- >7 /»t<, 
nim  B C.  Et  propeerea  dimidium  quadratum  B C > nem- 
pe quadratum  B E xquatur  ceftangulo  G H F>  Sed  li- 
nea B £ eft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri» 

Ergo  tangit.  Igitur  re£kangulum  GEF  cftxqualequa-'*^’/"''^ 
drato  B h.  Ergo re6kangulum GEF  xquatur reftangu*i*^ 
lo  G H F pars  toti  • vel  cotum  parti.  Quod  eftabfurdum. 

Non  igitur  media  poteft  eife  maior  vel  minor  F £ fum-  "i 
ma  extremarum  extfiehte  fi  C.  Ergo  erit  illi  xqualis, 

C^od  erat  demonftrandum. 

V • 

•eririf- 


1 


Nona  Clauis, 


^pl?endix. 

\ • 

PCtuit  poni  I R.  pro  medio  , K furai  prior  terminus  * 
proportionis  proTumma  cxtrcmoiiim.  Vndefimi* 
hs  peno  Canon  Se  Effeftio  orirentur.  Similiter  potuit 
poni  i R pro  medio  > Sc.  fumi  alteruter  rationis  lei  minus 
pro  firmma  eorum  t qux  funt  in  locis  imparibus.  Vel  po- 
ni potuit  I R pro  fumma  eorum  qui  fune  in  locis  impari- 
bus , &c  fumi  alter  rationis  terminus  pro  medio.  Ex  ^ 
quibus  fic  aliis  fimilibus , cltccrcntnc  noui  Canones  de 
noiix  Etfe^hones  Geomctricx. 

Deinde  ex  his  patet  quomodo  data  ratione  quadra- 
torum ab  extremis  ad  quadrata  fecundx  Se  quartx  » Se 
fumma  quacumque  vel  differentia  illarum  , po/lint  in- 
ueniri  lingiil;  : nam  (t  nulla  habita  ratione  fumtnx  vel 
diffaentix  datx « repatiantuc  quinque  quantitates  conti- 
nue proportionales  in  data  ratione  quadratorum  ad  qua- 
drata >vt  facium  eff  » fiatque  ve  fumma  ved  differentia  ■ 
homologa  ex  inuentis  ad  hngulas  inuentas  > ha  fum- 
ma  vd  differentia  data  ad  alias  » habebitur  propofi-- 
tujn> 

Patet  prxterea  quomodo  inueniri  poffmt  quinque 
quantitates  proportionales  data  ratione  quadratorum  H 
Ungulis  dempto  medix  quadrato  ad  quadrata  extre- 
marum, vd  ad  quadrata  fccundx  Se  quartx  , nam  di- 
uidcndo  erit  quoque  dau  ratio  quadratorum  ab  cxcre- 
jnU  ad  quadrata  fccundx  fic  quartx.  Vel  contra,  Qitpd  - 
illic  hic  ordinatura. 


rn 


LiherTertiui, 

PROPOSITIO  XX VII. 

DaU  proportione  quAdrxtorum  a tribus  intermediis  ' 
ad  quadratum  fumma  extremarum^  inuenire 

quinque  quantitates  propor- 
tionales. 

E Sto  data  ratio  4 ad  9.  Ponatur  j R pro  fumma  ex- 
tremorum , Sc  fumpto  4.  priore  termino  rationis  pro 
medio  i multiplica  i R per  4 habcbifque  4 R pro  fumma 
quadratorum  fecundi  sc  quarti.  Cui  fi  addas  16  qua- 
dratum medii , fiet  aggregatum  ^adratorum  a tribus 
intermediis  16  f 4 R-  Quadratum  autem  fumm*  ex- 
tremorum eft  I I gitur  1 4 R ad  r Q , cft  in  ratione 
dau  4 9*  Ergo  produSus  fub  extremis  144-1-36  R 

arqualis  erit  produdo  fub  mediis  4 Q , Se  ita  1 Q zquatur 
3^ "f  9 R.  Et  fit  1 R , fiuc  fiimma  extremorum  ii.  data 
autem  fumma  extremorum  iz,  & medio  4,  facile fin- 
guli  diilinguumur  «-i»iio|itzo-z|^|]^iotiI 
0 t zo.  ^ 

Hinc  Canon. 

CApe  dimidium  poftcrioris  termini  proportionis  da- 

t*  , secius  quadratum  adde  produfto  fub  duobus 
terminis  ciufdcm  proportionis  : ilKus  enim  aggregati  ' 
radix  quadrata  fupradifto  addita  dimidio  exhibebit 
fumraam  extremorum , priore  termino  rationis  exiften-  ’ 
te  medio  quzfitorum.  Vnde  finguli  non  latebunt. 

Hinc  Ejfe^io  Geometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Diuidatur  B C bifariam  in 
D.St  fupra  totam  A C fafto  femicirculo » erigatur 
BE  perpendicularis  ad  AC  Tum  fupra  BCfiatuuc- 

A*a 


t.ftnti. 

XT.ftmti. 


Iftttti. 


Ufimi. 

11. 


y qtinti. 


»si  Noftdc  CUutSt 

gcT  circulus  cuius  citrum  D,  &;  connexa  E Dfccetpc^ 

riphcriam  in  pundlis  E 3c  G. 

Manifcftum  cft  obfcruari  fingulas  Canonis noftri  par-' 
CCS , fiquidem  quadratum  B D additur  quadrato  B b » 
hoc  cB  rcd^angulo  A B C t & ht  quadratum  D£, 
CUIUS  latus  D £ additum  dimidio  B C , exhibet 
EG. 


Dico  autem  lineam  £G  fore  fiimmam  extremarum» 

media  exiftente  A B priore 
termino  rationis.  Sit  enim» 
fi  fieri  potefi  , fumma  extre- 
marum maior  vel  minor  E G 6c 
aqualis  G H-  Quoniam  igitur 
B C efi  aequalis  F G,  erit  ve  A B 
adBCiita  ABadFG.  Sedvt 
A B ad  F Gi  ita  efi  propter  eam- 
dem  altitudinem  reftangu- 
lum  fiib  A B in  H G adrc^lan- 
^ ilum  H G F.  Ergo  cum  rc£langulum  fub  fumma  ex- 
tremarum H G in  mediam  A B fit  zquale  quadratis 
fecundx  Se  quartz,  ent  ve  AB  ad  B C|  ita  quadrata  fe- 
cnndzScquartae,  ( zqualia rc£^angulo  ex  H G in  A B) 
ad  reftangulum  H C F.  Sed  ve  A B ad  B Q » ita  qua- 
dratum medix  B C ad  quadratum  B 6.  Ergo  compo- 
nendo antecedentia  ex  vna  parte  • Se  confequemia  ex 
alia,  erit  vt  A B ad  B C > ica  re^langulum  fub  H G in 
A B plus  quadrato  medix  A B » ( hoc  efi  quadrata  trium 
intermediarum  } ad  rcfiiangulum  H G F plus  quadrato 
B£. 


. Sed  efi  vt  A B ad  B C ita  quadrata  trium  intermedia- 
rum ad  quadratum  fumm;  extremarum.  Ergorefian- 
gulura  H G F plus  quadrato  B £ xquatur  quadrato  fum- 
mx  extremarum  G H.  Sed  quadratum  GH  aquale  efi 
rcftangulis  H G F 5c  G H F.  Igitur  rcfiangula  H G F 
^ G H F xquantur  re^^angulo  H G F plus  quadrato 
B £;•  £t  proinde  dempto  rcAangulo  communi » refiabit 


Liber  T^ertius. 

rc£VanguIum  G H F aquale  quadrato  B E Sed  linea  B E 
cft  perpendicularis  ad  extremiutem  diametri.  Ergo  lan- 
git.  Et  ita  quadratum  B E erit  atqualc  rc£Ungulo  G EF.  »<.  u^ii: 
Igitur  rcftangulum  G E F .Tquabitur  rcftangulo  G H Fi 
pars  toti  vel  totum  parti,  (^od  cil  abfurdum.  Ergo 
ilimma  extremarum  nec  poced  elle  maior  nec  minor 
G £.  Igitur  erit  illi  atqualis.  Quod  erat  demonilran- 
dum. 

PROPOSITIO  XXVIIL  \ ' 

Hoc  idem ^robiemd  alio  modo  f duere. 

E Sto  data  eadem  rado  4.  ad  9.  Ponatur  1 R promo* 
dio  I 6c  fumatur  9 pollerior  terminus  rationis  pro 
fumma  extremorum.  Ergo  li  ducas  fijromaro  extre- ^***-*^ 
morum  9 in  mediam  xR»  iicnt 9 ]R pro  aggregato  qua.» 
dratorum  fecundi  ir  quarti»  quibus  fi  addas  quadratum 
medii  I Q^,  habebis  9 R f r C^pio  quadratis  trium  inter- 
mediorum. Quadratum  autem  fummz  extremorum  eft 
<r.Erg09  R fr  Q^8r  cft  in  ratione  data  4ad  9.  Igitur 
produftus  fub  extremis 81  Rf  jQjcquaturproduftofub  luU* 
mediis 314.  Et  poft  debitam rcdufltioncm  i Qcft  zquale  * '* 
36  9 R.  Et  fit  1 R fiuc  medius  3,  poftcrioritpi mino  ra- 
tionis 9 exifiente  fumtiu  extremorum.  Singuliquepro- 

indccrunt_’_-4t^ " 

‘ 4 4» 

Hinc  Canon, 

PRoduftum  fub  terminis  proportionis  dat*  iunge 
cum  quadrato  quod  fit  a dimidio  pofterioris  termini; 

Jruius  enim  aggregati  radix  quadrata  fupradi£Io  multata 
dimidio  exhibebit  medium  pofieriore  termino  rationis ' * 

exifiente  fumma  extremorum.  Vnde  finguU  non  latc- 

bnw»  T 


'Noud  CUuisl 
Hinc  Effeclio  Geometrica. 


REfumatur  figura  Propof.  prxccd.  Et  data  eadem 
ratione  A Bad  B C.  Fiant  omnia  ve  illic  impera- 
tum cft  fi^cri  Manifeftura  obferuatas  efle  fingulas  Cano- 
nis Algcbrici  partes , Se  exhiberi  E F. 

Dico  autem  Irneam  E F fore  mediam  ex  quxfuis, 
fumma  extremarum  exiftente  B C pofteriore  termino 
rationis.  Sit  enim  > fi  fieri  potcil , media  maior  vel 
minor  E F > 8c  xqualis  F H.  Ergo  reftangulum  H F G 
fub  media  in  fummam  extremarum  xquabiiur  quadratis 
/ ly^/ixri'  fecundx  Se  quartx.  Cui  addendo  quadratum  medix 
yfitMdi.  F H.  efficietur  rciiangulum  G H F pro  quadratis.  Trium 
intermediarum.  Igitur  erit  vt  quadratum  B C ad  te- 
' t fixti  ftangulum  G H F j ita  B C ad  A B i fcd  tres  illa:  B C» 
4./W».  B £ > A B > funt  continue  proportionales , igitur  vt  pri- 
io  /■«*/#.  B C ad  tertiam  A B > fic  quadratum  prim?  B C ad 
quadratum  fecund?  B E.  Igitur  vt  quadratum  6 C ad 
rcftangulum  G H F > ita  quadratum  B C ad  quadra- 
turo B £. , Ac  proinde  quadratum  B E arquabitur  tc^an- 
gulo  G H F.  Sed  B E cft  perpendicularis  ad  extremi- 
K.  tirtii.  Wtem  diametri.  Ergo  tangit.  Ergo  quadratum  B E x- 
ff.ttriii.  quale  cft  rcftangulo  G E F.  Et  ita  rcdfangulum  G E F 
xquabitar  rcftangulo  G H F * pars  toti , vel  totum  parti. 
Qj  iod  cft  abfiirdum.  Ergo  media  non  potcftcftc  maior 
nec  minor  F E.  Et  proptcrca  erit  illi  xqualis.  Quod 
erat  demonftrandum. 

u^ppendix. 


.A 


1 

i 


M vitis  aliis  modis  potuit  perfici  operatio  A Igcbri- 
caVcl  ponendo  i R pro  fumma  extremorum , Sc 
capiendo  poftciiorcm  terminum  rationis  pro  medio. 
Vel  ponendo  iR  pro  medio»  Se  fumenao  priorem tej?- 
minum  rationis  pro  fumma  exuemorum»  vel  ponendo 


4 


LiherTertius.  ^7/ 

i R pro  fumrtu  eorum  q ji  funt  in  locis  imparibus  U 
accipiendo  alterum  terminum  rationis  aut  pro  medio 
aut  pro  fumina  extremorum  » aut  ponendo  i R.  pro  me- 
dio vel  pro  tiimma  extremorum  & fumendo alterum  ra- 
tioni? terminum  pro  fumma  e6rum  qui  funt  in  locis  im- 
paribus. Vnde  patet  ve  minimum  quacuordecim  modis 
abfolui  problema  propofitum  j tum  Aiithmeticc,  tum 
Geometrice. 

Patet  deinde  quomodo  poflintinueniri  quinque  quan- 
titates continue  proportionales  data  ratione  quadratorum 
a tribus  intermediis  ad  quadratum  fumma:  extremarum, 
& quacumque  fumma  vel  difFcrcntia  ex  quinque:  nam 
fi  nulla  habita  ratione  illius  fumm.e  vel  utUercntiz , in- 
ucniantur  prius  quinque  quantitates  in  ratione  data  pro- 
ut hic  fafkum  cft  ; 8c  fiat  vt  fumma  vel  differentia  ho- 
mologa ex  inuentis  ad  lingulas  inuentas  i ica  liim- 
ma  vel  differentia  data  ad  alias  , habebitur  propoli- 
tum. 

Tertio  patet  quomodo  inuemri  polllnt  quinque  pro- 
portionales data  ratione  qindracorum  a lingulis  p us 
duplo  medix  quadrato,  ad  quadrata  trium  intermedia- 
rum, aut  ad  quadratum  fummx  extremarum  : namdi- 
uidendo  , cru  etiam  data  ratio  quadratomm  a tribus 
intermediis  ad  quadratum  fummx  extremarum  vcl  con- 
tra. 

Patet  denique  quomodo  inueniri  polfint  quinque 
proportionales  data  fumma  extremarum  , 6c  quadratis 
trium  intermediarum.  Quod  aliter  cffc^lum  cH  in 
Iropof. 
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PROPOSITIO  XXIX. 

D au  proportione  quadratorum  a tribus  intermediis 
ad  quadrata  extremarum , inuenire  quinque 

quantitates  continue  pro^  ^ 

portionales. 

E Sto  data  ratio  4 ad  7.  Ponatur  1 R pro  Tuninia  ex« 
trcmoruni  > & fumatur  4 prior  terminus  rationis 
pro  medio.  Erg^o  quadratum  fummar  extremorum  i Q, 
multatum  duplo  quadrati  medii  32  > exhibebit  quadrata, 
extremorum  iQ^3i.  multiplicando  vciofumraam  ex- 
tremorum I R per  medium  4 > habebis  4 R pro  quadratis 
fecundi  Sc  quarti , quibus  (i  addas  quadratum  medii  iif. 

Fiet  aggregatum  quadratorum  a tribus  intermediis 
4 Rf  16.  Et  proinde  4Rf  16  adi  Qj  32  eft  in  ratione 
data  4 ad  7.  Et  ita  produ^s  fub  extremis  aS  R t na. 
xqualis erit  produflo  fub  mediis  4 Q_^ia8.  Ergo  poft 
debium  Ccdu Aionem  , & diuifioncm  i Q_  xquabiwr 
7Rt<Jo.  Etfit I R fiuc  fumroa  extremonim  12.  Sin* 
guliquc6-^ao  jijtao-a)  4|9‘^ot*-  ^ i^t^ao. 

Hinc  Canon. 

CApe  duplum  quadratum  prioris  termini  j illudqpc 
adde  cum  produco  terminorum  rationis  datx : 
hanc  fummam  iunge  cum  quadrato  quod  fit  a dimidio 
poAcrioris  termim:  illius  enim  aggregati  radix  quadrata* 
fupradido  addita  dim  dio exhibcoit fummam  extremo- 
rum>  prioriterminorationisexiflcntcmedioquxfitoruin. - 
Vnde  linguUnon  latebunt. 

Hinc  EffeSiio  Geometrica, 

SIt  dau  ratio  A B ad  B C.  Coniungantur  illx  lincx 
in  direftum.  £1-  fupra  tot^  A .C  ^ fcmicirculus 


£ 


• LibcrTertiui. 

ereftaque  BD  perpcndicularitcr  ad  AC  > producatur, 
donec  linea  BE  poflit  quadratum  B D plus  duplo  qua. 
dfati  A B.  Tum  fafto  fupra  B C integro  circulo , cuius 
centrum  F » dufta  E F fccct  pcriphctiam  in  punftis  G 
pc  H. 

Manifeftum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  A IgcbrIcL 
partes  , Equidem  quadratum  B D additur  duplo  qua- 
drati A B , ac  fit  quadratum  B E , & hoc  quadratum  B E 
iun£lum  eft  quadrato  B F , fit  quadratum  F E i. cu- 
ius latus  F h additum  dimidio  ipfius  B C , oxhibec 
H E. 


autem  lineam  H Eforefummam  extremarum, 
priore  termino  proportionis 
A fi  exiilente  media  de  quin* 
que  proportionalibus.  Stt 
, enim , E Acri  potcfl , funiroa 
w...remarum  maior  vcl  minor 
H E , ac  arqualis  H I.  Ergo 
quoniam  B C cflzqualis  G H, jnhti. 
erit  yt  A B ad  B C ; ita  A B 
ad  G H ! fcd  vt  A B ad  G Hi 
ita  eft  propter  camdem  altitu-  , 
tudinem,  rcftangulum  Tub  media  AB  ac  fummaextre- 17. fixti.' 
inamm  H I < quod  e(l  zquale  quadratis  fecundz  ac  quar- 
tx  ) ad  rcftangulum  1 H G : eft  autem  vt  eadem  A B ad 
B C 5 ita  quadratura  A B ad  quadratum  B D , hoc  eft  ad  /«»'• 
quadratum  B E multatum  duplo  quadrato  A B.  Ergo 
componendo  antecedentia  ex  vna  parte , ac  confequen-  u fw/i 
tia  ex  alia , erit  vt  rcftangulura  fub  A B in  I H plus  qua- 
drato medix  A B , hoc  cJft  vt  quadrata  trium  interme- 
diarum , ad  reftangulum  I H G plus  quadrato  B E 
minus  duplo  media;  A B quadrato  ) fic  A fi  ad 
B C 

Sed  linea  B E eft  perpendicularis  ad  extremitatem 
diametri.  Ergo  tangens.  Ac  proinde  quadratum  B D 
zquatur  rcOanguIo  H £ G.  Igitur  vt  A B ad  B C ; ita  5*  r/Zi  ' 
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■ rcftangulum  fub  A B in  I H plus  quadrato  A B ad  re* 
f^angulum  I H G , plus  rc-flanguloHE  G,  mmus  du- 
plo quadrato  A B.  Igitur  quoniam  cft  vt  AB  ad  BCi 
ica  quadrata  trium  intermediarum  ad  quadrata  cxtrct 
marum.cric  rc£tangulum  IHG  plusrcAangulo  HEG 
minus  duplo  medix  A B quadrato  > xqualc  quadratis 
extremarum.  Sed  quadratum  fummx  extremarum  I H 
t funndi.  xquatur  reftangulis  I H G & HIG.  Ergo  reftangula 
4 [ttund*.  1 H G H I Ci  mmus  duplo  quadrato  medix  A B,  lunt 
arqualia  quadratis  extremarum  > atque  ita  rc^angulum 
' I ii  G plus  rc£bangu!o  HEG  minus  duplo  quadrato 

A B > xquatur  rcflangulo  I H G plus  rcftangulo  H I G 
mmus  duplo  quadrato  A B.  Ergo  fublacis  hinc  inde» 
iisqux  funt  communia»  reftabit  rcftangulum  H IG  x- 
quale  rcftangulo  HEG,  pars  toti  vel  cotum  parti. 
Quod  cft  ablurdum.  Ac  proinde  fumma  extremarum 
non  poteft  clTc  maior  vcl  minor  H E.  Ergo  erit  illiac^ 
qualis.  Quod  erat  dcmonftrandum.  ^ 

PROPOSITIO  XXX- 

' /Jem prohlema  alio  modo foluere. 

' ^ TT  cadem  ratio  4 ad  7.  Ponatur  i R pro  fum- 

r,ma  extremorum  Se  (umatur  7 pofterior  terminus 
I rationis  pro  medio.  Igitur  multiplicando  lummam  ex- 
tremorum i R per  medium  7.  habebis  7 R pro  quadratis 
iim.  14.  ^ quarti.  Et  ita  7 R f49  cit  aggregatum  qua- 

dratorum a tribus  intermediis.  Ac  vero  1 Q-  98  eric 
fumma  quadratorum  ab  extremis.  Erproindc7  Rf  49 
itm.t.  ad  1 0^98  ell  in  ratione  data  4 ad  7.  Igitur  produ- 
^ ftus  fub  extremis  49  R t 3 +3  xquabitur  prodiiflo  fub 
~ ’ * mediis  4 39Z.  Ergo  poft  dcbitani  rcduikioncm 

te  diuifionem , 1 xqualc  Et  fit  i R fiuc 

fomnu  cxtrcro<Mum  34. ^ urmino  rationis 

“ ' «xiftcntc 
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eJtiftcntc  medio.  Vndc  finguli  erunt  ii  - | - 2, 

*■■  ■ 4 4 » 

174^11!  tI-1 

4 ‘ » 4 

//mc  Canon. 

D'^plumfoIidum  cx,poftcrioris  termini  quadrato  in* 

priorem  terminum  iunge  cubo  poilcribus  termini; 
iuminam  inde  natam  diuidc  per  priorem  terminum  8c 
qiioticntCm  ferua.  Tiim  quadratum  pofterions  termini 
diuidc  per  priorem  ; quoticutis  cape  dimidium^  Se  cius 
quadrato  adde  quoiicntem  feruatum : iihus  enim  fuminx 
radix  quadrata  lupradtflo  addita  dimidioi  exhibet  fum- 
main  cxcrcmorumi  poderiori  termino  rationis exifiente 
mcdioquxfitorum.  Vndc  finguli  non  lattbunt. 

Lfinc  Effe^iio  Qtometrica. 

Sit  data  ratio  AB  ad  B C.  Fiat  vt A B ad compofi-' 
tam  ex  dupla  A B-Se  B Oi  ica  quadratum  B Cad  > 
aliud  quadratum  quod  fitC  p.  Tiirafiat  vt  AB  ad  B C; 
ita  B e ad  aliam  lineam  qux  fit  C E.  Ponatur^uc  C D 
perpendicularis  adECi  Se  diuifa  E C bifariam  in  F,  cen- 
tro. F , intcruallo  F C vel  F E , deferibatur  circulus 
duftaquc  Se  pcodufta  D F > fecet  peripheriam  in  G 
SeH. 

Manifefturo  cft  bbfcruari  fingulas  Canonis  noftri  par- 
tes; fiquidem  duplum  folidum  ' 
ex  A B in  quadratum  B G , 
iUnaum  cum  cubo  B C facit 
foiidunvreaangulum  (ubqua'> 
drato  fi  -C>in  compofiram  ex 
duplaABSeBC..  Hoc  autem 
folidimi  rccUnguIum  zqtiale 
cft  folido  fub  quadrato  C D iti  lineam  A B,  cum  fitvt  i^vniul 
A B ad  compolitara  ex  dupla  A B Se  B C ; ita  quadratum.  ' 
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B C ad  quadratum  C D.  Quadratum  autem  C D ad- 
ditur quadrata  G F ( qux  cft  dimidium  C E or- 
cz , diuitione  quadrati  B C per  lineam  A B ) & fit 
quadratum  D F * cuius  latus  additum  F H exhibet 
H D. 

Dico  autem  lineam  H D fore  fummam  extremarum 
snedia  exiilente  B C poilcriorc  termino  rationis  datz. 
Cum  enim  (it  vt  A B ad  duplam  AB  plus  B C : ita  qui- 
dratum  B C ad  quadratum  C D } cumque  fit  etiam  vc 
A B ad  B C i ita  B C ad  C E } erit  quoque  vt  B C ad  du- 
plam B C plus  CE;  ita  quadratum  B.C  ad  quadratum 
C D i Sed  vc  B C ad  duplam  B C plus  C £ ita  c Apro* 
ptereamdem  altitudinem  quadratum  BCad  rc6langu- 
gulum  fiib  B C in  duplam  B C plus  C £.  Igitur  erit  vc 
quadratum  B C ad  quadratum  C D;  fic quadratum  B C 
ad  re£langulum  fub  B C in  duplam  B C plus  C E.  Ac 
proinde  quadratum  C D zquabitur  re£^anguIo  fub 
£ C in  duplam  B C plus  C E.  Sed  hoc  redtangulum 
eA  zquale  duplo  quadrato  B C plus  rc^Iangulo 
B C E.  Ergo  quadratum  CD  zquatur  duplo  quadrato 
B C & rc£tai^lo  B C E.  Ac  proinde  per  Propof.  prz. 
ccd.  linea  B C exiAence  media . erit  H O fumma  extre- 
marum. Quod  erat  demonArandum. 

POtultin  operatione  Algebrica  poni  i R pro  medio, 
& fumi  alter  terminus  rationis  datz  pro  lumma  ex- 
tremarum. Item  potuit  poni  i R pio  fumma  eorum  qui 
funt  in  locis  imparibus  Sc  alteruter  terminus  rationis  fu- 
mi pro  medio,  aut  pro  fumma  extremorum.  Item  po- 
tuit poni  I R pro  fumma  extremorum  & fumi  alter  ter- 
minus pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus. 
Item  potuit  poni  iR  pro  nicdip  Sc  fumi  alter  terminus 
pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus.  VnJevt 
minimum  decem  Canones  8c  EffeAiones  Geometricz 
orirentur. 


appendix 


LihtrTentHs]  ' ^ 

Deinde  ex  his  pacec  quomodo  data  quacumque  fum< 
ma  vel’ differentia  quinque  quancttatum  continui  pro« 
portionalium  , cum  proportione  quadratorum  a tribus 
intermediis  ad  quadrata  cjftrcmarum  , poffint  inucniri 
fingulx:  ficnim  rcpcriantur  prim6  quinque  quantitates 
in  ratione  data  prxdi£lorum  quadratorum  • & fi^t  vc  iiihi- 
ma  vcl  differentia  homologa  ex  quinque  inueniis  ad  fin- 
gulas  { Ita  fumma  vel  differentia  data  ad  alias , pcrfcihim 
erit  problema. 

Patet  tertio  quomodoinuenlripoflint  quinque  in  data 
ratione  quadratorum  a fingulis  ad  quadrata  extrema- 
rum t vel  ad  quadrata  trium  intermediarum  : nam  di- 
uidendo  » erit  quoque  data  ratio  quadratorum  i tribus 
intermediis  ad  quadrau  extremarum»  vel  contra > quod 
cft  hic  ordinatum. 

Patet  denique  quomodo  inueniri  queanj  quinque  pro- 
portionales data  ratione  quam  habet  interuallum  qua- 
dratorum i tribus  intermediis  8c  quadratorum  ab  extre- 
mis ad  quadrata  extremarum  ; nara  componendo  erit 
quoque  data  ratio  quadratorum  a tribus  intermediis  ad 
quadrata  extremarum.  Quod  cft  efferum  & ordinatum 
in  Propof.  prxfcnti  &prx^cntc. 

PROPOSITIO  XXXI. 

'Data  proportione  ^nadratorum  ah  iis  qua  funt  in 
locis  paribus  ad  quadrata  earum  qua Junt  in 
imparibus  locis,  inuenire  quinque 


continue  proportionales- 
quantitates. 


EStodataratIo3ad  8.  Ponatur  fumma  extremorum  ^ 
I R,  Sc  furhatur  3 prior  terminus  rationis  pro  medio 
quefitorum.  Multiplica  3 per  i R , habebis  3 R pro  t#"»- 
(umma  quadwtorum  fecundi  Sc  quarti.  £t  quia  vt  fx- 
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pius  diftum  in  lib.  t.  quadratum  fumma:  extremorum 
in  Tcric  trium  proportionalium  , multatum  quadrato 
medii  exhibet  aggregatum  quadratorum  a lingulis  tri- 
bus , li  ab  I tollas  quadratum  medii  j relinquetur 
I Qj  9 pro  aggregato  quadratorum  ab  iis  qui  funt  in 
locis  imparibus.  Igitur  5 R ad  i Q - 9 erit  in  ratione 
data  y ad  8.  Et  proinde  produftus  fub  extremis  24  R 
xquabitur  produftofub  mediis  3 Q-  zy.  Ergo  poft  de- 
bitam redudionem  6C  diuifionetn  > 1 Q«  erit  xquale 
8 R f >.  Et  fit  1 R fiue  fumma  extremorum  9.  Singuli* 

que  ordinati  erunt  lf.|  ^ - * | j | *^  1 JL 

14  4 ‘ 4-1 

‘ 4 

Hinc  Canon, 

QVadratum  prioris  termini  proportionis  datx » ad- 
de quadrato  quod  fit  i dimidio  pollcrioris  : huius' 
cniiu  fummx  radix*  quadrata  fupradi£to  addita  dimi- 
dio exhibebit  fummam  extremorum , priore  termino  ra- 
tionis» exiftente  medio  quaefitorum.  Vnde  finguli  non 
latebunt.  . 

Hinc  EffeSho  G eometrica. 

t 

Sit  data  ratio  AB  ad  B C.  Erigatur  pcrpcndkulari- 
terad  B C linea  B D xqualis  B A.  Deinde  diuida- 
tur  B C bifariam  m E,  8c  ccruro  H , mtcruallo  b B vel  E C, 
fiat  circulus  inconnexa  DE  fecce  pcriphcriapi  in  pun- 
£HsF  &G. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algcbrici 
partes » fiquidem  quadratum  B D » hoc  eft  A B additur 
quadrato  BE  , 8c  fit  quadraturo  D E ; cuius  latus  D E 
additum  EG,  hoe  eft  dimidio  pollcrioris  termini  B C-» 
exhibet  GD. 

Dico  autem  Uncam  GD  fore  fummam  extremarum 
priori  termino  rationis  A B cxiRcutc media  quacUtaium. 


Sit  cnlm  • fi  fieri  poteft , fumxna  extremarum  maior 
vel  minor  D G , & arqualis  G H.  Ergo  quoniam  B C e ft » J*»'»*'* 
«qualis  FG,  erit  ve  AB  ad  BCi  ita  ABadf  G.  Eft 
autem  vt  A B ad  F G ; ita  propter  eam  dem  altitudinem  '-A*»* 
reftanguliim  fub  media  A B in  fummam  extremarum 
HG  ( quod  rcftangulura  cft  ^v^alc  quadraris  fccundar 
fieqiiartx)  adrctlangulum  H G F.  Igitur  eft  vt  A 
B e i ita  quadrata  fccund.r  & quarta:  ad  rcftangulura 
H G F & proinde  quoniam  eft  vt  A B ad  B C j ita  qua- 
drata fccundx  8c  quanx  aci  quadrata  camm  qux  funt  in 

locis  imparibus  ; erit 
leftangulura  H G F x- 
qualc  quadratis  carum 


qux  funt  in  locis  impa-  > 1"^'*- 
ribus  : hoc  eft  reftan- 


gulum  H G F xquabi- 
tur  quadratis 
marum  de  q 
medix.  Atqui  quadra- 
tum  fumnrx  extrema- 
nim  H G «quatur  quadratis  extremarum  plus  duplo  qua-  ♦ /««»'*• 
drato  mcdi.x.  Itcmquc  illud  idem  quadratum  H G eft  x- 
quale  rcaangulis  H G F & G H F.  ' 

Ergo  rcftangula  H G F & G H F xquantur  reftangu- 
lo  HG  Fq)lusquadratoimcdi^AB,  hoceftB  D,& pro- 
inde dempto  vtrinquc  communi  rc(ftangulo  H G F , re- 
manebit rcaangulura  G H F xquale  quadrato  B D.  Sed 
hnca  BD  eft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri.  ' 

Et  proinde  tangens.  Igitur  reaangulum  G DFxquatur  “ 
quadrato  B D.  Ergo  rettangulum  G D F erit  xquale 


• f ^ ® ^ * V44^  «iWUUaaiW 

redtangulo  G H F pars  toti , vel  totum  parti.  Quod  eft 
abfurdura.  Itaque  fiimma  extremarum  non  clTc 


maior  vel  minor  G D.  Ergocrit  ilUxqualis.  Qimdcrac 
dcmonftrandum. 


i 
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PROPOSITIO  XXXII.- 

Hoc  idem  problema  alio  modo  perficere, 

E Sto  data  eadem  ratio  j ad  8.  Ponaturque  i R pro 
medio  , U fumatur  prior  terminus  rationis  datar  5 
proruinmaexciemorum.  Igitur  multiplicando  fummam 
extremorum  3 in  medium  1 R i fient  3 R pro  quadratis 
fecundi  & quarti  &:  tollendo  i Q^cx  quadrato  fummx 
itm  j.  extremorum  9 relinquetur  9 -i  Qj>ro  quadrans  eoium 
Ltm.i.  qiii  funt  in  locis  imparibus.  Et  proinde  ^ R ad  9 - 1 Q. 

erunt  in  ratione  data  ^ ad  8.  Ergo  prodo  £Ius  lub  cX- 
Lm.6.  tremis  4 R xquabiair  produ6lo  fub  mediis  17  - 3 
, Et  poft  debitam  rcduftioncm  Se diuifioncm > i Qcrit x- 
quale  9 - 8 R.  Ficque  i R , fme  medius  x.  fumma  extre- 
xnontmcxiftentc  3 priore  termino  rationis.  VndofinguU 
ordinati  erunt  » - ‘^-1- 

* 4 4 » 4 * 

1 

* 4 

Hinc  Canon. 

OVadratum  quod  fit  a dimidio  poficrioris  termini 
rationis  datx  iunge  quadrato  prioris  termini:  huius 
;jggrcgati  radix  quadrata  fupradifto  multata  dimidio 
exhibebit  medium  . priore  termino  rationis  cxiftcntc 
fumma  extremorum.  Vnde  fingiili  non  latebunt.  - 

Hinc  EffeSiio  Geometrica, 

ES to  data  ratio  A B ad B C,  in  figura Propof.  prxccd. 

, fiant  omnia,  vt  illic  imperatum  cft  fieri.  Manifeftum 
eft  obferuatas  efle  lingulas  Canonis  partes  Se  exhiberi 
F D. 

pico  autem  lioeamF  D fore  mediam  cx  quqfitis,  funi'! 


i 


LiherTertius]  ' ^tl 

ma  fextrcmaium  cxiftentc  priore  termino  rationis  AB. 

Sit  enim , li  fieri  poteft , media  maior  ycI  minor  F D , & 
iqualis  F H.  Igitur  reftangulum  fiib  media  F H in 
fummam  extremarum  A B zquabicur  quadratis  fecunda:  ' 

& quartae.  Eft  autem  vt  A B ad  B C hoc  eft  F G i ita 
propter  eamdcm  altitudinem  reftangulum  fub  A B in 
H F ad  rcftangulum  H F G j igitur  cum  fit  vt  A B ad 
BC.itavefbangulumfub  A Bin  H F ad  quadrata  carum 
qua:  funt  in  locis  imparibus  i erit  rc£l:angu!um  H F G 
zqualc  quadratis  carum  qux  funt  in  imparibus  locis.  9 
Ergo  fi  teftangulo  H F G addas  quadratum  medix  H F, 
fiet  reftangulum  G H F xqualc  quadrato  fummx  ex-  ^ 
trcmanim  A B fcu  B D.  Sed  vt  oftcnfum  eft  in  prx-  i7.y>«,. ' 
cedenti  quadratum  tangentis  B D xquatur  rcfkangulo  “• 

G D F.  Igitur  rcfVangulum  G D r crit»xqualc 
fUngulo  G H F f pars  toti , vel  totum  parti.  Qimd 
eft  abfiirdum.  Itaque  media  non  poteft  cfieminor  nec 
maior  FB.  Ergo  erit  illi  xqualis.  Q^d  erat  demon* 
ftrandum. 

jd^pendix, 

POtuit  poni  1 R in  operatione  A Igcbrica  pro  fumm* 
extremorum  » 8c  fumi  pofterior  terminus  rationis 
pro  medio.  Item  potuit  poni  x R pro  medio  j Se  lumi 
pofterior  terminus  rationis  pro  furama  extremorum. 

Item  potuit  poni  i R pro  medio  , 8c  fumi  alter  rationis 
terminus  pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  impari- 
bus.  Item  potuit  poni  x R pro  fumma  eorum  qui 
funt  in  locis  imparibas  8c  fumi  alter  rationis  terminus 
pro  fumma  eorum  qui  funtin  imparibus  locis.  Item  poni 
potuit  1 R pro  fumma  eorum  qui  funt  in^locis  impari- 
bus Se  fumi  alter  rationis  terminus  pro  medio  aut  pro 
fumma  fecundi  Se  quarti.  Ex  quibus  omnibus  noui  Ca- 
nones &:  £fFe£l:iones  Gcomctricx  orirentur. 

Patet  deinde  quomodo  data  quacumque  fumma  vel 
difterentia  Se  ratione  pr^di^la  quadratorum  pofixnt  Inue* 


Noua  Clauis, 

nin  quinque  quintitaces  continue  proportionales:  fi  enim 
, pnm5  repcriancur  quinque  in  ratione  data  , & fiat  vt 
lumma  vel  differentia  homologa  ad,^fingulas  inuentas; 
ita  fimima  vel  differentia  data  ad  alias , habebitur  propo- 
fituxn. 

. , Patet  tcitio  quomodo  in\icniri  poflint  quinque  pro- 
portionales in  ratione  data  quadratorum  a fingulis  ad 
quadrata  carum  qux  funt  in  locis  imparibus  >vcl  carum 
quz  in  paribus  ; nam  diuidendo  , habebitur  ratio  qux 
hic  dau  fuit. 

Denique  patet  quomodo  pofsint  inucniri  quinque  pro- 
portionales data  ratione  quadratorum  fccundx  &c  quanx 
ad  intcTuallum  quo  quadrata fecundx  & quartz  fuperan- 
cur  a quadratis  reliquarum  i nam  componendo , ent  quo- 
que dita  ratio  .quadratorum  primx  > tcrtixSc  quintxad 
quadr.ita  earum  qu.c  funt  in  Ibcis  paribus , quod  fuit  hic 
ordinatum. 


PROPOSITIO  XXXIII, 

I 

TAtione  quadrati  fuMma  earum  qua  funt  in 
locis  paribus  ad  quadrata  extremarum  ^ 
inuenire  quinque  quantitates' 
continue  proportionales. 


E Sto  data  ratio  looad  157.  Ponatur  i R profumma 
extremorum  > & fumatur  prior  terminus  rationis 
100  pro  medio  exquxfitis,  multiplic.i  fummam  extre- 
morum  i R per  medium  100,  habebifque  100  R pro  • 
. iim.  quadratis  fecundi  tc  quarti , quibus  fi  addas  duplum 
*'  quadratum  medii  100  » nempe  2.0000  i fiet  quadratum 
uiram^  eoium  qui  funt  in  locis  paribus  100  Rf  ioooo. 
Przccrca  fubtrahenda  duplum  quadratum  eiufdem  me- 
^ dii  de  quadrato  fummx  extremorum  » relinquentur 
ttm.i  quadrata  extremorum  x Q^-  aoooo.  Ac  proinde 

100 


1 


LiberTertius.  rjj 

foo  R f zoooo  ad  i loooo  cft  in  racione  data  loo 
ad  257.  Igitur  produftus  fub  extremis  2^700  R.  -j- 
$140000  xqualis  erit  produco  fub  mcJjis  100  Q 
• 2000000.  Ergo  poft  debitam  rcduftioncm  &:  diuifio-  ' 
ncni , / Qzquabitur  257  K t 71400.  Et  propterca  fit  • 

I R,  fiuefumma extremorum 425.  Singulique.  25./0. 

100. 200«  400. 

Hinc  Canon. 

% 

DVpIum  quadratum  prioris  termini  rationis  dat^  ad- 
de cum  duplo  produ£li  fub  terminis  ciufdcm  pro-  - 
portionis : fummam  hanc  iunge  cum  quadrato  quod  iit 
a dimidio  poiferions  termini:  huius  enim  aggregati  ra- 
dix quadrata  fupradi£ko  addita  dimidio,  exhibebit  fum- 
mam cxtremorumi  priore  termino  rationis  exiftente  me- 
dio quxiitotum.  Vnde  iingulinonlatebunt. 

( ' 

Hinc  E^e6iio  Geometrica. 


Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Et  fupra  totam- A G fiar 
fcmicirculus  cicftaquc  B O perpendiculari  ad  A C> 
BcSatur  A D.  Tum  producatur  B D,  donec  B E pofsit 

duplum  quadratum  A D. 
Deinde  diuifa  B C bifariam 

in  F,  centro  FjimciualloFB  ^ 

vel  F C , fiat  circulu  .nteger, 
connexaque  8c  produ^a  £F 
fccct  pcnphcriam  circuli  it» 
punftisGScH.  '' 

Manifedum  cil  obferuari 
lingulas  Canonis  Algcbfici 
partes  , fiquidem  quadratum 
A D xquatur  redEangulo  i. /■«/». 
C A 6 1 hoc  eft  quadrato  A B » & rcflangulofiib  terminis  < _ 

rationis  ABC.  Ergp  cum  linea  B E pofsit  duplum  qiia-  / 

Gcc. 


f.  quinti, 

X fitundi, 
4 fuHItdt. 


tem.  X4< 

Itm. }. 
Itm.f, 


J74  NofuCUuii, 

rcftangulum  fub  A B in  I H plus  quadrato  A B ad  re-^ 
ftangulum  I H G , plus  rcSanguloHE  G,  minus  du-' 
pio  quadrato  A B.  Igitur  quonfam  cft  vt  A B ad  B C| 
Ita  quadrata  trium  intermediarum  ad  quadrata  extre- 
marum, erit  reftangulum  IHG  plusrcftangulo  HEG 
minus  duplo  medix  A B quadrato  , xquale  quadratis 
extremarum.  Sed  quadratum  Tu mmx  extremarum  I H 
xquatur  rc£tangulis  I H G & H I G.  Ergo  re^languU 
I H G H I Cj  minus  duplo  quadrato  medix  A B,  lunt 
xqiialia  quadratis  extremarum  , atque  ita  rectiangulum 
I ii  G plus  rcCtangulo  HEG  minus  duplo  quadrato 
A B , xquatur  rcClangulo  IHG  plus  rcCtangulo  H I G 
mbius  duplo  quadrato  A B.  Ergo  fublatis  hinc  inde» 
iisqux  funt  communia,  reflabit  rcdangulum  H I G x- 
qualc  reClangulo  HEG»  pars  toti  vel  cotum  parti. 
Quod  cft  abfurdum.  Ac  proinde  fumma  extremarum 
non  pocefl  cfTc  maior  vcl  minor  H E.  Ergo  erit  illix- 
qualis.  Quod  erat  dcmonftrandum.  ' ^ 


PROPOSITIO  XXX. 

Jdtm problema  alio  modo Joluere. 


E Sto  dau  eadem  ratio  4 ad  7.  Ponatur  i R pro  fum- 
ma cxtrcmorulh  Sc  fumatur  7 poflcrior  terminuS 
rationis  pro  medio.  Igitur  multiplicando  fummam  ex- 
tremorum iR  per  medium  7.  habebis  7 R pro  quadratis 
fecundi  Se  quarti.  Et  ita  7 R 1 49  qua- 

dratorum a tribus  intermediis.  At  vero  i Q-  58  eric 
fumma  quadratorum  ab  extremis.  Et  proinde  7 Rf  49 
ad  1 0^98  cll  in  ratione  data  4 ad  7.  Igitur  produ- 
ftus  fW extremis  49  R t 343  xquabitur  produfto  fub 
mediis  4 ^91.  Ergo  poft  debita^  rcduCkioncm 

ic  diuiGoncm , iQ^rit  xquale  Et  fit  i R fiuc 

Gamma  extrcmoium  ai.».  pqR^on  urmino  rationis 

~ ' •xiflcnic 


Lihcr  Tertius'.  . 

exiftente  medio.  Vndcfinguli  erunt  7 

Hinc  Canon. 

■ t 

DVplum  folldum  cx  pofterioris  termini  quadrato  iiv 
priorem  terminum  iunge  cubo  poltcrious  termini; 
fummam  inde  natam  diuidc  per  priorem  terminum  fle 
qiioticntem  ferua.  Tum  quadratum  poftenons termini 
diuidc  per  priorem  ; quoticutis  cape  dimidium^ & cius 
quadrato  adde  quotientem  feruatum ; ilhus  enim  fummx 
radix  quadrau  lupradiao  addita  dimidio»  exhibet  fum- 
ma/n  extremorum»  poilcriori  termino  rationis cxiiiciitc 
mcdio<iu*fitorum.  Vnde  finguli  non  latebunt. 

iTinc  Effectio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Fiac^vt  A B ad compofi^' 
tam  ex  dupla  A B-fic  B Onca  quadratura  B C ad  , 
aliud  quadratum  quod  Iit  C D-  Tiim  fiat  vt  A B ad  B Cj 
iu  B C ad  aliam  Jineara  qua:  fit  C E.  Ponaturfiuc  C E> 
perpendicularis  ad  E C . & diuifa  E C bifariam  in  F,  cen- 
tro. F , intcruallo  F C vel  F E , deferibatur  circulus 
duftaquc  i>c  produfta  D F > fecet  peripheriam  in  G 

Manifeftum  cft  obfauaii  fin^ulas  Canonis nofiri  par- 

tcsjr  fiquidem  duplum  folidum  ' 
ex  A B in  quadratum  B C , 
idnaum  cum  cubo  B C facit 
foiidunv  rcfkangulum  fu  b qua- 
drato B-C>in  compofiram  ex 
duplaABacBC.  Hocautem 
ri  ru  j J^lidum  reclangulum  xqtialc 
cfi  fohdo  fub  .quadrato  C D in  lineam  A B,  cum  fit vt  ,4,11,/«. 

AB  idcompolitaracxdupIaAB&BCiitaquadratum, 

, Bbb 


J 


47*  irhni. 


f,  fuinti. 

\,f$cundi. 

*>• 

hniut. 
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B C ad  quadratum  C D.  Quadratum  autem  C D ad- 
ditur quadrata  C F ( qu*  cft  dimidium  C E or- 
cx  I diuifione  quadrati  B C per  lineam  A B ) & fit 
quadratum  D F > cuius  latus  additum  F H exhibet 


HD. 

Dico  autem  lineam  H D fore  fummam  extremarum 
media  exiilente  B C poileriore  termino  rationis  datx. 
Cum  enim  fit  vt  A B ad  duplam  AB  plus  B C ; ita  qua- 
dratum B C ad  quadratum  C D } cumque  fit  etiam  ve 
A B ad  B C i ita  B C ad  C E } erit  quoque  vt  B C ad  du- 
plam B C plus  CE>  ita  quadratum  B.C  ad  quadratum 
C D i Sed  vt  B C ad  duplam  B C plus  C E itacftpro- 
pter  eamdem  altitudinem  quadratum  BCad  rc£langu- 
gulura  fiib  B C in  duplam  B C plus  C E.  Igitur  erit  vt 
quadratum  B C ad  quadratum  C Di  fic quaaratum  B C 
ad  red^angulum  fub  P C in  duplam  B C plus  C E.  Ac 
proinde  quadratum  C D xquabitur  rcftangulo  fub 
B C in  duplam  B C plus  CE.  Sed  hoc  reftangulura 
cft  xquale  duplo  quadrato  B C plus  rcilangulo 
B C E.  Ergo  quadratum  C D xquatur  duplo  quadrato 
B C & rc£kangulo  B C E.  Ac  proinde  per  Propof.  prx. 
ccd.  linea  B C exiftente  media , erit  H D fumma  extre- 
matum.  Quod  erat  demonflrandum. 

appendix. 


POtuitin  operatione  Algcbrica  poni  i R promedid, 

& fumi  alter  terminus  rationis  datx  pro  lumma  ex- 
tremarum. Item  potuit  poni  i R pio  fumma eoium  qui 
fiint  in  locis  imparibus  8c  alteruter  terminus  rationis  fu- 
mi pro  mcJio>autpro  fumma  extremorum.  Item  po- 
tuit poni  iR  pro  fumma  extremorum  8c  fumi  alter  ter- 
minus pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus. 
Item  potuit  poni  iR  pro  medio  & fumi  alter  tci  minus 
pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Vndcvt 
minimum  decem  Canones  Sc  EiFc^ioncs  Gcomctricx 
orirentur. 


LtherTertiHf.  ’ ^ 

Deinde  ex  his  pacec  quomodo  data  quacumque  fum< 
ma  vcl*  differentia  quinque  quaniicatum  contmui  pro- 
portionalium ^ cum  proportione  quadratorum  a tribus 
intermediis  ad  quadrata  cjftrcmarum  , poffint  inucniri 
fingulx:  fi  enim  reperiantur  primb  quinque  quantitates 
in  ratione  data  prxdi<florum  quadratorum  > Sc  fiat  vc  1'um- 
ma  vcl  differentia  homologa  ex  quinque  inuentis  ad  fin- 

gulasj  Ita  fumma  vel  differentia  data  ad  alias,  perfeftum 

erit  problema. 

Patet  tertio  qHomodoinueniripoflint  quinque  in  data 
ratione  quadratorum  a fingulis  ad  quadrata  extrema- 
rum > vel  ad  quadrata  trium  intermediarum  : nam  di- 
uidendo  » cric  quoque  data  ratio  quadratorum  d tribus 
intermediis  ad  quadrau  extremarum,  vel  contra,  quod 
cfi  hic  ordinatum. 

Patet  denique  quomodo  inueniri  queant  quinque  pro- 
portionales data  ratione  quam  habet  interuallum  qua- 
dratorum d tribus  intermediis  6c  quadratorum  ab  extre- 
mis ad  quadrata  extremarum  ; nara  componendo  erit 
quoque  data  ratio  quadratorum  a tribus  intermediis  ad 
quadrata  extremarum.  Quod  cft  effeftum  & ordinatum 
in  Propof.  prsfenti  fieprx^ente. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Vata  proportione  quadratorum  ah  iis  quafunt  in 
locis  paribus  ad  quadrata  earum  quafunt  in 
imparibus  locis , inuenire  quinque 
continue  proportionales- 

quantitates,  . X'.:-'- 

Sto  data  ratio  3 ad  8.  Ponatur  fumma  extremorum 
— I R,  & rurhatur3  pjjor  terminus  rationis  pro  medio 
quefitorum.  Multiplica  3 per  i R , & habebis  3 R pro 
fumma  quadratorum  fecundi  Sc  qUarti.  £t  quia  vt  fx- 

Bbb  ij 
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pius  diftum  in  hb.  i.  quadratum  fummae  extremorum 
in  Tcric  trium  proportionalium  » multatum  quadrato 
medii  exbibee  aggregatum  quadratorum  a fmgulis  tri- 
bus > fi  ab  I tollas  quadratura  medii  j relinquetur 
I Qj  9 pro  aggregato  quadratorum  ab  iis  qui  funt  in 
locis  imparibus,  igitur  3 R ad  i Q - 9 erit  in  ratione 
data  } ad  8.  Et  proinde  produftus  fub  extremis  24  R 
xquabitur  produfto  fub  mediis  3 Q-  Z7.  Ergo  poft  de- 
bitam reductionem  8C  diuifioncin  , 1 Q,  erit  arquale 
8 R f j.  Et  fit  1 R fiue  furaraa  extremorum  5.  Singuli- 
que  ordinati  erunt  jT  j 

14  4 ' *■  4^  t 

^4 

fiineC^non,  \ 

* ' I 

QVadratum  prioris  termini  proportionis  dat* , ad- 
de quadrato  quod  fit  d dimidio  poflcrioris  : huius 
eni.a  fummx  radix*  quadrata  fupradido  addita  dimi- 
dio exhibebit  fummain  extremorum , priore  termino  ra- 
tionis* exiftente  medio  quxfitorum.  Vnde  finguli  non 
latebunt. 

HincEffe6lio  Geometrica. 

S It  dau  ratio  A B ad  B C.  Erigatur  pcrpendkulari- 
tcr  ad  B e linea  B D iqualis  B 1'^eindc  dluida- 
tur  B C bifariam  in  E,  K ccnrro  H , interuallo  b B vel  E C* 
fiat  circulus  connexa  DE  fccct  pcriphcriapi  in  pun- 
£kisF  &G. 

Manifeftum  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algcbrici 
parces  * fiquidem  quadratum  B D hoc  cft  A B additur 
quadrato  B £ * Se  fit  quadraturo  D E ; cuius  latus  D E 
additum  EG,  hoe  eft  dimidio poficripris  termini  B C-, 
exhibet  G D. 

Dico  autem  lineam  G D fore  fummam  extremarum 
psiod  termino  rationis  A B exificncc media  quxfiuium. 


LtlfcrTertius, 

Sit  cnltn  » fi  fieri  poteft , fumxna  cxcrcmanim  maior 
vel  minor  DG,&  arqualisGH.  Ergo  quoniam  B Ccft 
«rquaiis  F G , erit  vt  A B ad  B C j ita  A B ad  f G.  Eft 
autem  vt  A B ad  F G i ita  propter  camdem  altitudinem  -i — 
reilangulum  fub  media  A B in  fummam  extremarum 
H G ( quod  rcftangulura  eft  ^<^alc  quadrans  fccundx  x.fuHmii. 
&qiiartx)  adreftangulum  H G F.  Igitur  eft  vt  A 6 ad> 

B C > ita  quadrata  lccund.t  & quarix  ad  rcftangulum 
H G F proinde  quoniam  eft  vt  A B ad  B C ; ita  qua- 
drata Iccundx  &c  quanx  ad  quadrata  carum  qux  funtin 

locis  imparibus  ; erit 
ieftangulum  H G F x- 
quale  quadratis  carum 
qux  funt  in  locis  impa-  9 
ribus  : hoc  eft  reftan- *^‘^****‘ 
gulum  HGF  xquabi- 
quadratis  extre- 
marum quadrato 
medix.  Atqui  quadra- 
tum fumnrx  extrema- 


rum H G xquatur  quadratis  extremarum  plus  duplo  qua- 
drato  medix.  Itemque  illud  idem  quadratum  H G eft  x- 
quale  rc<ftangulis  H G F & G H F. 

Ergo  rcftangula  HGF  & G H F xquantur  rcftangu- 
lo  HG  Fqjlusquadratafmedi^  ab,  hoc  eft  B D,&  pro- 
inde dempto  vtrinquc  communi  rciiangiilo  H G F ,rc- 
manebit  rcikangulum  G H F xqualc  quadrato  B D.  Sed 
linea  BD  eft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri. 
Et  proinde  tangens.  Igitur  reftangulum  G D F xquatur 
quadrato  B D.  Btgo  red^angulum  GDF  erit  xqualc 
reaangulo  G H F pars  toti , vel  totum  parti.  Quod  eft 
abfutdum.  Itaque  fumma  extremarum  non  pot^  efie 
maior  vel  minor  G D.  Ergo-crit  illixqualis.  Quoderat 
deroonftiandum. 


i 
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LihcrTcrtius, 

ma  fextrctnaium  cxiftentc  priore  termino  rationis  AB. 

Sit  enim , li  fieri poteft  > media  maior  ycl  minor  F D , & 
zqualis  F H.  Igitur  rciitangulum  fub  media  F H in 
fummam  extremarum  A B aquabitur  quadratis  fecundas  ' 

& quartae.  autem  ve  A B ad  B C hoc  efi  F G ^ ita 
propter  eariidcm  altitudinem  rcftanguluni  fub  A B in 
H F ad  rcftangulum  H F G j igitur  cum  fit  vt  A B ad 
BCiitavcAangulumfub  A Bin  H F ad  quadrata  caium 
quae  funt  in  locis  imparibus  i erit  rcftangulum  H F G 
aequale  quadratis  carum  quae  funt  in  imparibus  locis.  9 
Ergo  fi  tcftangulo  H F G addas  quadratum  media:  H F, 
fiet  refkangulum  G H F aequale  quadrato  fummx  ex. 
tremanim  A B fcu  B D.  Sed  vt  oftenfum  cft  in  prae-  ' 
cedenti  quadratum  tangentis  B D aequatur  rcftangulo“-"'’'f; 
G D F.  Igitur  redlangulum  G D r erit. aequale 
Ckangulo  G H F , pars  toti , vel  totum  parti.  Quod 
efi  abfiirdum.  Itaque  tnedla  non  potefiefieminornec 
maior  FB.  Ergo  erit  illi  aequalis.  Quod  erat  demon> 
lirandum. 


POtuIt  poni  1 R in  operatione  A Igcbrica  pro  fumm* 
extremorum  j & fumi  pofierior  terminus  rationis 
pro  medio.  Item  potuit  poni  x R pro  medio  > £c  fumi 
pofierior  terminus  rationis  pro  furama  extremorum. 
Item  potuit  poni  i R pro  medio  ^ & fumi  alter  rationis 
terminus  pro  fumma  edrum  qui  funt  in  locis  unpari- 
bus.  Item  potuit  poni  x R pro  fumma  eorum  qui 
funt  in  locis  imparibus  ic  fumi  alter  rationis  terminus 
pro  fumma  eorum  qui  funtin  imparibus  locis.  Item  poni 
potuit  1 R pro  fumma  eorum  qui  fune  tn^locis  impari» 
bus  £c  fumi  alter  rationis  terminus  pro  medio  aut  pro 
fumma  fecundi  8c  quarti.  Ex  quibus  omnibus  noui  Ca- 
nones ac  EfFcftioncs  Geometricae  orirentur. 

Patet  deinde  quomodo  data  quacumque  fumma  vel 
difierentia  8c  ratione  pn^difla  quadratorum  pofiint  Inue* 


jippendix. 


Nou<t  CUuis, 

niri  quinque  qiunticaces  continue  proportionales:  (1  enim 
primd  repcriantur  quinque  in  ratione  data  , & fiat  vt 
iumma  vel  differentia  homologa  ad^fingulas  inuentas; 
ita  iumma  Ycl  differentia  data  ad  alias,  habebitur  propo- 
fitum. 

Patet  tcitio  quomodo  inucniii  poflint  quinque  pro- 
portionales in  ratione  data  quadratorum  a fingulis  ad 
quadrata  carum  qux  funt  in  locis  imparibus,  vclearutn 
quz  in  paribus  i nam  diuidendo  > habebitur  ratio  quae 
hic  dati  fuit. 

Denique  patet  quomodo  pofsintinucniri  quinque  pro- 
portionales data  ratione  quadratorum  fecumix  & quartz 
ad  intciuillum  quo  quadrata  fecundz  & quartz fuperan- 
cur  a quadratis  reliquarum  ; nam  componendo , erit  quo- 
que diti  ratio -quadratorum  priniz  > tcrcizSc  quimzad 
quadrata  earum  quz  funt inl6cis paribus,  quod  fuit  hk 
ordinatum. 


PROPOSITIO  XXXIII,. 

^ I 

D~At4  rAtione  quadrati  fufttma  earum  qua  funt  in 
locis  paribus  ad  quadrata  extremarum^ 
inuenire  quinque  quantitates' 
continue propontonales. 


1 


Ltm.  14. 

r»<».  J. 

Ltm.  t. 


Ltm, 
ltm,  t 


E Sto  data  ratio  100  ad  157.  Ponatur  i R profumma 
extremorum  , &c  fumatur  prior  terminus  rationis 
100  pro  medio  cxquzfitis,  multiplica  fummam  extre- 
morum I R per  medium  100,  habcbifque  100  R pro 
quadratis  fecundi  Sc  quarti  , quibus  fi  addas  duplum 
quadratum  medii  100  , nempe  aoooo  i fiet  quadratum 
fumm^  cotum  qui  funt  in  locis  paribus  100  Rf  10000. 
Prztcrea  fubtrahendo  dupJum  quadratum  eiufdem  me- 
dii de  quadrato  fummz  extremorum  , relinquentur 
quadrata  extremorum  i Q^-  aoooo.  Ac  proinde 

100 


i 


Libh'Tertius.  rsi 

*oo  R.  1 10000  ad  « loooo  cft  m ratione  data  loo 

ad  257.  Igitur  produftus  fub  excrcmis  2^700  R -f 
$(40000  xqualis  erit  produfto  fub  mediis  100  Q 
- 2000000.  Ergo  poft  debitam  rcduftionem  & diuifio- 
nero  , / Q^quabitur  257  R.  f 71400.  Et  proptcrca  fit  • 

I R,  fiuc  (umma extremorum 425.  SihguUqiic.  25. /o. 
100.200. 400. 

Hinc  Canon. 

* 

DV pium  quadratum  prioris  termini  rationis  dat^  ad- 
de cum  duplo  produdii  fub  terminis  eiufdem  pro-  - 
portionis  : fummam  hanc  iunge  cum  quadrato  quod  fit 
a dimidio  poitcrioris  termini:  huius  enim  aggregati  ra- 
dix quadrata  fupradidlo  addita  dimidio,  exhibebit  fum- 
mam  extremorum,  priore  termino  rationis  exiftente  me- 
dio quzfitorum.  Vnde  finguli  non  latebunt. 

t 

Hinc  E^e^io  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Et  fupra  totam  A C fiar 
femicirculus  cicdtaque  B D peipcndiculatiad  A C» 
sedatur  A '0.  Tum  pioJucatur  B D,  donec  B E pofsit 

duplum  quadratum  A D. 
Deinde  diuifa  B C bifariam 
in  F , centro  F,  imciuallo  F B ^ 
vel  FC,  fiat  circulii  nteger» 
connexaque  8c  produdla  £F 
fccct  ‘pcriphcriam  circuli  in 
pundlisG&H. 

Manifefium  cft  obferuari 
fingulas  Canonis  Algcbfici 
partes  , fiquidem  quadratum 

_ ^ „ ad  xquatur  redlangulo  t.ffxti.- 

C A B I hoc  elt  quadrato  A B > & rcdlangulo  fub  terminis  f*-*"- 

rationis  ABC.  Ergo  cum  hnca  B E pofsit  duplum  qua- 

Gcc. 


1 /exts, 

A-fetcti. 
8 ftxn. 
ta.  ftMii. 


It  fuinti. 
U fUiHti. 


17  ftxtu 
4 fiiund 


9. 

4 fdttaJi, 
17  Itxti. 
tfttUMdi. 


3J4  NonifCUniSy 

Urati  A D > eric  quadratum  B £ xquale  duplo  quadrato 
prioris  termini  A B , & duplo  rcftangulo  l'ub  terminis 
ABC.  Hoc  autem  quadratum  B £ additur  quadra- 
to quod  fit  .1  dimidio  poflenoris  termini  B F > fic 
quadratum  £ F , cuius  latus  £ F additum  F H exhibet 
t H. 

Dico  autem  £ H fore  fumraam  extremarum , priore 
termino  rationis  A B exiflente  media.  Sit  enim  > fi  fieri 
poteft,  fumma  extremarum  maior  vel  minor  E H , & 
xqualis  H I.  Quoniam  igitur  B C eft  qqualis  G H ; erit 
vt  A B ad  B C i Ita  A B aa  G H : cfl  autem  vt  A B ad 
Ci  H i fic  propter  eandem  altitudinem  > rcftangulum 
fub  A B in  l H ad  reftangulum  1 H G.  Item  vt  ea- 
dem AB  ad  B C ; hc  quadratum  A B ad  quadratum 
B D : Ergo  componendo  antecedentia  ex  vna  parte» 
& confequentia  ex  alia»  erit  vt  A B ad  B C i ita  re£tan* 
gulum  fub  A B in  I H plus  quadrato  A B ad  redangu- 
lum  I H G plus  quadrato  B D.  £t  iterum  vtrique  parti 
xquationis  addendo  idem  quod  fuit  additum» erit  quo- 
que vt  A B ad  B C > ita  rcftangulum  fub  A B in  I H plus 
duplo  quadrato  A B > ad  reftangulum  I H G plus  duplo 
quadrato  B D.  Sed  reftangulum  cx  A B media  in  fum- 
mam  extremarum  I H plus  duplo  quadrato  medix  A B, 
xquatur  quadrato  fummx  earum  qux  funt  in  locis  pa- 
ribus. 

£fl  vero  vt  A B ad  B C,  ita  quadratum  fummx  carum 
qux  funt  in  locis  paribus  ad  quadrata  extremarum  : igi- 
tur rcaangulum  1 H ( ' plus  duplo  quadrato  B D eft  x- 
quale  quadratis  extremarum.  Sed  quadratum  fummx 
extremarum  1 H quod  xquatur  quadratis  extremarum 
plus  duplo  medix  quadrato, eft  etiam  xquale  rcttangulis 
IHG  &:  Hl  G , igitur  cum  iam  fit  probatum  rettan- 
gulum  1 HG  pliis  duplo  quadrato  B L)  aquari  quadratis 
extremarum  , ncccflc  eft  rcftangulum  H I G cflc  x- 
qualc  duplo  quadrato  B D plus  duplo  medix  quadrato 
A B*  Ac  proinde  rcdangulum  H 1 G xquabiiur 


Lib^r  Tertius.  j 

quadrato  B E ( quod  iam  oftcnfiim  eft  aquale  duplo  qua- 
drato B D plus  duplo  quadrato  A B; ) Sed  linea  B £ cft 
perpendicularis  ad  excrcmitatem  diametri , ergo  tan- 
gens. Igitur  quadratum  B Eiquaturrci^angulo  H EG. 
Ergo  rcftangulum  H £ G aquale  cft  rctiangulo  H I G, 
pars  toti,  vel  totum  pani , quod  cft  abfurdum.  Itaque 
Tumma  extremarum  non  poterit  efle  maior  acc  minor 
H E , ac  proinde  erit  illi  xqualis.  .Quod  erat  deraon- 
firandum. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Hoc  idem  problema  aliter  foluere. 

E Sto  data  ratio  5 ad  7.  Ponatur  1 R pro  fumma 
extremorum  & fumatur  pofterior .terminus  lationis 
7 pro  medio.  Igitur  produftus  cx  fumma  extremorum 
1 R in  medium  7.  zquabitur  quadratis  fecundi  Se  quarti. 
Cui  fi  addas  duplum  quadrati  medii  7.  habebis 
7 R t 98  pro  quadrato  fummz  fecundi  se  quarti.  Si 
vero  ex  quadrato  fummx  extremorum  1 Qjollas  du* 
pium  quadratum  medii . fiet  aggregatum  quadratorum 
ab  extremis  r Q-  58.  Et  proinde  7 R f 98  ad  i Q - 98 
erit  in  ratione  data  5 ad 7.  Q^rc  produftus  fub^x- 
tremis  49  R 1"  6i6  zquatur  produd^o  fub  mediis 
5 QiJ  49®*  Et  poli  debitam  redudliioncm  8c  diuifionem^ 

I Qcrit  zquale  , Et  fit  i R fiuc  fumma  extre- 

morum at.  Pofterioriterminorationiscxiftcntcracdia. 
Et  ita  finguli  ordiruti  erunt  / | 

^ iil  t J-I  ” t ^ iill* 


K. 


Ltm  t 4. 

t*m.  ;. 

Liia.  (; 

Ltm.  e. 


Nouit  dlauis. 
Hinc  Canon, 


$^6 


DVpium  cubum  poflcrisrls  termini  adde  cum  du- 
plo (olido  Uib  quadrato  poilcnon^  m priorem  ter- 
minum : fummam  inde  natam  diuidc  pei  priorem  > 3c 
\ quocienteni  Tciua.  Tum  quadratum  poftciiotistertiiint 

diuidc  p r priorem  : v uotientu  huius  cape  dimidium  • 
8c  huius  ditnidti  quadrato  adde  quotiemem  lupra  terua- 
cum  : litius  ciiini  aggregati  ladix  quadrata  lupradidto 
addita  dimidio  > exhibebit  fummam  extremorum  > po- 
lle riorc  termino  rationis  cxiUcnte  medio.  Vnde  linguli 
non  latebunt. 


Hinc  EffeSlio  Geometrica, 

■< 


14.  v»dtc. 


ty.finti. 


A B ad  B C.  Fiat  vt  A B ad  duplam 
kdraium  B C ad  quadratum  C D.  Tum 
fiat  quoque  vt  A B ad  B Ci 
BC  ad  C£.  £i  diuila 
£ bifarum  ia  £ »■  cenuo 
« intctuallo  F C > dclicci- 
batur  circulus  , pofitaque 
C D pcrpcndicularitcr  ad 
£ C I nc&atur  D F , & pro- 
du£la  fecet  peripkcriam  in 
pundis  G I & H. 

Manifcllum  eft  obferuari  fingulas  Canonis  partes  > 
duplus  enim  cubus  B C plus  duplo  folido  lub  quadrato 
6 C m A B xquatur  lolido  rcftangulo  lubdupla  A Cin 
quadratum  B C.  Sed  lUud  folidum  xquatur  Iblido  re- 
ftangulo  fub  quadrato  C D in  lineam  a Bjcrgodup  u$ 
cubus  B C plus  duplo  folidofub  quadrato  B Cm  lineam 
AB  > diuiditur  per  lineam  A B > & fit  quadratum 
pro  quotiente  Geometrico  .*  ironiam  autem 
A B ad  B C » ita  B C ad  C £>  quadratum  fi 


Ltbcr^ertius, 

cft  rcftangulo  ex  A B in  C E > 5c  proinde  qTMcIranim  B C 
diuldicur  per  lineam  AB>  & fic  linea  CE.  Cuius  dimi- 
dium cft  C F i quadrato  autem  C F additur  miadratum  47  frimi. 
C D > & fit  quadratum  O F > cuius  latus  D r additum 
F H exhibet  D H. 

Dico  autem  lineam  DH  fore  rumm.im  extremarum 
pofteriore  termino  rationis  B C exiftcntc  media.  Nam 
cum  iit  ve  A B ad  B C ; ita  B C ad  C £ & ve  A B ad 
duplam  AC:  ica  quadratum  B C ad  quadratum  C D; 
erit  quoque  V t B C ad  duplam  B E : iu  quadratum  B 
ad  quadratum  C D.  Sed  vt  B C adduplam  B E »ita  cft  , 
propter  eandem  alcicudinem  quadratum  B C adrcdlan- 
gulum  duplum  £ B C ; hoc  cll  ad  duplum  quadratum  , 

B C plus  duplo  rcAangulo  B C E.  Igitur  erit  vt  quadra- 
tum B C ad  quadiatiim  C D > ita  quadratum  B C ad 
duplum  quadratum  B C plus  duplo  rcdangulo  b,CH.  * 

Ergo  quadratum  C D xquabicur  duplo  qua  rato  B C 
f lUS  duplo  rcftangulo  B C E.  Igitur  per  Propof.  pr^ccd. 

Lnca  H D erit  fumma  extremarum  B C exiftente  media. 

Quod  erat  demonftrandum. 

K^ppendix. 

POtuit  poni  r R pro  medio  in  operatione  Algebrict) 

Se  fumi  alteruter  terminus  rationis  datx  pro  fumma 
extremorum.  Item  potuit  poni  i R pro  fumma  eorum  4^ 
qui  fune  in  locis  imparibus.  Se  fumi  alter  terminus  pro 
fumma  fecundi  Se  quarti , aut  pro  medio.  Item  potuit 
poni  i R pro  fumma  fecundi  Se  quarti  Se  fumi  alter 
terminus  pro  lumma  eorum  qui  funt  locis  impari* 
bus.  Irem  potuit  poni  i R pro  medio  Se  fumi  alter 
terminus  proiiimma  eorum  qui  funi  in  imparibus  lo* 
cis:  vnde  noul' Canones  Se  EBcftioncs  Geometriez  o. 
nrencur. 

Patet  deinde  quomodo  inueniri  podlnt  quinque 
quantitates  coatinue  propomonalcs  > data  quacumque 

Cee  iy 


i . 


lem  ). 
Ztm>6. 


tim,  ]. 
Xr«.(. 


3gg  Nou^tCUuU, 

fumiu  vcl  differentia  illarum  Se  pracdi£lx  quadraco- 

rum  proportione  : fiat  enim  vt  fumma  vel  dtff;rcntia 

homologa  ex  quinqjc  inuentis  ad  fingulas ; ita  fum- 

ma  vcl  differentia  data  ad  alias ; Se  habebitur  propofi- 

tum 

Patet  tertio  quomodo  inucniri  poflinc  quinque  pro- 
portionales data  ratione  q iadratonim  a fingulis  plus  qua- 
drato medix  ad  quadrata  extremarum  vel  ad  qua- 
dratum (ummx  earum  qur  funt  in  locis  paribus ; 
nam  diuidendo  > habebitur  quoque  ratio  qux  hic  data 
fuit. 

Denique  patet  etiam  inucniri  poffe  quinque  propor- 
tionales data  ratione  quam  habet  interuallum  quadra- 
ti fummx  eaiiim  qux  mnt  in  locis  paribus,  ad  quadrata 
extremarum;  nam  componendo,  habebis  facile  ratio- 
nem qux  hic  data  fuit. 

Hic  etiam  adnotarc  libet  quomodo  folui  pofsit  illud 
problema.  Data  fumma  fecundx  se  quart*  ex  quinque 
proportionalibus  , Se  quadratis  extremarum  inucnire 
fingulas.  Verbi  gratia  , fit  data  fumma  numerorum 
IO  se  aggregatum  quadratorum  aj7.  Poceft  quidem 
poni  t R pro  medio.  Ergo  loo  - z Qxquabitur quadra- 
tis fecundi  Se  q larti.  Et  p oinde  diuidendo  loo  - a 

per  medium  t R .habebis  • - ^ — pro  fumma  extremo - 

nim  cuius  quadratonim  multatum 

* Q 

duplo  quadrati  medii  z Qj,  relinquit  ° t * 

Igitur  erit  xquatio  inter  Se  fummam 

quadratomm  ab  extremis  datam  2/7.  Ergo  1 QQ, 

»5,  Q - 10009 

xquabitur  * Et  proinde  i R fiue  medius 

efl  4.  Hinc  quidem  facile  elicies  Canonem,  fed  non 
£ffc£tioncm  Geometricam.  Quare  vt  Geometrice  fol- 
uas  operandam  ve. in  prxfenti^prxced.  Propofictone: 
data  enim  Eimma  fecundi  8cquai'(i  10  aggregato  qua  - 


LihcrTertius. 

dratorum  ab  ertremis  157.  datur  quoque  ratio  quadrati 
fumm*  carum  qua:  funt  in  locis  imparibus  ad  quadra- 
ta cxtremaium. 

PROPOSITIO  XXXV. 

Data  proportione  quadrati  fumnue  earum  quantita- 
tum qua  funt  in  locis  paribus  j ad  quadrata 
earum  qua  funt  in  imparibus  locis  ^ 
inuenire  quinque  pro- 
portionales. 

E Sto  daca  ratio  100  ad  2.73*  Ponatur  iR  pro  fumma 
cxticmorumt  & fumatur  100  prior  terminus  ratio« 

IUS  datx  pro  medio.  Ergo  multiplicando  fummam  ex- 
tremorum I R per  medium  100.  habebis  100  R pro  ^,„  ^ 
quadratis  Tecundi  Sc  quarti  j quibus  fi  addas  duplum  qua- 
dratum medii  > fiet  quadratum  fumma:  fecundi  & quar-  c/w.j. 
ti  100  R f 10000.  Aliunde  fi  ex  quadrato  fummaCcx- 
tremorum  i tollas  quadratum  medii  reflabit 
I Q^ioooo  pro  aggregato  quadratorum  ab  iis  qui  funt 
in  locis  imparibus.  Igitur  1 00  R f 20000  ad  t Q - loooo 
cft  in  ratione  data  100  ad  Ez  lic produ^us  fub ex- 

tremis 27jOo  R t H^oooo  xqualis  erit  produilo  fub  * 
mediisioo  Q-  loooooo.  Ergo  pofl  debitam  rcdudlio- 
nem  Scdiuifioncm  1 Q xquabitur  173  R ■}•  64^00.  Et 
fit  iR,fiuc  fumma  extremorum  425.  Singuliquc  funt. 

15.  JO.  100. 100.  i{00. 

Hinc  Canon. 

MVltiplica  poficriorem  terminum  proportionis  ’ 
dat*  per  priorem  , & duplum  produdi  adde 
quadrato  prioris  termini : hoc  aggregatum  iunge  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidio  pofterioris  termini : huius 


Nottt  Clauis^ 

enim  fiunaue  cadlx  quadi‘iU  (upradt^o  addica  diitti- 
dio  » exhibebit  rummam  extremotum  » priori  termino 
rationis , exiftente  medio  quxfitorum.  Vnde  finguU 
non  latebunt. 


Hinc  Effecto  Geometrkd. 


9 ftrti. 

4 fi4'i 
i7./5x/ij 


1-  fttunii. 
ly./ixii. 

f 

uftxfi. 


Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Sumpta  A D xquali  A B, 
fupra  totam  D C fiat  fcmicirculus , ereftaque  D E 

perpendiculariter  ad  diame- 
trum nedlatur  A E , & acci- 
piatur B F xqualis  ipfi  A£. 
Tiim  fiat  circulus  integer 
fiipra  B C > cuuis  centrum 
fit  G , connexaque  & pro- 
du£Ia  F G iecet  circuli 
peripheriam  in  pundis  H 
& I. 

Manifefium  efi  obferuari 
finguUs  Canonis  Algebrici  partes  > fiquidcm  cum  DB 
fit  dupla  A B > duplum  produ£ti  fub  icrntinis  erit  re* 
ftangulum  D B C > noc  eft  quadratum  B E > cui  fi  addas 
quadratum  A B » fiet  quadratum  A E , hoc  eft  B F. 
Hoc  autem  quadratum  B F iiindtiim  quadrato  BG,  fa- 
cit quadratum  F G > cuius  lacus  F G additum  G H exhi- 
bet F H. 

Dico  autem  lineam  F H fore  fummam  extremarum» 
priore  termino  rationis  A B exiftente  media.  Sit  enim* 
fi  fieri  potefc  • fumma  extremarum  maior  vel  minor 
F H » & xqualis  H L.  Igitur  rcftangulum  fub  media 
A B in  funimam  extremarum  H L xquabitur  quadratis 
fecundx  8c  quartx;  fcd  ve  AB  ad  B C hoc  eft  I H,  ita 
eft  propter  camdem  altitudinem  reftangulum  fub  A B 
in  L H ad  rcflangulum  L H I.  Et  eft  etiam  vt  A B 
ad  B C i ita  quadratum  A B ad  rcwlangulum  A 
fiue,  ita  diiolum  auadratum  AB  ad  duolum.  re£fca.  „ 


LiberTmrius-.  S9i 

Ium  ABC»  hoc  cft»  ad  rcftanguluna  D B C » hoc  cft  qua- 
dracum  B E.  Ergo  componendo  antecedentia  ex  vna 
parte  , Sc  confcquentla  ex  alia^  erit  vt  A B ad  B C»  ira 
rc£bngulum  fub  A B in  L H pliis  duplo  quadrato  me- 
dix A B ad  rcaangulum  L H I plus  quadrato  B E. 
Sed  rcftangulum  fub  madia  A B in  fummam  extrema- 
rum ( quod  lam  cft  oftenfum  xqualc  quadratis  fecundx 
Sc  quartx  ) plus  duplo  quadrato  medix  A B xquatur 
quadrato  lumaix  earum  quxfuntin  locis  paribus.  Igi- 
tur vt  A B ad  B C i Ita  quadratum  ^mrax  carum  qux 
fune  in  locis  paribus  ad  rcaangulum  L H I plus  quadra- 
to B E. 

Sed  lubctur  efle  vt  AB  ad  B C;fic quadratum fum- 
carum  fune  in  locis  paribus  ad  quadrata  carum  qux 
in  imparibus.  Ergo  rcaangulum  L H I plus  quadrato 
B £ cft  xqualc  quadratis  carum  qux  funt  in  imparibus 
locis.  Sed  quadratum  B F , hoc  cft  A E xquatur  qua- 
drato B E plus  quadrato  medix  A B.  Igitur  rcaangu- 
lum LHl  plus  quadrato B-Feftxqualequadratis extre- 
marum plus  duplo  medix  A B quadrato,  proindeque 
rcaangulum  L H I plus  quadrato  B F xquatur  quadrato 
fummq  extremarum  H L.  Sed  quadratum  H L cft  x- 
qualc  rcaangulis  L H I & H L 1.  Ergo  rcaangula 
L H I &:  H L I xquantur  rcaangulo  L H 1 & quadrato 
F F.  Et  dempto  communi  rcaar>gulo  L H I , rcftabit 
rcaangulum  HLI  xqualc  quadrato  B F.  Sed  linea  B F 
cft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri.  Ergo  tan- 
gens. Igitur  rcaangulumH  F I,  xquabiiur  quadrato  BE. 
Proindcqqc  rcaangulum  H F I,  ent  xqualc  rcaangulo 
H L I pars  toti , aut  totum  parti  j quod  cft  abfurdum.  Ita- 
que fnmma  extreniarum  oon  poteft  effe  maior  nec  mi- 
nor HF.  Ergo  ent  illi  xqualis.  Quod  erat  dcraonftran- 
dum. 
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Nou^  Clauis, 

PROPOSITIO  XXXVI. 


Idem  problema  alio  modo  perficere. 


Ltm  ), 
Ltm,  t. 


Ltm,  6. 


Sio  data  ratio  y ad  8.  Ponatur  i R pro  fumma  ex- 


tremorum , 8c  firmatur  poRrrior  terminus  rationis  8 
pro  medio.  Brgo  productus  fub  fumma  extremorum 
iR  in  medium  S i nempe  8 R,a;qiuturqttadratis fecun- 
di Sc  quarti,  quibus  H addas  duplum  quadratum  medii, 
habebis  8Rfta8  pro  quadrato  tummx  fecundi  8c  quar- 
ti. £t  quu  quadratum  fumma:  extremorum  multatura 
quadrato  medii  exhibet  quadrata  eorum  qui  funt  in  lo- 
cis imparibus,  erit  I xquale  illis  quadratis.  Igi- 

tur 8 R f t a8  ad  i Q^*  64  clt  in  ratiOnc  data  5 ad  8.  Ec_ 
proinde  produdus  fub  extremis  64  R t 102,4  .xquatur 
produdo  fub  mediis  5 v^3io.  Ergo  poft  debitam  re- 

dudionem  8c  diuifionera  i Q erit  aquale 

Et  fit  I R , fiue  fumma  extremorum  14.  Igitur  fin- 
gult  erunt  ] 1^  8o-4|  8 1 8of4|  laf 


DVplum  cubum  pollerioris  termini  iunge  cum  ib- 
liuo  fub  quadrato  poftenoi is  tern  ini  in  priorem: 
fumroam  inde  natam  diuide  per  priore  m,&quoticmem 
ferua.  Tum  quadrata  pofterions.  termini  diuide  per 
priorem , fic  huius  quotientis  cap.- dimidium  > cuius  qua- 
draro adde  quotientem  fuprafeiuatumtidiuScnimfum- 
mx  radix  quadrata  fupradido  addita  dimidio,  exhibet 
fummam  extremorum  , podetiore  termino  rationis  exi- 
ftente  medio.  VndefinguU  non  latebunt.  , 


r 


Hinc  Canon, 


\ . 
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Hinc  EffeSiio  Geomefricd. 
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Sic  data  talio  A R ad  B C.  Fiat  vt  A B ad  A C plus 
B C i ita  quadratum  B C ad  quadratum  C D.  Tum 
fiat  quoque  vt  A B ad  B C i ita  B C ad  C £.  Diuifaque 
C E bifariam  in  F,  centro  F , intcruallo  F C vel  F E , def- 
cribatur  circulus  pofitaque  C D pcrpendicalari  ad  C E, 
ncftatur  DF,  & producta  fcccc  pcriphcriarainpunais 
G&H. 

Manifeftum  cfi  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes ; nam  folidum  fub  quadrato  B C in  lineam  A C 
plus  B C aequatur  duplo  cubo  poilerioris  termini  plus 
folido  fub  quadrato  poilerioris  in  priorem  terminum; 
cum  autem  fiat  vc  A B ad  A C plus  B C;  ita  quadratum 
B C ad  quadratura  C D erit  folidum  re£langulum 
fub  quadrato  BC  in  A C plus  B C > xqualc  folido  re-' 
ftangulo  fub  quadrato  C D m lineam  A B.  Ergo  du- 
plus cubus  B C iunftus  cum  folido  fub  quadrato  B C in  li^ 
neam  A B diuidinir  per  lineam  A B > & fit  quadratum 

C D pro  quotiente  Geome- 
trico. Cum  vero  tres  illx 

linex  A B , B C , C E fint 
continue  proportionales, 
erit  quadratum  medix 
quale  refbngulo  fub  ex- 
tremis » ac  proinde  qua- 
dratum medix  diuiditur  per 
vnam  extremam  A 3 , 
fit  altera  extrema  C C.  Gu. 
ius  dimidium  eft  CF. . Quadutum  autem  C F additur 
quadrato  C D , & fit  quadratunr  D F,  cuius  latus  D F ad- 
ditum FH,  cxiiibccD  H.  ' 

Dico  vero  lineam  D H fore  fummam  extremarum, 
pollcriori  termino  rationis  B C exillcnte  media.  Nam 
cum  tres  illx  AB,*B  C,  CE  fint  proportionales,  cumuue 

Ddd  ij 


a 


3 >4  Noua  CUuiSf 

fit  vt  A B ad  A C plus  B C ; ita  quadratum  B C ad  qua- 
dratum C D I erit  etiam  vt  B C ad  B £ plus  C E ; ita  qua- 
dratum B C ad  quadratum  C D.  Sed  vt  B C ad  B £ 
I ftxti.  plus  C E > ita  cft  propter  eamdera  altitudinem  quadratub» 
B C ad  rcftangulum  fub  B C in  B E plus  C E.  Ergo  vt 
quadratum  B C ad  quadratum  C D > ita  quadratum  B C 
ad  rc£bangulum  fiib  B C in  B E plus  C £.  Igitur  quadra* 
, tum  C D cft  xqualc  rc£kangulo  fub  B C in  B E plus  C E. 

atqui  iftud  rc£l;angulum2quaiur  quadrato  BC  plus  du<* 
X rcftan^ilo  B C E > igitur  quadratum  C D cft  aquale 

quadrato  medix  B C plus  duplo  re^angulo  B C £. 
Ac  proinde  per  prxcedentcm  Propofit.  ent  linea  DH 
fumma  extremarum.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


t^ppendix. 


POtuit  poni  i R in  operatione  AI gebrica pro  medio» 
Sc  fumi  alter  terminus  rationis  pro  fumma' extre- 
morum. Item  poni  potuit  i R pro  fumma  eorum  qui 
funt  in  locis  imparibus  » 6c  alter  terminus  rationis  pro 
fumma  extremorum  aut  pro  medio.  Item  potuit  poni 
iR  pro  fumma  extremorum*  aut  medio*  & fumi  alter 
terminus  pro  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  imparibus. 
> Vnde  multi  Canones  U EfFedlioncs  Geometricx  ori- 

rentur. 

Patet  deinde  quomodo  inueniri  poftint  quinque  quan- 
titates continue  proportionales  data  quacumque  fum« 
ma  vel  differentia  carum-,  cum  prxdiSa  quadratorum 
ratione , fiat  enim  vt  fumma  vel  differentia  homolo- 
ga ex  inuentis  ad  fingulas  inuentas  * fic  data  fum- 
ma vel  differentia  ad  alias  , 6c  habebitur  propofi- 
tum. 

Patet  tertio  quomodo  inueniri  poftint  quinque  pro- 
portionales in  data  ratione  quadratorum  i fingulis  plus 
duplo  medtx  quadrato  ad  quadrata  earum  qux  funt  in 
locis  imparius  vcl  ad  quadratum  fuoimx  carum  qu^  in 
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paribus : nam  diuidendo,  erit  quoque  data  rado  quxjiic 

dacur. 


Patet  denique  quomodo  repcriantur  quinque  propor- 
tionales in  data  ratione  quam  habetinteruallum  quadra* 
ti  fumiDx  earum  quz  fune  in  locis  paribus,  6c  quadra^ 
torum  ab  iis  quz  funt  in  imparibus  ad  quadrata  primz, 
tertiz,&:  quintz.  Nam  componendo  erit  etiam  data  ra- 
tio quz  hic  datur  Lubet  etia  hic  adnotare  quomodo  folui 
poflit  problema  quod|iucremifimuscx  AppendicePro- 
pof.  Data  fumma  fecundz  &c  quartzex  quinque  quan- 
titatibus continue  proportionalibus  , 8c  aggregato  qua- 
dratorum ab  us  quz  in  imparibus , inuenire  hngulai. 

Nam  illis  datis,  datur  quoque  ratio  quadrati  quod  fit  a 
fumma  fecundz  SC.  qiiartz  ad  quadrata  earum  quz  funt 
in  locis  imparibus.  Si  autem  illud  problema  dirc^e  quis 
tentaic  vellet  data  fumma  fecundi  Sc  quarti  jo.  £t  ag- 
gregato quadratorum  ab  iis  qui  funt  in  locis  imparibus 
a7/.  Solueret  quidem  numericc  fcd  non  Geometrice. 

Nam  ponendo  I R pro  medio,  haberentur  loo-  a Q^pro 
quadratis  fecundi  Sc  quani  , quz  diuifa  per  medium, 

leo  • 1 Q . 

nempe  i R , exhibebunt  — — pro  fumma  extremo-  »4. 

rum , ex  cuius  quadrato  fi  tollas  quadratum  medii  i Q, 
toooo  t ) Q Q- 400  Q 

refiduum zquale  erit  dato  aggtbgato 


*Q 


quadratorum  Ergo  i R fine  medias  eft4.  Hinc 
quidem  facile  poteft  elici  Canon,  fcd  nonEfFcdio  Geo- 
metrica. Quare  operandum  potius  vt  in  przfcnti  vel 
procedenti  PropofItioRC. 


‘I . • " 
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PROPOSITIO  XXXVII. 

Data  ratione  quadrati  me^it  ex  quinque pro^or^ 
tionalibus  quantitatibus  ad  quadrata 
reliquarum  , inuenire 
Jingulas, 

ESco  data  ratio  i6  ad  ^ Ponatur  i R pro  fumma 
extremorum.  Et  fumpto  priori  termino  rationis  i6 
pro  medio,  multiplica  i R per  i6  habebifquc  i^R  pro 
quadratis  fecundi  &c  quarti.  Similiter  quadratum  fum- 
mz  extremorum  i Q^ultatum  duplo  quadrati  medii 
511 , exhibebit  quadrata  extremorum  1 511. 

li  i Qj  jii  addas  cum  16  R > fient  quadrata  primii  fe- 
eundi , quarti , Sc  quinti  1 6 R j- 1 Q - 512.  Ergo  256  ad 
i^Rfi  Q-^ia  erit  m ratione  data  i^ad  32^.  Et  ita 
produfbus  fub  extremis  83400  zqualis  efi  produ^Eofub 
inediis  256  R f 16  Qj-  8192.  Ergo  i Q^quabitur 
5712  - 1 S R.  Ec  proinde  1 R,  fiue  fumma  extremorum  cit 
^8.  Singuli  igitur  erunt  4. 8. 16.  ^2.^4. 

/-fine  Canon. 

P Rodunto  terminorum  proportionis  datz  adde  du- 
plum quadratum  prioris  termini  : aggregato  huic 
iunge  quadratum  quod  fit  a dimidio  eiuldem  termini 
prioris ; ifiius  enim  fummz  radix  quadrata  fupradi£Io 
multata  dimidio  exhibebitfummam extremorum,  prio- 
re termino  rationis  exifiente  medio.  Vnde  finguli  non 
latebunt. 

Hinc  EffeSlio  Qeometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Coniunflis  illis  in  dire- 
Ctum , trigatur  6 D pcrpendiculariter  Sc  producatur 
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vitra  peripheriaifn  circuli  fupra  A C » donec  linea 
B E polTit  quadratum  B D plus  duplo  quadrati  AB. 

Tum  diuifa  A B bifariam  in  F , centro  F , intcruallo 
F A > vel  F B I fiat  circulus  integer  > dudaque  & pro- 
du£ba  £ F fecet  eius  peripheriam  in  punf^is  G & 

H. 

Manifefium  cft  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 

partes  > fquidem  rcAanguliim 
iub  terminis  racioiiis  A B Ci 
hoc  efi  quadratum  B p addi- 
tur duplo  quadrari  A B > fit  ^ 

quadratum  B E , quod  additur 
ad  quadrarum  B F , & fir  qua- 
dratum F E > cuius  latus  F £ 
militarii  ipfa  F G , exhibet  G E. 

Dico  autem  lineam  G £ 
fore  fummam  extremarum  priori  termino  rationis  A B 
exiftente  media.  Sit  cnim>  fi  fieri  poteft  fummaextre 
marummaiorvelminorGEaccqualiiGI.  higoH  IG 
rcftangulum  fub  fumma  earum  qu.x  funt  in  locis  im- 
paribus in  fummam  extremarum  atquabitur  quadrato 
1'umm*  extremarum  G I , plus  reftangulo  H G I fub 
media  in  fummam  extremarum  > ( quod  reftangulum)  /><»»//• 
pridem  probatum  efi  xquari  quadratis  fccund.x&  qu.tr- 
tx)  fed  quadratum  fummi  extremarum  G I eft  equalc  r ^ 
quadratis  extremarum  plus  duplo  incJiq  quadrato,  fgi-  17  /(«.<. 
tur  reftangulum  H G 1 aquabitur  quadratis  fingularum 
plus  quadrato  mcdi.x.  Atqui  cft  vt  A B ab  B C » ita  qua- 
dratum medi.x  A B ad  quadratum  B D j itcmquccft  vc* 

A B ad  B C i ita  quadratum  medix  A B ad  quadrau 
primx»  fecundx»  quartx,  quintx,  hoc  enim  pofiulatuc 
in  problemate.  Ergo  vt  quadratum  A B ad  quadratum 
B D j ita  quadratum  A B ad  aggregatum  quadratorum 
primx, fecundx, quartx &: quintx.  Proindeq; quadratum^ 

B D cft  .xqualc  quadratis  primx  » fccund.c  , quartx  fic 
quintx. 


4 
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Sed  linea  B E poced  quadratum  BD  plus  duplo  me> 
dis  A B quadrato.  Igitur  quadratum  B £ aquatur  qua* 
dratis  fingularum  plus  quadrato  medix*  Igitur  cum 
iam  oftcnlum  fitiifdcm  xquali  rcCkangulum  H I G » erit 
rc^angulum  H I G zqualc quadrato  B £ . Sed  linea  B E 
cft  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri.  Ergo 
tangens.  Ergo  quadratum  B E xquatur  reftangulo 
H fcG  , igitur  reftangulum  H E GxqualecftreftanM- 
lo  H I G pars  toti  vel  totum  parti » qiiod  cft  ablur- 
dum.  Itaque  fumma  extremarum  non  poteft  efle  ma- 
ior nec  minor  G E.  Ergo  erit  illi  xqualis.  Quod  erat 
dcmoudrandum. 

CorolUriunu 

SI  fuerint  quinque  continue  proportionales  quanti- 
tates 1 quadratum  fumm;  extremarum  » quadrata 
omnium  plus  quadrato  mcdi^jitcmquc  quadrata  extre- 
marum plus  duplo  quadratorum  fccundx  &c  quartz 
plus  triplo  quadrato  medix, funt  in  continua  proportione. 
£ft  enun  vt  G £ ad  B £ i ita  B £ ad  H E.  Ergo  earum 
quadrata  erunt  quoque  proportionalia. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Hocidem  pro^>lemualio  modt) f ilucre. 

Sit  data  ratio  i ad  10.  Ponatur  iR  pro  fumma  extre- 
morum K fumatur  10  pofterior  terminus  rationis  pro 
medio.  Ergo  multiplicando  10  in  i R fiet  produAus 
10  R .xqualis  quadratis  fecundi  & quarti.  Similiter 
I Q,  - zoo  xquabitur  quadratis  extremorum.  Ergo 
colligendo  illa  duo  , fiet  fumma  quadratorum  primi , 
fecundi , quarti  Sc  quinti  10  R f t Q,-  zoo.  Et  proinde 
xoo  ad  IO  Rt  i Q zoo  cft  in  data  ratione  i ad  10.  Igi- 
tur produiftus  fub  extremis  1000  aquabitur  produco 

* */  ' TiiK 
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fub  mediis  lo  R fi  Q-  ioo.  Ac  proinde  poft  debitam 
rcduftioncm  i Qjcquabitur  izoo  - lo  R . £t  fiti  R fiue  , 
fumma  extremorum  30  medio  cxiftcntcpofteriorc  ter- 
mino rationis  10.  Vndcfinguli erunt.  i5-^iz5|i5£ii5-5 

Hinc  Canon. 

CVbum  poAcrioris  termini  iunge  cum  duplo  folido 
fub  quadrato  pofterioris  termini  in  priorem  j fum- 
mam  illam  diuide  per  priorem  8c  quotientem  adde 
quadrato  quod  Ht  a dimidio  poflcriuris  termini  : huius 
enim  aggregati  radix  quadrata  eodem  multaudiraidioj 
exhibebit  fummam  extremorum  > pollcnorc  termino 
rationisj  exiftente  medio.  V ndc  fihgul i non  latebunt. 

Hinc  E0e6iio  Geometrica: 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Fiat  vt  AB  ad  AP 
plus  AB;  ita  quadratum  B C ad  quadratum  C D, 
ponaturque  linea  C D perpendicularis  ad  B C.  Tum  ' 
diuifa  B C bifariam  in  E , cemro  E , intcruallo  E B f 
vel  E C > defctibacur  circulus  j connexaque  Se  produ- 
^ D £ fecet  peripheriam  in  punilis  Fi  Se  G. 

Manifeftum  cft  obferuari  lingulas  Canonis  Algcbrici 

partes  > fiquidem  rc£lan- 
gulum  folidum  fub  qua- 
drato B C in  compolitim 
ex  A C £c  A B xquatur 
■ * cubo  B C plus  duplo  foli- 
— do  ex  quadrato  B C in  A B, 

‘ CTim  autem  fit  fa^ltim  ve 
' A B ad  A C plus  A B > ita 
quadratum  BC  ad  quadratum  CD,  re  ^angulum  foli- 
dum fub  quadrato  B C in  compofitanrJcX’JH  C & A B, 
xqoabicur  folidorcOanguto  fub  quadilWC  D in 

Ecc  — 


^oo  Clanis, 

A B.  Ac  proinde  folidura  rcftangulum  fub  quadrato 
B e in  lineam  compofitam  ex  A C 8c  A B diuiditurper 
lineam  AB  5c  fit  quadratum  C D pro  quotiente  Geo- 
metrico. Quadraiut^i  autem  CD  additur  quadrato  CE, 
Se  fit  quadratum  D B , cuius  latus  D £ multatum  E F 
exhibet  F D. 

Dico  autem  lineam  F D forefummam  extremarum 
pofieriorc  termino  rationis  B C exiftcntc  media  qux- 
fitarum-  Fiat  enim  ve  A B ad  B C i ita  B C ad  C H, 
ergo  erit  etiam  vt  A B ad  compofitam  ex  A B 5c  A Cj 
ita  B C ad  compofitam  ex  B C &:  B H.  Igitur  cum  fit 
ve  A B ad  compofitam  ex  A B & A C i ita  quadratum 
B C ad  quadrarum  C D ; erit  quoque  vt  B C ad  compo- 
iltam  ex  B C fle  B Ht  fic quadratum  B C ad  quadratum 
C D.  Sed  ve  B C ad  compofium  ex  B C fic  B H ; ita 
cfi  quadratum  BC  ad  leftangulumfub  BC  in  compo- 
fitam  ex  B C fic  B H.  Igitur  ve  quadratum  6 C ad  qua- 
dratura C D i ita  quadratum  B C ad  reflingulum  fiib 
B in  compofitan»  ex  B C fic  B H.  Proindeque  qua- 
(^'atum  CD  xquabitut  re6tanguIo  fiib  B Cin  compofi* 
eam  ex  B C fic  B H*  Atqui  reftangulum  Tub  B C in  com- 
pofitam ex  B C fic  B H xquale  cil  duplo  quadrato  B C 
fic  re£bangulo  B C H.  Ergo  quadratum  C D zqua- 
tur  duplo  quadrato  B C <c  reftangulo  B C H.  Igi- 
tur pex  prxcedentem  Propof.  media  quxfitarura  exi* 
fience  B C » erit  fiimma  extremarum  F D.  Quod  erat 
demonftrandum. 


POtult  poni  I R pro  medio  , fic  fiimi  alter  terminus 
rationis  pro  fumma  extremorum  aut  pro  fumma 
eorum  qui  fune  in  locis  imparibus  Item  potuit  poni 
II  R pro  fiimma  eorum  qui  fiint  in  locis  imparibus  fic 
fiimi  alter  terminus  rationis  pro  medio  aut  pro  fumma 
cxirctnoruiil,  jsem  potuit  poni  iR  pro  fumma  extre- 
n^orumfic  fiQ[|i  glipr  rationis  terminus  pro  fumma  eo» 
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rum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Vnde  multi  Canones 
& EfFc^ioncs  Gcoractricx  orirentur. 

Patet  deinde  quomodo  inueniri  poflint  quinque  quari: 
titates  proportionales  data  quacumque  fumma  rei  dif- 
ferentia i Harum  cum  ratione  quadrati  medix  ad  quadrata- 
reliquarum. 

Patet  tertio  qua  ratione  inucniantur  quinque  propor- 
tionales data  ratione  quadratorum  i lingulis  ad  quadrata 
primx,  fccundx,  quartx  & quintx. 

Patet  denique  quomodo  inueniri  poflint  quinque  pro- 
portionales in  data  ratione  quadrati  medii  ad  intcruallura 
quo  quadratum  medix  fuperatur  a quadratis  reliquarum. 
Nam  componendo  per  conucrlionem  rationis  > erit 
quoque  data  ratio,  qu?  hic  datur. 

PROPOSITIO  XXXIX. 


Data  proportione  quadrati  media  ad  interaallum^ 
quo  quadrata  extremarum  fuperant  quadrata 
fecunda  & quarta , inuenire  quinque 
quantitates  continue  pro-- 
portionales. 


E Sto  data  ratio  i ad  4.  Ponatur  t R pro  liimma  ex- 
trenioium  , & fumpto  priori  termino  rationis  2 
pro  medio  , multiplica  i R per  i & habebis  i R pro 
quadratis  fecundi  & quani.  Si  vero  cx  quadrato  fumrax  i,/»  t/ 
extremorum  i R tollas  duplum  quadratum  medii , re-  ' 
fiduum  1 Q.-  2 xquabitur  quadratis  extremorum.  Inde 
Igitur  tolle  quadrata  fecundi  & quani  i R ^ ac  reftakit 
if^-2-iR  pro  intcruallo  quo  quadrata  extremorum 
fuperant  quadrata  fecundi  ac  quarti.  Et  propterca  i ad 
^ 2 - 1 R erit  in  ratione  data  i ad  4.  Ergo  produci us , 

fub  cxtiemiS4. xquatur  producto fub mediis i Qj-z-iR. 

Et  pioinde  i Q,  cll  xqualc  6 f 1 R.  Ergo  i R flue  Ium- 

fcce  ij 
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ma  extremorum  erit  3.  Eruntque  CnguU  ^ | 
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Hinc  Canon. 

PRodudlo  ex  raulticationc  terminorum  proportionis 
dati,  adde  duplum  quadratum  prioris  termini : huic 
aggregato  iunge  quadratum  quod  fit  a dimidio  ciufdem 
termini  prioris  ; ifiius  enim  (limmx  radix  quadrata  fu> 
pradiiSto  addita  dimidio  exhibebit  fummam  extremo- 
rum , priori  termino  rationis  j exihente  medio  quifito- 
rum.  Vndcfinguli  non  latebunt. 

Hinc  Effeaio  Geometrica. 

SIt  in  figura  Propof.  37.  ratio  data  A B ad  B C.  Fiant 
omnia  vt  illic  ordinatum  fuit. 
Manifcftumcftobfcruari  lingulas  Canonis  Algcbrici 
partes  fieri  £ H. 

Dico  autem  lineam  E H forefunamam  extremarum, 
exiftente  A B media.  Sit  enim  , fi  fieri  poteft , fumma 
extremarum  maior  vel  minor  EH,  & arqualis  H I , ergo 
reftangulura  I H G fub  fumma  extremarum  in  me- 
diam xquatur  quadratis  fecundx  Se  quartx.  Sed  qua- 
dratum fummx  extremarum  H I quod  xquatur  qua- 
dratis extremarum  plus  duplo  medix  quadrato  , efi  e- 
tiam  xquale  duobus  reftangulisi  H G ac  H I G.  Ergo 
rcftangulum  H I G xquatur  duplo  quadrati  medix 
plus  interuallo  quo  quadrata  extremarum  fuperanc 
quadrata  fecundx  ac  quartx.  Atqui  efi  vt  A 6 ad  B C> 
ita  (quadratum  medi^  A B ad  illud  intcruallum  ex  hypo- 
theli , ac  efi  etiam  vt  A B ad  B C i ita  idem  quadratum 
AB  ^ quadratum  B D. 

Iginix  ve  quadratum  AB  ad  illud  intcruallum}  ita 
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quadratum  A B ad  quadratum  BD.  Igitur  quadratum 
B D erit  aquale  illi  intciuallo.  Ergo  quadratum  B E , 
erit  aquale  Uli  intcruallo  plus  duplo  quadrato  medi* , 
proindeque  cum  lirdcm  zquatur  rcftangulum  H I G, 
Vt  iam  probatum  cft , fcquitiir  rcdlangulum  H I G xqua- 
ri  quadrato  B E.  Sed  iinca  B E ell  perpendicularis  ad 
extremitatem  diametri.  Ergo  tangens.  Igitur  quadra 
tura  B E xquale  cft  reftangulo  H i G.  Et  proinde  re- 
ftangulum  H E G xquabitur  reftangulo  H I G , pars 
toti  vel  totum  parti.  Quodeftabfurdum.  Iraque  lum- 
jna  extremarum  non  erit  maior  nec  minor  H E.  Ergo 
erit  illi  aqualis,  Q^d  erat  dcraonftrandum. 

Corollarium, 

SI  fuerint  quinque  quantitates  continue  proportiona- 
les, quadratum  fumm^  extremarum,  duplum  qua- 
dratum medix  plus  interuallo  quo  quadrata  extremarum 
fuperanc  quadrata  fecund^  Bc  quart^  , itemque  quadra- 
.tum  intcrualli  fummx  extremarum  Se  medi^  lunt  m 
continua  proportione : nam  linex  H E , B E , G E ,func  ' 
<<ontinuc  proportionales.  Ergo  Se  carum  quadrata^ 

PROPOSITIO  XL. 

Hoc  idem  problema  alio  modo  perficere. 

E Sto  data  eadem  ratio  i ad  4.  Ponatur  i R pro 
fumma  extremorum.  Et  fumatur  pofterior  termi- 
nus rationis  4.  pro  medio.  Ergo  ducendo  1 R in  4 fieoc 
4 R pro  quadratis  fecundi  Se  quarcL  Siinilitcrquadra- 
tum  ftimme  extremorum  multatum  duplo  quadrati  me- 
dii  exhibebit  iQ^3z  pro  quadratis  extremorum.  Ita- 
que  li  ab  / Q - 32  tollas  4 R , refiduum  1 0^52  - 4 R ^ 
erit  xqualc  intcruallo  quo  quadrata  extremorum  fu- 
perant  quadrata  fecundi  & quarti.  Quapropter  id  ad 

£ee  iij 
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I Q - 31  • 4 R erit  in  ratione  data  i ad^.  Ergo  produftus 
fub  extremis  64  xqnabitiit  produfto  fub  mediis 

I Q-  31-  4 R.  Igitur  poft  debitam  rcduftioncra  i Q, 
xquale  erit  96 1 4 R*  Et  fit  i R fiue  fumma  extre^porum 

II  , medio  exiftente  pofteriori  termino  rationis.  Et 

fic  finguli  ciimt  < - >0  | 15*  10  - i | 4 j ^ ao  t ^ 

J -j-  ut  IO. 

Hinc  Canon» 


DVplum  folidum  fiib  quadrato  poderioris  termini 
rationis  date  in  priorem  iunge  cum  cubo  pofterio- 
ris  termini : fummam  inde  natam  diuidc  per  priorem  > 
8t  quotientem  adde  quadrato  quod  fit  i.  dimidio  pofte- 
riotis  termini  : huiu^  enim  aggregati  radix  quadrata 
eidem  addita  dimidio  exhibebit  fummam  extremorum 
pofteriorc  termino  rationis , cxillcnte  medio  qu^fitorum. 
Vnde  finguli  non  latebunt. 

Hinc  Effe{lio  Geometrica, 

Efumatur  figura  Propof.  38.  Et  data  ratione  A B 
ad  B e , fiant  omnia  , licut  illic  imperatum  eft 


R 

fieri. 


Manifeftum  eft  obferuaii  fingulas  Canonis  partes 
& ficti  D H. 

Dico  autem  lineam  D H fore  fummam  extremarum, 
pofteriore  termino  rationis  B G . exiftente  media  qu?- 
fitarum.  Sumpta  enim  duabus  A B , 8c  B C , tertia  pro- 
portionali CH,  erit  vt  AB  ad  compofitain  ex  A B «e 
A e ; ita  B e ad  compofitam  ex  B C «e  B H.  Ergo  vt 
B e ad  compofitam  ex  B C 8c  B H i ita  quadratum  B Q 
ad  quadratum  G D.  Et  proptetea  quadratum  C D aqua- 
bitur duplo  quadrato  B C plus  reftangulo  B C H.  Igitui 
per  pt^ecd^tem,  B G exifiente  media > erit  D H fumma 
jWrticmatum.  Quod  erat  demonftrandum.. 


i 


j 
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‘ i^ppendix. 

EX  his  patet  multis  aliis  modis  tnueniri  polle  Cano- 
nes & EfFcftiones  G eo m enicas , vc  in  procedenti- 
bus.  Patet  deinde  data  quacumque fummavcl  differen- 
tia quantitatum  ex  quinque  proportionalibus  cum  pr*- 
difta  planorum  ratione  inucniri  poffe  fingulas.  Patet 
denique  quomodo  vel  diuidendo  vel  componendo  pof- 
fit  reperiri  folutlo  duorum  aliorum  problematum  vt  in 
przced.  Appendicibus  di^um  cH- 

PROPOSITIO  XLI. 


Data  proportione  quadratorum  a Jingulis  ad  quadra^ 
tum  fumm^  earum  qua  funt  iri  locis  partojis, 
inuenire  quinque  quantitates  continue 
proportionales. 


E Sto  data  ratio  ii  ad  5.  Ponatur  i R pro  fumma  extre- 
morum , & fumptopofteriori  termino  rationis/ pro  ‘ 
medio  qu^fitorum  * multiplica  1 R per  y , habebifquc 
/R  pro  quadrans  fecundi  & quarti  > quibus  fi  addas 
pium  quadrati  medii  nempe  50.  fient  5 R t 50  pro 
quadrato  fumm*  fecundi  Sc  quarti.  Similiter  inuefti- 
gabis  6c  compones  aggregatum  quadratorum  a fingu- 
ii$  : quadratum  enim  fumm^  extremorum  multatum 
quadrato  medii  exhibet  quadrata  eorum  qui  fune  inio* 
cis  imparibus  1 Q - 25  quibus  adde  quadrata  fecundi  tc 
quarti  iam  inuenta  J R > fiet  aggregatum  quadratorum 
l fingulis  I Q • 2j  t 5 R-  Igitur  i Q - t 5 »d 
5 R 1 50  efi  in  ratione  dau  1 1 ad  £t  lu  prodiimus  fub 

extremis  y Q-  uy-j-ayR  zquatur  produfto  fub  ijf^iis 
55^^^  tW® figitur  poft  debitam  reduftioncm  8c  diji^io- 
nci»  I qquale  6 R - 155.  Et  fit  i R fiuc  fumiifi^; 


i 
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Hinc  Canon. 

DVpIum  produftifub  terminis  proportionis  datarad- 
de  quadrato  pofterioris  termini,  hanc  fummam  iun* 
ec quadrato  quod  fit  a dimidia  terminorum  differentia: 
huius  enim  aggregati  radix  quadrata  dimidiae  addita  tex- 
minorum  difFcrcntiac  exhibet  fummam  extremorum  > 
pofteriorc  termino  rationis  exiftentc  medio  quxfitorum. 
Vnde  finguli  non  latebunt. 

Hinc  Effecto  Geometrica. 

Sit  data  ratia  A B ad  S C.  % Supra  A fcmicir- 
‘ 


I culus , ercftaque- perpendicularis  C D producatur 

vitra  peripheriam  donec  linea  * 
C E poflit  duplum  quadratum 
BD  plus  quadrato  CB.  Tum 
fafto  fupia  A C circulo  Inte- 
gro cuius  centrum  F > con- 
nexa & produfta  E F fecet 
peripheriam  in  punftis  G 
& H. 

Manifeftum  cft  obferuari 
fingulas  Canonis  Algebrici 
partes  > fiquidem  quadratura 
B D xquatur  rcf^angulo  fub  terminis  proportionis  com- 
prehenfo  ABC,  cuius  duplum  additur 'quadrato  po- 
Ilerloris  termini  B G » fit  quadratum  C E » quod  iun- 

titur  quadrato  F C dimidiz  terminofum  differenti* 
t.il^Kiratum  F E » cuius  latus  F E additum  F H , C3^- 

bc^-E.  f 

autem  lineam  H E fore  fummam  extremarum 


y 

E 

D 
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\ 
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pofterlore  termino  rationis  B C exiilence  media.  Sic 
enim , fi  fieri  potcft . furoma  excremarum  maior  vel  mi- 
nor H E > &:  xqualis  H I.  Quoniam  ergo  H G eftx-  s 
qualis  A C > eric  vc  A C ad  C B ; ita  H G ad  C B.  *' 

Sed  vc  H G ad  C B i ita  propter  eandem  altitudinem 
re£tangulum  I H G ad  re^angulum  fub  fumma  extre- 
marum 1 H in  mediam  C B>  hoc  cfi  ad  quadrata  Iccundx  i.fttHudi. 
ic  quartx.  Item  vc  A C ad  CB  ; ita  quadratum  CB 
/impium  vel  duplum  ad  quadratum  C B fimplum  vel 
duplum.  Ergo  componendo  antecedentia  cx  vna  parce  •■a.fmfi. 
& confequencia  cx  altera  > erit  vt  A C ad  C B ; ita  re-  . . 
il^angulum  I H G plus  duplo  quadrato  C D ad  rcftan-  ^'*’*‘*‘ 
gulum  (ub  H I Sc  C B plus  duplo  quadrato  C B , hoc~f 
elt  ad  quadratum  fumrax  earum  qux  funt  in  locis  pa-  ‘7. /***'• 
ribus. 

Sed  quia  vc  AB  ad  B C i ita  quadrata  fingularum  ad  « 
quadratum  aggregati  fecundx  &:  quartx : erit  diuidcn* 
do  , vc  AC  ad  C B,  ita  quadrata  extremarum  mulcata 
quadrato  medix  ad  quadratum  aggregati  fecundx  &c 
quartx.  Ergo  eric  vt  rcfbangulum  L H G plus  duplo 
quadrato  C D ad  quadratum  aggregati  lecundx  &c  quar- 
tx ; fic  quadrata  extremarum  multata  quadrato  mcdix 
ad  idem  quadratum  aggregati  fecundx  Sr  quartx.  tc 
propterea  reftangulum  l H Cj  plus  duplo  quadrato  CD 
erit  xquale  quadratis  extremarum  multatis  quadrato; 
mcdix , fcd  quadratum  fummx  cxtrcmanimi  H 1 1 quod 
efi  xquale  quadratis  extremarum  plus  duplo  medix  i ftlUHjll, 
quadrato  * xquatur  etiam  duobus  reflangulis  1 H G 6c 
HIG.  Igitur  redangu Ium  H 1 G.cflxqjalctriplp  qua- 
drati mcdiq  B C plus  duplo  quadratp  Q D^.  hoc  cJrt.duploi trimi. 
quadrato  B O plus  quadrato  B C.  Prolndoque  reftan 
gulum  Hi  G xquatur  quadrato  C E.  Atqui  linea  CE 
efi  perpendicularis  ad  extremitatem  diametri.  Ergo  rm//. 
rangens.  F.rgo 'quadratum  C E eil  xquale  rcd^angulc^ 

H EG.  . Igitur  rcftangulum  H E G squabitur  retfan4 
gulo  H I G pars  toti  vcl  totum  parci » quod  efi  ^^bfur- 
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dum.  Prolndcque  fumma  extremarum  oon  poteft  effe 
maior  nec  minor  H E.  Ergo  erit  illi  xqualis.  ^uodcrat 
demoidlrandum.  ' 

PROPOSITIO  XLII. 

Hoc  idem prohlema  alio  modo perficere, 

DAta  eadem  ratione  ii  ad  Ponatur  i R pro  qua- 

dratis Ungulorum , 8c  fumatur  f poHerior  Ccrmmus 
rationis  pro  fumma  fecundi  Sc  quarti.  Ergo  i R ad  as 
dl  in  ratione  data  iz  ad  5.  Igitur  produdus  fubcxtrc* 
mis  5 R xquatur  produ£Io  fub  mediis  175.  Et  fit  1 R, 
fiue  aggregatum  quadratorum  a fingulis  5^.  Data  au- 
tem fumma  feciind;  8c  quartx  ^.8c  aggregato  quadrato- 
rum a fingulis  , inueniuntur  finguli  per  Propof.  12. 
huius.  Eruntque  v j J__  - » | » 5 ] V - » 

♦ * * 4 i 4 

U ^ t J.- 
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Aliter  , ponatur  1 R pro  fumma  eorum  qui  fiint  in 
locis  imparibus»  & fumatur  poflcrior  terminus  rationis  y 
pro  fumma  fecundi  8c  quaiti.  Igitur  lumma  omnium 
erit  1 R f 5 ex  cuius  quadrato  1 (^t  25  f Yo  R fi  tollas 
duplum  piodu6ti  fub  fumma  omnium  in  fummam  fe- 
cundi Sc  quarti » nempe  10  R j-  50.  Refiduum  1 Q^ap 
zquale  erit  quadratis fingulorum.  Et  proinde  iQ-  xp 
ad  25  erit  in  ratione  data  11  ad  5.  Igitur  produ£Ius  fub 
extremis  p Q*  125  aequatur  produco  fub  mediis  275. 
£c  fit  z Qj,8o.  Et  z R fiue  fumma  eorum  qui  fune  in  locis 
imparibus  ^ 8q»  Vnde  finguli cognofcencuivtfiipra  per 
Propof.  i.  huius. 

Aliter»  ponatur  zR  pro  fumma  omnium  fumatur 

terminus  rationis  poflcrior  5 pro  fumma  fecundi  Sc  qiiar- 
^ Igitur  fi  ex  z Q^ubtrahas  duplum  produci  fub 
fizmmt  omnium  z R m fummam  fecundi  Sc  quarti  p. 
Quod  duplum  eft  zo  R * refiduum  1 Qj  loR  efl  ;quale 
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quadratis  fingdorum.  Proindeque  i 10  R ad  ip 
erit  in  ratione  datau ad/.  Igitur  produftusfub extremis  *• 

5 Q.  - yo  R aquatur  produfto  fub  mediis  Z7y.  Et  poft 
debitam  reduftioncm  U diuifionem  1 Q^erit  zqualc 
yyfioR.  Et  fit  I R,  fiiic  fiimma  omnium  V 80  f / vnde 
finguli  erunt  cogniti  per  Propof.  i.  huius. 

* Hinc  Canon,  ' 

PRoduftus  fub  terminis  rationis  zquabitua  aggregato 
quadratorum  a fingulis,pofteriore  termino  exiftente 
fumma  fecundi  Sc  quarti. 

Produftum  fub  terminis  adde  quadrato  pofterioris 
termini)  K habebis  quadratum  fummac  eorum  quifunt 
in  locis  imparibus,  pofteriore  termino  rationis  exiftente 

fummafecundifle  quarti.  _ 

Quadratum  pofterions  termini  adde  produdlo  fub 
terminis  rationis  datx  ; huius  cnun  fiimm*  radix  qua- 
drata addita  pofteriori  termino  exhibet  fummam  om- 
nium , pofteriori  termino  rationis  exiftente  fumma  fecun* 
di  5c  quarti. 

Quilibet  Canon  correfpondet  fiia:  operationi  Algc- 
bric*.  ® 

Hinc  EffeSiio  Geometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  A C fiat  femicircu> 

Ius , crcttaquc  B D perpendiculari  ad  diametrum 
neftatur  A D & D C.  Tum  centro  C , interuallo  C B 
deferibatur  integer  circulus  , cuius  peripheria  fccetur  a 
linea  D C produfla  in  pun^s  £&  F. 

Mrnifeftum  cft  obferuari  fingulos  Canones  , tOm « a,  - 
quia  produaus  fub  icrminis  ABC  xquatur  quadrato 
BD,  tum  quia  illud  quadratum  B D iungiturcum  qua- 
drato  B C , « fit  quadratum  C D , tum  denique  quia 
latus  quadrati  C D additur  C F hoc  cft  B C & fit 
F- 

Fffij 
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Dico  autciB  primo  quadratum  B<D  aequari  quadratis 

fingularum  poiieriore  ter- 
mino rationis  B C cxiAente 
fumma  fccundx  & quartx: 
cft  cmm  vt  A B ad  B C iu 
quadrata  iingularum  ad  qua- 
dratum B C > ex  hypotheH. 
Sed  vt  AB  ad  BCiita qua- 
dratum B D ad  quadratum  Igitur  vt  quadrata 

lingularum  ad  quadratum  B C j ita  quadratum  B D ad 
quadratum  C<  Proindeque  quadratum  B D xquatur 
quadratis  lingularum.  Data  autem  fumma  fecundx 
Sc  quartx  B C Sc  Unca  B D potente  quadrata  lingula- 
rum quinque  % inucniuntur  fingulx  per  Propof.  u.  hu- 


ius. 


Dico  lecundo  lineam  C D fore  fummam  earum  qux 
47  frimi.  funt  in  locis  imparibus:  nam  quadratum  CD  xquatur 
quadratis  B D , B C.  Ergo  cum  quadratum  B D lic  x- 
quale  quadratis  fingularumi  & B C Ut  fumma  fecundx  Sc 
quartx , erit  C D fumma  eanim  qux  fuat  in  locis  impari- 
bus. Per  Corollar.  Propof.  1 1 . huius. 

Dico  tenio  DF  fore  fummam  omnium.  Sequitur  ex 
prxccdcntc:  nam  C F cftxqualis  CB.  Igitur  cum  C D 
" Ut  oBenfa  xqualis  fummx  earum  qua  funt  in  locis 
paribus  & C B fupponatur  fumma  fccundx  & quartx. 
Erit  D F fumma  ompium.  Qood  erat  dcmonllran- 
dum. 

Data  autem  fumma  omnium  D F vel  fumma  earum 

2UX  funt  in  locis  imparibus  D C ^linca  B D potente  qua« 
rata  Ungulanim  diUinguunnir  Ungulx , per  7 fic  lo 
Propof.  huius»'  r- 

^ -Appendix. 

POHet  plurimis  aliis  modis  procedi  io  operatione 
Algcbrica.  qoodiaraaliquotics  nfpn^ii]Tt  fatis  crir. 
Patet  deinde  quomodo  inucniri  polTmt  quinque  qqaQ- 
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Rtates  continue  proportionales  t data  quacumque  fum- 
ma  vel  diffcrcniia  illarum  cum  proportione  prxdifto- 
rum  quadratorum.  Si  enim  fiat  ve  fumraa  vcl  differen- 
tia homologa  ex  inuentis  ad  fingulas  muentas ; ita  fum- 
ma  vcl  differentia  data  ad  alias , habebitur  propofi- 
tum. 

Patet  deinde  quomodo  inucniri  poflint  quinque  pro- 
portionales data  ratione  quadratorum  a fingOlis  plus 
quadrato  aggregati  fcaindx  Se  quartx  ad  aggregatum 
quadrajorum  a ftngulis,  vcl  ad  quadratum  aggregati  fe- 
cundx  Se  quartx;  nam  diuidendo>  habebitur  ratio  qux  , 
hic  data  fuit.  > 

Patet  etiam  quomodo  inueniUntur  quinque  in  data 
ratione  quadratorum  i lingulis  ad  quadrata  extrema-  ^ 
rum  multata  quadrato  medix  , nam  componendo  > Se 
per  conuerfionem  rationis^,,  Se  diuidcndo , habebitur  ratio 
hic  data. 

Patet  denique  quomodo  aliter  folui  pofsit  problema 
propofitum  in  Propof.  iz.  huius.  Nam  dato  agoregato 
quadratotum  l lingulis , Se  fumma  eorum  qux  lunt  in  lo- 
ps  paribus>  datur  etiam  ratio  ptxfens. 

PROPOSITIO  XLIII. 

Data  ratione  quadratorum  a Jin^ulis  ad  quadratum 
fumma  extremarum , inuenire  quinque 
quantitates  continue  pro<- 
portionales. 

E Sto  data  ratio  ii  ad  s . Ponatur  i R pro  medio  Se 
fumatur  pofterior  terminus  rationis  9 pro  fumma 
extremorum.  Ergo  multiplicando  fummam  extremo- 
rum 9 per  medium  1 R > habebis  9 R pio  quadratis  fccun* 
di  se  quarti.  Deinde  quadratum  fummx  extremorum 
multatuna  quadrato  medii  iQ^xhibct  8i-  x Qjiro  s. 
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qu adratfs  eorum  qui  funt  ia  locis  imparibus.  Ec  proinde 
coniungendo  illas  fummas  quadracorum  * fiet  aggrega- 
cum  quadratorum  a lingulis  8i  - i R*  Ergo 

8(  - 1 Qt  9 R.  ad  8i  ell  in  ratione  data  ii  ad  9.  Igitur 
produftusfub extremis 7^9  - 9 QjfSi  Reft  iqualis pro- 
du£bo  fub  mediis  891.  Et  poH  debitam  reductionem  8c 

U diuifi®nem  erit  i Q aequale  jR-—.  Fitquci  REue 

medius  3.  acpropterca  finguli  erunt  ^ J 

* 4 4 ‘ 

hl  ^ii  tJ-l  -Lt ' 

♦ X l ♦ >> 

Hinc  Cmon. 


Solidi  fub  quadrato  poEerioris  termini  rationis  datae 
in  priorem , 8c  cubi  a polfertore  termino  oni  diEe- 
rentiam  diuide  per  poEeriorem  terminum  : quotientem 
inde  natum  tolle  ex  quadrato  quod  fit  a dimidio  poEe- 
lioris  terminis:  huius  enim refidui radix  quadrata fupra» 
didto  detra£ta  dimidio » exhibet  medium » poEeriore  ter» 
mino  rationis  exiEente  fiimma  extremorum.  / Vnde  fi»- 
guli  non  latebunt. 

Hinc  EffeSfio  Geometrica, 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Supia  A B & Eipra B C 
dercribaturduofemicirculif  erc^aque  CD  perpen- 
* dicularitcr  ad  A B , ducatur 

D £ parallela  ipfi  A B , 8c  de- 
mitutur  £ F perpendicularis 
ad  diametrum. 

ManifcEum  cE  obferuati 
lingulas  Canonis  Algebrici 
xf.vnitt  fiquidemdu£laEGadGccntrumpoEcriorisfo- 

micirculii  cum  folidumTub  quadrato  B C in  lineam  A 6r 
t.finti.  tc  cubos  B G > habeant  eandem  bafim } Qorum  dUSeren^ 


i 
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eia  erit  foUdun  fub  quadrata  B C in  lineam  A C.  Cum  A.fttti. 
vero  fit  vt  C B ad  A C i ita  quadratum  B C ad  quadratum  •A»'' 
C D « folidum  rc^anguiumfiib  quadrato  B C in  lineam 
A C , cquabitur  folido  rcdangulo  fub  quadrato  C in  li- 
neam  C 15.  Ac  propterca  folidum  rcdiangulum  fub  qua- 
drato B C in  lineam  A C > diuiditur  per  linc*am  B C ^ & 
fit  quadratum  C D pro  quotiente  Geometrico.  Illud 
autem  quadratum  C D , hoc  cft  E F tollitur  de 
quadrato'  E G « quod  fit  a dimidio  poficrioris  termi- 
ni rationis  dat*  , & relinquitur  quadratum  F G , 
cuius  latus  F G dctrailum  eidem  dimidio  exhibet 
CF.' 

Dico  autem  C F fore  mediam  qu^fitarum  i poficrio- 
re  termino  rationis  B C exiftente  fumma  extremarum. 

Sit  enim,  fi  fieri  poteft,  media  maior  vel  minor  CF  , 
aequalis  C H.  Ergo  reftangulum  B C H aequabitur  I.  fisumJi. 
quadratis  fecund^  6c  quart^  , «c  proinde  rc^angulum 
B H C erit  *qualc  quadraus  fecundx  ic  quartz  multa- 
tis quadrato  mediae  C H.  Sed  quoniam  cA  vt  A Bad 
B C ; ixa  quadrata  fingularum  ad  quadratum  B C , erit 
diuidendo,vt  AC  ad  C B,  ita  quadrata  fingularum  mul- 
tata quadrato  fumm*  extremarum  ad  quadratum  CB. 

Sed  ^ vt  AC  ad  CB  i ita  quadratum  C D ad  quadra-  * 
tum  C B.  Igitur  vt  quadratum  C D ad  quadratum  C B v tojnit. 
ita  quadrata  fingularum  multata  quadrato  fumm*  ex-' 
tremorum  ad  idem  quadratum  C B.  Ac  proinde  qua- 
dratum C D xquale  eft  quadratis  lingularum  multatis  »•  f"»»*». 
quadrato  fumm*  extremarum  C B.  Ergo  cum  quadra- 
tum fumm?  extremarum  *quetur  quadratis  extremarum  ^ 
plus  duplo  medi*  quadrato,  erit  quadratum  CD*qualc  nffft*.  * 

' quadratis  fecund*  ic  quart*  multatis  quadrato  medi* 

C H. 

Ergo  quoniam  iam  probatum  eft  iifdera  xquari  re- 
fbngulum  C H B , erit  quadratum  C D hoc  cft  F E *- 
quale  rcf^angulo  C H B.  Sed  quadratum  FE  zqua- 
lur  rcftangulo  C F B,  Igitur  ic£languium  C F B cft 
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jcqualc  rc£kanguIo  C HB , quod  cft  abfurdum,  & con- 
tra quintam  Iccundi  elementorum.  Ergo  media  non  po- 
teft  efle  maior  nec  minor  CF.  Ac  proinde  critiptix- 
qualis.  Q^deratdemondranduro. 

PROPOSITIO  XLIV. 

Hoc  idem  proUema  alio  modo  Joluen. 

DAta  eadem  ratione  ii  ad  Ponatur  / R pro  in- 
teruallo  medii 8c  fumm^  extremorum.  Et  fuma- 
tur poderior  terminus  rationis  profumma  extremorum. 
Igitur  medius  erit  5»  - / R.  Quo  duQ:o  in  fummam  ex- 
tremorum 9 , habebis  produftum  81  - 9 R xqualcra  qua- 
dratis fecundi  &c  quarti.  Si  vero  ex  quadrato  fummx  ex- 
tremorum 81  tollas  quadratum  medii  8i  r Q^-  x8  R. 
Habebis  refiduum  18  R - i Q xqualc  quadratis  primi, 
tertii , fie  quinti.  Igitur  iungendo  18  R - i Q^um 
Si  - 9 K * fiet  aggregatum  quadratmum  i fmguhs 
git9R-iQ;^  Ergo8if9R  iQad  81.  cft  inraiion.e 
data  II  ad  9.  Et  ita  produftus  fub  extremis  725  f 81 
R - 9 Qjcquabitur  produfto  fub  mediis  891.  Et  poft 
debitam  redu^ionem  & diuifioncm  i Q xquatur 

9R.— • Fitque  I R»  ftuc  differentia  medii  & fummx 

extremorum  6.  quam  fi  tollas  ex 9.  habebis  medium  y 
Dato  autem  medio  3.  & fumma  extremorum  9,  facile  dif* 
cernumur  finguli  vt  fupra  faflum  cft. 

Hinc  Canon, 

CVbi  a pofteriorc  termino  rationis  orti , Se  folidi  fub 
quadrato  pofterioris  termini  in  priorem  , cape  dif- 
fieremiam , camque  diuide  per  pofteriorem : quoticntepi 
inde  natum  tolle  ex  quadrato  quod  fit  a dimidio  pofte- 
xigris  termini : huius  enim  rclidui  radix  quadrata  lupra- 
■ ^ dido 


i 
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(TiAo  addita  dimidio  % exhibebit  intentallum  medii  8c 
fummx  extremorum  > pofteriore  termino  rationis  exi- 
ftente  fumma  extremorum.  Vnde  finguli  non  late- 
bunt. 

Hmc  Effero  Geometrica. 

REfumaoir  hgura  Propof.  prxced.  tt  data  eadem  ra- 
tione A B ad  £ C > fiant  omnia  ficut  illic  fieri  impe- 
ratum fuit. 

Manifcfhim  e(t  obferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes , 5c  fien  F B. 

Dico  autem  lineam  F B fore  interuallum  medix  Sc 
fummx  extremarum  » pofteriore  termino  rationis  exi- 
ftente  fumma  extremarum.  Oemonfiracio  clara  efiex 
dI6lis>  nam  CB  exiflcntc  fumma  extremarum iFQeft 
media  ex  Propof.  pr^ced,  Ergo  C B cxilbcnte  fumma 
extremarum*  erit  F B interuallum  quo  fumma  extrema- 
rum fuperat  mediam.  Q^d  erat  offendendum. 

j^^pendix. 

POfTet  plurimis  aliis  modis  procedi  in  operatione  Al- 
gebrica  ponendo  pluries  1 R.  pro  diuerfis  numeris » 
Se  fumendo  alterum  termmum  rationis  datx  pro  aliis, 
vnde  multi  Canones  Sc  ElFe£hanesGeometricx oriren- 
tur. 

Deinde  patet  quomodo  dau  quacumque  fumma  vel 
dificrcntia  ex  quinque  proportionalibus  . Se  prxdifta 
quadratorum  ratione*  inueniri poflint fingulx , faciendo 
vt  fumma  vel  differentia  homologa  cx  inuenus  ad  fin- 
gu:as  inuenias  i ita  fumma  vel  difierentia  data  ad 
alias.  . . 

Patet  denique  quomodo  vel  componendo  vel  diui- 
dendo  inucniii  pofsit  folutio  duorum  aliorum  problema- 
tum vt  infuperioribus  explicatum  efl. 

• . Ggg  ^ 
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PROPOSITIO  XLV. 

Data  ratione  quadratorum  a fin^ulis  ad  quadratum 
. fumma  earum  qua  Junt  in  locis  imparibus, 
inuenire  quinque  quantitates  con- 
tinue proportionales, 

ESco  dau  ratio  11  ad  1^.  Ponatur  i R pro  medio  8£ 
fumatur  poAcrior  terminus  rationis  16  , pro  fumma 
primi,  tertii,  Sc  (juinti.  Ergo  tollendo  i R cx  16,  refla- 
bit • I R fumma  extremorum.  Igitur  multiplicando 
I R per  1 R , habebis  R - 1 Q pro  quadratis  fe- 
cundi & quarti.  lam  autem  quadratum  fumm;  extre- 
morum quod  eR  f i R multatum  quadrato 

medii  exhibebit  R pro  quadratis  primi , teniii 

& quinti.  Ergo  Ii  addas  156-31 R cum  i6R-iQ^fiec 
fumma  quadratorum  a lingulis  156  • 16  R - 1 Et 
proinde  156-16  R*  1 Q^ad  156  cft  in  ratione  data  11  ad 
16.  Igitur  produ£tus  fub  extremis  4096- 156  R- 16  Q 
xquabicur  produ£ko  fub  mediis  1816.  Et  pod  debium 
redu£kionem  Se.  diu.tionem , So  > 16  R xqualia erunt  1 Q. 
Fitque  1 R , fiue  medius  4.  Quo  fublato  de  poderiorc 
termino  rationis  i6 , reflabit  ii  pro  aggregato  extremo- 
rum. Ergo  finguli  erunt  6. ijc  10  ( ^ 10 - 1 1 4 1 ^40 f ^ 
I 6 - imo. 

Hinc  Canon. 

EX  cubo  poderioris  termini  proportionis datz tolle 
folidum  fub  quadrato  poderioris  termini  in  prio- 
rem : reliduum  diuide  per  poderiorem  terminum  , Se 
quotientem  inde  natum  adde  quadrato  quod  ht  a dimi- 
dio poderioris  termini:  huius  enim  fummz  radix  quadra* 
u fupradiao  muluu  dimidio  exhibet  medium  > poderio- 


E Sto  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  B C fiat  circulus 
Sr  eic6ka  A D perpendicularitcc  ad  B ' , , ncdatuc 
CJ  D cut  xqualis  pc^cndicu laneae  ad  extremitatem 
diametri  erigatur  Br.  Omifaquc  B C bifariam  in  E> 
iungatur  F £«  Ac  produ£la  fecct  pcnpherum  in  puntlis 
G.  H. 

Manifcftum  eft  obfecuari  lingulas  Canonis  partes» 

liquidem  cubus  B C multatus 
folido  re£tangulo  fub  quadra- 
to B C in  A.  B t relinquit 
folidum  reftangulum  fub  qua- 
drato B C in  A C.  Sed  tres 
illq  line^  A C » C D , C B funt  g 
continue  proportionales,  hrgo  4 
yt  B C ad  A C i ita  quadratum  *®  f'*"- 
B C ad  quadratum  D C.  Pro-  ** 
indeque  folidum  reftangulum 
fub  quadrato  B C in  lineam  A C qq  uatur  folido  re^an* 
gulo  fub  quadrato  D C in  lineam  B C.  Igitur  folidum 
re^angulum  fub  quadrato  B C in  lineam  A C diuiditur 
per  lineam  B C > Ac  fit  quadratum  D C pro  quoticnie 
Geometrico.  Qiiadratum  autem  D C » hoc  eft  B F, 
additur  quadrato  B£>Ac  fit  quadratum  F £»  cuius  latus 
F E multatum  £(>  exhibet  F G. 

Dico  autem  lineam  F fore  mediam  ex  quxfitis , po- 
fteriore  termino  rationis  B C cxillcnte  lumma  canim 
qux  funt-  in  locis  imparibus.  Sit  enim  > fi  fieri  potefi,- 
media  > maior  aut  minor  G F Ac  xqualis  G I.  Ergo  rc- 
ftangulum  H I G fub  media  in  (ummam  extremarum  C»r»//4r. 
plus  dupla  media  aquatur  quadrato  aggregati  fccund^ 

Ac  quartx.  Gum  autem  fit  vt  fl  C ad  A B . ita  quadra-  /**** 
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re  termino  rationis  exifiente  fumma  eorum  qui  fune  in 
locis  imparibus. 

Hinc  Effe6lio  Geometrica,  ' 


•.  /ixti. 
4.  lexti 
f ito. /rx/i 


-9  tfuixti. 
4-».  trimt 
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tum  fuminx  carum  qusAintin  locis  impaiibusB  C»  ad 
quadrataiingularunj;itcmqurvt  k CaJ  A b iuquaota- 
tum  idem  fi  C ad  quadratum  fi  D i cnc  ve  quauiaium 
fi  e ad  quadrata  iijigulaium  j ita  quadratum  fi  C 
ad  quadratum  fi  D.  Ac  pioptcrca  quadratum  1 D x- 
quabitur  quadratis  fingularum-  Sed  quadratum  fi  C 
xquatur  quadratis  b D » D C.  Itemque  quadratum  fi  C 
xquatur  quadrato  fi  D ( xquali  quadratis  fingularum) 
Se  quadrato  aggrCgati  fccundz  & quartx , ergo  quadra- 
tum C.  D > hoc  ciifi  F>eft  quadratum  aggrrgaii  Iccundx 
se  quanz.  Ac  proinde  quadratum  B r xquatur  rcdlan- 
gulo  H 1 G.  autem  linea  fi  F perpendicularis 
ad  extremitatem  diamcti  i.  Ergo  tangens.  Igitur  qua* 
dratiim  B F clt  aquale  reilangulo  FJ  F G.  Ergo  rc£^an- 
gulum  H F G xquabiturredtangulo  H IG  pars  toti , vel 
totum  parti , quod  elt  abfurdum.  Itaque  media  non  po- 
tell  elle  maior  nec  minor  F G > igitur  erit  illi  xqualis. 
Qimd  erat  dcmonllrandum. 

PROPOSITIO  XLVI. 

I dem  problema  alio  modo  perficerr,  % 

DAta  eadem  ratione  n ad  1^.  Ponatur  i R pro 
lumma extremarum»  Se.  fumatur  polleriur  termi- 
nus rationis  i<  pro  aggregato  eorum  qui  funt  in  locis  im- 
paribus. Igitur  tollendo  1 R ex  16  rellabit  medius 
16  ■ 1 R per  quem  Ii  multiplices  fummam  extremorum 
iRt  habebis  16  R •!  Q^pro  quadratis  eorum  qui  funtin 
ioos  paribus.  At  veto  quadratorum  himmx  extremo- 
rum 1 Q multatum  > quadrato  mcdij  quod  c(l  2 5 ^ t > Q. 
- 31 R » exhibet  3»  R 2.56  pro  quadratis  primi » tertii  Ic 
quinti  > ergo  fi  addas  31  R - a«6  cum  16  R • 1 Qfict 
fumtna quadratum  a Gngulis  48  R • ^56  iQ*  Et  proin- 
de 48  R • x^6  • I Q ad  2^6  ent  in  ratione  data  1 1 ad  x6. 
Ergoproduftus  fub  extremis  7o8R-4o^tf-i6Q^qua- 
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bhur  produ£);o  fub  mediis  z8i5.  Ecpoft  debitam  redu< 
itionem  & diuifioncm  i Q^cft^qiMiIc  48  R 431.  Fit- 
quc  iR,  fiucfumma extremorum  12 poftcrlorc termino 
rationis  exiftente  funama  eorum  qui  funt  in  locis  im- 
paribus. Quare  fi  cx  16  collas  iz,  rrftabit  medius  4. 
Atque  ideo  fin^uli  erum  ^f^zoj^tzotil  4lfc2o-z 

6 - ij:  20.  ^ 

Hinc  Canon. 

CVbum  pofterioris  termini  rationis  tiarae  adde  cum 
folido  fiib  quadrato  pofterioris  termini  in  priorem: 
Jioc  aggregatum  diuide  per  pofteriorem , Se  quoticntcra 
indemnatum  tolle  ex  quadrato  quod  fit  a cribus  dimidiis 
pofterioris  termini  : huius  enim  refidui  radix  quadrata 
dctra£ba  tribus  dimidiis  fupradidis  exhibebit  fimimam 
extremorum  pofteriore  termino  rationis  cxiftcnte  lum- 
ma  cocum  qui  funt  in  locis  imparibus.  Vnde  finguU 
non  latebunt. 

Hinc  Effeclio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Fiat  ve  B C ad B C plus 
B A > Ita  «quadratum  B C ad  aiiud  quadrarum  quod 
fit  D E.  Tum  produfta  B C donec  B F fit  xquiilis  tribus 
dimidiis  ipfius  B C , centro  F,  intcruallo  F B,  dcfcriba- 
tur  circulus  , ponaturque  ad  extremitatem  diametri  il- 
lius linea  D E perpendicularis.  Deinde  ducatur  EG 
parallela  D B , donec  occurrat  peripheriat  in  punfto  G» 
cx  quo  dcmitatur  G H perpendicularis  ad  diame- 
trum, • 

Manifeftum  cftobferuarifingulas  Canonis  A Ig  . brici 
partes  ifiquidcra  cubus  BC  aduitus  cum  folido  re£lan- 
gulo  fub  quadrato  BC  in  lineam  A B facit iolidum re- 
61angulum  fub  quadrato  B C in  compofitam  cx  B C & 
B A , cum  autem  fiat  vt  B C ad  B C plus  B A ; ita  qiu- 
deatum  B G ad  quadranim  0 £ > vic  folidum  n £^angu- 
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54.«)i4f.  Ium  fub  quadrato  D E in  lineam  B CxqualcfoUJo  fub 
quadrato  B C in  compoficam  cx  B C & B A.  Et  proinde 
folidum  ceftangulum  fub  quadrato  BC  incompofitam 
cx  B C K B A diulditur  per  lineam  B C>  5c  fit  quadra- 
tum D E hoc  cll  G H.  Du£ka  autem  F G cll  (cmidia* 


' Dico  autem  lineam  HD  fore  fummam  extremarum 
poderiorc  ter.nino  rationjs  exificntc  fumma  carum  qu^ 
fuht  in  locis  imparibus.  Sit  enim,  fi  fien  potcll , fumma 
extremarum  maior  aut  minor  H D , dc  zqualis  D I.  Ergo 
cum  femediametee  atqualis  fit  tribus  dimidiis  B C , enc 
tota  diameter  B D tripla  B C.  Igitur  cum  D 1 fit 
fumma  extremarum  crit  B I (qualis  duplx  B C plus  me* 
dia , Sc  proinde  rectangulum  D I B (quabitur  duplo  re« 
i./tMoii  ftingulo  fub  fumma  extremarum  m fummam  carum 
qu(  iunt  in  locis  impanbus,  plus  rc£tangulo  fub  fumma 
extremarum  in  mediam  (quod  pridem  ofienfumcfiq* 
quale  quadratis  fccund(  ic  quart(  ) rc£bangulum  verd 
lub  fumma  carum  qux  funt  in  locis  imparibus  in  fum 
mam  extrem  irum  (quale  cll  quadrato  fum mx  extrema- 
rum plus  re6bangulo  lub  fumma  extremarum  in  mediam. 
Igitur  reflangulum  D l B (quale  ell  quadratis  fccundx 
ly. /litti,  ic  quartx  plus  duplo  quadrato  fumm(  extremarum  plus 
rcftangulo  fub  fumma  extremarum  in  mediam. 
Hxc  autem  omnu  fimul  fumpu  xqualia  funt  quadratis 
fingularum  plus  quadrato  furam(  carum  qux  fum  in  lo- 
^cis  imparibus.  Igitur  redlangulum  O I B xquatur 
quadratis  fingularum  plus  quadrato  fummx  earum  qux 
funt  in  locis  imparibus. 

Sed  ell  vt  A B ad  B C ) ita  quadrata  fingularum  ad 


tribus  dimidiis  B C.  tz  cx 
^quadrato  F G tollitur  qua> 
dratum  G H , refiatque 


meter  proindeque  xqualis 
tribus  dimidiis  B C.  Et  cx 


quadratum  F H , cuius  latus 
r H tollitur  cx  F D , & exhi- 
betur H D. 


LiberTertius. 

quadratum  fumraz  earum  qux  funt  in  imparibus  igicur 
componendo  erit  vt  B A plus  B C ad  B C j ita  quadrata 
fingularum  plus  quadrato  fummx  carum  qux  in  impari- 
bus , ad  quadratum  fummx  carum  qux  in  imparibus  B O 
ieitur  inuertendo , efl  vt  B C ad  B C pius  B A > ita  qua- 
dratum B C ad  quadrata  fingularura  plus  quadrato  fum- 
mx carum  qux  ilint  in  locis  imparibus.  Ergo  cum  fa- 
&um  iit  vt  B C ad  B C plus  B A • fic  quadratum  B C ad 
quadratum  D E i erit  quoque  vt  quadratum  B C ad  qua- 
drata llngulamm  plus  quadrato  fummx  earum  qux 
funt  in  loci/imparibus;  ita  idem  quadranim  B C ad  qua- 
dratum D E * igiuir  quadratum  DE  cil  xquale  quadratis 
fingularum  plus  quadrato  fummx  carum  linearum  qux  ’■**"*"' 
in  imparibus  locis  funt.  Sed  quadratum  D E , hoc  cft  * 

G H , xquatur  rcftangulo  B HD  , ergo  rcdangulum 
B H D cft  xqualc  quadratis  fingularum  plus  quadrato 
fummq  carum  qu^  in  imparibus.  Scdiifdemcltoftcn- 
fam  xqualc  rc^angulum  BID.  Igitur  rcftangulum 
B H D xquatur  rcftangulo  BID.  Quod  cft  abfurdum, 

Sc contra  quintam  fecundi.  Itaque  fumma  extremarum 
non  poterit  efte  maior  nec  minor  D H.  Ergo  erit  illi  a:- 
qualis.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium, 

SI  fuerint  quinque  quantitates  continub  proportio-  ' 
nales  I quadratum  fummx  extremarum  • quadrata 
fingularum  plus  quadrato  fummx  carum  qux  funtin  lo- 
cis imparibus,  itemque quadruplum  quadratum  fummx 
carum  qux  funt  in  locis  imparibus  plus  triplo  quadrato, 
medix  plus  duplo  quadratorum  fecundx  Sc  quartx  * 
erunt  in  continua  proportione:  nam  H D,  H G , H B fiinc 
continue  proportio  nales,  ergo  Sc  carum  quadrata  erunt 
quoque  proportionalia. 


Clauhi 

PROPOSITIO  XLVII. 

iJon  problema  aliter  f oluere, 

DAca  eadem  ratione  ii  ad  t^.  Ponatur  i R pro qua«> 
dracis  lingulorum , 5c  fumatur  i6  pro  fumma  co- 
tum qui  fune  in  locis  imparibus.  Igitur  erit  vc  iiad 
ita  I R ad  15$.  Ergo  produflus fab  extremis aSitf  zqua» 
Iis  cric  piodudo  lub  mediis  16  R.  Et  promdeiREue 
quadrata  lingulorum  funt  17^.  Vnde  per  Propof.  io> 
huius  , erunt  iinguU  6 . zo  | lo-  z | 4 1 lo  -f  x. 
j t 20. 

Hmc  Canon. 

Solidum  fub  quadrato  termini  poderioris  in  priorem- 
rationis  datz  terminum  diuide  per  poderiorem  8c 
haoebis  quadrata  lingulorum  > poderiore  termino  ra- 
tionis exidente  fumma  eorum  qui  funt  in  locis  impari- 
bus. ' ( 

f^el  breuius. 

PRodu£his  fub  terminis  rationis  datar  erit  xqualis 
aggregato  quadratorum  a lingulis,  poderiore  ter- 
mino exidente  fumma  eorum  quiin  imparibus. 

Hinc  EffeHio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  A B ad  fi  C.  Inter  A fi  C fumatur 
media  proportionalis  B O. 

, Manifedum  edobfer- 

* A 3J  c uari  integrum  > anonem, 

liquidem  quadratum  fi  D 
scquabititr  rcftangulo  C B A.^ 

Dico  autem  lineam  B D polTe  quadrata  ffngularum, 
poderiore  termino  rationis  B C exidente  fumma  earum 

• ' qua: 


•fll 

^ • 


• LiherTertiuf. 

fpnt  in  locis  imparibus.  Erit  enim  vt  B AadB  Ci 
ita  quadratum  B D ai  quadratum  B C.  Sed  ve  B A ad 
BCi  ita  quadrata  lingularum  ad quadratuB  Ci  ergo  yt 
quadratum  BD  ad  quadratum  BC$  iu quadrata fingu- 
larum  ad  quadratum  B C.  Et  proptcrca  quadratum  ^ 
BD  aequatur  quadratis  fingularum.  Quod  erat  demon^ 
ftrandum. 

Data  autem  fumma  B C & linea  B D potente  quaJ 
drata  fingularum»  inucniuntur  fingul*  per  BtopoL  lo. 
huius. 


PROPOSITIO  XLVIII. 
Hoc  tdem problema  aliter Jolucre, 


i 


DAta  eadem  ratione  1 1 ad  i6.  Ponatur  x R pro  rum* 
ma  eorum  qui  funt  m locis  panb os  » Sc  fumatur 
poficrior  terminus  rationis  1 6 pro  fumma  eorum  qui  fiint  • 

xn  locis  itiiparibus  ergo  fumma  omnium  erit  f x R 
ex  cuius  quadrato  aj6  f « Qt  31  R»  fi  tollas  duplum 
rcftangulum  fub  fumma  omnium  in  x R nempe 
3Z  R t i refiduum  is6  - x Q xquabitur  quadratis 
fingulomm.  Igitur  156-1  Qad  156  , eft  in  ratione 
data  IX  ad  /6.  Ac  proinde  produdus  fub  extremis 
4056-  x6  Qzqualis  erit  produfto  fub  mediis  ^8x6. 
igitur  poft  debitam  redu£kioncm,&diuifioncm,  x O je- 
quatur  80»  & fit  i R fiuc  fumma  fecundi  k quarti 
Singuliquevtfupra.  Per  Propof.  x.  huius. 

Sirailiterque  poflet  poni  x R pro  fumma  fecundi  8c 
quarti  k fumi  prior  terminus  rationis  pro  fumma  reli- 
quorum. 

f 

Hinc  Canon, 

EX  cubo  pofterioris  termini  rationis datx,toIFcfdiI 
dum  fiA  qua^^o  pofterioris  termini  in  priorem: 

Hhh 


1 


s 


Nou^CUhu,» 

fcfiduum  dialfumpcrpofteriorcm  exhibebit  quadratum 
fuminz  fecundi  & quarti*  fiimma reliquorum  exiftente 
poilcriori  termino  rationis; 

brettius. 

Roduftusfub  pofteriori  termino  rationis  in  difFctcn- 
i tiam  terminorum  xquabituf  quadrato  lummie  fe- 
cundi Bc  quarti  pollcriorc  termino  rationis  cxiflcnte  fum- 
at eorum  qui  fune  m locis  imparibus. 

Hinc  EffeBio  Geometrica, 

It'  data  ratio  A B ad  B C.  Supra  B C deferibatur 
_ circulus  * Sc  crcfla  papcadiculaii  A D nebantur 
BD&CD. 

Manifeihim  eft  obferuari 
integrum  Canonem  Bc  fieri 
D G,  fiquidem  vt  diftum 
e(l  fzpius  * redlangulum 
B C A zquatur  quadrato 
c D C. 

- Dico  autem  lineam  p C 
fore  fummana  fecundae  &^uanar  pofteriori  termino  ra- 
tionis B C exiftente  funtroa  reliquarum.  Nam  quadra- 
tum B C aequatur  quadratis  fingularum  plus  quadrato 
quod  fit  ifumma  fecundz  Be  quartz.  Sed  idem  quadra- 
tum B C squale  eft  quadratis  B D * D C > quadratum 
® ^ Cquod  zquatur  reftaagulo  C B A;  eft  zqualc 
, quadratis  lingularum.  Ergo  quadratum  D C squabitur 

quadrato  aggregati  fecundae  Sc  quartre;  atque  ideo  linea 
B C erit  fumma  fecundz  6e  quartz.  Quod  erat  demon' 


t.ftuU. 

XJ.fMti, 


Cv»lUr. 


flrandu0. 


i>4ppendix» 


Vitis  aliis  modis  pomiiTet  procedi  in  operatione 
Algcbiicai  Cx  qiiibusnouiGanoncs  tc  nou^  sfe 


1 


LiherTcnius.  ' 

fcftiortcs  Geometrica:  orirentur;  fcd  aliquid  relinquen- 
dum exercitationi  Leporis.  Patet  deinde  quomodo  data 
quacumque  fumma  vel  differentia  cx  quinque  propor- 
tionalibus prxdi£f  a quadratorum  ratione  tpoflintnn- 

gulx  quanticaces  inucniri.  Pater  praeterea  quomodo  di- 
uidendo  vel  componendo  poilint  folui  duo  alia  proble- 
mata huic  adinia  > (Icuc  in  przccdentibu»di£fum  e(t  ' 

PROPOSITIO  XLIX. 

XXata  fummA  earum  qua  funtin  locis  paribus 
j olido  fub  quadrato  media  in  fummam  - 
. extremarum  plus  dupla  media  in- 
' uenirt  quinque  quantitates 

/ proportionales. 

T'’  Sto  data  fumma  lo.  Sc  folidurn  400.  Ponatutque 
medius  quinque  numerorum  qu^iitorum  iR.  £t 
quia  ex  Corollario  PiopoC  i.  huius  inferie  quinque  pro- 
portionalium , cd  vt  fumma  extremorum  plus  duplo 
mcdio  ad  medium  ; ita  quadrarum  fummx  eorum  qui 
funi  in  paribus  locis  ad  quadratum  medii.  Si  multiplices 
quadratum  fummz  datz  lo  nempe  100  > per  i R . het 
produwlus  roo  R xqualis  foiido  dato  400.  £rgd  1 Rj 
liuc  medius  cft  4.  Singuli^ue  1. 1.4.  8.14. ' ' 


Hinc  Canon. 


V* 


DIuide  folidurn  datum  perquadratum  fummx  nu- 
merorum datz } Sc  habebis  medium.  Vnde  Unguli 
non  latebunt. 

Hinc  E ffeSlio  Geometrica. 

It  daca  linea  A pro  fumma  earum  qux  funtinloch 
paribus»  8c  linea  B polIic  folidurn  reSangulum  fub 
- Hhh  i) 


5 


iwofhe  CUtus, 

quidrito  medix  ia  fammam  extremarum  ptu$  dupU 
media.  Fiac  vc  quadratum  A ad  quadratum  Biita  linea 
B ad  aliam  qux  fu  C.  ^ 

Manifcftum  eft  obfcnjari  integrum  Ganonem;  fiqui* 
demhoc pofico>  folidum  rc^angulum  Tub  quadrato, A in 
lineam  Crxquabitur  cubo  B.  Ec  proinde  cubus  B di> 
§4?  «aiff.  pgf  quadratum  A » 56  fit  linea  C pro  quotiente 

Geometrico. 

Dico  verb  lineam  C fore  mediam  ex  quzfitis.  Nam 
Vt  di^um  cft,  fi  fuerint  quinque  quantitates  proportio- 
nales > erit  vc  fumma  extremarum  plus  dupla  media  ad 
mediam  i ita  quadratum  aggregati  fccundz  Sc  quartz 
ad  quadratum  medix.  Ergo  folidum  re^^angulum  fub 
extremis  comprehenfum  > hoc  efi  cubus  B aquatur  folido 
fub  mediis » id  efi  > fub  quadrato  A in  mediam.  Sed  fa- 
ftun  efi  vc  quadratum  A ad  quadratum  B ; iu  linea  B ad 
lineam  C.  Ergo  idem  cubus  B xqualis  erit  folido  re« 
Q:angulo  ex  quadrato  A in  lineam  C.  Cum  igitur  Unca 
A fit  fumma  lecundx  Sc  qiiarcz » erit  linea  C media  quz- 
fiurum.  Quod  erat  demonfiraodum. 

jippenJix, 

T7  X his  patet  quomodo  folui  pofilt  ilhid  problema. 

data  fumma  extremarum  phii  dupla  media  » Sc  fo- 
lido  fub  medialn  quadratum  aggregati  fecundx  56  quar. 

. inuenire  quinque  proportionales.  Soluitur  enim  be- 
neficio eiufdem  CoroUarij , 


rwfff.ii 


14. 9n4*e. 


r5C- 


‘ n -V 


,e.'. 


i 


JJthtr  Tertius; 

PROPOSITIO  L. 


4‘7 


Datd  fummx  extremarum^  f olido fuh quxdratis 

jectfndit  ejr  quaru  in  mediam  inuenire 
quinque  quantitates  pro- 
portionales. 

E Sto  data  fumma  6.  & folidum  Z4.  Ponatur  autem 
I R pro  medio.  Et  quia  in  ferie  quinque  proportiona- 
lium. ex  Corollario  Propof.  8.  huius.  Elt  vc  fumma  ex- 
tremorum ad  medium  i ita  quadrata  fecundi  fle  quarti  ad 
quadratum  medii.  Multiplicando  i Qj)ctfummam  da- 
tam i , fiet  «quatio  inter  6 Q «c  folidum  datum  14.  Et 
proinde  1 Q eViij^  Et  1 R fiuc  medius  z.  Et  quinque 
quxfiti  erunt  i - ^ 5 1 ^ f - * 1 ^ I ^ 5 ti  1 5 1 ^ J* 

Hinc  Canon, 

» ^ % 

Dluide  folidum  datum  per  (ummarn  numerorum 
datam,  & prodibit  in  quotiente  quadratum  mcdfi 
ex quzficis.  Vnde  fingulinon latebunt. 

Hinc  EffeSHo  Geometrica, 

E Sto  data  linea  A pro  fumma  extremarum  ac  fit  linea 
B potens  folidum  ex  quadratis  fecunda;  8c  quarta; 
tn  mediam.  Piat  vc  linea  A ad  lineam  B : ira  quadratum 
B ad  aliud  quadratum  quod  fit  C. 

Manifeftum  eft  obferutri  integrum  Canonem  , fi- 
quidem  hoc  pofito  folidum  re£bngulum  fub  quadrato  14 
C in  Imcam  A aquabitur  cubo  B ac  confequenter  cubui 
B diuiditur  per  lineam  A.  Et  fit  quadratum  G pro  qiio- 
tiente  Geometrico. 

Dico  autem  lineam  C foremedb'*  ^uxfitis , nam 
* ■ Hhh  iii 


CfT»U4r. 

fT,f.  ». 

hu$tii. 


Noua  CLuis, 

vt  dcmonftratum  cft  fupia,  in  fcric  quinque  proportio- 
nalium * cft  ve  fumma  extremarum  ad  mediam  i ita 
quadrata  fecundae  fie  quarta;  ad  quadratum  mediz. 
Ergo  folidum  fub  extremis, hoc clUub quadrato medUt 
6c  linea  A xquabitur  folido  fubmediiSjhoCeftcuboB. 
Sed  iam  oftcnfum  cft  cumdera  cubum  B aquari  folido 
reftangulo  ex  quadrato  C in  lineam  A,  igitur  folidum 
reftangulum  dx  quadrato  C in  lineam  A,  zquatur  folido 
icftangulo'cx  quadrato  medix  in  lineam  A.  Et  pro- 
inde linea  C erit  media.  Quod  erat  dcmonflran- 
duna. 

Hinc  folues  illud  problema.  Data fumna quadra^ 
torum  fccundx  acquartx , ifcn^ue  folido  fub  qua- 
drato mcdiqin  fumraamcxtremarum^nucnirc  quinque 
quantitates  continud  proportionales:  fi  enim diuidas fo- 
lidum datum  per  fummam  quadratorum  dataro » habebis 
mediam  ex  quxfitis. 


PROPO.S1TIO  LI. 


rT 


. Ddtd  fumma  omnium  Cj7*  folido  fub  quadratis ftn* 
gularum  in  fummam  earum  qua  f 'm  in  locis 
paribus inuenire  quinque  quanti- 
' tates proportionales.  < 


E Sto  datus  numerus  31  pro  fumma  omniuta  8c  j4i# 
pro  IbUdo.  Ponatur  autem  1 R produ  ftus  ex  fum- 
comm  qui  funt  in  locis  paribus  & inteniallo  quo 
fiimina  primi,  tertii  de  quinti  fuperat  fummam  fecundi 
quarti.  .Ergo  multiplicando  //  per  iR, habebis 31  R 
atquales folido datd  34ioexCorol.  Propof.  7.  huius,  ie 
, ^ gyg  produ£bis  fupradiCkus  erit  iio.  Pof* 
intesualio  quo 'fumma  eorum 


LibtrTertius.  ^ 

qtii  funt  in  locis  imparibus  fupcrat  fummam  fecundi 
quarti.  Igitur  31-1 R erit  duplum  fummx  fecundi 

quarti : &:  proinde  erit  furama  fecundi  Se  quarti. 
£rgo  fi  hinc  multiplicaucris  per  i R ; fiet  produflus 
— ^ — arqualis  produdo  iam  inJento  iio.  Et  ira  Crit. 

. atquatio  inter  i 31  R-  azo.  Ergo  i R . fiuc  inter" 

. uallum  quo  fumma  primi>  tertii  Se  quinti  fupcrat  fum- 
inam  fecundi  Se  quarti  cfi  11.  Singuliquc  erunt  vt  fupra. 
I.Z.4. 8.i5.  ^ 

Hinc  Cdnon, 

DIuide  folidum  datum  per  fummam  omnium » quo- 
tientis  duplum  tolle  ex  quadrato  dimidix  omnium 
fummx  huius  enim  relidi  radix  quadrau  fupradi&o 
additi  Tcl  detraAa  dimidio  > exhibebit  interualium 
fiimroz  carum  qux  fiint  in  locis  imparibus  Se  fummx 

fecundi  8c  quarti.  Vndefinguli  non  latebunt.  / 

, , >T. 

’ I/inc  EffeSii»  Geometrica. 

E Sto  linea  A B fumma  onmiuin.  £c  linea  C potens 
folidum  fuh  quadratis  fingularum  in  famnum  fe- 
cundi se  quarti.  Fiat  autem  Yt  A B ad  C > ita  quadratum 
C ad  aliud  quadratum  quod  fitB  D.  Ponaturque  linea 
BD  pcrpcndicularher  ad  AB  : ^ produf^a  B D , do- 
nec 6 £ poffit  duplum  quadratum  B D , ducatur  E F 
parallela  diametro  B A , occurrens  peripherix  in  pun- 
dlo  F > ex  quo  demittatur  F G perpendicularis  ad 
AB.  ' 

Manifefium  efiobferuari  fingulas  Canonis  Algebrici 
partes;  fiquidem  cum  faftum  fit  > ve  A B ad  C : ita  qua- 
dratum C ad  quadratum  BD*ericfolidumrcdangulun> 
<ub'exuemis  xqualc  cubo  C : de  fic  diuiditur  cuViO 
pufumiham omnium  A B»  £c  fit  quadiatu/r  ' ' 


Pf  Pr 


47-  fnm$. 


C«r*l/4f. 
Pf0f.  7. 
htttm. 


^30  Noua  ClauiSf 

quocience  Geomecrico.  Cuius  duplum  cft  quadratum 
B £ * hoc  eft  G F.  Du£la  autem  F Had  centrum » tolU. 
tur  F G quadratum  de  quadrato  F H dimidix  omnium 
fummz  > & remanet  quadratum  H G » cuius  latus  H G 
additum  vcldctraftum  dimidio  ipfius  A Bi  exhibet  A G 
vel  G B. 

Dico  autem  A G vel  G B fore  interuallum  quo  fiimnu 
carum  qua:  funt  in  locis  imparibus  fuperac  lummam 
carum  quz  in  paribus:  nam  quiacilvtlummaomnUiia 
ad  fummam  fecundx  6c  quartz,  ilc  quadrata  lingularum 
ad  redangulum  ex  lumma  earum  quz  funt  in  locis  pa- 
ribus in  interuallum  quo  fumma  primz , tertiz  & quintx 
fupcratrummafecundz  & quartz:  erit  folidum  fub  me- 
<hi$,  hoc  eft  cubus  C zquaUs  folido  fub  extremis  • hoc 
fumma  omnium  A B in  reftangulum  przdifhim. 
Sed  fa^umellyt  linea  AB  ad  lineam  C > ita  quadratum 
C ani  quadratum  B D $ ergo  per  camdem  Propof.  cubus 
C eft  zqualis  folido  fub  linea  A B quadrato  B D. 
Igitur  folidum  fub  linea  A B SC  quadrato  B D aquatur 
folido  fub  linea  A B flcrefbangulofupradifto.  Etproin^ 
i de  reftangulum  liipradid^um  qqualc  erit  quadrato  B D» 

£rgo  duplum  ilhusreftan- 
guh  zquatur  quadrato  B £, 
hoc  eu  F G , hoc  eft  re« 
^angulo  A G B.  igitur  re- 
ftangulum  fub  A G & di- 
midia G B I vel  fub  G B 
& dimidia  A G zquale 
eft  quadrato  B D.  ^go 
quoniam  A B eft  fumma  omnium  * A G vel  G B in* 
ccruallum  quo  fumma  earum  quz  funt  in  locis  impari- 
bus fuperat  fummam  fecundz  ic  quan;.  Q^d  erat  dc- 
monftrandum.  ^ 

Quoniam  verb  contingit  aliquando  » vt  fumma  &- 
mdz  u quartz  maior  iit  pr^dltfto  interuallo » &'ali* 
|o  minor  )Yt  dignofeas  vtta  illarum  duarum  linca^ 

rua» 
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rum  > fit  interuallum  quod  quzncur  1 inuefiiga  an  B D 
qiudracuin  xquale  fit  i:e«^angulo  fiib  B G in  dimidiam 
A G : fi  enim  les  ita  hab jc  , G 3 erU  inceiuallum  przdi- 
dum  & A G dupla  lumma  fecundz  Sc  quaicz.  Si  vero 
contra  quadratum  B D xquetur  ledangulo  fiib  AG> 
& dimidia  G 3 > crit  A G CKirmodiinteriullum>£r  G B 
dupla  ftimma  carum  qux  funt  in  locis  paribus.  Data 
autem  fu  mna  earum  quxfunt  in  locis  paribus,  Sc  tum> 
ma  earum  qu;  in  imparibus  cogaolcuntur  finguiz  > p^r 
Propof.  1.  Sc  z.  huius. 

./ippendix. 

DAto  eodem  folido  .itemque  plano  fub  fumma  fc- 
cundx  Sc  quart.c  in  interuallum  quo  fumma  carum 
qu^Tuntin  locis  imp^itibus  fuperat  fummam  iccundz  Sc 
qtiart^,  poflunt  inucniriquinqjc  proportionales  : nam 
diuidendo  folidum  datum  per  planum  > habebis  fiim- 
mam  omnium.  Hac  autem  fiimmainuenta}  pofTcs  dua- 
bus aliis  viis  inucnire n juos  Canones , sc  nouas  nifedio- 
nes  Geometricas  vel  ponendo  vnam  radicem  prof^um- 
ma  fecundx  sc  quartzi  vel  pro  fumma  eorum  quae  funt 
in  locis  imparibus. 

PROPOSITIO  LII. 

Data  fumma  quadratorum  a fingults  ^ f olido  fub 
fumma  omnium  , ^ plana  ex  fumm<i  fecundae 
0“  quarta  in  interuallum  quo  fumma  earum  • 
qua  junt  in  locis  imparibus  fuperat  fummam 
earum  qua  in  paribus,  inuenire  quinque  propor- 
tionales. . , 

' , V 

E Sto  data  fumma  quadratorum  a fingulis  141.  Sc  fo» 
lidum  3410.  Ponatur  autem  1 R pro  fumma  fc- 

lii 


%*T»l 

7. 

bumr 


fnf.  u. 
hmiMi. 


^$r$IUr, 
7.  kitiut. 


^31  N»ua  Clauif]  > 

eundi  ic  quarti.  £r{o  per  Corollarium  Propof.  7.  Iiu> 
ius «multiplicando ^41  per  iR«  habebis  folidum  ^41  R, 
zqualc  dato  folido  3410.  Igitur  1 R. » fi  e fumma  fe« 
eundi  & quarti  cft  10.  Data  a item  funima  fecundi  8e 
quarti  vna  cum  aggregato  quadratorum  a fiogulis  iii> 
ucoiiintur  finguli  1.  Z.4. 8. 16. 

Hmc  Canon, 

DTulde  folidum  datum  per  fummam  quadrato- 
rum a Angulis  , Sc  habebis  fummam  eorum 
qui  funt  in  locis  paribus.  Vnde  Anguli  non  late> 
bunc. 

Hinc  EffeSlio  Geometrica, 

E Sto  data  linea  A potens  quadrau  Angularum»  8C 
linea  B potens  folidum  in  propoAtionc  explicatura, 
utem  ve  quadratum  A ad  quadratum  ita  linea  B 
ad  aliam  lineam  quz  fit  C. 

ManifeAnm  eA  obferuari  integrum  Canonem  « A- 
quidem  hoc  poAco  folidum  fub  quadrato  A m lineam 
erit  zquale  cubo  B > & ita  cubus  B diuidctur  per  qua» 
dratum  A &Act  linea  C pro  quotiente  Geometrico. 

Dico  autem  linean)  C fore  fummam  fccundz  & quar- 
tf  : nam  ex  przcedcntibus  quadratum  A zquatur  re- 
dangulo  fub  famma  omnium  in  interuallum  quo  fum- 
ma carum  quz  funt  in  locis  imparibus  fuperat  fummam 
fecundz  & quaitz.  Ergo  A ex  vtroque  plano  & fumma 
fecundz  & quartz  Aant  duo  folida,  illa  erunt  inter  fez- 
qualia.  Sed  cubus  B eA  zqualis  folido  poAeriori  & a- 
liunde  $ iam  cA  oAenfum  folidum  fub  quadrato  A tn 
lineam  C aquari  cubo  B.  Ergo  folidum  fub  quadrato 
A U linea  C zquatur  folido  fub  quadrato  A & fumma 
fecundz  2c  quartz , 8c  proinde  linea  C,  erit  tumma 
cundz  & quartse.  Quod  erat  demon  Arandum. 

Data  autem  fumma  fecundz  ic  quartz  C > te  linea  A 


LiScrT^ertius.  ^3^ 

potente  quadrata  fingularura , difccrnuntuc  fingulx , per 
Propof.  IX.  huius. 

PRO  POSITIO-  LUI. 


Data,  fumma  earum  q»a  funtin  locis  imparibus  ^ ^ 
folido  fuh  aggregato  quadratorum  d tribus 
intermediis  in  mediam  ^ inuenire 
quinque  quantitates  pro. 
portionales» 


E Sto  data  fumma  8.  & folidum  $z.  Ponatur  autem 
iR  pro  medio  1 & quoniam  in  ferie  quinque  pro- 
portionalium vt  fumma  extremarum  ad  medium; 
ita  quadrau  fecundi  Sc  quarti  ad  quadratum  medii;  ent  Zam.' 
componendo  vt  fumma  eorum  qui  funt  in  iocis  impari- 
bus ad  medium  t fic  quadrata  trium  intermediorum  ad 
quadratum  medii.  Ergo  multiplicando  fummam  8 per 
I Qj,fict  aquatio  inter  8 Q & folidum  datum  p.  Et  pro- 
inde iQ  eil  4.  Et  1 Rj  fiuc  medius  erit  a.  Singulique 

3-^y|a*y-i 

■ Mipe  Canon. 

DAmm  folidum  diuidc  per  fummam  ebrum  qiri 
funt  in  locis  imparibus»  Cc  habebis  quadracum'mo- 
dii.  Vnde  Enguii  non  latebunt. 

Hinc  EffeSiio  Geometricai 

E Sto  dau  linea  A pro  fumma  earum  qux  funtin  locii' 

imparibus, 3c  linea  B poflit  foUdum  fub aggregato 
quadratorum  i tribus  intermediis  in  mediam.  FiS  vt 
Unca  A ad  lineam  6;  ita  quadratum  B ad  aliud  quadra^ 
ciun*quodEcC>  ‘‘ 

lii  i*. 


•0»i4t, 


CtrctUr. 

Praftfli, 

hutm. 
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^j4  Not4<t  Ctauh, 

Manifcftum  cft  obfcruari  integrum  Canonem  : hoc 
enim  polito  cubus  B xquabitur  folido  rcftangulo  fub 
quadrato  C in  lineam  A.  Et  proinde  cubus  Bdiuiditur 
per  lineam  A > SC  fit  quadratura  C pro  quotiente  Geo- 
metrico. 

Dico  autem  lineam  C fore  mediam  ex  quxfitis.  Nam 
cum  fit  vt  fumma  extremarum  ad  mediam ; ita  quadrata 
fecundx  6c  quait*  ad  quadratum  medix  j erit  com- 
ponendo vt  fumma  carum  qui  funt  m locis  impari- 
bus ad  mediam ; ita  quadrata  trium  mtciraediaium  ad 
quadratum  medix.  Ergo  folidura  rcftangulum  fub 
quadratis  trium  intermediarum  in  mediam,  fiue  cubus 
B,  xquabitur  folido  icfkangulo  fub  fumma  carum  qux 
funt  in  locis  imparibus , hoc  cft  fub  A in  quadratum  me- 
di?. Sed  idem  cubus  B iam  cft  oftcnfus  ?qualis  folido 
rcftangulo  fub  linea  A in  quadratum  C.  Ergo  folidura 
reftangulumfublinca  Ain  quadratum  C xquatur  (oli- 
do rcftangulo  fub  linea  A in  quadratum  medix  i SC 
proinde  linea  C cft  media.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

jifppendix. 

EX  hoc  patet  quomodo  folui  poftlt  iftud  problema: 
Dato  aggregato  quadratorum  a tribus  intermediis, 
te  folido  fub  fumma  trium  quantitatum  quxfunt  in  lo- 
cis imparibus,  in  quadratum  medix , inucnirc  fingulas. 
Naro  diuidendo  folidura  per  planum  habebis  mediam. 
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ARITHMETICA 

GEOMETIUvE. 

Ne  ipro  hxreis  in  limine  > moneo  me  vocare  A- 
mhmedeam  Geometrix  illam  artem  qua  Geo* 
metrice  perficiuntur quatuor vulgaris  Anthme- 
ticx  fpccics  quq  nuncupantur  Additio,  Subftrafkio,  Mul- 
tiplicatio Se  Diuifio. 

kA  T)  D 1 T 1 O 
Geometrica, 

VEI  addendz  erunt  inter  fc  lineae,  vel  plana , vel  To- 1. 

lida : fi  linex  , conuertendx  erunt  omnes  collocan- 
do eas  in  direftum  confequenter  & immediate,  ita  enim 
habebitur  fumma  xqualis  fingulis  partibus  fimul  fum- 
ptis.  Vt  fi  dat*  fint  tres  lincz  A B , C , & D pro- 
trahatur A B donec  B E fit  xqualis  C i Se  E F xqualis 

D.  .Dico  A F fore  x- 
^ qualem  tribus  datis. 
Hoc  clarius  efi  quam 
vt  probatione  indi- 
geat. 

Si  verb  addenda  *• 
fint  plana,  vel  illa  erunt 
quadrata,  vel  alterius 
cuiufcumquc  rpecici:" 

' li  quadrata  , conne- 
ttantur  eoiuiQ  laccis  ad  angulos  reftos , sc  abfbluacuc 

* **■  T • • ••• 
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43^  Arithmetica 

triangulum  rcftangulum  > tunc  enim  bafis  (ubtendens 
angulum  rc£tum  erit  linea  cuius  quadratum  aquabitur 
duobus  quadratis  datis>  ve  ii  dentur  duo  quadrata  AB  &r 

' B G > oportet  connc£tcrc  li- 
neas A B 8c  B e pcrpcndicu- 
lariter  > & ducenda  eft  poft- 
modum  A C.  Dico  quadra- 
tum A C fore  aquale  duobus 
quadratis  A B.  B C per  47. 
lib.  I.  Euclidis. 

^ Si  plura  quadrata  addenda 

effent  quam  duo  > negotium  non  foret  mulco  upe- 
rofius:  nam  addendum  efTec  quadratum  A C cum  ter- 
tio quadrato  » 8c  haberetur  fumma  trium  quz  addiu 
cum  quarto»  exhiberet  fummaquatuort  te  ita  deinceps. 

^ Si  vero  plana  addenda  non  ciTcnc  quadrata  «Ted  vel 
triangula  vel  reflangula  rhombi  vel  rhomboides  vel 
ali^  hgur;  mulci-laterx  i oporteret  primum  illa  reduce- 
re in  quadrata  , ic  facienda  additio  vc  fupra.  Reduftio 
autem  illa  facile  ficc  per  35.  Ec  41.  1.  i.  Elementorum 
& 17.  fexti. 

j Si  quadratum  addendum  foret  cum  circulo  parabola 
cllipfi , &c.  Oporteret  prius  quadrare  circulum  8c  para- 
bolam, &c.  vt  habet  Clauius  in  I.4.  Geomotrix  prafticx, 
3c  facienda  additio  vt  fupra. 

^ Si  autem  folida  fmt 

^ . ■ I III  11.11  ■ addenda,vclcrutciibi 

A - vel  parallelepipcda  vel 

^ fpher^  vel  coni  vel  cy- 

Undri  vel  .alia  corpo- 

" ra : fi  cubi , hoc  modo 

— addentur , fit  cubus  A 
addendus  cum  cubo  B, 
duabus  lineis  A 8c  B , 
fumantur  hmc  inde 
tcctix  prop^oaales  quxincafcAddaaoirjka^ 


Ceometricitl 

ut  linea  E fit  aqualis  C fle  D fimulfumptis.  Ijlco  foliduin 
ABt  fore  lumnoam  duorum  cuborum,  A & B.  Nam 
per  vndecimi  A B Cfolidum  parallelcpipedum  rc- 
Aangulum  zquale  cft  aibo  B , ec  fohdum  B A D cubo 
A.  Cum  ergo  folida  illa  habeant  eandem  bafim  A B, 
ent  fumma  iTiorum  > folidum  A B E.  Et  proinde  foli- 
dum  A B E xquabitur  cubis,  A & B.  Q^d  cratde- 
monBrandum. 

Si  plures  cubi  addendi  elTent  quam  duo  , oporteret « 
folidum  ABE  reducere  ad  cubum  per  38. 1. 8.Georaet. 
pradicz  Clauii,  8c  cubum  illum  adiungere  tertio  Pro- 
polito , vt  fupra. 

Si  ver6  alia  corpora  addenda  elTent  cubo  oporteret 
prius  illa  cubare  per  40.  Propof.  1.  8.  Gcom.pra^.  Clauii 
Sc  facienda  reliqua  vc  prius. 

SysSTRACTIO  ♦ 
Gcometricet. 


VEI  imperatur  fubtrahl  lineas  a lineis,  vel  plana  a 
planis,  vel  fane  folida  a fohdis.  Si  agatur  dc  Imeis 
res  eft  perfacilis  Sc  habetur,  ex  5.  Propofit.  Ub.  i.  de- 
ment. 

Si  vero  lubtrahenda  fint  plana  vel  illa  erunt  quadrata 

vel  alterius  cuiuf- 


cumque  fpeciei  : fi 
quadrata , potefi  il- 
lud abfolui  duobus, 
modis , primo  latus 
minoris  quadrati 
infcribendo  in  femi- 
circulos  cuius  dia- 
meter fit  latus  ma- 
ioris quadrati  , vt  fi 
iubcaou  tolli  quadratUQi  A C . ^ 


% 


^ Arithmetica 

micirculusTupra  AB  ^ infcribatur  AC  * neftiturque 
C B.  DiCo  qiudvatum  CB  fore  refiduum  nam:  cum 
angulus  ACB  lic  in  fcmicirculo  rcftuscric,  ac  proinde 
qua  iratum  AB  xquabuur  quadratis  A C i CB:  quare 
fublaco  quadrato  A C ex  quadrato  AB  relinquitur  qua- 
dratum CB.  Qiiod  clt  propofi>um. 

3 Aliter  quoque  illud  idem  perfici  poieft  ,vtfi  cx  qua- 
drato A B tollendum  foret  quadratum  C ! ) . fumenda 

clTctBCqqualisAB» 
ac  ct  nero  B mcoruallo 
B A » faciendus  femi- 
citculus  : tum  B 
erigenda  perpendi- 
culariter  ad  A C * du- 
cendaque  D £ paral- 
lela C A > qu;  fem- 
per  occurret  peiipbe- 
rix,  alioquin  proble- 
ma erit  impoflibile  i occurrat  ergo  in  pun£to  E ex  quo 
demitutur  E F perpcndicularitcr  ad  A C.  Dico  qua- 
dratum B F fore  refiduum  quxfitum  : du^a  enim 
B E erit  xqualis  A B , ciulquc  quadratum  xquale  cft 
quadratis  E F.  B F per  47  primi.  I gitur  fublato  quadra  - 
to  t F de  quadrato  B E hoc  el"t  A B , relinquitur  quadra- 
tum B F. 

Si  ^luraclTcnt  fubtrahenda  quadrata  ab  vnoi  oporte- 
^ rct  prius  illaintcrfc  addere  vt  ditium  uftm  Additione  n. 
5.  Tum  Subllradto  vnius  quadrati  ab  altero  faaenda 
mox  fuit  explicatum. 

Quod  fi  plana  fubtrahenda  non  forent  quadrata,  fcJ 
alterius  fpccici  ve  funt  triangulum)  ce6langulumi,rhom- 
bus , Scc.  Oportet  primum  iila  reducere  in  quadrata  per 
S5.  8T4I.  lib.  primi  nlemcnt.  ic  ly.  fexti  tc  Subfira^to 
facienda  vt  prius. 

6 $1  quadratum  fubtEahendum  > foret  a circulo  parabo - 

ia  eihpfi  scc.  vel  contra : oportet  Se  quadrare  circulum 

'Z' 
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Geometria,  ^3^ 

U.  parabolam  j &c.  vt-quadraripoITunt  i&  reliqua  perfi- 
cienda* vcfupra. 

Si  autem  fubtrahendu  fit  folidua  folido  vel  illud  erit  ^ 
cubus , vcl  parallclcpipcdum,  vel  fphzra,  vel  conus , vel  ' 
cylindrus,vel  aliud  corpus:  fi  cubus  addendus  rubcraben<« 
dus  fit  i cubo*  res  peragetur  in  hunc  modum.  Sit  cubus  B 
tollendus  cx  cubo  A , duabus  illis  lineis  A B » fumantur 

hinc  inde  teniz  pro- 
^ portionales  C 5c  D. 

, ^ quarum  minor  C tol- 

- latur  cx  maiore  D U 

remaneat  differentia 
'E  > Dico  folidum 
AB£  fore  refiduum 
quzfitum:  namcx3^. 

' vndecimi  A B C»  (oli- 

dum zquatur  cubo  B > 

^ B A D cubo  A i igitur  cum  illa  duo  folida  habeant 
camdem  bafim , fe  habebunt  ve  altitudines  8c  proin- 
de 'differentia  altitudinum  E cum  plano  A B exhibe- 
bit differentiam  cuborum  A &:  B.  Q^d  eft  propofi- 
tum. 

Si  plurcs  cubi  fubtrahendi  forent  ab  vno  > oporteret  o 
cos  prius  addere  mtcrfcYtdiOumclUn  Additione n.  7. 

U fummam  fadtara  fubtrahere  i cubo  propofito  vt  fu- 
pri. 

Si  vero  alia  corpora  fubtrahenda  effent , oporteret 
prius  ilia  cubare  prout  cubari  poffunt  cx  iis  quz  di-  7 
fta  funt  in  Additione*  num.  S.  Et  facienda  reliqua  vt 
prius. 

* s'  ‘ ‘ ^ ' ■ f ' ^ ' ■ * 
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MF  LT  I P L I C AT  I O 

GeometriciL 

t 

ILlud  imprimis  animaduettendum  eft  longe  aliud  cffc 
multiplicare  quantitatem  continuam  per  numerumi 
& aliud  multiplicare  cam  per  quantitatem  continuam : 
nam  multiplicare  cam  per  numerumi  eft  opus  additionis 
fitn plicis  I fi  numerus  ille  fit  integer  j vt  fi  fit  multiplican** 
da  linea  A B per  3 Tumenda  eft  A Ctripla  Unca  A B.  Si- 
militer fi  multiplican- 

A 'n  'n c dum  fit  quadratum 

^ ’ ' A B per  j oportet  in- 

uenire  lineam  AD. 
cuius  quadratum  tri« 

A -bb  <5 

T I - — ■ < . - » cx  additione  Topenn* 

tradita  n.  Si  vero 
numerus  ille  eflet  fra- 
Aus , opus  cfi  additio- 
nis & fubfira£lionis  fimul : vt  fi  multiplicanda  cffcL 

Linea  A B per  — oporteret  prim6  fumere  A C triplam 
A B & ipfius  A C Tumendus  foret  quadrans  A D propter 
denominatorem  fraflionis.  Idcmque  dicendum  de  qua- 
drato 5c  cubo. 

2 Quod  fi  multiplicare  oporteat  quantitatem  continuam 
per  q lantitatem  continuam  > habendum  hoc  pro  certo 
multiphcationcro  illam  fieri  beneficio  anguli refti , fiue 
agatur  de  planis  fiuc  dcTolidisj  non  enim  quodeumque 
planum  a duabus  lineis oitum  corrcTpondct multiplica- 
tioni numerorum  i Ted  tantum  illud  quod  vocatur  rcd«n« 
gulum:  ic  ratio  efi  quia  multiplicationis  terminus  non  eft- 
incertus , quilibet  autem  tcrmuius  produ^us  a duabus 
glyUia  incertus  eft 


Geometria, 

indeterminatus , ergo  nullum  planum  prxter  illud  cft 
terminus  multiplicationis. 

Illud  ergo  in  vniuerfum  dici  poteft  quod  linea  inli- 
ncam  gignit  planum , Sc  Imca  in  planum  gigmt  folidum; 
fle  linea  in  fcipfam  facit  quadratum  > linea  vero infuum 
quadratum  facit  cubum  : & illubet  ad  imaginarias  quan* 
fcandere,  Imca  in  cubum  gig.nit  quadrato  quadra- 


titates  (candere, Imca in cubum gig.mt  quadrato  quadra* 
tum  t linea  in  quadrato- quadratum  facit  quadrato -cu- 
bum t linea  in  quadrato  cubum  facit  cubo  cubum  : fle 
permutatim.  Rurfus  quadratum  in  fe  facit  quadrato- 
^uadratum  in  cubum  facit  quadrato  cubum ; quadratum 
in  quadrato-quadratum  facit  cubo  cubum.  Ht  permu. 
tatim.  Similiter  , noanendo  femper  m quantitatibus 
imaginariis;  linea  in  folidum  facit  plano- planum  ;linea 
in  plano  planum  gignit  plano-folidum ; Irnea  inplano- 
fclidum  gignit  foltdo- folidum. 

Si  igitur  multipli-  4 

ja- care  oporteat  lineam 

A 13  per  lineam  B e, 
/y  \ oportebit  illas  coniu- 

. //  \ gere  in  dircfhim  Sc 

1 fupra  totam  A C fa- 

cere  fcmicirculum  fle 


ex  punfto  B erigere 
perpcdiculariter  BD. 
Dico  quadratum  B D 
fore  xqualc  rcftangulo  ex  AB  in  B C.  Duftis  enim 
A D flt  D C fiet  triangulum  A D C rcftangulum,  quia 
angulus  A D C in  fcmicirculoirefituseR  igitur,  cum  ex 
angulo  refto  demittatur  D B perpendicularis  ad  baCm 
AC,  fient  triangula  tria  «quiangula,  fle  proinde  erit  vt 
ABadBOiha  BD  adBC,  quare  quadratum  medix 
6 D xquatur  rcfUngulo  ABC. 

Aliter  idem  potell  effici  hoc  modo.  Exdatamaiorc  5 
B C tollatur  B D minori  A B aqualis  : tum  fa6fo  fupra 
D C circulo  ducatur  B E ipfum  circulum  tangens.  Dico 

KkK  ij 
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quadutum  6 E aequa- 
ri rcAajigulo  e BD. 
Euidens  eil  problema 
ex  3/?.  tertii. 

. Q^d  H lubctmul' 
liphcare  fupcrHcicm 
quamcuraque  per  li- 
neam * coniungatur 
linea  ad  angulos  re- 
' £los  cum  fuperficie 

ic.  Hat  foHdum  : Dico  illud  fore  produ£lum  multiplica- 
tionis. Maioris  tamen  commoditatis  gratia  > oportet 
prius  reducere  fupcrHciem  in  quadraturo*  vt  ex  illo 
altitudine  data  fiat  parallelepipcdum  le^langulum  * 
tunc  cmm  per  Fropof.  5^.  1.  8.  Geomet.  pra£i.  Clauui 
poterit  vtcumque  fieri  cubus  illi  parallciepipcdo  ae- 
qualis. 


DIVISIO 


Geometrica, 


N Orandum  illud  cft  imprimis  longe  aliud  cfTe  di- 
uidcre  quantitatem  continuam  per  numerum , a- 
liud  vero  diuidcrceam  per  quantitatem  continuam  j nam 
diuidere  ij  fam  per  numeniro  eftopus  fimplicis  fubftra- 
ftionis  fi  numerus  ille  fit  integer : vt  fi  diuidcnda  fit  li- 
nea vel  fuperficiesper +.  fumendus  erit  liaex  vel  fuper- 
ficici  quadrans  > hoc  autem  fit  per  ea  qux  fupra  tradita 
funt  in  (i  bOrafkione:  fi  vero  numerus  ille  efietfra£his* 
opus,  foret  additionis  5c  fubfira^ionis  fimul : vt  fi  di- 

uidcn.Jum  eflet  quadratum  per  •—  oporteret  primo  il- 
lius quadrati  fumere  quadruplum  per  ea  qux  uiftafunt 
in  additione  n.  3.  propter  denominatorem  4.  Et  illius 
qu^rupji  fumendus  foret  triens  propter  numeratorem  y 
lic  abfoluia  foret  diuifio. 


Qi^d  fi  diuidenda  fit  quantitas  continua  'per  quan^  i, 
titatem  continuam  illud  in  vniuerfum  dici  potefi  quod 
fuperficies  diuifa  pec  lineam»  facie  lineam)  folidumdi- 
uifum  per  fupcrficicm  > facit  lineam  : diuifum  vero  per 
lineam  facit  fuperficiem.  Q^dratum  diuifum  per  Iz- 
tus  refiituit  latus  ( cubus  vero  diuifus  per  latus  refiituic  • 
quadratum  lateris , diuifus  autem  per  quadratum  lateris 
refiituit  latus.  Et  fi  lubct  ab  imaginariis  quantitatibus 
defeendere  ( quod  non  efie  abfurdum  nec  inutile  iudi> 
dicabit  prudens  Lc6^or  ex  dicendis)  quadrato- quadra- 
tum diuifum  per  latus  refiituit  cubum»  diuifum  vero  per 
cubum  refiituit  latus  , diuifum  autem  per  quadratum 
refiicuit  quadratum.  Quadrato  cubus  diuifus  per  qua- 
dratum rcfiituit  cubum  \ diuifus  autem  per  cubum  re- 
ilituit  quadratum  > diuifus  per  quadrato-quadratum  re- 
ilituit  lacus  6c  contra.  Similiter  manendo  (emper  in 
quantitatibus  imagmariis  plano- planum  diuifum  perfo- 
Udum  facit  lineam  planodolidum  per  lineam  facit  plano* 
planum»  folido  folidum  diuifum  per folidum facit foli- 
dum  ) diuifum  per  plano- foUdum  facit  lineam)  diuifum  - 
per  planum » facit  plano-planum ; & permutatim.  Deni- 
que illud  non  omittendum  quod  apud  authores  idemefi: 
diuidere  quantitateln  continuam  per  quantitatem  conti- 
ni^m»  ac  quantitatem  continuam  adplicare  continux' 
quantitati. 

Si  ergo  oporteat  diuidere  quadratum  quodeumque  3 
per  quamcumque  lineam  > fiat  vc  linea  ad  latus  quadratis 
ita  illud  lacus  ad  aliam  lineam  per  ii.fexti  Elementorum 
& tertia  Unca  inuenta  erit  quotiens  diuifionis.  Ratio 
eft  quia  quotiens  diuifionis  aliud  nihil  cft  quam  quan- 
titas qux  multiplicata  pci'  quantitatem  pauiiriccm  facit 
quamitaicm  diuidendam  » atqui  in 'Hofiro  ca  fu  linea 
inuenta  multiplicata  pec  lineam  diuidcnicm»  facit  qua- 
dratum diuidcndum > quia  per  17  fexti, trium  linearum 
proporciunaiium  media  potcflrcf^angululub  extremis'» 
igitur  Imca  inuenta  cfi  quotiens  diuifionis  G eomctricx. 


•^43  Arithmetic4t 

4 Quod  fi  lubeac  re  Aangulum  quodcumque  cuius  la 
Cera  circa  angulum  re£^ura  fine  inxqualia  diuidcce  pex 
quamciimquc  lineam»  illud  potefi  fieri  a Iccro  cx  his  duo* 
bus  modis : primo  reducendo  illud  rcdangulumad  qua-  ' 
draium  per  15.  fexti.  & poftea  operando  vc  prius.  Se- 
cundo fine  uli  rcduftionc  , faciendo  vt  linea  paititrix 
ad  vnum  lacus  rcdfanguli , ira  alterum  latus  rc£f  anguli 
ad  aliam  lineam  » id  autem  fit  per  1 a.  fexti.  Et  hxc  li- 
/ nea  quarta  propoitionalis  inuenca  erit  quotiens  diuifio- 
nis,  liquidera  rcftangulum  fub  extremis  per  16  fexti  erit 
xquale  re£kangulo  fub  mediis , ergo  cum  quotiens  aliud 
nihil  fit  quam  quantitas  qux  multiplicata  per  quantitatem 
partitricem  producit  quantitatem  diuidendam » manife- 
ftum  eft  lineam  inuentam , effe  quotientem  Geometricx 
diuifionls. 

Simili  ratione  fi  oporteret  triangulum  > rhombum  vel 
^ rhomboidem  trapezium  aut  quam  cumque  figuram  mul- 
tilateram  diuid^e  per  quamlibet  lineam  redam,  redu- 
cenda foret  illa  figura  plana  in  quadratum  vel  in  re- 
dangulumfic  poftea  operandum,  vt  prius  didum  efi  n. 
3.2C4. 

€ Si  cubus  diuidendus  foret  per  quadratum  .oporteret 
facere  vt  quadratum  partitiuum  ad  quadratum  quod  eft 
bafis  cubi  j ita  latus  cubi  ad  aliam  lineam  Cc  hxc  linea 
inuenta  foret  quotiens  diuifionis  Geometricx.  Ratio  eft 
eadem  qu^  prius .»  quia  nimirum  quadratum  partitiuum 
cum  linea  inuenta  facit  folidum  ?qoalecubo  diuidendo 
per  34.  vndecimi. 

_ Si  contra  cubus  elTct  diuidendus  per  lineam,  oporte- 
' ret  facere  vt  Irnea  ad  latus  cubi  ita  quadratum  quod  eft 
bafis  cubi  ad  aliud  quadratum,  8c  propter camdem ra- 
tionem quadratum  inucntum  erit  quotiens  diuifionis 
Geometricx. 

g Sinulitcr  fi  parallelepipedum  reftangulum  diui* 
dendum  effec  per  quadratum  aut  quodeumque  a* 
liud  planum  i Sciendum  foret  vt  quadratum  ^ a-^ 


geometria.'  ^4^ 

liud  planum  partitiuum  ad  baiini  parallelepipedi  re- 
ftanguli  i ita  eius  altitudo  ad  aliam  lineam  : ic  hzc 
linea  erit  quotiens.  Si  vero  idem  paiallelepipe- 
dum  diuidi  dcbercc  per  lineam  > oponerec  facere* 
vt  linea  partitrix  ad  altitudinem  parallelepipedi 
ita  balis  illtus  ad  aliud  planum.  Et  illud  planum 
inuentum  foret  quotiens  Geometricx  diuifionis. 

Qimd  n vel  vna  figura  folida  » vel  plures  » vel  5 
vna  Iphzra*  vel  plures  diuidendx  forent, aut  per  v- 
nam  Irneam  aut  per  vnum  planum  * reducenda  effet 
vel  hxc  figura  folida  vel  illz  plures  > vel  fplucra  , vel 
fphzrae  in  cubum  vnum  per  ea  qux  habet  Clauius 
Propo/it.  40.  6c  41.  libr.  odlau.  Geometr.  praefica* 

& tunc  faciendii  diuifio  vt  mox  diximus  numer.  fext. 

fept. 

Cantitatum  etiam  imaginariarum  fieri  diuifionem  10 
quodammodo  nihil  vetat  ) fi  enim  plano  • folidum 
diuidi  proponatur  per  quadratum  A > fiat  vt  quadra- 
tum A ad  planum  inclufum  in  plano- folido  > ita  fo*  - 
lidum  ibidem  inclufism  ad  alind  folidum  quod  fit  B. 
Dico  B fore  quotientem  diuifionis  Geometricx : nam 
quantitas  imaginaria  conflata  ex  plano  A in  folidum 
BtefTct  zquahs  plano -folido  diuidendo.  Similiter  « 
fi  quadrato  - quadratum  fora  diuidendum  vel  per 
planum  aliquod  datum  vel  per  lineam  vel  per  cubum 
nullo  negotio  totum  illud  opus  abfoluerecur.  Hoc  efl 
plane  inutile » inquies ; imb  vero:  fzpius  enim  inde  e- 
licitur  Propofitum  etiam  Geomaricc»  vt  patet  in  Pro- 
pofit.  48.  libr.  a.  nofirz  Clauis  * vbi  quadrato  - qua- 
dratum pofierioris  termini  diuifum  cA  per  planum  fub 
terminis  proportionis  lunflum  cum  triplo  quadrato 
pofrerioris  tamini.  Et  inuentum  cft  quadratum  fum* 
mz  mediorum  po  Aeriore  termino  rationis  exi  Aen- 
ee fumma  omnium.  Fateor  tamen  illas  quantitates 
imaginarias  nihil  profuturas  vitra  folido- folidunij  Vero 
intra  ilium  terminum  erunt  vtiliffimz. 
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INter  cos  qui  Algebrz  cxplicandz  operam  nauar^nt^ 
VIX  vllum  rcpenas  qui  przcepu eius  rupeiEifistcnc» 
bris  non  inuoluat , menCcfque  cyronum  tanta'  ope- 
rationum diuerfitatc  non  confundat»  vt nemo fcr^flli- 
gulas  memoria  poflit  compleri:  inde fa^umvt multi 
abhorrerent  i przclaris  illius  feientueinuentis»  arbitrati 
habenda  feraper  ede  prz  oculis  volumiiu  integra  ad 
tutius  tc  expeditius  operandum. 

■ Ego  re  attentius  confiderata»  dedi  In  lucem  «ite  ali-' 
quot  annos  vernacula  lingua  epitomem  quamdam  Al- 
gebricaium  przccptionum  > quz  cum  faciles  admodum 
vifz  fint»  cxiiiimaui  Appendicis  loco  attexendas  nouz 
nodrz  Claui  Geometricx » vc  eodem  in  tomo  reperiren* 
tur  omnia  quae  fune  ad  eam  irtem  necelTarta. 

Atque  vt  imtium  faciam,  confideranda  cft  atrente  h?c 
tabula  triplici  ordine  inllru£ka : in  fupremo  quldc  videtur 
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44^  Kyil^ebrtcarum  praceptionum 
piogrcHio  nacuralis  > cuius  tcimini  tali  ratione  di^ofiti 
fnm , vt habeant  fub  fc immediate  charafteres  Corneos, 
quorum  funt  exponentes.  In  infimo  autem  ordine cft 
progrefTjo  gconictiica  incipiens  ab  vnitate  qux  poteft 
ciTe  dupla  , tripla , quadrupla  > &c.  Fgo  in  commodio- 
rem vfum  appofui  duplam.  Aduerte  igitur  R , efle 
charaderem  Codicum  qui  fignlficat  radicem , Hc  expo- 
nentem ipfius  clTe  vnitatcm  fupcriiis  in  primo  ordine  no- 
tatam. e,  eR  chara  vier  cofsicus  ejui  lignificat  cubum, 
&:  cuius  exponens  cft  3 fupra notatus.  QC,cft  chara- 
fter  cofsicus  qui  fi^nificat  quadrato  - cubum  , & cuius 
exponens  cil  6 in  p^imo  ordine  fuper  criptus.  Etficde 
alii;.  Retine  iftos  loquendi  modos  , fchema  pro- 
pofitum  diligenter  intuere  1 6c  his  in  ptxfcnti  contentus 
cJfto.  t 

Pofles  hanc  tabulam  in  infinitum  protrahere  hoc 
modo.  Cape  duos  numeros  qui  in  fc  inuicem  multipli- 
cati  producant  aliquem  e xponentem  , habe  bis  (latim 
chara£lerem  cofsicum  ipli  exponenti  iupponendum: 
verbi  gratia  , Si  cupias  habere  chara£lcrcro  cofsicum 
exponcAtis  6»  cape  a & 5 ( quia  illi  duo  numeri  in  fc 
multiplicati , producunt  6 ) tiim  adde  illorum  charadle- 
res  C^&C,  & habebis  QC.  Pro  charaiSere  exponen- 
tis 6.  Similiter  charadler  exponentis  8 U v^QQ. 
Quia  fub  exponentibus  aSr  4 . qui  muicem  multiplicati 
producunt  8.  repcriunturcharafteicsQ^ac  Sic 

:chara£lcr  exponentis  1 a foret  QQC.  Quia  u cft 
numerus  produ£lus  per  multiplicationem  a in  6.  vel / 
in  4.  ' ’ 

Quod  fi  exponens  cfi  numerus  primus  ( id  eft  qui  non 
producitur  ex  multiplicanone  duorum  aliorum  confi- 
derabis  quem  ordinem  teneat  ab  exponente  5.  eius 
chart^erem  cofsicum  vocabis  lur-fulidum  fecundum> 
tertium , vel  quartum , &c.  Pro  ipfius  ordine  chara£ber 
^fius5  cftS.  Chara^lcr/dl  S i.  Charailcr  u cft  S 3. 
■ fic  confequenter  fub  exponentibus  qui  funt  numeri 


Epitvnie. 

primi  > collocabis  reliquos  furfolidos. 

CAPVT  PRIMVM. 


4+^ 


^Igorithmus  numerorum  coJSicorum  Jimplicium^ 
compojirorum , Vel  diminutorum» 

Explicandum  efl primo  quii  (ic  Algorichmus > quid 
numerus cofsicusfimplexi  quid  compoficus , quid 
dimmucus.  Nomine  Algorichmt  aliud  nihil  intelligo 
quam  operationes  comprehenfas  ibbquatuorfpecicbus 
quz  vocantur  additio  > fub  UaAiO)  m iltiplicatio>  diuifio. 
Per  numerum  cofsicum  lin^pliccmintelligeeum  inquo 
non  exprimitur  fignum  t quod  fignificat  plus  , neque 
iftud-qiioi  fignificat  minus.  Contra  yerb, numerus 
compolitus  efi  qui  habet  plures  patticulas  iunftas  per 
fignum  f Diminutus  autem  ille  efi  cuius  particulxhe* 
Auntuc  per  fignum  - . 'Numerus  qui  nullum  habec  Qt 
gnum  ante  (c  cxprcfium>  ceofetur  habere  fignum  f* 

§.  I.  Additio  numerorum  colicorum 
jimp  licium, 

VEI  numeri  corsici  fimplices  fiint  eiurdem  denomi* 
nationis,  ( id  ell  eiuCdem  chara^ens ) vel  diucrfz:. 
li  ciufdem . facienda  efi  additio  numerorum  ficucin  A- 
rithmetica  vulgari,  8c  fiimmx  dandus  elt  idcm  cii^a* 
£^er.  Exempli  caufa  fi  vis  addere  ^ R cum  5 R. , adden' 
do  3 cum  5 , habebis  8' R.  Similit^T,  fi  addi^cfis,  13^ 

cum  ira Q.  fiet fumma  1750;^  i f I ' \ ^ 

Q^d  (i  fine  diucrCx  denominationis : hoc  efi , fi  hi< 
beanc^iucrfum  chara^erera  corsiciim . oportet  eos  ad< 
dere  interpofito  figno  f . Vi  fi  vis  addere  6 R euhi 
4 Q,habebi$rummam6Rt4^  Similiter  fiaddideris 
xacumrC>fictfummaiitsC.  ' - ■ 
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4^0  Algeyric4rmprAce^ticnHm 

» 

$,  i.  SnbHr^^io  numcromm  coJ^icornm 
pmj^liciHm. 

VEI  cofsici  fimpliccs  funt  eiufdem  vcl  dlucrf*  dc- 
nomiiiationis : ft  ciurdem  > facienda  fubflra£bio 
numeiorum  > vt  in  Arithmetica  vulgari  , ic  refiduo 
dandus  idem  character;  verbi  gratia,  li  vis  fubiraherc 
3 8 Q » tollendo  3 5c  8.  habebis  y Q pro  refiduo- 

Similiter  fi  fubtraxeris  13  C & 175  C > fiet  refiduum 
C. 

Si  vero  cofsici fimplicesfintdiuerfa:  denominationis, 
facienda  fubfiradio  per  interpoficionem  figni  - verbi 
caufa  , fi  vis  tollere  6 R 8e  ^ Q^,  habebis  pro  refiduo 
4Q.'  Similiter, fi  fubtraxeris  38  iS  & 8ay,  refi» 
duuih  erit  823-38  C. 

§.  5.  Multiplicatio  numerorurhcoJSicorum 
Jlmplicium. 

^ i,  ^ • 

HAbenda  hic  cfi  ratio  tum  numerontmabfoluco* 
rum  cum  chara  ^erum  cefsicorum:  fi  ergo  cofsi- 
cus  multiplicetur  per  abfolutum , ducendi  erunt  primum 
numeri  al^ollitr  inter  fe , & produfto  dandus  idem  cha- 
radier;  vtfi  multiplices  y R per  13.  ducendo  y iniy  fit^y, 
cui  fi  adneAaa  chiradlerem  R , habebis  produdbim' 
€$  R.  Similiter  li  velis  multiplicare  ay  per  18  Q^pro- 
duftus  erit  414  Cb 

Quod'fi  multi^centur  numeri  cofiici  per  numeros 
cprsicos,oporcct  multiplicare  numeros  abfolutos  inter 
fe , Sc  prodii  dio  dandus  eft  chara^er  exponentis , qui  fit 
addendo  exponentes  qui  pertinebant  ad  charadlerem 
snultiplicacum  SC  multiplicantem : vt  fi  multiplices  2 R 
3 6 C , ciilim  quia  ducendo  2 in  3 , fiunt  tum 

R;  cft  vnius  qu«  i^dha  exponenti  Q 


Epitome, 

nimlium  facit  fumniam  3 quae  eft  exponens  chara- 
cteris C > qui  proptcrca  debet  dari  produCto.  Sinaili- 
ter  fi  velis  multiplicate  3 R per  8ay.  Ducendo  3 in  8a„ 
fit  14^.  Deinde  exponens  charafteris  R.  eft  i.  expo- 
nens vero  charaderis  S.  eft  5.  Illi  duo  exponentes  fi- 
mul  additi  faciunt  fummam  6 qux  fumma  6 eft  expo- 
nens charaCberis  QC.  Quare  produft5  i^6  dandus 
cft  charafter  QG.  Et  ita  multiplicando  3 R per  8a.  S. 
Fit  produCtus  146  Q,C.  ^ . 

5.  4’  'Diuijio  numerorum  colicorum 
fimplicium,' 

MVlta  folent  hic  fpcculatiuc  dici  : praxis  verd  in 
hoc  confidit  vt  perficiatur  diirifio  fupponendo 
numerorum  diuiforem  numero  diuidendo  per  intcric- 

£tam  lineolam  > vt  fit  in  fraCtionibus.  Verbi  caufa*  fi 

1 1 Q 

vis  diuiderc  iz  Q^er  j R > habebis  proquotiente 
Similiter)  diuidendo  6 QC  p<r  8 S.  Habebis  proquo-^ 

ciente  1Q£. 

«s 

L^dditio numerorum  compof torum 
diminutorum, 

OBferuandus  hic  aliquis  ordo  >8e  numeri  taliter  dif. 

ponendi  )Vt  qui  fune  ei  ufdcm  denominationis  fibi 
inuicera  refpondeant;  hoc  fafto  fi  habeant  idem  fignuw, 
adduntur  vt  in  Arithmetica  vulgati  6c  fummx  dat^ 
idem  fignum  : verbi  gratia,  fi 
vis  addcK  7 Q,f  2 R - 4 C 
cum  3 Q - 2 C habebis  fiim- 
siam  1 1 R - 6 6 vt 
cx  propofito  fchemat^  facH 
liusmtclligos.  " ’ " 


7QJ-*R-4C 
3 Q f o - 1 C 

iq  QJR:^C 
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*^'gebricarumf>ritceptionf(m 

y SitniliccrfivisadJcrc  y t7Qt  8 R cum3  Qf^ R-8 
oidinabis  numeros  modo  r\  o n 

fupradi£ko  Sc  habebis  lo  7 Q t 8 R • 5 * ^ 

j- 17  R - ij  vt  ex  fchcinatc  3 Q t 9 R-  * 8 

mtclligi facile poteft.  10  Q -f  17R  - 13, 


Qiiod  fi  namcri  habeant  fignadiucifa  , minor  fubtra- 
hitur  ex  maiore  > Se  rdi duo  datur  fignu  maioris  numeri 
exempli  caula,  fi  vis  adderet»  Qt7R  cnm  7 Q i^R 
habebis  pro  fumma  fotali  13  5 R quia  minor  numc- 

rus  7 propter  diuerlicatem 
fignorum  1'ubtrahicur  Se  ma- 
iori li&refiduumcfty.  Si- 
militer addendo  a 8 R 
j-tfC  cum' 5Qt7R-i7C 
fit  fumma  3 iK  - za  C. 


Qt  7 R 
_7 

13  Q^-  5 R. 


z 0^8  R f ^ e 
_3Qj;7R7i7C_. 
y Q-iR . zi  e. 


§.  6.  Sub^tradio  numerorum  compojitorum 
diminutorum. 


COnnc£le  fingulas  particulas  numeri  fubtrahendi 
cum  particulis  numeri  a quo  debet  Heri  fubfira£tio, 
mutatis  tamen  prius  fignis  numeri  Tubtrahcndii  tum  fi 
qui  iint  numeri  eiufdcm  denominationis  > addantur  inter 
fe,Se  fic  abfoluta  ciit  fubfiraftio.  Bxempii  gratia  fi  vis 
fiibtraherc  18  Q - 1 ^ R de  6 Q_jto  R , commutato  figna 
^rticularum  numeti  fubtrahendi>6c  habebis  ly  R - 18 
Tfim  per  § prxc^cdcntccon- 
nede  illas  particulas  cum  ^ q - 10  R 

particulis  numeri  6 10  . R>  R 

Se  refiduum  fubftraftionis  R-fty  R-180 

&ci.a,d*em5R-j»(i_  —{iC7,r^ 


Epitome. 

Similiter n quis  fubtrahat  6 - x de  jQ^t7R- 
2-7  C.  Commutatis  particulis  numen  futvtrahcndi  ha- 
bebis 17 Q • 7 R - } Q^quarc  fi  hunc  numcium  conne- 
ftas  cum  6 1 (^3  R addendo  inter  fc  paiticulas  ciuf- 
dem  denominationis,  habebis  yo,-  a7CtioR-  pro 
tefiduo  vt  videre  elVin  exemplo  appolito. 


3 qJ-  7 R 17  C 

^2- iLs  5 R 

3 qJ-  7 R - 17  C - g t ^ QJ  3 R 
5 QtioR-z7C-6 


7.  Multiplicatio  numerorHmcompolitofum 
0^  diminutorum. 

PRimb  recolendum  quod  diximus  in  §.  3.  de  nu- 
meris colTicis  fimplicibus  : Deinde  aduertendum 
finguias  particulas  numeri  multiplicati  debere  duci  in 
fingulas  particulas  multiplicatoris,  ve  fit  in  Arithmetica 
vulgari  : Tqrtio  denique  mandandum  memori*  ea- 
dem figna  ponere  fignum  f , dluerfa  ligna  ponere  iT, 
gniim  - . Verbi  gratia,  fi  multiplices  3 2 R per  8 R. 

Multiplica  primb  xR  per  B R & fiupe  \6  Et 

quia  muluplicatusSc  ifiulc  plicator  habent  ligna  divicrfa, 
dandum  eft  produfto  fi- 
gnum - ac  proinde  fiet  ' -t: 

- 16  Qi  Prxterea  3 Q^per 
8 R producunt kZ4  C>  cui  3 Q R 
dandum  eft  fignunv  j*  pro-  ^ R i / f 

'■pterea  'quod  multiplicatus  24  G » 
ut  multiplicator  habf  ne  ea-  i. 

dem  figna.  Itaquc^fic  fta-  * ^ 

bit  exemplum.  liiji.  'R-.iu:to2?;i.> 


454  ^igcmcArumyr^tceptionum 

^ Similicer  praxis  jnulclplicationis  apparebit  induobus 
fcquentibus  exemplis. 

»Rt4Q  • 

30.-?  

- IO  R - lo 

t Ii  QCL  3K  : i CLt  * 

« e t u QCi.-  loR.  ioCL  < t i R - 

-i5CtioQQ^4o  Q 
^Qj<Ctx4R- 
18R-U  0^48 

"^iR-4j  Q^ii  Ct48t 10  09,’ 

1^  Diuijto  numerorum  com^ojitorum  Vel 
diminutorum» 

ABfoluitur  Breuiccr  ponendo  lineolam  inter  nume- 
rum dluifum  & diuiforem  * ita  tamen  vt  diuifus  fit 
in  fuperiori  loco>  diuifor  yeio  in  inferiori:  vtfilubeat 
diuidere  4 C - 3 a R per  5 R-4C  j habebis  pro- 

quotiente  * Similiter  fi  velis  diuidere 

5 Q- i R per  3t  5 R- 8 Q,  fiet  quotiens  _LS=di* 

$ 5>.  \,Algorithmus fret^ionuml 

MVlta  hic  neftunt  prxeepta  Algebrifias:  Egdta^ 
men  nuclum  omnino  trado>qi|ia/ireQ:^iniellU' 
gancur  fractiones  Ajrithmeticx  vulgaris , fle  aliunde  ob> 
fetucntiir  omnia  qux  hadenusdI£Uium>  experieris  omr- 
nes  prxeeptiones  particulares  fupafluas  fore*  vt  potg 
qu«  contineantur  in  il^  • . ^ . 


• CAPVJ 


♦5T 


CAPVT  II. 


, Regula  i^lgehra  eius  explicatio. 


NEcciTariiixn  plane  fuic  przmitcere  operationes  pro- 
cedentes , vt  fenGcn  fternerctur  via  ad  Regulam 
AIgebrx>  qiix  (ine  additione )i'ubAra6Iione,mulcipIi- 
cationc>  Sc  diuidone  perdci  nonpoccd.  Niincergoiis 
expeditis  fupereft  proponamus  Algebrx  regulam  qux 
vnica  eft,  6C  eius  dngulas  partes  clar^  breuiter que  ex- 
plicemus. 


Iit  ad  xquationem.  H^c  xquatio  reducatur , fi  redu- 
ftione  opus  ed.  Deinde  diuidacur  altera  pais  oquationis 
per  numerum  maioris  chara£I;cris  codici.  His  enim  ' 
pcra£kis  vel  quotiens  , vel  quoticntis  aliqua  radix  exhi- 
bebit  valore  n radicis  qux  prius  erat  incognita.  Ecce 
tibi  integram  Algebrx  regulam  > verum  dngulx  eius 
partes  explicandx. 

§.  X.  ^omodo  inuenienda  Jit  aquatio. 

Abetur  in  regula  id  fieri  debere  examinando  ra* 


iicem  iuxta  quxfiionis  txnorem  . id  efi , aduerten- 


igenter  fingulas  conditiones  problematis  propo- 
ficii  vt  integi cillisratisfiat  > pofiquam  enim  illis  fatisFa- 
ftum  ed  9 repetitur  xquatio  inter  aliquem  numenim  da- 
tum , ac  alium  numerum  muentum.  Exempli  gratia, 
quxricur  numerus  qiu  additus  cum  Ftio  quadrato  Faciat 
xo.  Pono  hunc  numerum  qui  mihi  cd  ignotus, ede  i R, 
cius  quadratura  cR  i Q^dquidem  omnis  numerus  rauU 


Mmm* 
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ciplicatus  per  rcipfum»  producit  (uum  quadratum)  i R 
autem  multiplicata  per  iR  > facit  i Q per  §. }.  capitis 
primi.  Ergo  i R f i Qjcquatur  zo.  Hic  vides  aqua- 
tionem inter  numerum  datum  zo*2e  numerum  inuen- 
tum  iRt  I Q* 

Similiter  fi  quzratur  numerus  > a quo  fublato  vno 
triente  &;  vno  quadrante  * refidui  quadratum  zquetur 
numero  inucniendo  additocumij.  Ponohunenume- 

1 K 

rum  inucniendum  efie  i R > huius  triens  cR  — 6c  qua- 

I IL 

drans  cR  — quibus  fubduRis  ab  i R > refiduum  eR 


5R 


— * Huius  refidui  quadratum  eR  quod  iuxta  qnx- 

Rionis  tenorem  'debet  zquari  numero  inueniendo  ad- 
dito cum  t/.  Numerus  autem  inueniendus  eR  i R. 


Ergo  I R t »3  arquantur 


mQ 


Ecce  aquationem  m 


uentam. 


§.  5.  Quomodo  reducenda  Jit  equAtio. 

AEquatio  inuenta  reducitur  vel  addendo  eundem 
numerum  vtnque  termino  zquationis , vel  fub- 
trahendo  eundem  numerum  ab  vtroque  termino  > vel 
fane  multiplicando  aut  diuidendo  vtrumque  terminum 
aquationis  per  eundem  numerum  > ita  enim  femper  ma- 
net illxfa  Sc  integra  xquatiopoReiufmodi  operationes: 
vt  fi  I R 1 1 Q^xquatur  zo , erit  etiam  xquatio  inter 
I R 1 1 Qjt  i C & 20  t z G-  Addendo  videlicet  z C 
vtrique  parti  xquationis.  Ita  fubtrahendo  vtrobique 
1 R > erit  etiam  aequatio  inter  1 Q & iR.  Simili- 
ter multiplicando  vel  diuidendo^trumque  terminum 
xquationis  per  3 , habebis  quoque  xquationcm  inter 
j R t3  Q ^ per  multiplicationem  > ^ per  diuifio- 

, ,1  . . . « R t ' Q 

nem  deprehendes  etiam  xquationcm  inter  


Epitome. 

Pono  » vt  fiat  hzc  redudlio  vtilicet » itk  procedon- 
duro  eft  in  ea>  vt  maior  chara^fcercofncusroaneatfoli- 
rarius  ex  vna  parte  aequationis  afficiens  vnitatem  : proinv 
deque  ex  omnibus  redufiionibus  mox  fadis » nulla  cfi 
vtiUs  ad  finem  ab  Algcbra  intentum  prqterfecundami 
in  qua  t Qjeperitur  foliurium  ex  vna  parte  Sc  zquale 
ao*  I R. 

Pari  modo  fi  cupias  reducere  zquationem  alteram  in 

§.  a.  inuentam  inter  i R t 13  K ita  procedes : 

quoniam  maior  chara6lter  cofficus  cft  folicarius  ex  vna 
parte , laborabis  tantum  ad  hoc  ve  afficiat  vnitatem 
ii  autem  prxfiabis  hoc  modo  ^ reduces  i R f 1/  inr 
fraftionem  fuppofita  vnitate  Sc  interie6la  lineola;  fic 

, , , . I R.  t ii  ‘•r  Q 

cnim  habebis  — - — zquari  — • Quoniam  ver6  illg 

dux  fraftiones  funt  atquales,  erit  talis  rado  numerato- 
ris prtmx  fraAionis  ad  fuum  denominatorem  i qualis 
eft  numeratoris  fecundz  fraftionis  ad  fuum  denomi- 
natorem ; igitur  multipli- 
cando eas  fra£dones  decuf- 
fatim  > produ£tiis  ex  primo 
in  quartu>xquabitur  produ- 
(ko  ex  fecundo  in  tertium  r 
per  Propof.  ip.  fepeimi  E- 
lemend.  Etiui44R  ti87i 
aquabuntur  aj  Ergo 
diuidendo  vtruraque  terminum  xquationis  illius  pofte. 
rioris  per  ay  numerum  maioris  charafteris , erit  xqua- 

. . t44.Rtit7x  * 

uo  inter  - & 1 Q.  Vbi  vides  maiorem  cha- 

cofficuiB  cx  vna  parte  folicarium  afficere  vni- 
tatena.  Hic  eft  vnicus  finis  rcduftionis. 

Dixi  in  regula  Algebrx  reducendam  xquadonem 
cum  reduftionc  opus  eft  , quia  contingit  aliquando  vt 
nulla  fit  ncccffitas  , dum  videlicet  reperitur  xquatio 
inter  duos  numeros  cofficosfimplices  collaterales  ( nu- 

Mmm  ij 
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mctos  collaterales  voco  > quonim  exponentes  vnirace 
dumtaxat  fe  fu  peram)  vt  ii  reperta  (it  zquatio  uiter  6u  R 
& 15  Qj  nulla  cA  opus  reduAioneafeaftatiin  repentur 
vaior  radicis  4»  diuidendo  60  pec  i/»  qui  eA  numerus 
maioris  chara£kcriscoAici. 

§•  4*  ^j^ando Jit  extrahenda  Fiadix, 

QVoties  numeri  coAlci  funt  Amplices  & collatera» 
ies  > non  eA  opus  cxu:a£tione  radicis  t fed  fatis  cA 
Uccic  diuilionem  per  numerum  maioris  chira^criS{ 
quotiens  enim  illius  diuiAonIs  oAcndit  valorem  radicis 
primo  pofitz.  Vt  A At  zquatio  inter  aR  & 28.  diuido 
aSper  a.  6c  quoticnsi4eA  vaior  iR.  Similiter  A 24  Q 
reperiantur  aqualia  3C  1 diuido  24  per  3 & quotiens  8 
eA  vaior  radicis.  ' 

Sed  cum  termini  zquationis^Aon  funt  collaterales* 
extrahenda  eA  aliqua  radix  quadrata*  cubica » quadra* 
to-quadrata  > 8cc.  luxta  chara6lbecem  coAicum  qui  re* 
manebit  po  A hy  pobibafmum. 

Quod  A qu^ras  quid  At  hypobibafmus  8c  quomodo 
fiat  : Refpondco  hy  pobibafmum  aliud  nihil  cAc  quam 
deprcAioncm  chara^eris  , iliumque  Acri  per  (ubAra- 
* £lionem  minoris  exponentis  Sc  maiore : vt  reperta  z- 
quatione  inter  10  & 90  Q^cognofeo  in  tabula 

initio propoAta  exponentem  QC^  cA<^6.  ac  exponentem 
cAc  4-  Quare  tollo  4 Sc6»Sc  rcAat  a qui  eA  ex- 
ponens Q^  Et  proinde  concludo  10  Q_zquari  ^o.  Ita 
deprimuntur  charafteres  illzfa  zquatione.  His  igitur 
peractis  diuido  90  peno  qui  e A numerus  maioris  cha- 
rafleris  * 3c  inucnio  9 ex  quo  eruenda  cA  radix  qua- 
drata propter  charafterem  & habetur  3 pro  valorc 
radicis. 


/ 


Epitome'. 


4[9 


§*/•  /it  extrahenda,  radix  e^e  numeris 

compafttis  ^ diminutis. 


NOndum  plane  explorata  ell  ratio  extrahendi  ra> 
dices  cx  numeris  compnliiis  &i  diminutis , nih 
quando  exponentes  trium  terminorum  xquationis fer- 
uant  inter  fe  faltem  in  aliquo  litu  proponionem  Arith- 
meticam : vt  li  reperiatur  xquatio  inter  i lo  ^ i R, 
tunc  poterit  erui  radix  de  zo  • i R quia  exponentes  trium 
numerorum  qui  componunt  zquationem>iunta.o.  i. 
qui  hoc  modo  difpoliti  o.  x.  z.reruantcamdcmdillan- 
tiam  > ic  proinde  eamdem  Arithmeticam  proportio- 
nem. ‘ . 

Verum  quxret  aliquis  qiulcm  oporteat  eruae  radi- 
cem 6c  quomodo  ii  cognofeetur.  RefponJeo  maio- 
rem charaAerem  qui  rcTi&us  fuit  poil  hypobibalmum 
prxclare  oftendere  qualis  radix  Itc  eruenda : vc  in  exem- 
plo pvopolltoi  vbi  I Qxquatut  20- 1 Ri  debet  erui  radix 
quadrata  , propter  maiorem  charaQieicm  qui  cft 
Modus  autem  faciendi  hanc  ‘extraftionem  continetur 
vniuerfalitcr,  his  prxceptis. 

Primo  dimidium  numeri  radicum  fume.  Secundo 
huius  dimidii  quadrato  adde  vel  detrahe  numerum 
abfolutum»  prout  afficitur  fignot  vel  - • Tertio  fummx 
vel  rchdui  radicem  extrahe.  Q^rth  huic  radici  adde 
vel  detrahe  dimidium  numeri  ladicirm  pro  qualitate 
ligni  r atque  hxc  vltima  fumma  vel  vicimum  refiduum 
exhibebit  valorem  radicis  primo  politx.^  Exempli  gra- 
tia quxrendus  fit  numerus  cuius  duplum  additum  cius 
quadrato  faciat  24.  inucniam  per  $.  z.  xquationcm in- 
ter z R f i 24.  Prartcrca  reducam  hanc.rqua. 
tionem  per  §.  3.  tollendo  vtrobique  a R , vt  maior 
charad^er  cofficus  remaneat  folitarius', 8r fici  O xqua- 
tur  24  - z R.  Infupcr  adnoto  non  efic  opus  diuifione' 

Mmm  iij 
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quu  maior  charailer  aHicic  vnicatem.  Deinde  depre* 
hcndo  tres  exponentes  terminorum  aquationis  feniare 
proportionem  Arithmeticam.  Q£are  extraho  radicem 
quadratam  de  14  - a R hoc  modo.  Dimidium  numeri 
radicum  eft  i quia  numerus  radicum  cft  t.  Secundo 
huius  dimidii  quadratum  eft  i.  cui  addo  numerum  abfo* 
lutum  2.4  , quia  ccaretur  habere  fignum  t > ^ fie  2S- 
Tertio  eruo  radicem  quadratam  ex  a , > 8c  eft  5.  Quarto 
huic  radici  ^ detraho  dimidium  numeri  radicum  nempe 
vnitatem  propter  (ignum  - sc  rehduum  4 eft  valor  ra- 
dicis qux  prius  erat  ignota. 

Similiter  fi  velis  eruere  radicem  numeri  compofiti 
qui  muentus  eftxquahs  i §.3.  operabe- 
ris hoc  modo.  Numerus  radicum  eft  cuius  dimidium 


eft  IL’  Huius  dimidii  quadratum  cft  cui  fi  addas 

t5 

numerum  abfolutum  '~afFcftum  fignof»  fietfumma 


lli*-  . Cuius  fiimmx  radix  quadrata  cft  tll  Qli* 

•I}  ’ 

radix  addita  dimidio  numcriradicum  nempe  exhibet 
^ fiue  tz  pro  valorc  i R. 


**  Hic  noundiim  numeros  diminutos  in  quibus  abfolu- 
cus  afHcitur  figno  • habere  duas  radices.  Maior  eruitur 
vt  difilura  cft;  minor  vero,  habewrfubtrahendo radi- 
cem quadratam  rcfidui  ex  dimidio  numen  radicum ; 
verbi  gratia,  fi  quxratur  numerus,  cuius oftupliim  mul- 
tatum .z  ^quetur  cius  quadrato  , inucmetur  per  5.  z. 
xquatio  inter  i 8 R - 1 z.  Maior  radix  erit  6 mi- 
nor vero  z , in  hac  quxftionc  vtraque  radix  ex- 
hibet folutionem  ; hoc  umen  non  femper  contin- 
git. 

q^od  fi  extrahenda  foret  radix  quadrato -quadrata, 
oportera  primo  eruere  radicem  quadratam  vc  mox 


Epitome.  ^(Ti 

dixi,  deinde  ex  hac  radice  quadrata  , fterum  eruenda 
eflct  radix  quadrata, vt docetur  in  Arithmetica  vulga- 
ri, & tunc  haberetur  radix  quadrato- quadrata  nume- 
ri propofiti:  vtinuenta  aquatione  inter  i Q^Sc  2 qJ  8. 
deprehendes  radicem  quadratam  efle  4 per  methoaum 
mox  traditam  iiimcndo  dimidium  numeri  radicum 
fiuc  numeri  minore  charactere  affefli  qui  tunc  fubit  vi- 
ceni radicum, 3cc.  T iim  ex  4. erues  iterum  radicem  qua- 
draura  qua:  eft  2.  habebifque  valorem  radicis  primo 
pohtx.  Pari  modo  fi  foret  inuenta  arquatio  inter 
I QC  & 2 C 1 48.  Eruenda  primum  foret  radix  quadra- 
ta de  hoc  numero  coropofito  2 C t 4^  & ch  8 , ex 
quo  iterum  oporteret  extrahere  radicem  cubicam,  quq 
erat  extrahenda  radix  quadrato- cubica,  vt  patet  excha- 
fai^ere  Q C.  Q^iefiin  vnotermino  xquationis , & iti 
a cft  valor  radicis. 

• 

§.  6.  Quomodo  co^nofcatttr  an  quafiiojii  im- 
poj^ihtlis  y 'vel  ridicula , vel  male 
i.j  propofiu. 

PAtct  fiatim  quarfiionem  efle  impofiibilem  quando 
poft  completas  operationes  contingit  iquatio  inter 
minorem  ac  maiorem  numerum  vel  fimplicem  vel 
compofitum':  vt  fi  poft  examinatas  alicuius  proble- 
matis conditiones  ,,.  rcperias  aequationem  inter  6 K 6c 
24  R.  Vel  inter  3Q-)'5  & 4fi  pars  enim  zquare- 
turtoti.  . • , 

. . Cognofeitur  deinde  quac‘ftionem  efle  ridiculam  ic  in- 
utilem dum. contingit  zquatio  inter  duos  numeros  qqua- 
Icsacciufdem  denominationis:  vt  fi  inuenta  foret  a qua- 
tio iriter  8 Q^ie.  8 inde  enim  nulla  poteft  cruinoua 
cognitio. 

Denique  male  propofitam  efle  quzftioncm  conftat, 
dum  fine  vUa  difficultate  8c  induftria  deprehenduntur 
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multi  numeri  > fitisficieiilcs  omoibus  condicionibus 

p obiematispropofici. 

•/  ■/' 
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• • 

Algorithmus  'ujus  fecundarum 
radicum. 

A Liquando  accidit  vt  fimul  8c  feincl  proponantur 
pluces  numeri  inueniendt , Sc  tunc  non  vna  tan- 
tu  m Icd  plurcs  radices  ponuntur  pro  folutionc  quz- 
ftionis,tum  ad  facilius  operandum  , rum  ad  virandam 
confiilionem  quq  facile  oriretur  ex  primis  radicibus. 
Solent  igitur  Algcbriftx  in  hoc  cafuvti  fecundis  radici- 
bus quas  ita  exprimunt.  lA,  iB»&rc. 

» 

§.  1.  jidditio  fecundarum  radicum. 

SI  fecundz  radices  funt  ciufdem  denominationis  U 
chatafferis , adduntur  carum  numeri,  6c  fummz  fa- 
datur  eadem  denominatio  ie.  chara 6Ier:  vt  fi  addas 
$ A cum  4 A > fiunt 9 A.  Similiter 3 B cum  ai  6 » fiunt 
24  B.  Si  veib  funt  diucrfz  denominationis,  addembe 
funt  per  fignum  vt'fi velis  addere y A cum ) B,  fkmt 

y A t ^ B pro  furama. 

■ §.2.  SuhflraSfif^e^Mt;^^  radie 

SI  fccundq raclices funt eiufdem  denominationis’, tol- 
litur viiul  numerus  ab  aiteno  Sc  refiduo  datur  eadem  ■ 
denominatio;  vt  fi  tollas  y^A  df  ^A^Vfttrtancnt  4 A. 
Similiter  fi  tollas  aiB  dc24  B,  fcftant^.  Sivcroiunt 
diucrfij  denominationis  , tollitur  vna*^^^  alia  ptTinter- 
poGtioncm  figm  - vt  fi  velis  tollere  6,B  de  8 A ,rcfi- 
duumcftg  A- 6 B.  ' ' 

- * • . . *w'rua-  ih. 
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Epitome:  . ' 4(5> 
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5.  AIultiplicatiofccumlammfiidtiKm, 

SI  Tunt  eiurdem  denominacionis^nonalicerprocedi- 
cur  quam  in  primis  radicibus;  vc  ii  muldplices  4 A 
per  7 A habebis  a > A Q pro  produ£ko.  Si  aurem  Tunc 
diuerfx  dcnommacionis  > veraque  denominatio  reci> 
nccur  in  produdo  ; vc  ii  ducas  3 K in  / A > fiunc 
R A.  Similiter  ii  a B multiplices  per  4 A>  fiunc 
8 BA. 

§ 4.  'Diutio  fccund4rui(it  mdicHm. 

POted  femper  abfolut  hzc  diuiito  per  lineolam  di* 
uidendo  6c  diuifori  inccrie^kam  : nihilominus  ta- 
men diligenter  cil  adnotandum  quod  quando  duiidicur 
numerus  adfertus  duabus  radicibus  per  alium  nume- 
rum adfertum  vna  cx  iifdem  radicibus  > recinetur  in 
quorience  altera  : exempli  gratia  > ii  3 A R diuidas  per 

» R. 

2 A,  habebis  — proquodente..  Qupd facile exhypo- 
bibafmo  intelligi  poteil. 

§.  f.  Extrd^to  vfus  fecundarum 

radicum. 

POi^quam  reperta  eil  tc  redu£ia  zquatio  per  ope- 
rationes fecundarum  radicum , eruitur  radix  vri 
diximus  in  capite  przcedenci : verbi  caufa  ii  1 A Q z< 
quatur  , dicendum  erit  5 eiTe  valorem radicis  fecun-- 
dx.  Similiter  it  1 A Qzquatur  4 A f /a.  Sumendum 
erit  dimidium  numeri  radicum  nempe  dimidium  4 » &c. 
vc  explicatum  eft  in  §.  5.  capitis  przcedencis : & repe- 
cietur  6 pro  valorc  I A. 

Porro  cum  iinis^ccundarum  radicum  de  vt  reducan- 
tur ad  primas  >poil  ciufmodiccdufUoocm  .incipienda. 

Nnu 


.4^4  ' ^t^lfriurum  prtnefftionufn 

iterum  eft  operatio  > & ponendum  per  piimas  fadices  id 
quoi  inuentumeA  pro  valoicrccundatuni>  vroAcnde- 
tur  infra  Capite  quinto. 

. 

CAPVT  IV. 

x^lg(M-ithmus  numerorum  furdorut»  /tue  irratio- 
nalium , \na  cum  extriiHione 

radicis.  • ‘ ‘ \ 

RAdices  furdas  iiue  irrationales  eas  vocamus  quae 
(ignum  aliquod  radicaie  habent  ancefe,  Sc  qux 
pioprte  loquendo  funt  nutnoii  abfoluti  • licet  non 
polTmt  exprimi  vllo  numero  communi , nac  integro» 
nec  fcadlo.  Signum  hoc  radicaie  iu  deinceps  ddlgha* 
bimus,  4. 

Radices furdzalix  funt  hmplices vt  4 Q ( id  cA radix 
quadrata  j vel  C 10.  hoc  eA  radix  cubica  10.  Aiix 
UintcompofitxvtatQ^jj-^C  6.  Id  ell  radix  quadrata' 
5 plus  radice  Etinter  compofitasaliqux  vo-* 

cantur  vniucriales  quarum  fignum  radicaie  extendUor  ' 
ad  omnes  particulas  Tequentes  qux  parentheA  inclu- 
duntur , vc  R 0^14 1 R 0:4 ) id  eA  radix  quaurau  nu- 
jncri  14  coniundi  cum  radice^quadrata  4.  Qui  totus 
numerus  cA  4.  Nam  14  f radice  quadraU4  quxeA  a, 
facit  1 6 , cuius  radix  quadrata  eA  4.  Q^ndo  deinceps 
apponemus  Ampliciter  ^ Aoe  adiunAo in telligemus  ra- 
dicem quadratam. 

. §.  I,  ticduiHo  radicum furdarumfirnplicium  ad 
« eamdemJenommatiouem.  j 

1 A 

Collocanda  funt  i.  figna  radicaiia  fub  numeris  ad‘ 
quos  attinent,  a.  multiplicandi  funt  numeri  dc- 
fuAaxim  pcrfignaYt  fcabextimt  thi  noui.  ‘5.  Addenda 


VQ 


VC 


Epitome.  ^6j 

fiint  figna  inter  Ce  , quod  fit . raulripUcando  «oium 
exponentes  Sc  produdichaiadeicm  faciendo  commo- 
nem  duobus  nouis  numeris  iam  inucntis.  Excropli 
gratia, fi  velim  reducere  ad  camdem  denominationem 
Q y «e  at  e 4.  Collocandi  funt  piimd  ili*  radices  fi- 
aic  hic  collocantur.  Dein- 
de multifflicandi  funt  nu- 
picri  per  figna  tadicalia  de- 
fufTatim  , 4 videlicet  qua- 
drate propter  )c  Q oppofi- 
tam  , K 5 cubice  propter 
e oppoficam  »&>  iu  ha- 
bentur noni  numeri  pro- 
dudi  16  & jiy.  Tcrubex'- 
ponentes  fignorura  ^ Q ^ 

%C  |^nt;^  SC3quprumpro-  ‘ . 

duaus  cft.  <5,  fumo  Igitur  in  tabula  initippiopofica  cha- 
la^erem  exponentia  6 qui  cft  QC-prodenonamato/e 
_^mupl , 6c  loco  du4rum  friorqip  radicum  furdarum 
^u*^  erane  ,(huerfz  denominationi^,  fcilicet  44 ,Q  y ^ 
l^»bcbo  dua,s  nonas  ciufdccn  denonainationisi  fi: 
valoris,  nempe  4,  Q C uy  & R 16.,^  „ 

Paulo  aliter  numerus  abfolutus  & radix  rcduaintur 
ad  c^mdftn  denos^ioatio- 
nemi ; vt  fi  a & Q 8 de- 
beant holi  modo  reduef,  ' 
collocabuntur  vt  Alprll.'  Er 
z quadrate  multiplicabitur 
prqptenq  Qoppo&am  r fed-  Tvitui 
aeque  8 ducetur  in  O pron 
pter  exponentem  O neqnc 
•>aexponcns  Q*  in  O propteru  . « 

,:eanridoni  rationem;  QnarexUiJ ; < o 

a fc  fc  Q 8 reddcenMr  adr  ’ jl-  ^ • ' 

’ *«  Qi4  £c  » Q_  8.  Et  fic quando  proponitur  lYumems 
abfolutus  reducendus  ad->oaindein  denominationan 

Nnn  ij 
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-* 


jUgebriurumf  receptionum 
cum  radice  » oporcet  tantum  multiplicare  numerum 
abfolutum  in  fc  (ccundum  exigentiam  chara£lcris  ta- 
dicalis. 

t,  Adulttplicatio  diut/to  radicum 
furdarum  fmpiiaum,  ^ 

SI  radices  illx  funt  durdrm  denominationis » oportet 
duntaxat  multiplicare  vel  diuidcre  numeros  inter 
le>&  dandum  produ£fco  vel  quottenti  idem  Tignum  ra» 
dicale.  Vt  ijt  7 dudla  in  v a Tacit  •'‘14.  bt  i)i  C a in 
HI  C 3i  facit  V C 64.  Hoc  cft  4.  Similiter  ad  diuila 
per Mo exhibet V apro quotientcSc  v C 96'diuifa  pet 
V C 4 exhibet  v C a4  pro  quotiente. 

Quod  fi  radices  funt  diueiOe  denominationis  ^redu* 
cendx  funt  prius  ad  eamdem  denorninationem  per  §. 
prxcedentem  > U tunc  facienda  multiplicatio  vel  diuifio 
vt  mox  diditum  efi:  exempli  gratia  5 inultiplicata  per 
aexhibetprodufhimi^ia.*  Item  5 periy(C4exhibec 
produfkum  ni  Q C aooo.  Similiter, ni,  la  diuifa  per  a 
dat  quotientem  ^ 3 6c  vQ  CaooodiuiraperniC4dac 
in  quotiente  IV  3.  • ' 

3.  Quomodo cognof :i poteji^an due radices 
furdejint  commensurabiles 'vel  in' 

' commenjufabiles, 

DTuidenda  eft  maior  radix  per  minor  em  per  §.  pro- 
cedentem» fi  quotiens  cft  rationalis,  ambo  pdi- 
ccs  erunt  commenfurabilcs;  fi  contra  > erunt  incon^  men- 
furabiles.  Verbi  caufa.  quonum  v X4  diuifa  per  n-  6 
dat  pro  quotiente  n>  4 qux  cft  a numerus  rationalis  , duo 
illo  radices  k 14  & ly  6 lunt  commenfurabilcs.  Simili* 
ter  > quoniam  v x4  diuUa  per  k 8 dat  pro  quotiente  v 3 
qux  eft  numetus  fiirdus  6t  irrauonalis  • conciudea- 


Epitome. 

dum  has  duas  radices  fic  v 8 effcincommcnfura. 
biles. 

$.4.  jidditiq  duarum  radicum pmplicium 
irrationalium. 

•/ 

SI  radices  fint  incommcnfiirabilcs , non  poiTunr  addi 
nifi  per  fignucn  f vc  24  addita  cum  ^ 8 facit 
8.  EtyCi6  addita  cum.v  C 6 facit  ¥ C i6 
tvC6.  ^ 

C^od  fi  eiufinodi  radices  fint  coipmenfuiabilcs  • 
«juotienti  rationali  qui  fit  diuictendo  maiorem  per  mi- 
norem t addenda  ell  vnicas>  fic  habebitur  fumma  qiijs 
multiplicata  per  minorem  duaiupi  radicum  addenda- 
rum dabit  produdum.  qui  erit  fumhia  quxfita:  exem- 
pli gratia , quoniam  >4  & iy-6  commcnlurabilcs , fic 

addentur.  Diuifa  maiore  pe*^  minorem  habebo  x pro 
quotiente  rationali  • huic  quotienti  1 addo  vnitatem 
fit  3 , per  quem  (redu^m  tamen  prius  ad eamdem 
denominaoqncm  ) multiplico  v 6 qux  eft  minor  dul- 
rum  propofitarum  > fic  fit  v 54  pro  fiimma  quzfita. 

wi4/- 

(^4vela  ^L6 


i Si  54  . 

Similiter  ^ 32  diuifa  per  a exhibet  4 pro  quotiente 
rationali,  cui  addita  vniute^t  5,  per  quem  fi  multipli- 
ces « a fit  fumma  quxfita  « 30.  Duarum  radicum  T 32 
tc^s  I Pari  modo  C 80  addita  cuin^  Cio  facie  pro 
fiimma  quzfiu^C  270.  * ' 


-J"»!  ul-  rr  ='-^r 

“•vr.  t -*  ft»  «tji, . .cii  . . . 
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^l^ebricarumfrdceptionum 

• .»*,r 

$.5.  SubfiraSUo  radicum  fimplicium  * 

irrationalium. 

SI  radices  fint  incommcnfurabilcs  fubcrahitur minor 
a maiore  per  Cgnu  • vc  w 8 fubflrafta  de  ^ Z4  exhi- 
bet r;  j 4 - k 8 pro  refiduo.  Et  C 6 fubftra^ba  dc  ^ Q 56 
dat  refiduum  n C 36  - C 

Si  vero  fint  commcnh/rabilcsquoticnti  rationali  qui 
Hc  diiiidcndo  maiorem  per  minorem » detrahitur  vnitas 
2c  perrehduum  nultiplicacur  minor  propuhiarum  radi- 
cum habeturque , refiduum  quifitum : vt  fi  vdis tollere 
iM  6 de  V z4i  diuidendo  maiorem  per  minorem  habetur 
quotiens  rationalis  2> ex quofublata  vnitace , remanet  i, 
perquam  minor  radix  nempe  v 6 multiplicata  > exhi- 
betpro  refiduo. 

, vel  a . K 6 ' 

1 • I'  I » i ^ 

i)(  6 • • ~~  j/  :.5t* 

'i  - ^ ^ . y ' 

Similiter  v jo  dtuifa  per  v a exhibet^  pro  quotientt 
rationali , cui  detrafta  vnitate  fir  4 , per  quem  fi  multi- 
plices «V 1 > fit  w 3x  pro  refiduo  quxfito  fubftraftioms  a 

&i^}0. 

Pari  modo  C 10  fublata  de  v C 270  exhibct.v  C 80 
,p£o  refiduo  quefitb. 

ir  ^ Additio  (^fubfhdifHo  numerorum^ ^ 
i ptydoritm /tompo^^rum  ^ 

diminutorum", 

NVlIum  hic  trado  prxeeptum  nouum : aduerte  tan- 
tum ad  ea  quxdi£U  funt  circa  fignum  t - m 
paragrapho  quunto  & fexcp»  cap.  /.  Ecadiiq^odmox- 


Eptomel  ^^9 

fuit  explicatum  in  paragrapho  4 & 5 huius  cap.  Circa 
additionem  8c  fubiUa^ioncm  numerorum  furdorum 
hraplicium  , Sc  nulla  erit  difficultas:  vt  fioporteatad- 
dctc5f ivi4  cum^fitjauttf-^^jcurai^^ij-ificfum- 
ma8f‘it54.aut4-j;Kia. 

y t exempla  • 6 - $ - ' 

^ ^_!!!_  f additionis  >5^  17  - z 

^ V *.4  t V 

. Similiter  fi  oporteat  tollere  3-i^tf8cyfwz4auc 
8 - K 50  de  It  71  • 4 fit  refiduum  prim*  fuhftrafttoni* 
^ 54 1 i-  Et  refiduum  fecundae,  % Z4Z  - 11. 

5 t 2,4  exempla  ^7^-4 
~ y'  ^ fubfiraftionis  ^ - »t  yo 

V 54  t V *4i  • la. 

J.  7.  Afttltiplicatio  numerorum  furdorum 
compofitor  um  0-  diminutorum, 

IN  hac  multiplicatione  nullis  efiopusnouispr^cepcis: 
recole  tantum  eadem  figna  ponere  in  produdo  fi- 
gnum  t , & diuecfa  fignum  - itemque  particulares  fin- 
gulas  vt  rke  multiplicemur  inter  fc>  debere  prius  ad  eam•^ 
dem  reduci  denominationem. 

5 t »4  exempla  x f 7 ’ 

3 - 6 multiplicationis  9«  1 -j-  7 

• K i;o-  ^ 144  vel  u. 

.»5  t»  116 • a t 

15  t ^ «50-91144  2 1 ^^8 1 58f47 

yel  per  redui\ionein  yel  per  tedutlioncm 

51^^^  produftus  5*  * ^ 3^1  produftus. 


jil^eyricdmnj^r^cepMHum 

Diuifo  numerorum Jurdorum  cotnpa- 
■ fitorum  (y  diminutorum, 

SI  diuifor  cft  fimplcx,  facile  fit  diuifio  poncndo lineor 
lam inter  JiuiCocmK  n..mcium  compoficum  diui* 
dendum:  vt  fi  oporteat diuiJere  9t^f  ^ 5 per  8 » quo- 
tiens diuifionis  crit^^ty  t. 

^4 

Sed  quia  poteft  aliquando  contingere  vt  diuifor  fit 
etiam  numerus  compofitus  vel  binomium>  id  ell  j nu- 
merus coiupofitus  ex  duabus  particulis  coniun£^is  p"et 
fignum  t vel  trinomium , id  cft » numerus  compofitus  ex 
tribus  particulis  «ce  Ideo  neceffeeft  explicare  quomo- 
do hxc  diuifio  perfici  poflic. 

Si  diuifor  cll  binomium,  multiplicandus  eli  per  eius 
apoiomcm  tam  numerus  diuidendus  qu^m  diuifor  ( fi 
vero  diuifor  efict  apotome»  multiplicandus  eflet  per  cius 
binomium  Um  diuifor  quam  numerus  diuidendus ) per 
hanc  multiplicationem  habebitur  nouus  diuidendus  5C 
nouus  diuifor  s nouus  autem  diuifor  erit  femper  rationa- 
lis 1 8c  proinde  fupponendus  tantum  erit  numero  diui- 
dcndopcrintericftam  lineolam : verbi  gratia , fi  velim 
diuidere  ^ 6 - 1 per  ^ 5 f 9^5  «P‘0  apotomem  diuiforU 
nempe  (apotome  enim  alicuius  binomij  con- 

tinet cofdcm  plane  numeros  birfomi)  cumfigno- ) per 
quam  multiplico  numerum  diuidendum  8c  diuiforcm  de 
de  ex  priori  illarum  multiplicationum  » fit  produSus 
ao  - 9«.  1 8 1 9t  pro  nouo  diuidendo : ex  po- 

Aertori  autem  multiplicatione  fit  a pro  nouo  diuiforc : 
proindeque  quotiens  diuifionis  eft 


4^0 
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▼el  petreduaionem  1. 
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Q^d  fi  diuifor  fit  trinomium,  foruanda  efi  eadem 
methodus : raultipacandus, inquam, cJ^  'm  diuidendus 
quumdiuitbr  per  apotomemdiuiforis,  vel  vt  magis  pro- 
prie loquar,  per  eumdem  diuiforem,commucaco  cantum 
«gno  vitimxpaniculx.ac  poftmultipUcationcro  habe- 
bitur nouus  diuifor  qui  erit  duarum  tantiim  i>arttcula- 
rum:  Sc  proinde  quxrccur  vt  pnus  iterum  nouus  Jiui-  ^ 
dendus  & nouus  diuifor  qui  hac  vice  erit  rationalis  :vt 
fi  vis  diui  Jere  4 per  nouus  diuidendus 

^ t 48  - ^ 5c  nouus  diuifor  Z4  - i & poft 
alteram  operationem  fit  iterum  nouus  diuidendus 
^ mSi-V  i^o4  fiuc  48 1 48 . 4« 

& nouus  diuifor  liraplcx  23.  Quare  quotiens  totius  di- 

uifionis  crit*'^^t^'‘^^’iZl!lJLlll2il*  g. 

t|  oc  quia 

768  eft  commcnfurabilis  cum  at  48 , itemque  nya 
cum  1-  3 i quotiens  cric  vt  videre 

eft  in  fchemace  operationum. 


47*  ^^IfflfricammpneceftioHUfH 


»Af »3 .m6 

fit  nouusdiuideudu*.  6 

xiv-6 


lt?‘*4t  J-6  •elperieduft. 
m ^4  _ I nonus  dtuifor 


V/»t  V48-  V- 9^ 
* 


V 14-  I 
tv  -»4'  » 


V 31 1*»*  48  - *^.5^ 

^ 76  8 -j-ijt  1151-^^304  »«  48  *4  ■ ^4 

■ . ^3  nouusdiuifor 


*V  IZOOt*  ^15^8  * 4®  ■ 9^  nouusdiuiJcudus. 
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Denique  fi  breuicer  velis  abfolaerediuifioneffiabfqt 
antis  ainphiadibus  > fcmpci'  diuifio  valet  dum  fuppo- 
nitur  diuifor  numero  diuidendo  : vt  fi  diuidcndus  fic 
jn  6-i  per  »6-pet»<tviquocicnscrit»  » - \ 

5 1 

$.  9.  Aduhiplicatio  radicum  'vni-  • 
uerfalium. 

RAdix  multiplicanda  Sc  radix  mu Itiplicatrix debent 
rcduci  ad  fiu  quadrata  vel  cubos  fecundum  exig  n- 
tiam  figni  radtcalis>tiim  facieda  multiplicatio  > vt  dt&um 
efi  in  § 7.  huius  capitis:  polcrcmbi  includenda  omnia 
parcntheli*  6c  prxponendum  produ£to  fignum  radicale» 
vt  fi  multiplicanda  fit  «•  ( 7 1 •'<  3 ; pcr  a--  Qua«^  ratum 
numeri  multiplicandi  «ft  7 1 ¥ 5-  Quadraturo  veri 


■ V 
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rauItipUcicoris  eft  4*  Horum  produ^bis  eft  x8  t V48 
tc  proinde  fi  hunc  numerum  includas  patenthcfi » ei^ue 
przponas  fignum  radicale  > habebis  v(aSfv4S)  pro 
produdlomu  ciplicacionis. 

Similiter  fi  multiplicandus  elTet  hic  numecus  7 • 1 R.  f 
v(jtt  Q^iR.)  per 3 1 » Rprodu£kusforet  i»  f uR-* 

§.  10.  Dinifio  radi:ttm  vmuerfalium. 

Reducendus  eft  numerus  diuidendus  8c  diuifor  ad 
quadrata»  cubos»  8ec.  Et  facienda  duiifio»  vt  didum 
fuit  in  §.  8 » at^uc  his  pcra^lis  includendus  quotiens 
parenthefi»  przmifib  eodem  figno  radicali : verbi  caufa» 
fi  oporteat  diuidere  k ( 11 1 ^7)  pcruc^.  Quadrata 

eorum  numerorum  fiint  i5f  ^ Si  autem  diui< 

das  ij  -i  ly  per  y quotiens  erit  a v Ergo 

^ J_  t ^ !L)  «ir  quotiens  diuifionis  propofitz. 

1 

> 

§.  11.  K^dditio  fuhftra^io  mdicum 


Lurimi  hic  tradunt  prxeepu  valde  intricaa  in  ex- 


emplis arte  conqjifitis  qii*  vix  vnquam  operanti 
occurrunt.  Modus  breuifii  iius  eft  radices  vuiucifalcs 
addere  per  fignum  t & eas  fubcrahere  per  fignum  « 
vt  V ( 3 T V 1 addiu  cum  ^ ^ y f 6 ; exhibet  fumraam 

b*c  eadem  prior  radix  fub- 
cra&a  ex  pollcriori  dat  pro  refiduo  ¥ ( $ t > - lyt 


'vnmerjdliHm. 


( } t 9ta.) 


jflgehrtCdmn^rtKeeptionu/n 

5,  ir.  ExtraSfio  radicis  ex  binomiis . 
aj^orotfiis, 

i^^Apc  differentiam  quadratorum  vtriufquc  partii 
V^binomij,  2.  Radicem  quadratam  illius  vbilcr».nciac 
addc&d  trahe  maiori  parti,  j.  Huiuslummx&  r*.lidui 
cape  dimidium,  4.  Illorum  dimidiorum  radices  qua- 
draias  connecte  per  lignum  plus,  fi  fit  binomiumi  6c 
per  lignum  - fi  fit  apotomc,critqueabfolutacxtraftio 
radicis  ; exempli  gratia  , fi  vii  extrahere  radicem  qua- 
dratam ex  hoc  binomio  ^ t 2,0.  Cape  quadrata  par- 
tium nempe  36  & 20.  Horum  quadratorum  differen- 
tia ell  16.  Seaindo  huius  differentix  radix  qujdrata  4. 
addita  Sc  deirafta  maiori  parti  binomii  qux  ell  6.  dat 
fummam  10,  fle  refiduum  z.  Tcrti6  fummxfle  refidui 
dimidia  funt  5 fle  1.  Quarto  fi  horum  numerorum  ra- 
dices quadratas  iungas  per  fignum  t » habebis  » f t i 
pro  radice  quadrata  binomii  propofiti  6 t v ao.  Vt 
patet  quia  ¥ 5 t 1 multiplicata  per  rcipfam,  producit 
4 t ¥ »0. 

5 t I 

¥ ; t I 


t ¥ 5 t I 

1 taz  5 


4 t > xo 


Similiter » fi  fit  extrahenda  radix  quadrata  de  hac 
apotome  ^ ¥ J_.  Differentia  quadratorum  vtriufquc 

partis  eft  1 , cuius  radix  quadrata  t,  maiori  parti  addita 
8c  detrafU  exhibet  fummam  8c  refiauum  _!.•  Ho> 

% * 

rum  dimidia  funt  2e  lUonun  dimidiorum  radi- 

♦ 4 


a. 


'V 


< Efntomi, 

ces  <]uadratts  nefte  per  fignum  » U.  lubebis  ut  J.*  JL 

pro  radice  quadrata  apotomcs  propoltca:«vc  pacet  exa- 
men facienti.  ^ ' ' 


Sit  denique  extraheda  radix  de  hoc  binomio  ^ a^. 

& dc  hac  apotome  6 ~ 24.  DiiTerentia  quadratorum 

venuique  partis  eit  la  «.cuius  cft  i.a«  qu;  addita  & 
dcira£la  maiori  parti  6 , exhibet  fummani  6 ■[  n n.Sc 
rchduum  6 - at  la.  Huius  furamx  8c  refidui  dimidia 
funt  Horum  dimidiorum  radices  fi 

connexas  per  lignum  t > habebis  radicem  quadratam 

biAomiii  propofici  ) Sipcrfi* 

gnum  - , habebis  radicem  quadratam  apotomcs 
m - V3)  rt  conftabit  probationent 

facienti.  . ..  ' 


9 l\U  ' 
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V ( 3 t « 3 ^ t ^ 5 - 3)  - 

t V ^ t 3 ‘ 5 

3 t } t ^ 

< t *4 

Examen  operationis  pro  apotome, 

V r 3 1 3^  i ) - ( 3 - ^ i ) 

VC3tB£i)-v(3-|t3) 
t 3-'»^3 

3t9'3-’^^ 

6 -ntt4 

CAPVT  V. 

POft  explicatas  AlgebrxprxceptionestnccefTarium 
plane  eil  illarum  v um  fle  vtilitacem  explicare  » ac 
labor  noder  inanis  plane  cfCc  videatur.  Vt  autem  hac 
in parce  > deut  fle  in  exteris  > feruetur  aliquis  ordo  * folue> 
mus  primum  quxftiones  per  xquacionem  fimplicem  a. 
per  xquacionem  compofium.  3.  per  numeros  Turdos , 
4.  Geometricas  quxdionei  proponemus.  Quintb 
denique  aliqua  problemata  per  fecundas  radices  eno- 
dabimus. • 


Examen  operationis  pro  bmomio. 


. ' Epitome, 

' . * * 

J.  r.  ^icfhonesfoluuper£qu4ti<h‘ 

nem/impltcem. 


" , ■ Q V ^ S T I O r. 

DTxit  quondam  Alexander  Ephcftionife ipforenio- 
lem  cfTe  duobus  annis  : Clitus»  qui  tum  aderat» 
addidit  fc  habere  amborum  atatem»  Alexandri  inquam» 
& Ephcliionis » infuperquatuor  annos,  quibus  Calli' 
ilhcnes  > reuocatis  ait  / mihi  in  memoriam  parentem 
meum  qui  vixit  ^6  annis  , prxcifc  vcftrum  x~ 
tatem  habuilTc.  Quxritur  quo  xtatwmx  anno  ha- 
buerint hoc  colloquium  Alexander,  Fphchid»2c  Cli- 
tus. 

Pono  pro  annis  EpheAionis  t R annorum » ergo  Ale- 
xander habuit  1 Rf  X.  Igitur  Clitus  habebat  x j-6. 
Hi  autem  tres  numeri  limul  additi  debent  luxta  quxAio- 
nis  tenorem  xquari  96.  Summa  vero' Horum  cH  4 R 1 8. 
Et  proinde  eA  xquatio  inter  4 R f 8 & Toliantur 
ex  vtraque  parte  xquationis  8.  Ergo  4 R reflabunt  x- 
quales  88.  Igitur  diuidcndo alteram  panem  aquationis, 
nempe  88  per  numerum  maioris  charaderis  coflici, 
nimirum  per  4.  fiet  1 1 valor  1 R.  t rgo  Ephe  Aio  natus 
erat  tunc  a*annis,Alcxandcra4,acClituS5c,quiom- 
nesfimulconfiauntannos^^.  . . ^ 


CLViESTIO  II. 

LEpns  diAat  100  paflibus  Geometricis  a cane  ipfum 
in^muente : canis  autem  vtloiius lepore  currit  du- 
quxritut  quot  pafius  Geometricos  confecerit 
cpus»oum  apprehendetur  a canc. 

Pono  pro  lAis  paArbus  1 R » ergo  caris  qui  palTusfa- 
&OS  a eporc  fuptraurni  centi  m paflibus  , fecerit 
loo  t i R » canis  velocius  lepcrc  currit  dupiofef- 


47/  'xyilgelfricdrumpr^cepttonum  ; ' 

qui,  fumo  duos  nUmcros eam  inter  Ic feruantes  propot- 
lioncm , quales  fum  5 & a.  Et  concludo  talem  effe  ra- 
tionem 100  t I R Ad  I R qualis  cft  y ad  a.  Q^omam 
ergo  illi  quatuor  numeri  funt  proportionales , erit  per  19 
feptimi,  produftus  fub  *xtrcmisaootaR*quai^‘spfo- 
duftofub  mediis  5 R.  Ergo  tollendo  vtrobique  a R,  re- 
flabunt  aoo  «qualia  j R Igitur  diuidendo  aoo  per  3 
qui  eft  numerus  maioru  charaftctis  colTici » habeo  in 
quotientc  66  j_  pro  valorc  x R.  Proindequetio  lepo- 
rem dum  H cane  prehendetur  , confecifle  paffus  Geo- 
metricos Carus  autem  confecait  166  qui  ia- 

ciunt  diiplo  fe^i  plus  quam 

• ‘ Q.V«S  TIO  IIL 

NAirtt Vitruuius , 1, 9.  e. 3.  Archimedem  inueniffc 
quantiutcm*ai  genti  ab  aurifice  immixtam  coronx 
aurc^  , quam  rex  Hiero  iuflcrat  confici  100  libris  ponde- 
rantem. Hic'  cum  aduertiflee  cantum  aqu^  extra  balnei 
folium  effluere, quantum  corporis  in  eo  tnfidebat,  flatim 
prodit  foras  inclamans  rilud  toties  decantatum 
«Jpxjyt  , oc  curauit  fieri  duas  maffas , vnam  ex 

auro,  alteram  ex  argento  , «qualis  cum  corona  fafla 
ponderisitum  implens  aqua  peinim  minorem  maiori  ali- 
qua pelue  circumdatam,  lente  immerlit  tres  illas  maflai 
metallicas  figillatim , notauitque  quantitatem  aqu«  qua- 
libet vice  effluentis,  Se  inde  conclufit  aurificen  hbras  ar-r 

genti  coron«  aurex  mil^iffc  1 6 ^ ' ' • ' . 

Quxritur  quomodo  idper  Algebeam  polIBjucniri? 
fupppno  inaiuna  auream  100  hbras  ponderantem  expu- 
liUc  extra  Vas  6ojibras  aqu« , maflam  argenteam  «qua- 
lis ponderis  cxpuliflc  '90  libras  aqux  , corona  n cx- 
puliflc  6y  libras.  Tuovpooo  pro  quantitare  argenti  in  eo- 


Epitome, 

rotu  mixci  i Fs  librarum  » facioquc  duas  regulas  trium 
hoc  modo.  Si  loo  librx  auri  dant  6o  libras  aquxi 
, loo  • 1 R quantiim  dabunt ! Sc  leperio  <000-  »q  k 

. 100  ^ 

quarto  numero.  Deinde  inllituo  alteram  regulam 
trium  I fi  100  iibrx  argenti  dant  50  libras  aqux  ; / R 
quantdm  dabit  ? Sc  inucnio  Illa:  autem  liorx  aqux 

100 

<000. <to  R gc  ^ fimul  additx  > faciunt  fumniam 

^ 100  100 

6000  t ;•  R librarum  aqux  ,•  qux  debent  xquari  cui^y 

100  - 

libris  expulfis  a corona  » vt  coniideranti  patebit.  Pro> 
indeque  fi  reducas  illam  xquationem  ( vt  di^himefiin 
capitis  fecundi  §.  3. ) deprehendes  xquationem  inter 
J008C30  R.  Ergo  diuidendo  500  per  30  numerum  ma- 
ioris charafteris  cofiici » habebis  16  pro  valore  x R 

qux  fupponebat  pro  quantitate  argenti  mixti.Igitur  au- 
rifex in  corona  100  librarii  qux  debebat  efie  ex  auro  pu- 
ro , mifcuerat  libras  argenti  16  J_,  erantque  tantum  in  ea 

83  auri  puri. 

i 


£.  E^uxHiones  folut^er  aqiMtionem  • 
compojitam. 


Q^^STIO  *L  ‘ 

DIuiderc  numerum  datum  in  duos , quorum  qua- 
drata fint  data.  Sit  numerus  8 diuidendus  in  duos 
quorum  quadrata  fint  34.  , ^ 

Pono  vnum  ex  duobus  efie  i R«  ergo  alter  erit  8 • 1 R.^ 
Horum  quadrata  funt  x Q ac  ^4  f i Q R,  qux  fimul 

addita  faciunt  fummam  64  t iQ  - 16  R.  firgoefix- 
quatio  inter  34  8c  ^4t  i Qj  16  R^Addius  igitut  vw 
bique  li  R»  ^ xquacio  inter  34  f R & 6^.^  x Q 

P(,p 


4?o  t^lgebricarumf  receptionum 

ic  vcrinquc  fublatis  64  , erit  quoque  zquatio  inter 
j6R-30  2 Q.-  Diuififquc  omnibus  per  numtrum 

maioris  charafteris , erit  i Q xquale  8 R - 15.  Hinc  ita-  ' 
que  extrahenda  radix  quadrata,  fiaitdiftumelt  in§.  5. 
capitis  fecundi.  Dimidium  numeri  radicum  cft  4 ,rx 
cuius  quadrato  16,  tollo  numerum  abfolutum , quia  affi- 
citur ligno  - ac  relinquitur  i , cuius  radix  quadrata  i , 
addita  dimidio  numeri  radicum  exhibet  lumniam  % 
pro  valore  radicis.  Igitur  vnus  ex  numeris  quxlitis cft 
quia  ambo  zquantur  8 > fi cx  8 tollas  reltabit  3 al« 
tet  niftncrus  qux  litus. 

Q.V  yE  S T I O II. 

INuenirc  duos  numeros  quorum  produftus  ilc  u.  6C 
differentia  quadratorum  ii. 

Pono  minorem  ex  illis  numeris  cffci  R.  Ergo  quo- 
‘ niam  produftus  debet  cfTc  it,  erit  alter  Siquidem 

iK 

produfto  fub  duobus  numeris  diuifo  per  vnu  ex  illis  duo- 
bus exhibetur  alter.  Horum  quadrata  funt  x Qj  ac 

Et  quia  I R ponitur  clTc  minor  iliorum  numeronim , 
erit  I Q minus  quaik^tura  h duobus  quadratis  ^ &c  pro- 
inde tollendo  i , refiduum  '**  - i Q.erit  dif- 

>Q  . 

ferentia  quadratorum  : &r  ita  erit  xquatio  inter  51  8C 
111  ■ * Qi.  addito  I Q^vtrobiquc  habebis 

31  f I Q xquari  Ergo  reducendo  hanc  zquauo- 

nem,  vt  imperatum  eft  in  §.  3 cap.  a.  reperies  i 
efle  aquale  144  - 31  Et  quoniam  exponentes  illorum 
numerorum  feruant  inter  fc  in  aliquo  litu  proponionem 
Arithmeticam,  aduertendum  3Z  tenere  locum  ra- 
dicum. Quare  extrahenda  radix  quadrato-quadrata  tX 
Ulp  numero  diminuto  144  - 32.  Q , dimidium  numeri 
, ^tiinnacft  s 6 «.cuius  quadratum  6 addi  debet  numerQ 


Ephomc.  . 4S1 

abfoluto  1 44  > & fic  fumnia  400.  cuius  radix  quadrata  e(l 
10.  Ex  qua  collas  dimldiuni  numeri  radicum  propter 
lignum  - relinquitur  4 pro  radice  quadrata  numeri  di- 
minuti, rcdquiapioptercharad^crcm  Q Q.  debet  erui 
radix  quadrato  quadrata , oportet  iterum  ex  numero  4 
iaiKnto  extrahere  radicem  quadratam , &:  habetur  a pro 
valore  1 R.,quq  fupponebat  pro  minore  numero  quatlt- 
torum.  lam  autem  multis  modis  potes  reperirc  alte- 
rurh,  vel  ponendo  i U pro  eo  ,inqukendoqueauc;qua. 
cionem  cum  produ£);o  aut  cum  differentia  quadratorum, 
vel  diuidcndopcodu£tum  datum' IX.  per  numerum  io- 
uentum  x , 6c  quotiens  erit  6 alter  numerus  quathtus. 

Potuit  etiam  hoc  modo  procedi.  Ponatur  1 R pro 
maiore  qusclitorum.  Ergo  cius  quadratum  cft  i Q, 
vnde  fi  tollas  difFcrcntiam  quadratorum  datam  3x , ha- 
bebitur minus  quadratum  I Q^3X.  Igitur  Q-32) 
erit  miVornumerusquxfitus  per  quem  fi  multiplices  ma- 
iorem iR , fiet  produftus  illorum  51  ( i QQ,*  5x  Q)  9- 
qualis  produ£lo  dato  ix.  Ergo  eorum  quadrata 
iQ^.  3iQ5044  erunt  etiam  xqualia,  Se  additis  vtro* 
bique  31  n.^crit  .vquatio  inter  iQQ&i44t3x  Q; 
Q^rc  fumendo  vt  fupra  dimidium  n*umeri  radicum* 
ICC.  fit  I R >fiuc  maior  qucfitorum  6. 

Q.V  /E  ST  I O I I I.N 

DVo  mercatores  inita  focictate  pofuenint  fimul 
fummam  163  nummorum  : vcriim  pecunia  primi 
luit  expolita  ix  menfibus , pecunia  vero  fecundi  o£bo 
menfibus  tantum : contingit  autem  vt  lucrentur  dumta- 
xat x8  nummos,  qui  additi  fummx  ptimb  pofitxr^, 
conficiunt  1^3  nummos  aureo^  • quos  inter  fe  ita  diui- 
dunt , vt  primus  acciput  67  tum  pro  pecunia  fua  olm 
pro  lucro, fecundus  autem  accipit  xx5.  Queritur  quan- 
tum quilibet  mercator  pofuic.  Se  quantum  luci;4ws  ell 


• j^lgebricarampr^tcepticnum 
Pono  pecuniam  primi  eifc  i R nummorum  , ergo 
quoniam  fumma  vcriufquc  initio  pofica  tuic  i6/  > cric 
pecunia  feaindi  i6^  • x R.  Igitur  fi  tollas  i Rquxcfi 
pofitio  primi  ex  fumma  6y  quam  accipit , quxquc  com« 
pofiu  erat  ex  politione  fic  lucro  . deprehendes  lucrum 
piimi  efic  Cj-iR.  Simiiiquc  difcurlureperieslucrum 
iecundiforci R- 39. 

Nunc  feiendum.  quid  primus  per  i Rpecuni^fuxiu. 
crcctir  8 mcnfibus  , quod  fiet  per  regulam  cnum  hoc 
modo:  fi  in  iz  menfibus  inuentum  fit  lucrum  67  - 1 K» 
in  8 menfibus  quantum  erit  lucrum  f Sc  quartus  numerus 
erxt  pro  lucro  primi  in  8 menfibus.  Tumqu^ro 

j 

quid  lucretur  fecundus  per  alteram  regulam  trium  > di* 
cens : fi  I R lucretur  quid  165- 1 R?  ficinucnio 

j 

iiuo-464RttQ  pro  quarto  numero  qui  debet  efic  x- 

iR 

qualis  lucro  fecundi,  quodiam  deprehenfum  elli  R-39. 
Et  proinde  erit  X quatio  inter  mto  -4<i4tvt  *QaciR  39. 

1 R 

igitur  roultiplicaQdo  i R-3^  per  3 R,  habebis  iterum  x* 
quationera  inter  axiio  - 464  R t a 0^5^  } Q-  H7R- 
Ergo  tollendo  vtrinque  z vtrobiquc  addendo 

1x7  R , deprehendes  i Qjequari  iiiio  - 347  R ,vnde 
eruenda  cfi  radix  quadrata.  Dimidium  numen  radicum 
cft  ^ , cuius  quadratum  additum  cum  numero 
» 4 

abfoluto  aziio , facit  funimam  **^»**^  Cuius  radix 

4 

quadrau  cfi  ^ muluta  dimidio  numeri  radicum  ^47 

» X 

exhibet  ^fiue 35 pro valore  iR,  qux  fupponebat  pro 

a. 

pccania  primi. 

Ergo  fi  tollas  53  a fumma  amborum  initio  pofita 
cefiabtt  pecunia  fecundi  110.  Et  quia  primus  tum  pro 
pofitioaq>tfirapzo  lucro  fumpfii  67  nummos  > fi  ex  ^ 
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tollas  . rellabic  ii  pro  lucro  primi.  Igitur  fi  ex  lu- 
cxo  cocili  x8  , collas  ii  deprehendes  16  cfie  lucrum 
fecundi. 

§.  5.  Qt^fUones folutdpernumtros 


DIuidere  numerum  datum , verbi  gratia  4 media  Bt 
extrema  ratione.  Id  ell  > taliter  diuidere  numerum 
4 in  duos , vc  totus  4 ad  maiorem  partem  habeat  eam- 
dem  rationem^  quam  maior  pars  ad  minorem. 

Pono  maiorem  partem  effe  1 R.  Ergo  minor*  erit 
1 R.  Igitur  eft  eadem  proportio  4 ad  1 R , qusc  1 R 
ad  4 . I R.  £c  proinde  quadratum  medii  xquabitur 
produ£l:o  fub  extremis : quadratum' autem  medii  cfi  \ 
Produftus  verd  fub  extremis  eft  16 -4  R.  Igitur  eft 
quatio  inter  i Q & 1 5 - 4 R.  Quare  oponet  inde  extra- 
here radicem  * lumendo  dimidium  numeri  radicum 
nempe  1 * cuius  quadratum  4 addendum  eft  numero 
abfoluto  16  , & fit  fumma  ao.  Cuius  radix  quadrata 
iptao  multata  dimidio  numeri  radicum  a , exhibet  re- 
liduura  V ao  - a , pro  valore  1 R,  Id  eft  , pro  maiore 
parce*  quapropter  fi  ex  4 tollas  ao  - a.  habebis' 
- V ao  pro  minore  pane  * vt  examen  facienti  pate- 
bit. 


QViESTIO  I. 


Examen 

•peraijonis 


4 io  - a ^ xo  . Z . 6 ~ ¥ xo 

5 - K 20  ^20  •"3  - . * 4 


fumma  4.  - 4 80  t 4 ^4  - at  jao 


u 


•*  1 ! 


J 


484^  ^l^ehricarum  praceptionum 
QVi£STIO  II.' 

DIuidcrc  numerum  datum  , puta  y in  duas  partes  ^ 
quarum  quadrata  habeant  datam  proportionem* 
Verbi  gratia  2 ad  5. 

Ponatur  minor  numerus  iR,  ergo  maior  erit  $-/R. 
Horum  quadrata  funt  1 Q.  Et  zy  1 1 Q-  10 R.  Igitur 
cft  I Q ad  25 1 X Qj  ro  R , vt  1 ad  3 . Et  proinde  produ- 
ftus  fub  extremis  j Q.  xquabitur  produfto  fubmediU 
yot  2 Qj  20  R.  Per  19.  feptimi.  Ergo  fi  tolles  vtro-' 
bique  2 Q^rejiabit  i Q.^quale  50  - 20  R.  Inde  igitur  fic 
eruo  radicem  quadratam : dimidium  numeri  radicum  cft 
10,  cuius  quadratum  100  additum  numero  abfolutoyo, 
exhibet  150  • cuius  radix  quadrata  151  ijo  raiultata  dimir 
dio  numeri  radicum  10 , exhibet  ^ lyo- 10  pro  minore 
parte.  Quare  fi  illam  fuftulcris  de  numero  totali  diui- 
dendo  j>  refiduum  ly  ijo  erit  maior  numerus  quxfi- 
tus.  Vt  experienti  conflabit 

ly  - lyo-  10 

Examen"  " ^ jjp  _ lO  . ^ 

<»petauonis  . *.  - — ■■■  '■  . — 

■ -,337S0t.50  ,00 

130-6:1/000 

.1.*!  - - . ^ V i$0'^6ooo<x 

i3S-v.  60000  ad  J73  - w 13500  Yt  ad  3. 


7yo  - » 540000  750  - ^ 540000 

' oyjE  3TI 0 in. 

Dluiderenumerum  datum*  puta  t**  in  eres  numeros 
continui  proportionales  > taliter  vt  <iuaduta  exttc;: 


Epitome.  48/  , 

inorum  habeant  propoccionem  datam  ad  quadratum 
medii.  H*c  autem  proporno  non  debet  cflc  minor 
quam  dupla,  vt  rtatim  patebit  confideranti.  Sit  ergo  data 
ratio  quadratorum  ab  extremis  ad  quadratum  medii 
tripla. 

Pono  I R pro  numero  medio.  Ergo  fumma  extremo- 
rum erit  6-  i-R.  Quia  vero  ex  tribus  numeris  propor- 
tionalibus , quadratum  fummx  extremorum  xquatur 
quadratis  extremorum  & duplo  medii  quadrato.  Tollo 
ex  quadrato  fummx  extremaru  quodeft  5 ^ f i R» 
duplum  medii  quadratum  nempe  x rcliduum 

3^'  r cft  xquale  quadratis  extremorum.  Im- 

tur  cum  quadrata  illa  debeant  elTc  tripla  quadrati  medii, 
erit  xquatio  inter  56  - 1 Q 12  R & 3 Qwre  addendo 
vtrobiquciQ.erititerumxquatiointer  36-  12R  8e  4 Q. 
Proindeque  diuidendo  omnia  per  4 numerum  maioris 
charafbchs  colTici,  fiti  Qjcqualc  9 - 3 R.  Supereft  ergo 
Vt  inde  extrahamus  radicem  quadratam  hoc  modo. 
Dimidium  numeri  radicum  cft  J_  cuius  quadratuni^ 

* ♦ 
additum  numero  abfoluto  9 , exhibet  , cuius  radix 

quadrata  multata  dimidio  numeri  radicum, dat  ^ 1L‘_L 

pro  valore  i R , qux  fupponebat  pix>  medio:  ergo  fi 
& ^ tollas  ex  numero  diuidendo  6,  rcftabk  (umma 

extremorum  u.  - IL*  » ; - ' 

*•  4-  m ■ 

Vt  autem  ipfos  extremos  diftinguas  pone  t R pro 
vno  extremo.  Igitur  alter  extremus  erit_^-9t^-iR 

» 4 

cigo  produftus  fiib  extremis  tlS  ■ * Qjcqu»* 

t 4 

bitur  quadrato  medii  fuprd  inuenti  Quod 

quadratum  eft  ^ Ergo  eft  xquatio  inter 

» 4 

II.’  9^-  m : * QJ5^  poft  debitam  reduftio- 

* 4 * 4 ' 


4#  (J  j4lgehricArum  prstceptioHum 

nem  crici  Q aequale  £t  pu 

1 4 4-4 

inde  rcftat  emenda  tadix  ex  hoc  numero  poflcriori 
^ 4^  -j- ^ Quod  ita  perficietur  aduenen* 

I 4 4 ^ 

io  particulas  omnes  adfe£kas  chara^ere  cofiico  fubire 
/icem  radicum»  quales  fune  hic  in  ptxfcnti  cafu 
2^-9:  4£_Q.  Sumo  igitur  dimidium  nurneai  radicum» 

4 4 

videlicet  ii  - v II-  Cuius  dimidii  quadratum 

4 »0  . 

»'M  au£him  priore  particula  numeri  abfolutiijL  ^ 

« 64  - 4 

propter  fignum  f » ^ multatum  pofierlore  J2.  propter 

1 

fignum  * , exhibet  ^ - ut  ^ . Ex  qua  apotome  extra- 

8 <?4 

hitur  radix  quadrata  per  §.  12.  capitis  quinti  , cfique 
^ j_  qux  addita  & detrafta  dimidio  numeri  radi- 

16  4 

cum  V- 1£_(  propterea  quod  numeri  diminuti  in  qui- 

4 16 

l>us  abfolutus  adficitur  figno  - habent  duplicem  radicem 
vt  adnotatum  ell  in  $-  y cap.  z- ) exhibet  figiUacim  duos 
extremos  quxiitos  3.  Et  Quare  tres 

X 4 

Bumeri  quxfiti  funt  3 | ^ | _2_  - iL-  Qh! 

4 -X  X _ ^ 4 

conficiunt  numerum  6 , gc  funt  continue  propor- 
(ionalcs&quadrauextrcmatripla  funt  quadrati  medU» 
Vt  examen  factend  manifettum  erit. 

‘ ‘ - ^ ^ 'c.rt;57j«5  2; 


^ t ^ 


i? 


^»4 


>«» 


”...  ' "•  / ‘ • w"  - - ■ - ; uaM-  2 


* • Epitome, 


* I 

ijtlL"  »L  Tt jud  w » J_ica » IL -Aad » » ut ^ 
♦ I ♦ ‘ ‘ \ 4 

Z-R.li  , 

— i »7-V40f 

“T  7“ 

♦«  - y 4>t 

♦ ‘ iT 


«'jiacrorum  Cununa  i 


'«jua.4raajm  *7  . ij{  40»  triplum eft 
• «Dcilii  . huiu» 


quatlxatorora  8i  t4.-f 
abczcremit  ^ 

, famau.  * 


$.  4.  Qi^Jiiones  Geometricae. 
per%yilgebram. 

QViEST  I O I. 


E St  agci  qulfpiam  quadrangulus  cuius  latera  fune  ad 
angulos rc£tos»  ic  in  proportione  tripla  '.quadrata 
autem  duoium  laterum  continentium  angulum  reftunr 
fune  quincupla  fu mmx  lacerum»  quseruntur  latera  i dia- 
meter  5c  fupcriicics  agri. 

Pono  t R pro  mitiore  latere.  Ergo  cum  latera  fint  in 
proportione  tripla » alterum  erit  5 R ; eorum  quadrau 
funt  iQ  U 9 addita  faciunt  10  Q.  Ergo 

cum  fumma  quadratorum  fit  quincupla  fummae  late* 
rum , multiplicando  fummam  lacerum  4 R per  f » ha* 
bebis  ro.R  zquales  10  Igitur  quoniam  duoillinu* 
meri  funt  collaterales  » diuidcndo  aa  per  10»  fiet  quo» 
tiens  a pro  valore  / R,  quzfupponebacpco  minore  la- 
tere. Ergo  maius  erit  tf.  Ergo. multiplicando rnumla* 
tus  per  aiiud , fuperficiesericu.  diameter  ^ 40. 


loricarum  practptionum 
QV^STIO  II.  ■ 

E St  triangulum  arquiUteruni  > cuius  fuperficies  eft 
(u  243.  Qoxiitui  lacus  &c  perpendicularis. 

Pono  1 R pro  dimidio  lateris  > Se  quia  perpendicularis 
.demilTa  ex  vno  angulo  jAl^tcis  oppoiicunij  lcnr> per  illud 
fecai  bifariam , A ex  quaaraco  tocius  latens  quod  eft  4 Q^, 
tollas  quadratum  dimidii  laceris  > nempe  1 C « reftabic 
' 3 Q-P***^  quadrato  perpcndiiularrs , Se  proinde  ipfa  per- 

{icndicularis  erit  ^ 3 <^,qux  multiplicata  per  dimidium 
acus  I R , exhibet  fupcrficiem  trianguli  ly  3 Q(^ 
ergo  erit  zquacio  inter  j Q^Q  Sc  243.  Proindeque 
eorum  numerorum  quad.ata  3Q^  & 24)  > erunt  quo- 
que zqualia.  Q^re  diuidendo  243  per  3 numerum 
maioris  chara^feris  , erit  etiam  xquatio  inter  iQ^Ae 
81.  Igitur  ridix  quadrate-quadrata  qempe  3 erit 
valor  vnius  1 R , quz  fupponebac  pro  dimiiiio  latcrd. 
Ergo  lacus  eft  6 . & perpendicularis  St.  tj. 

QV^STIO  .III. 

E St  femicircir culus  cuius  diameter  fc^a  eft  media  8c 
extrema  ratione,  inpunfip  ex  quo  erigitur  linea 
^ endicularitcr  ad  peripheriam  , Sc  ex  intedeflione 
illius  perpendicularis  Sc  pcriphcri.x  ducuntur  ad  extremi' 
taces  diametri  duz  linez , quarum  minor  eft  ^ ap  - 2. 
quzricur  quantitas  diamecii,  partium  eius,2c  przdiflz 
perpendicularis.  Vt  foluatur  hzc  quzftio,  Tupponep- 
di^  eft  inaiorem  partem  diametri  fyre  zqualcm  lincz 
dat7^2o  - 2.  ycfacilcdemonftraripoteft.  Hoc  igitur 
pra-luppofito. 

Pono  1 ^ pro  minori  p^rte  diametri « ergo  c.um  ma- 
ior pars  fit  ijt  20-2,  cric  tota  diameter  20-  af  1 R. 
Et  proinde  fi  hanc  totam  diamctrups  lu  20  - 2 f 1 R 
multiplicM  pa  rR,  j^bebrs  ao  Q-aRf  iQjcqua- 


• »• 


Epitomt.  48'^- 

lU  quacfratb  parcis > fiue 't c^6d idem cfl  quadra*' 

to  numeri  diti.  Quidracum  iucem  nifmen  dati  20  * a> 
e(l  14  - V 5^*^  proinde  dl  zquacio  inter  24-  320 
fle^cZoQ-i  R f t Q:.  Et  proinde  addendo  verobique 
2 R » 8c  tollendo  verinque  tv-  20  Erit  etiam  aquatio 
fiitcr  I 24 - M 320  f a R - V 20  vnde.erucnda  eR 
radix  quadrata > adnotando numeros  affeRos  charaRcre 
coilico  fubire  vices  numeri  Vadicum , quod  iam  nocaui- 
musin  qu;(l.  3.  .Sumo  igitur  diniidium  numeri  ra- 
dicum nempe  i • 11:  cuius  quadratum  6-mao  ne£ten* 

dum  cR  cum  numero  abfoluto  24  - v 320»  6c  Befumma 
36.  aiSoo.cxqua^oportercxtrabcre  radicem,  vt  dixi  in 
paragrapho  vltimo  , cap.  4..  Harc  radix  Quz 

addita  dimidio  numeri  radicum  1 • u t > exhibet  6 • 29 

^o  valore  i R qua:  fuppo(lca  eft  minor  pars  diame- 
tri. * * ' 

Hanc  ergo  fi  addideris  maiorf , habebis  4 pro  tocf 
diametro.  Si  vero  maiorem  partem  ^ 20  - i ducas  in 
minorem  6 - «‘  20  , fier  quadratum  perpendicularis 
at  tiifo  - Sc  Ita , ipfa  perpendicularis  erit « ( ^ 1280  -^2) 

quod  facile  pr.obari  poteR , quia  quadratui^i  iplius  per- 
pendicularis iunRum  cum  quadrato  minoris  paitis  dia- 
metri, efficiuAt  quadratum  maioris  partis. 


QVdESTIO  I.  • 


TRcs  homines  habent,  pecuniam)  primus  dicitTc- 
cundo,n  dares  mihi  dimidium  pecuniz  tuz  , ha- 
berem 100 aureos.  Secundus  dicit  tertio,  fi  dares  miHi*^ 
ttientem  tux  pecuniz  , haberem  >quoque  100  aureos. 
Tertius  denique  ait  primp  ,’fi  daics  rnrhl  quadrantem 
pecuni^  tu^  , haberem  100  durpos.'  ^uZritur  quantum; 

' quiTquis habeat. 


riv 


•.4,»: 


-J  V 


0.%^  ii 

i 


4f^o  j4l^ehric4rumprdceptionuiH 

Pono  1 R nummorum  pro  pecunia  primi » x A pto 
pecunia  fecundi  > 8c  i B pro  pecunia  tertiL  Ergo  pri-  ’ 
nuis  qui  habcc  i R cum  dimidio  fecundi  > habebit 
iR  t j_A  zqualia  loo.  Et  tollendo  vtrobtqiie i R «erit 
1 

«quatio  inter  J_  A |c  loo  - r R , K diuifa  vtraque 
«quationis  parte  per  > erit  i A «quale  aoo  - i R. 

l 

Incipio  igitur  iterum  operationem  > fle  in  locum  i A 
fubllituo  pro  fecundo  numero  > id  quod  inuentum  eft 
«quale  i A , nempe  aoo  - 1 R.  Cum  ergo  fccundui  cuna 
triente  tertii  debeat  habere  loo  • erit  «quatio  inter 
aoo  ^ a R t fle  loo.  Igitur  additis  vtrobique  aR> 

Ic  vtrinque  fublads  aoo»  erit  zquatminter  j_B'fle 

I 

a R - lob.  Et  diuifa  vtraque  «quationis* pane  per  J_, 

I ■ 

erit  1 B «quale  6 R - }oo.  Iterum  ergo  redintegro  o* 

perationem  , fle  in  locum  i B fublUtuo  6 R - joo»  qui 

numerus  additus  cum  J_  primi  facit  • 300  aequa> 

4 , 4 ^ ^ 

lia  100.  Esgo  additis  vtrobique  300  ^ cR  «quatio  inter 

400  ee  Et  proinde  fi  diuidas  400  per  Nu- 
4 4 

merum  maioris  charaderis»  habebis  (>4provalorei  R. 

Ergo  fecundus  qui  habebat  100  > a R » habebit 
aoo*ia8,ideft7a.  Et  tertius  qui  habebat  i R - 300 
habebit  384 . 300»  id  cfi  84.  Hi  tres  numeri  fatisfa- 
ciunt  quzfiiotii. 

QViESTip  .II. 

Nuenire  tres  numeros  Arithmetici  proportionales » 
Xitauc  primo  dufloinL  fecundo  in  a.  tertio  in  y,  fiant 
Er  itaut  horum  numetorum  quadrata  fiinuliunfta 

^ciant  fummaio  a75>  ^ • . 


4 


.4f 


0-^  Efitome,  49t  ■ 

'*  Ponotrestlllos numeros elTc  zR  j i A * iB.  Igi. 
nir  quoBum  Ainc  Arithmetice  proportionales  «fumma 
extremorum  i R f i B erit  dupla  medii  i A;  Ergo 
I R 1 1 B zquabitur  t A.  Et  diuifa  ytraque  aquationis 
parte  per  a » fit  i A zquale  iLll®.  Incipio  argo  iterum 

X 

operationem , St  loco  i A pono  Igitur , quo- 

t 

niam  primo  duAo  in  i » fecundo  in  a « & tertio  in  5. 
fiunt  62  t multiplico  i R m i>  fit  1 R , item  multiplico 
« ^ t»»  m 2 1 St  fitiRf  I B litem  multiplico  iBin  jtSc 

X 

fit  3 B.  Horum  trium  produftorum  fumma  eil 
‘z  R f 4B  zqualis  (>a  1 8c  detra£l^  vtrinque  a R>  rellant 
4 Bzqualia^a-  2 R.  £t  diuifa  veraque  zquationis  parte 
per  4 1 fit  1 B zquale  Igitur  quoniam  inuenimus 

% 

fiipri  fecundum  numerum  zquilem  « ^ t » b , erit  ille 

X 

idem  fecundus  reduAus  ad  primas  radices  >*  t > R.  Quare 

4 

tres  numeri  quzfiti  fic  liabunt  in  radicibus  primis  i R 
j ji  t « -« R horum  quadrata  fu.nti  QJ  R 

41' 

I y»»  t » Q>-  .6^  R horum  quadratorum  fumma  eft 

proinde  zquatur  numero  dato 

Igitur  multiplicando  vtrumque  terminum  zquationis 
per  16,  habebis  iterum  zquationem  inter  4803  faiC^ 
- 186  R & 4400.  Ergo  additis  ytrobique  186  R * 
vtrinque detraftis48oj  ifinnc  ai  Q aqualia  18 611' 403.' 
Qmbus  diuifis  per  zt  numerum  maioris  chara^eris» : 
habetur  1 Qzq^e  >»«  k.4Q(.  ynde  fic  eraitur  radix  . 


quadrata:  dimidium  numen* radicum  ellj^  ex  cuius  qua- 

drato;^»  fi  tollas  numerum  abfolutum  tlf»  reftat  ‘Jj;. 

. . »'  • 4 »■ 

Cuius  radix  quadrata  ‘iaddiu  ^unidionameci  radicum 

II  Q^a  iij 


4?*-  Algeyricammpntceptionum 

9\  fit  f p»  valorc  I R.<p«  foppofiM  tfraf  pflnuw  fWmc* 

rus.  Ergo  fccondus  nuraccu»  qui  iauentus  cft  '•  t»R- 

♦ 

erit  »«ts  id  cft>  9.  Et  tcithis  qui  fuit  inudtitus»  ^ 

crlt<**sideft  15-  Ecfatisfaciuat  quxftioni. 
r 

^Q.ViESTia  III. 

INuenIre  tres  numeros,  itauc  quadratum  primi  addi* 
tum  plano  fiib  primo,  in  fecundum  faciat  fummam 
48 : illo  ver6  eodem  quadrato  fublato  ex  plano  fub  pri.* 
mo  in  tertium , fiat  reuduum  3 a.  £t  iuut  quadrata  pri^. 
mi  8c  tertii  ad  quadratum  fecundi  habeat  rationem  5 
ad  z. 

Pono  pro  tribus  numeris  quxfids  1 R , i A & 1 B.,. 
quadraturo  primi  efi  iQj  planum  fub  primo  in  fecun- 
dum cft  I R A.  .Ergo  I oj  * ^ ^ xquatur  48.  Igitur 
fi  vtrinque  demas  i Q^crit  i R.  A xqualc  48-1  Q.K  di- 
uifa  vtraque  ^quatipnis  parte  per  1 R , habebis  1 A xquale 
4«j_Q,.  Sirailitefquc  deprehendes  1 B xquari  i!,T  ‘ Q. 

I R ’ 'K. 

Vnde  quoniam  fccundx  radices  rcdu£lx  funtad  primas, 
incipienda  cft  iterum  operatio  ponendo  pro  primo  1 R, 
pro  fecundo  4»  - »Q  pro  tertio  1 1 Q;  Horum  trium 
' TT^  X K 

quadrata  ffiht  i Q | ‘ | K »o^4  tiQ.it 

' ...  ***- 

quadrata  extremorum  fimul  addita  faciut 

igitur  cum  quadrata  primi  & tertii  adquidratummedh 
debeant  habere  .proponionem  5 ad  a. i erit  vt  y ad  z 
ita  * <aQj~  *4Q^d  ».)04 1 « 0A;»gQ^  ^ proinde 

. t <L“  " 

pet  19  feptiini » produ6his  fub  extremis  s 4*00» 

xquaturproduft o fub  medjiy  1048 1 4 <y.  Igituta  . 


Epitome.  491  . 

quU  illx  dux  frafttoncs  fune  zqualet  babentquetum- 
dem  denominato  rem  > eorum  numeratores  erunt  xqua- 
,les, hoc  eft> erit xquatio inter  ujiof^ Qj[^-48o 

1048  t40^  t**-*  ^ Quare  additis  vtrobique  480  q 

erit  etum  xquatio  inter  11510!  1048  -f  4 

608  0^  Et dctra&isvHobiquc 4 0^  801510,  critquo- 


que  xquatio  inrcr  6o8Qj;^947a.  Hinc  ergo 


eruo  radicem  quadrato- quadratam.  ' Dimidium 
numeri  radicum  e(l  ^04.  ex  cuius  quadrato  91414 
tollo  numerum  abfolutum  9471-  Renduum  i944> 

cuius  radix  quadrata  a88  fublata  cx  dimidio  numeri  ra- 
dicum 304.  ( quia  numeri  diminuti  in  quibus  abfoluUis 
aflicituc  hgno-  habent  duas  radices,  vt  monuimus  in  $. 
5.  cap.  X. ) exhibetifi  prortffiduotex  quo  iterum  eruenda 
ell  radix  quadrata  Sc  habetur  4 pro  valore  i R..*  Proinde- 
que  fecundus  qui  inuentus  cft  - “i,  erit  8 . Et  tertius. 


iR 


qqeui  indenimus  iytiQ',.cfl:  i6.  Atque  hi  tres  numeri 

I R - ‘ 

q.  8.ia(ftis£iciunt  quxllioni. ' 
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E fimfjUdmle^dtHr  »#«/,  tmiftnJdl 

IN EplfloUpig.(.Iin.i.Imperij,leee,lmpeiij  IUtu$.p.i.l.>.caculoi,(.eileu- 
lot.p.)*,|.ti.fe,l.fibi.p.>.iauerteniu  funem  prima  figura  numeri 'Sequi  peimna 
cit  ponendus  vT(imus,iclidlit  in  fuo  ordine  licerii.  p.io. l.ao. mediis,!. medij  tc. 
y.i6  l.ij.  »c  E,l.  »t  F.  p.i^.l.iS.quadrato  A.l.quadtato  A C.  p.io.l.f.fub  medio 
quadtJiotam  ab  cirremis,  l.fubquadrdco  medii  in  aggregatum 
excMtnor«imr{>.»«r.l/y.«  SioqUadiata  A Sc  C.l.exquadraio  B iir  A dc  C.p.a). 
I.^.prord,  1.1  Q,  p ^.l.ip.C  D,I.C  B. p.al.l.a4  C,l.F.  p.)0.!.at.a  lumma,  l.tc 
fumma.  p.|4.l.t/.  dinctentix.l.difrereatia.  p.jC.I.^.requends.Lfegraenris.  p.44. 
l.ar.  ezerematum,  i.omnium.  p 46.  i.aS.  femicitculut,  l.femicitculo.  p.fj.l.it. 

B E,!.B  F.  p.f7. 1.ip.  hoc  ell  quadratum,  I. hoc e(l  quadrata.  p.(t.  I.ao.  IGC,  1. 
IGH.  p.6f.  pro  liteta  E in  circulo,  l.F.  p.74.  l if.  fmguli,  l.hneuli  9,<.4.  p,tt; 
illx  , 1.  ille.  p.li.  Lvlt.!  Q ao  R,  1. 1 Q | ao  R.  p.  8).  I.  pcnalt.i  R - 10  R,l. 
a Q>io  R.  p.tr.in  figura dccit  litcra  C in  linea  BD.  p.pa.Laj.pto  numeratote 
fca<^ionu,ljt5-goR.  p.98.L7.BCad,l.BE  ad.p.ioa.l.i8.fint,I.nt.p.iJ/.l.penui. 
qualraram,!.  quadratum,  p. 117.1.1.  proportione.l. proportionis,  p.119.  L4.AE, 
I.AC.  p.tao.  I.;.  de  e(t  fupetfidum.  p.iaj.l.ao.ell  redundat.  p.ia4.1.)i.dau,l.fi 
data.  p.it5.1.a7.  in  E,l.in  F.  p.i;o.Li4.mcdij,Lmediis.  p i}).l.io.pro  t i{a,l.i  R, 
p.i){.  I.penult.  DF,l.DE.p.i]7.1.aa.FH,lJ‘G.i&td.adnguramdee(l  literal  in 
linea  DE.  p.t4i.  1. 19.fi, l.Ot.p. 145  I.p-  .equalc,  I.xqualis.p.i47.1.i8.  BF.  l.BG. 
ibid.l.ai.&a).BFC,I.BGC.p  );{.iu figura  litetoC  8c  D inuice  permutarunt  fitC. 
p i;7.1.}.in  numeraiore  prioris  fiaiflionis  iQ,-4,l.iQ-a.ibid.  t.4.  fic,I.fi.  p.lfS» 
l.a;. eide, I. idem,  ibid.l.jt.  AC,I:BC<  p.Ko.l  9.  in  numeratote  prioris firadlionis 
it(R,  I-  afiR'  ibid.l.aa.tollx,l,tolIe.  p.iCt.in  figura  deeftKrera  in  doobuslqcis 
8ate  & poit  pundum  H.  p.i<5.  Lap.FG.I.EG  p.id4  J.i t.fit.Llit.  p.i«7.L9.fin- 

fulorura,  L /togularum,  p.i^f.l.14,  tcttiam,l.qttadtacumcerriz.  p.t8|.l.a5.igituit 
uplum,Ugicur.p.ao7.1.'9.ad  quadrarum  BE,l.a'd  quadratum  DB.p.  lol.l.pen. 
)4.&,1.H'«*  p«a t0.1.4.xqaales,t.xqualic,p.til.l.i|.cadem,l. eodem. ibid.1.14.' 
iub.l.fab  extremis. p.  119. l.ij.ad  iK,I.adif.p.aai.l.i|,faciunt,Lfaciant  suman^' 
paa4. 1.f.  produAus,  l.produfFus  fub.  p.iiS.induabus  polletioribus  lineis  (e. 
eundam  quanam, l.feCuadum  quartum.  P f|i  l.ji-qnadrata,  I. quadraro,  ibid.  I; 
Si.hoc,l.hocclt.  p.  1(^1. 14.  diRetentix,). differentia.  p.t4i.  1.17.DH,  1.  Gld[.' 
p.i48.1.i<.TeMteJundSt.'p;aT4-l.ri|DG,I.EG.p.i5;.L4.DKH,I.B»H.p.ifr, 
Lii.furama.l.Tummx.  p.tC'.in  figura Utena  Dad extr^hrlitatem  diametia. 
p!i<i.l.)4.  duarum,  Lduarum  mediarum.p.«(t:  I.17.  A G,  I.  H G.  p.i<4J.ai. 
GEF,LGiEp.t<4.rnfig  ira  I,,I.I.  ibld.I.i|.IG,l.IH.  0.167. Uip.ceinitur,  Le- 
tuicur.  p.t7i.I.^FIB,LFKB.‘p.i7|.l  ii.dunt,l.fint.  ibid.l.i4.fccundx,  Lfccun. 
sia.  p.t84.I.)i.de,l.ad. p.i8y.t.i6.RE,l  DE.  p 190. 1.io.aggregato,I.aggregatn. 
p. 191.1  f.ptioies,!. prioris.  p.i9(.I  iS.ex  triplo,!. <c  triplo.  p.i97.I.i).ptodudFo, 
I.produQum  p.  198.  in  figura  loco  BD,I.  AB.  & loco  A,I.D.p.}0).l.i  rtiplo,!. 
tripla.  p.jiS.Lpen.EN.I.FN.  P.J14.I.8.  fecunJx,I.rummx.  p.jjo.I.ij.i  | qtf-i, 
*•  ibid:l.s7i'acis,l.facit.  p,ii8  I.ip.tcttix,l.quattx.  p.)4S.I.rionaettaiw 
tut,l.conne£Faatur,p.)44.I.s.AM,l.AHM.  p.J4<,in  figura  LF,U$F.p.;{9.1.tO. 
quintx,l.quartx’.'  p.)(od.7.rumma,ldumma  f 1.  p.)6r.l.to.quartx,  I.  quattxiim 
primi  ad  quintam.  P-376  l'.?f.quadrata,l. quadrato.  p.)8o,I.i.  imparibus,!  pari- 
bus. p.)*8.|.4.xquali,l.xquati.  ibtd.l.pea,iQtoo,  {.iQ-ioo.  p.4*|.  I.4.  xqua- 
tur.I.xquctur. p.404  Ui.ij.M.DH,l.DG.p..^07  1 «.quadratum  CB,l.quadra. 
tumCD.  p.4i{.l.4  Cin.l.CDin.  p.4U.I.a|.-,Lp. p4if  I.17.  quadratorum,  I, 
quadratum.p.45o,infiguradeeft, Utera  D.inter  BicE.  p.4|r.l.to  eorum,  I.ea- 
tum.  p-4)l.I-ri.coauerccnJx,I.co«neftea<Ue.p.4)7. 1.jo  lemictrculos,!. femi- 
circulo.  p.4J«-!.it.CB,l.eD.  p;448.  I.14.SC,  l.efl.p.4to;  U7.8  it  11. &.  p<4faj 
I.11  dc4(8  '-•■«•*^>J.'**‘P-4n-numeroram,l.numerum.p.4|i  in  fchemate R,LiRj 
P.44)J.'1  »dfertasadfettum.l.adfeausadfe(aunup.4<8.l  il.&4i9.l.6.  dC 
lcx.p.4(*-  ‘ '|P»««:al»t«,l.patticulas,p.47i.  l.j.  quum,  l.quam.  p.47iJ-4< 
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